
ɪĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦

𝐴 𝐵𝑂

(𝑂)

(𝐶)

𝑀𝐶
𝐷

𝐻



 
១ ពីររង្វង់មានផ្ចតិ𝑂 នងិ 𝑂′ កាត់ 𝐴 នងិ 𝐵 ។ េគគូសអង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐶] តាមផ្ចតិ 𝑂 នងិ

អង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐷] តាមផ្ចតិ 𝑂′ ។ ្រសាយបភំ្លឺថា 𝐵, 𝐶, 𝐷 ស្ថតិេនៅេលីបនា្ទ ត់ែតមួយ
េហយីបនា្ទ ត់ (𝐴𝐵) ⟂ (𝐶𝐷) ។

𝐴

𝑂 𝑂′

𝐵𝐶 𝐷

២ 𝑀𝑁 ជារងា្វ សពី់បាតដដីលផ់ា្ក ឈូក នងិ ែផ្នកផុសទកី 𝐴𝑁 = 10𝑐𝑚 ។ េ្រកាមអណំាច
ៃនខ្សលប់កមួយ េនាះផា្ក ឈូក្របកានយ់កសា្ថ នភាព 𝑀𝑁 េដាយ 𝐴𝐵 = 30𝑐𝑚 ។
ជេ្រមៅទកឹ 𝑀𝐴 ។

_
_

𝑀

𝐴 𝐵

𝐻𝑁

៣ េគេអាយ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ចារកឹក្នុងរង្វង់មួយ ។ កន្លះបនា្ទ ត់ពុះ ∠𝐵𝐴𝐶 កាត់្រជងុ
[𝐵𝐶] ្រតង់ 𝐼 នងិ ធ្នូ 𝐵𝐶 ្រតង់ 𝐽 ។
ក ្រសាយបញា្ជ កថ់ា Δ𝐴𝐼𝐵 នងិ Δ𝐴𝐽𝐶 ដូចគា្ន ។
ខ គណនាផលគុណ 𝐴𝐼 ⋅ 𝐴𝐽 ។
គ ្រសាយបញា្ជ កថ់ា 𝐽𝐵2 = 𝐽𝐴 ⋅ 𝐼𝐽 ។

𝐵

𝐴 𝐶

𝐽

𝐼

ទំព័រទី២ សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦



៤ េគេអាយពីចណុំច 𝑂  នងិ 𝑂′ ។ េគគូសរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 នងិ ផ្ចតិ 𝑂′ ែដលមានកា ំ[𝑂𝑂′]
េហយីកាតគ់ា្ន ្រតង់ 𝐴 នងិ 𝐵 ។ បនា្ទ តមួ់យកាតត់ាម 𝐴 កាតរ់ង្វង់់ (𝑂) ្រតង់ 𝐼 នងិ រង្វង់
(𝑂′) ្រតង់ 𝐽 ។
ក បងា្ហ ញថា្រតេីកាណ 𝐴𝑂𝑂′ នងិ 𝐵𝑂𝑂′ ជា្រតេីកាណសមង័្ស ។
ខ ្របាប្់របេភទ្រតេីកាណ 𝐵𝐼𝐽

𝐵

𝐴𝐼
𝐽

𝑂 𝑂′

៥ េគេអាយ្របេលឡូ្រកាម 𝐴𝐵𝐶𝐷(𝐵𝐶||𝐴𝐷) ។ េគគូសរង្វង់កាតត់ាម 𝐴 នងិ 𝐵 រង្វង់
េនះកាត្់រជងុ [𝐴𝐷] ្រតង់ 𝑃 នងិ [𝐵𝐶] ្រតង់ 𝑄 ។ ្រសាយបភំ្លថឺាចតុេកាណ 𝐶𝐷𝑂𝑄
ចារកឹក្នុងរង្វង់មួយ ។

𝐴

𝐵 𝑄 𝐶

𝐷𝑃

៦ េគេអាយរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 នងិ អង្កត់ [𝐴𝐵]។ 𝐶 ជាចណុំចមួយេលធី្នូ តូច 𝐴𝐵 ។ េគបនា្ល យ
[𝐴𝐶] េអាយបានអង្គត់ [𝐶𝑀] ែដល [𝐶𝑀] = [𝐶𝐵] ។ រកកចណុំច 𝑀 កាលណា
𝐶 រតេ់លធី្នូ តូច 𝐴𝐵 ។

 

𝑂

𝐵
𝐴

𝑀𝐶||

|| |

|

𝑀′

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី៣



៧ េគមានរង្វង់ 𝑂 ផ្ចតិ 𝑂 េដាយអង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐵] ។ 𝑂′ ជាចណុំចកណា្ត លៃនធ្នូ 𝐴𝐵 នងិ
ជាផ្ចតិរង្វង់ (𝑂′) ែដលកាតត់ាម 𝐴 នងិ 𝐵 ។ 𝑀 នងិ ជាចណុំចៃនធ្នូ ធំ 𝐴𝐵 ជារង្វង់
(𝑂′) ។ បនា្ទ ត់ (𝑀𝐴), (𝑀𝐵) ជួបរង្វង់ (𝑂) ្រតង់ 𝐶 នងិ 𝐷 េហយី (𝑁𝐴), (𝑁𝐵)
ជួបរង្វង់ (𝑂) ្រតង់ 𝐸 នងិ 𝐹 ។
ក ្របដូច្រតេីកាណ 𝑀𝐴𝐷 នងិ 𝑁𝐵𝐸 ។
ខ បងា្ហ ញេឃញីថា ្រតេីកាណ 𝑀𝐴𝐷 នងិ 𝑁𝐵𝐸 ជា្រតេីកាណសមបាត។
គ ចណុំច 𝑀 ចលត័េលីធ្នូ ធំ 𝐴𝐵 ៃនរង្វង់ (𝑂′) បងា្ហ ញថា [𝐶𝐷] មានរងា្វ ស់េថរ

េហយីែដល្រតូវនងិេគគណនាជាអនុគមនៃ៍ន 𝑅 ជារងា្វ សៃ់នអង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐵] ។ រក
សណំុំចណុំចកកណា្ត ល 𝐼 ៃន [𝐶𝐷] ។

𝐴

𝑂′

𝐼″𝐼′

𝑀 𝑁

𝐼𝐸 𝐷
𝐹𝐶

𝑂 𝐵

៨ េគេអាយរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 អង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐵] ។ េលបីនា្ទ តែ់ដលបះ៉រង្វង់្រតង់ 𝐴 េគេដៅចណុំច
𝐶 ។ បនា្ទ ត់ (𝐶𝐵) កាតរ់ង្វង់ (𝑂) ្រតង់ 𝐷 ។
ក េ្របៀបេធៀប Δ𝐶𝐴𝐷 នងិ Δ𝐶𝐵𝐴 ។ រចួបងា្ហ ញថា 𝐶𝐴2 = 𝐶𝐵 ⋅ 𝐶𝐷 ។
ខ 𝐻 ជាេជងីបនា្ទ តែ់កងគូសេចញពី 𝐴 េទៅនងិបនា្ទ ត់ [𝑂𝐶] ។ េ្របៀបេធៀប Δ𝐶𝐴𝑂

នងិ Δ𝐶𝐻𝐴 ។ រចួបងា្ហ ញថា 𝐶𝐻 ⋅ 𝐶𝑂 = 𝐶𝐵 ⋅ 𝐶𝐷 ។
គ េ្របៀបេធៀប Δ𝐶𝐷𝐻 នងិ Δ𝐶𝑂𝐵 រចួបញា្ជ កថ់ា 𝑂, 𝐵, 𝐷, 𝐻 ស្ថតិេនៅេលរីង្វង់

ែតមួយ ។
ឃ បនា្ទ តែ់ដលបះ៉រង្វង់ (𝑂) ្រតង់ 𝐷 នងិ 𝐵 ្របសព្វគា្ន ្រតង់ 𝑀 ។ បងា្ហ ញថា 𝑀 ស្ថតិេនៅ

េលរីង្វង់ (𝐶) បញា្ជ កផ់្ចតិរបស់វា រចួគូសរង្វង់េនះ ។ បងា្ហ ញថាចណុំច 𝐴, 𝑀, 𝐻
រត្់រតង់គា្ន ។

ទំព័រទី ៤ សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦



𝐴 𝐵𝑂

(𝑂)

(𝐶)

𝑀𝐶
𝐷

𝐻

៩ អង្កត់ [𝐴𝐵] នងិ [𝐶𝐷] ជាអង្កតផ់្ចតិែកងគា្ន ៃនរង្វង់ (𝑂) ែដលមាន 𝑂 ជាផ្ចតិ នងិ មាន
រងា្វ ស់ 𝑅 ។ 𝐼 ជាចណុំចកណា្ត លៃន [𝑂𝐴] ។ [𝐶𝐼] ជួបរង្វង់ (𝑂) ្រតង់ 𝐸 ។ តាម 𝐸
េគគូសបនា្ទ ត្់រសបនងិ (𝐴𝐵) ែដលជួប នងិ រង្វង់ (𝑂) ្រតង់ 𝐹 ។ (𝐶𝐹 ) ជួប (𝐴𝐵)
្រតង់ 𝐽 ។ 𝐻 ជាចេំណាលែកង𝐸េល(ី𝐶𝐹 )។
ក ្របាប្់របេភទ្រតេីកាណ Δ𝐶𝐸𝐹 នងិ Δ𝐶𝐼𝐷𝐽 ។
ខ ្របដូច្រតេីកាណ Δ𝐶𝑂𝐼 នងិ Δ𝐶𝐸𝐷 រចួគណនា 𝐶𝐼, 𝐶𝐸, 𝐼𝐸 ជាអនុគមនៃ៍ន

𝑅 ។
គ ្របដូច្រតេីកាណ Δ𝐶𝐸𝐻 នងិ Δ𝐽𝐷𝐹 រចួេ្របៀបេធៀប 𝐶𝐻

𝐶𝐽 ។

||||

𝐶

𝐴 𝐵

𝐷
𝐹𝐸

𝑂𝐼 𝐻
𝐽

១០ េគមានរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 នងិ ចណុំច 𝑀 មួយេនៅេ្រកៅរង្វង់ ។ តាម 𝑀 គូសបនា្ទ តប់ះ៉ (𝑀𝐴)
នងិ (𝑀𝐵) េទៅនងិរង្វង់ែដល 𝐴 នងិ 𝐵 ជាចណុំច បះ៉ ។ បនា្ទ តែ់កង [𝑂𝐴] ្រតង់ 𝑂
កាត់ [𝑀𝐵] ្រតង់ 𝐸 ។ ្រសាយបភំ្លថឺា 𝐸𝑂 = 𝐸𝑀 ។

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី ៥



𝑀

𝐴

𝐵

𝐸

𝑂

១១ េគមានរង្វង់ពីកាតគ់ា្ន ្រតង់ 𝐴 នងិ 𝐵 ។ កាតត់ាម 𝐴 េគគូសបនា្ទ តប់ះ៉េទៅ នងិ រង្វង់ទាងំ២
ែដលកាតន់ងិរង្វង់ទាងំពីរ្រតង់ 𝐶  នងិ 𝐷 ។ ្រសាយបភំ្លថឺា 𝐶𝐵𝐴 = 𝐷𝐵𝐴 ។

𝑂

𝑂′

𝐴

𝐶

𝐵

𝐷

១២ េគមានបនា្ទ ត់ (𝐷) នងឹមួយ ។ េនៅេលបីនា្ទ តេ់គេដៅចណុំចនងឹ 𝐴, 𝐵, 𝐶 តាមលដំាប់
េនះ ។ តាម 𝐴 នងិ 𝐵 េគគូសបនា្ទ តែ់្រប្របួលពីរ (Δ) នងិ (Δ′) ែកងគា្ន ្រតង់ 𝐸 រចួគូស
(𝐷′) ែកង នងិ (𝐷) ្រតង់ 𝐶 ។
ក ្រសាយបភំ្លថឺា (𝐵𝑀) នងិ (𝐴𝑁) ែកងគា្ន ្រតង់ 𝐹 ។សង់អរតូសង់ៃន Δ𝐵𝑀𝑁 ។
ខ 𝐵′ ជាចណុំចឆ្លុ ះៃន 𝐵 ចេំពាះ (𝑀𝑁) ។ ្រសាយបភំ្លថឺាចណុំច (𝐵′) េនៅេលរីង្វង់

ចារកឹេ្រកៅ្រតេីកាណ Δ𝐴𝑀𝑁 ។ រកសណំុំចណុំចផ្ចតិ 𝑂 ៃនរង្វង់េនះ ។
គ ្រសាយបភំ្លថឺា 𝐶𝑀 ⋅ 𝐶𝑁 = 𝐶𝐴 ⋅ 𝐶𝐵 ។

ទំព័រទី ៦ សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦



|| ||

𝑂
𝐸

(𝐷)
(Δ)

𝐴 𝐶 𝐵′𝐵

(Δ′)

(𝐷′)

𝑀

𝐹 𝑁

១៣ េគឲ្យចតុេកាណពា្ន យែកង 𝐴𝐵𝐶𝐷 បាតតូច [𝐴𝐵] ។ ជាបនា្ទ យ្រជងុេ្រទត [𝐴𝐷] នងិ
[𝐵𝐶] ែដលកាតគ់ា្ន ្រតង់ 𝐸 ។
ក េគឲ្យ 𝐸𝐷 = 𝑎, 𝐸𝐴 = 𝐵𝐸𝐵 = 𝑐 ។ គណនា 𝐴𝐵𝐶 ។
ខ [𝐴𝑥) ជាកន្លះបនា្ទ តពុ់ះ ∠𝐷𝐴𝐵 នងិ [𝐷𝑦) ជាកន្លះបនា្ទ តពុ់ះ ∠𝐴𝐷𝐶 ។ កន្លះបនា្ទ ត់

ទាងំពីរជួបគា្ន ្រតង់ 𝐽 ។ ្របាបេ់ឈា្ល ះ្រតេីកាណ 𝐴𝐽𝐷 ។

𝐷 𝐶

𝐴 𝐵 𝑦
𝐽

𝑥

𝐸

១៤ រង្វង់ពីរមានផ្ចតិ 𝑂 នងិ 𝑂′ កាតគ់ា្ន ្រតង់ 𝐴 នងិ 𝐵 ។ គូសអង្កតផ់្ចតិ 𝐴𝐷 នងិ 𝐴𝐸 ។
ក ្រសាយបភំ្លថឺាចណុំច 𝐷, 𝐵, 𝐸 ស្ថតិេនៅេលបីនា្ទ តែ់តមួយ ។
ខ 𝑀 ជាចណុំចចលត័េនៅេលរីង្វង់ 𝑂 ។ តាម 𝑀 គូសបនា្ទ ត់ (𝐴𝑀) កាតរ់ង្វង់ 𝑂′

្រតង់ 𝑁 ។
គ 𝐼 ជាចណុំចកណា្ត ល [𝐴𝑀] រកសណំុំចណុំច 𝐼 កាលណា 𝑀 រតជុ់វំញិ 𝐴 េលរីង្វង់

𝑂 ។
សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី៧



𝑀 𝐵

𝐸

𝑁

𝑂′

𝑂

𝐼

𝐴

𝐷

១៥ េគមានបនា្ទ ត់ (𝐷) នងឹមួយ ។ េនៅេលបីនា្ទ តេ់គេដៅចណុំចនងឹ 𝐴, 𝐵, 𝐶 តាមលដំាប់
េនះ ។ តាម 𝐴 នងិ 𝐵 េគគូសបនា្ទ តែ់្រប្របួលពីរ (Δ) នងិ (Δ′) ែកងគា្ន ្រតង់ 𝐸 រចួគូស
(𝐷′) ែកង នងិ (𝐷) ្រតង់ 𝐶 ។
ក ្រសាយបភំ្លឺថា (𝐵𝑀) នងិ (𝐴𝑁) ែកងគា្ន ្រតង់ 𝐹 ។សង់អរតូសង់ៃន △𝐵𝑀𝑁

។
ខ 𝐵′ ជាចណុំចឆ្លុ ះៃន 𝐵 ចេំពាះ (𝑀𝑁) ។ ្រសាយបភំ្លថឺាចណុំច (𝐵′) េនៅេលរីង្វង់

ចារកឹេ្រកៅ្រតេីកាណ △𝐴𝑀𝑁 ។ រកសណំុំចណុំចផ្ចតិ 𝑂 ៃនរង្វង់េនះ ។
គ ្រសាយបភំ្លថឺា 𝐶𝑀 ⋅ 𝐶𝑁 = 𝐶𝐴 ⋅ 𝐶𝐵 ។

|| ||

𝑂
𝐸

(𝐷)
(Δ)

𝐴 𝐶 𝐵′𝐵

(Δ′)

(𝐷′)

𝑀

𝐹 𝑁

១៦ េគមានរង្វង់ 𝐶 មានផ្ចតិ 𝑂 វជិ្ឍមា្រត [𝐴𝐵] ែដល 𝐴𝐵 = 4𝑅 នងិ រង្វង់ 𝐶′មានផ្ចតិ 
𝑂′ វជិ្ឍមា្រត [𝑂𝐴] ។ តាម 𝐵 គូសបនា្ទ តប់ះ៉ (𝐵𝑀) េទៅនងឹរង្វង់ 𝐶′ ្រតង់ 𝑀 ។
(𝐵𝑀) កាតរ់ង្វង់ 𝐶 ្រតង់ 𝐸 ។
ក បងា្ហ ញថា (𝐴𝐸) ្រសប នងិ (𝑂𝑀) ។ រចួ្រសាយបញា្ច កថ់ា [𝐴𝑀) ជាកន្លះបនា្ទ ត់

ពុះៃន ∠𝐵𝐴𝐸 ។
ខ (𝐴𝑀) កាតរ់ង្វង់ 𝐶 ្រតង់ 𝑁 ។ បងា្ហ ញថា 𝑀 ជាចណុំចកណា្ត លៃន [𝐴𝑁] ។

ទំព័រទី ៨ សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦



គ បនា្ទ ត់ (𝑂𝑁) កាត់ (𝐵𝑀) ្រតង់ 𝐺 ។ េតី 𝐺 ជាអ្វីចេំពាះ្រតេីកាណ Δ𝐴𝑁𝐵 ។
គណនា 𝑂𝐺 ជាអនុគមនៃ៍ន 𝑅 ។

ឃ បនា្ទ ត់ (𝐴𝐸) កាត់ (𝐵𝑁) ្រតង់ 𝑃 ។ បងា្ហ ញថា (𝑀𝑃 ) ⟂ (𝐴𝐵) ។

𝐴 𝐵𝑂
(𝐶′)

(𝐶)

𝐺
𝑂′

𝑃

𝑁
𝑀𝐸

១៧ េគឲ្យរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 កា ំ𝑅 ។ គូសបនា្ទ ត់ (𝐷) បះ៉នងិរង្វង់្រតង់ 𝑃 ។ 𝐴 ជាចណុំចមួយេនៅ
េលី (𝐷) ។ រង្វង់ផ្ចតិ [𝑂𝐴] កាតក់ន្លះបនា្ទ តពុ់ះមុំ ∠𝑂𝐴𝑃 ្រតង់ 𝐻 ។ បនា្ល យ (𝑂𝐻)
កាតប់នា្ទ ត់ (𝐷) ្រតង់ 𝑀 ។
ក បងា្ហ ញថ់ាអង្កតផ់្ចតិ [𝑂𝐴] កាតត់ាមចណុំច 𝑃 ។
ខ ្របាប្់របេភទ្រតេីកាណ Δ𝐴𝑂𝑀 ។
គ គូសកម្ពស់ [𝑀𝐾] ៃន Δ𝐴𝑂𝑀 ។ ្រសាយបភំ្លថឺា 𝑀𝐾 = 𝑅 ។

(𝐷)

𝑂

𝐴 𝑃 𝑀

𝐾 𝐻

១៨ េគេអាយរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 ែដលមានអង្កតផ់្ចតិពីរ [𝐴𝐵] នងិ [𝐶𝐷] ែកងគា្ន ។ 𝐼 ជាចណុំច
មួយៃន [𝑂𝐴] ។
ក ្របាបេ់ឈា្ម ះៃន្រតេីកាណ Δ𝐶𝐸𝐷 ។
ខ តាមចណុំច 𝐶 េគគូសបនា្ទ តែ់កងេទៅនងិ (𝐶𝐸) េហយីតាម 𝐷 គូសបនា្ទ តែ់កងេទៅ

នងឹ (𝐷𝐸)។ បនា្ទ តទ់ាងំពីរ្របសព្វគា្ន ្រតង់ចណុំច 𝐹 ។
សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី ៩



A. េ្របៀបេធៀប្រតេីកាណ Δ𝐶𝐸𝐹 នងិ Δ𝐷𝐸𝐹 ។
B. បងា្ហ ញថា 𝐹 េនៅេលបីនា្ទ ត់ (𝐴𝐵) ។

𝐶

𝐶

𝐴 𝐹
𝐸

𝐻
𝑂

គ 𝐻 ជាចណុំចឆ្លុ ះៃន 𝐸 េធៀបនងឹចណុំច 𝑂 ។
A. ្របាបេ់ឈា្ម ះចតុេកាណ 𝐶𝐸𝐷𝐹 ។
B. បញា្ជ កថ់ា 𝐻 ជាអរតូសង់ៃន្រតេីកាណ Δ𝐶𝐷𝐹 ។

១៩ តាមកពូំលៃន្រតេីកាណសមបាត 𝐷𝐹 𝐸 េគគូសបនា្ទ តមួ់យកាតប់ាត [𝐸𝐹 ] ្រតង់ 𝐺 នងិ
កាតរ់ង្វង់ (𝐶) ចារេឹ្រកៅ្រតេីកាណ 𝐷𝐸𝐹 ្រតង់ 𝐻 ។ េ្របៀេធៀប្រតេីកាណ Δ𝐷𝐸𝐺
នងិ Δ𝐷𝐸𝐻 រចួបងា្ហ ញថា 𝐷𝐸2 = 𝐷𝐸 ⋅ 𝐷𝐻 ។

𝐷

𝐸 𝐹𝐺

𝐻

២០ េគេអាយ្របេលឡូ្រកាម 𝑀𝑁𝑃 𝑄 ែដលមុំ ∠𝑁 = 120∘ នងិ កន្លះបនា្ទ តពុ់ះមុំ ∠𝑀
កាត់ [𝑁𝑃 ] ្រតង់ចណុំចកណា្ត ល 𝐼 ។
ក កណំតរ់ាង្រតេីកាណ Δ𝑁𝑀𝐼 រចួេ្របៀបេធៀប 𝑀𝑁 នងិ 𝑁𝑃 ។
ខ តាង 𝐽 ជាចេំណាលែកងៃន 𝐼 េលី [𝑀𝑄] ។ គណនាមុៃំន្រតេីកាណ 𝑀𝐼𝐽 ។
គ តាង 𝐼′ ជាចណុំចឆ្លុ ះៃន 𝐼 េធៀប នងិ (𝑀𝑄) ។ កណំតត់ាង្រតេីកាណ 𝑀𝐼𝐼′ រចួ

េ្របៀបេធៀប 𝐼𝐽 នងិ 𝑀𝐼′ ។
ទំព័រទី ១០ សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦



𝐼

𝐼′

|| ||

𝑄

𝑃𝑁

𝑀

120∘

២១ េគេអាយ្រតេីកាណែកងសមបាត 𝐴𝐵𝐶 ែកង្រតង់ 𝐴 េហយី 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 𝑎 ។
Δ𝐷𝐴𝐶 ជា្រតេីកាណសមបាតែកង្រតង់ 𝐷 ។ ្រតេីកាណទាងំឋតិេនៅសងខាង្រជងុរមួ
[𝐴𝐶] ។
ក កណំត្់របេភតចតុេកាណ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ។
ខ គណនា 𝐵𝐶, 𝐴𝐷, 𝐵𝐷 ជាអនុគមនៃ៍ន 𝑎 ។
គ អង្កត្់រទូង [𝐴𝐶] នងិ [𝐵𝐷] ្របសព្វគា្ន ្រតង់ចណុំច 𝑂 ។ គណនា 𝑂𝐴, 𝑂𝐵

, 𝑂𝐶, 𝑂𝐷 ជាអនុគមនៃ៍ន 𝑎 ។
ឃ បងា្ហ ញថា Δ𝐴𝑂𝐷 នងិ Δ𝐵𝑂𝐶 ជា្រតេីកាណដូចគា្ន ។ រចួគណនាផលេធៀបចំ

ណូច ។

||

||𝐴

𝐵

𝐶

𝐷

𝑂

២២ េគឲ្យ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ែកង្រតង់ 𝐴 ។
ក 𝐼 ជាចណុំចកណា្ត លៃន [𝐵𝐶] ។ ្របាបេ់ឈា្ម ះ្រតេីកាណ Δ𝐼𝐴𝐶 ។
ខ 𝑂 ជាចណុំចកណា្ត លៃន [𝐴𝐵] ។ ្របាបេ់ឈា្ម ះចតុេកាណ 𝑂𝐼𝐴𝐶។
គ គណនា 𝐵𝐶េបី 𝐴𝐵 = 3𝑐𝑚, 𝐴𝐶 = 4𝑐𝑚។
ឃ រង្វង់អង្កតផ់្ចតិ[𝐴𝐵]កាតរ់ង្វង់អង្កតផ់្ចតិ[𝐴𝐶]្រតង់ចណុំចមួយេទៀត𝑀។

A. បញា្ជ កថ់ា 𝑀 ស្ថតិេនៅេលី [𝐵𝐶] ។
B. បងា្ហ ញថា 𝐴𝐵 = 𝐵𝑀 × 𝐵𝐶 ។

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី ១១



𝐴 𝐶

𝐵

𝐼
𝑀

2𝑐𝑚

3𝑐𝑚 𝑂
||

||

២៣ េគឲ្យរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 អង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐵] នងិ 𝑃 ជាចណុំចេនៅេ្រកៅរង្វង់េនះ។ បនា្ទ ត់ (𝑃 𝐴)
នងិ (𝑃 𝐵) កាតរ់ង្វង់ 𝑂 េរៀងគា្ន ្រតង់ចណុំច 𝑀 នងិ 𝑁 េនៅមា្ខ ងេនៅបនា្ទ ត់ (𝐴𝐵) ។
ក ្រសាយបភំ្លថឺា [𝐴𝑁] នងិ [𝐵𝑀] ជាកម្ពសៃ់ន្រតេីកាណ 𝑃 𝐴𝐵 ។
ខ 𝐻ជាចណុំច្របសព្វៃន[𝐴𝑁]នងិ[𝐵𝑀]។្រសាយបភំ្លថឺា(𝑃 𝐻) ⟂ (𝐴𝐵)។
គ បងា្ហ ញថាចតុេកាណ 𝐻𝑀𝑃 𝑁 ចារកឹក្នុងរង្វង់មួយ ។
ឃ ចណុំច 𝐼 ចលត័េលធី្នូ តូច 𝐴𝑀 េហយី 𝐸 ជាចណុំចកណា្ត លៃន [𝐴𝐼] ។ រកសណំុំ

ចណុំច 𝐸 កាលណា 𝐼   ែ្រប្របួល ។ 

𝐴 𝐵𝑂
𝐻𝐸 𝐸′

𝐼 𝑀

𝑃

𝑁

២៤ េគឲ្យកន្លះរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 អង្កតផ់្ចយិ [𝐴𝐵] ។ 𝑀 ជាចណុំចចលត័េលកីន្លះរង្វង់េនះ ។
ក ្របាប្់របេភទ្រតេីកាណ Δ𝐴𝑀𝐵 ។
ខ គណនា 𝐴𝑀 េបី 𝑂𝐴 = 2𝑐𝑚 នងិ 𝐵𝑀 = √7𝑐𝑚 ។

𝐴 𝐵𝑂

𝑀

𝑃
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២៥ បនា្ទ តប់ះ៉រង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 ្រតង់ 𝑀 កាតប់នា្ល យៃនអង្គតផ់្ចតិ [𝐶𝐷] ។ ្រតង់ 𝑃 ។ បងា្ហ ញថា
្រតេីកាណ Δ𝑃 𝑀𝐶 នងិ ្រតេីកាណ Δ𝑃 𝐷𝑀 ។ដូចគា្ន ។ រចួទាញបញា្ជ កថ់ា 𝑃 𝑀2 =
𝑃 𝐶 ⋅ 𝑃 𝐷 ។

𝑂 𝐷𝐶𝑃

𝑀

២៦ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់ 𝐴 េហយី 𝑥 > 0 ។ េគដងឹថា 𝐵𝐶 = 3𝑥 + 2 នងិ
𝐴𝐵 = 2𝑥 + 1 ។ គណនា 𝐴𝐶2 ជាអនុគមនៃ៍ន 𝑥 ។

𝐴 𝐵

𝐶

3𝑥 + 2

2𝑥 + 1

២៧ ក្នុងរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 អង្កតផ់្ចតិ [𝐵𝐶] ែដល [𝐵𝐶] = 5𝑐𝑚 ។ េគគូសអង្កតធ់្នូ [𝐵𝐴] ែដល
[𝐵𝐴] = 3𝑐𝑚 ។
ក ្របាប្់របេភទ្រតេីកាណ Δ𝐴𝐵𝐶 ។
ខ គណនា្របែវង 𝐴𝐶 ។
គ គណនា cos∠𝐴𝐵𝐶 នងិ cos∠𝐴𝐵𝐶 ។
ឃ េគគូសេមដ្យាន [𝐵𝑀] ៃន្រតេីកាណ Δ𝐴𝐵𝐶 ែដលរបសវ់ាកាតរ់ង្វង់ 𝑂 ្រតង់ 𝐷 ។

បងា្ហ ញថា 𝑀𝐵 ⋅ 𝑀𝐷 = 𝑀𝐴2 ។ 

𝑂𝐵 𝐶

𝐴
𝐷𝑀||

||
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២៨ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណសមង័្ស ។ 𝐷 ជាចណុំច េនៅេលបីនា្ទ ត់ (𝐴𝐵) ។𝐴ជាផ្ចតិៃនរង្វង់។
ក គណនា ∠𝐺𝐷𝐸 រចួបងា្ហ ញថា Δ𝐹 𝐵𝐷 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់ 𝐹 ។
ខ េ្របៀប្រតេីកាណ Δ𝐷𝐸𝐺 នងិ Δ𝐸𝐹 𝐶 ។

𝐷 𝐴 𝐵

𝐶

𝐸
𝐹

𝐺

២៩ តាមរបូខាសា្ត ចូំរបេំពញចេនា្ល ះខាងេ្រកាមេអាយបាន្រតមឹ្រតូវ
𝑂𝐴 = … 𝑐𝑚
𝑂𝐵 = … 𝑐𝑚
𝑂𝐶 = … 𝑐𝑚

𝑂 𝐷

𝐴 1 𝐵
1𝐼

1

12 𝐶

𝑂𝐷 = … 𝑐𝑚

េដាយ 𝐴𝐵 = 1𝑐𝑚, 𝐵𝐼 = 1𝑐𝑚, 𝐼𝐶 = 1𝑐𝑚, 𝐶𝐷 = 1𝑐𝑚, 𝑂𝐼 = 2𝑐𝑚
៣០ ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 មានរងា្វ ស្់រជងុ 𝐴𝐵 = 𝑥, 𝐴𝐶 = 𝑥 + 1, 𝐵𝐶 = 𝑥 + 1, 𝑥 > 0

។ រកតៃម្ល 𝑥 េដមី្បេីអាយ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់ 𝐴 ។

𝐴 𝐶

𝐵

𝑥 + 2

𝑥 + 1

𝑥

៣១ ្រតេីកាណែកងសមបាទ 𝐴𝐵𝐶 ែដលមាន ∠ = 90∘, 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 𝑎 [𝐴𝐵] ជា
កម្ពសៃ់ន្រតេីកាណ ។
ក គណនា [𝐴𝐻] ជាអនុគមនៃ៍ន 𝑎 ។
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ខ 𝑂 ជាផ្ចតិរង្វង់ចារកឹេ្រកៅ្រតេីកាណ Δ𝐴𝐵𝐶 ។ បងា្ហ ញថា 𝑂 ស្ថតិេនៅេលី [𝐴𝐻] ។
រចួគណនា 𝐴𝑂 ជាអនុគមនៃ៍ន 𝑅 ែដល 𝑅 ជាការំង្វង់ៃន 𝑂។

គ គណនា 𝑅 ជាអនុគមន៍ 𝐴

||||
𝑂

𝐵 𝐻 𝐶

𝐴

𝑃 𝑄
𝑅

៣២ តាមរបូេនះេគមាន 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់ 𝐴 នងិ 𝐵𝐻 = 2, 𝐻𝐶 = 8,
𝐴𝐻 = 𝑥 ។ ចូរកណំតត់ៃម្ល 𝑥 ។

. ក 𝑥 = 10

. ខ 𝑥 = 4
. គ 𝑥 = ±4
. ឃ 𝑥 = 16

𝐴

𝑥

𝐻𝐵 2 8 𝐶

៣៣ រង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 មានកា្ំរបែវង 4𝑐𝑚 នងិ មានអង្គត់ផ់្ចតិ [𝐴𝐵] ។ 𝐻 ជាចណុំចកណា្ត លៃន
[𝑂𝐵] ។ បនា្ទ តមួ់យែកងនងឹ [𝐴𝐵] ្រតង់ 𝐻 េហយីជួបរង្វង់ (𝑂) ្រតង់ 𝑀 នងិ 𝑁 ។
បនា្ទ ត់ (𝐴𝑀) នងិ (𝑁𝐵) ជួបគា្ន ្រតង់ចណុំច 𝐼 ។
ក គណនារងា្វ ស់ 𝑀𝐴 នងិ 𝑀𝐵 ។
ខ ចូរេ្របៀបេធៀប Δ𝐴𝐵𝐼 នងិ Δ𝑀𝑁𝐼 ។
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|||| 𝐵𝐴 𝑂
𝐻

𝑁

𝑀

𝐼

4𝑐𝑚

៣៤ 𝑀 ជាចណុំចមួយេនៅេលរីង្វង់ (𝐶) ែដលមានផ្ចតិ 𝑂 នងិកា ំ𝑅 ។ (𝐶)ជារង្វង់ែដល
មានផ្ចតិ 𝑀 នងិកា ំ𝑟(𝑅 > 𝑟) ជួបរង្វង់ (𝐶) ្រតង់ 𝐴 នងិ 𝐵 ។ បនា្ទ ត់ (𝑂𝑀) ជួបរង្វង់
(𝐶) ្រតង់ 𝐷 នងិរង្វង់ (𝐶′) ្រតង់ 𝐸 នងិ 𝐹 ែដល 𝐸 ∈ [𝐷𝑀] ។ បនា្ទ ត់ (𝐴) ែកង
នងឹ [𝐷𝑀] ្រតង់ 𝐹 ′ េហយីជួប (𝐷𝐴) នងិ (𝐷𝐵) េរៀងគា្ន ្រតង់ 𝐼 នងិ 𝐽 ។
ក គណនារងា្វ សមុ់ំ 𝐷𝐴𝑀 នងិ 𝐷𝐵𝑀 ។ ទាញបញា្ជ កថ់ា (𝐷𝐼) នងិ (𝐷𝐽) បះ៉នងឹ

រង្វង់ (𝐶′) ្រតង់ 𝐴 នងិ 𝐵 ។
ខ បងា្ហ ញចតុេកាណ 𝐴𝑀𝐹 𝐼ចារកឹក្នុងរង្វង់មួយ។
គ េ្របៀបេធៀប្រតេីកាណ 𝐴𝐴𝐷𝑀 នងិ 𝐴𝐹 𝐷𝐼 ។
ឃ ទាញបញា្ជ កថ់ា 𝐷𝑀

𝐴𝑀 = 𝐷𝑀
𝐷𝐼 = 𝐴𝑀

𝐹 𝐼 េហយី 𝐴𝐷 × 𝐷𝐼 = 2𝑅(2𝑅 + 𝑟) ។

𝐷

𝑀
𝐸

𝐵
𝐹

(Δ)

𝐴
(𝐶′)

𝐼

𝐽

(𝐶)

៣៥ 𝐸𝐹 𝐺 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់ 𝐸 េហយីមាន 𝐹 𝐺 = 6𝑐𝑚 នងិ ∠𝐸𝐹 𝐺 = 60∘ ។
គណនា្របែវង 𝐸𝐹
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. ក 𝐸𝐹 = 6√3𝑐𝑚

. ខ 𝐸𝐹 = 6√3
3 𝑐𝑚

. គ 𝐸𝐹 = 3√3𝑐𝑚

. ឃ 𝐸𝐹 = 3𝑐𝑚

៣៦ េគមាន 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់កពូំល 𝐴 េហយីមាន 𝐴𝐵 = 3𝑐𝑚
, 𝐴𝐶 = 4𝑐𝑚 ។ រង្វង់ (𝐶1) មានអង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐵] េហយីជួប្រជងុ [𝐵𝐶] ្រតង់ 𝐻 ។
ក បងា្ហ ញថា[𝐴𝐻]ជាកម្ពសៃ់ន្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ។ គណនា 𝐵𝐻 នងិ 𝐴𝐻។
ខ រង្វង់ (𝐶2) មួយេទៀតចារកឹេ្រកៅ្រតេីកាណ 𝐴𝐻𝐶 ។ 𝑀 ជាចណុំចមួយេនៅេលធី្នូ

តូច 𝐶𝐻 ។ បនា្ទ ត់ (𝐶𝑀) ជួប (𝐴𝐻) ្រតង់ 𝑁 ។ េ្របៀបេធៀប Δ𝑀𝐴𝑁, Δ𝐻𝐶𝑁
។ ទាញបញា្ជ កថ់ា𝐴𝑀 × 𝐻𝑁 = 𝑀𝑁 × 𝐶𝐻។

𝐴 𝐵

𝐶

4𝑐𝑚

3𝑐𝑚

𝐻
𝑁(𝐶2)

(𝐶1)

𝑀

៣៧ 𝐸𝐹 𝐺𝐻 ជាចតុេកាណែកងមួយែដលមាន 𝐸𝐹 = 1.5𝑐𝑚 នងិ
𝐸𝐺 = 3𝑐𝑚 ។ គណនា ∠𝐺𝐸𝐻 ។

. ក ∠𝐺𝐸𝐻 = 60∘

. ខ ∠𝐺𝐸𝐻 = 35∘
. គ ∠𝐺𝐸𝐻 = 35∘

. ឃ ∠𝐺𝐸𝐻 = 30∘

៣៨ ក្នុងផ្ចតិរង្វង់ 𝑂 មានអង្កតធ់្នូ ពីរមនិប៉ុនគា្ន [𝐴𝐵] នងិ [𝐶𝐷] ែកងគា្ន ្រតង់ចណុំច 𝐼 ។
𝑀 ជាចណុំចកណា្ត ល [𝐵𝐷] ។ បនា្ទ ត់ (𝑀𝐼) ជួបអង្កត់ [𝐴𝐶] ្រតង់ 𝐶 ។
ក បងា្ហ ញថា Δ𝑀𝐵𝐼 នងិ Δ𝑀𝐷𝐼 ជា្រតេីកាណែកងសមបាទ ។
ខ េ្របៀបេធៀប Δ𝐼𝐵𝐷 នងិ Δ𝑁𝐶𝐼 ។ ទាញប់ញា្ជ កថ់ា (𝑀𝑁) ⟂ (𝐴𝐶) ។

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី ១៧



𝐴 𝐵

𝐶

𝐷

𝐼𝑁

𝑀𝑂𝑂

គ េគយក 𝐼𝐴 = 𝑎 នងិ 𝐼𝐶 = 𝑏 ។ គណនា 𝐴𝐶 នងិ 𝐼𝑁 ឲ្យជាបទ់ាកទ់ងនងឹ 𝑎 នងិ
𝑏 ។

៣៩ ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណសមបាទែដលមាន 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 5𝑐𝑚, 𝐵𝐶 = 6𝑐𝑚
នងិ កម្ពស់ [𝐴𝐻] េនាះ cos∠𝐴𝐵𝐻 ។

. ក cos∠𝐴𝐵𝐻 = 5
6

. ខ cos∠𝐴𝐵𝐻 = 4
5

. គ cos∠𝐴𝐵𝐻 = 3
5

. ឃ cos∠𝐴𝐵𝐻 = 1
2

៤០ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណចាចរកឹក្នុងរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 ែដលមាន 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 2𝑐𝑚
𝐵𝐶 = 2𝑐𝑚 ។ េគគូសអង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐷] ែដលកាត់ [𝐵𝐶] ្រតង់ 𝐻 ។

ក គណនា 𝐴𝐷 នងិ 𝐵𝐷 េបី sin 30∘ = 1
2, cos 30∘ = √3

2 ។
ខ េ្របៀបេធៀប Δ𝐵𝐻𝐷 នងិ Δ𝐴𝐻𝐶 ។ ទាញរកផលេធៀបដណូំច ។
គ យក 𝐾 ជាចណុំចកណា្ត កៃន [𝐵𝐷] ។ បនា្ទ ត់ (𝐾𝐻) កាត្់រជងុ (𝐴𝐶) ្រតង់ 𝐼 ។

បងា្ហ ញ [𝐼𝐾] ⟂ [𝐴𝐶] ។

𝐴

𝐷
||

||
𝐵 𝐶

𝑂

𝐾

𝐼

៤១ រង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 មានអង្គតផ់្ចតិ [𝐴𝐵] នងិ 𝐴𝐵 = 5𝑐𝑚 ។ បនា្ទ ត់ (𝐿) មួយបះ៉នងឹរង្វង់ 𝑂
្រតង់ចណុំច 𝐶 េហយីមាន 𝐴𝐶 = 4𝑐𝑚 ។ (𝐴𝐷) ជួបរង្វង់ម្តងេទៀត្រតង់ 𝐷 េហយី
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ែកងនងឹ (𝐿) ្រតង់ 𝐸 ។ 𝑀 ជាចណុំច្របសព្វរវាង (𝐴𝐶) នងិ (𝐵𝐷) ។ 𝑁 ជាចណុំច
កណា្ត ល [𝐴𝐷] ។
ក កណំត្់របេភទ្រតេីកាណ Δ𝐴𝐵𝐶 នងិ Δ𝐴𝐵𝐷 ។ រកបរមិា្រតៃន Δ𝐴𝐵𝐶 ។
ខ បងា្ហ ញថាចតុេកាណ 𝐶𝑂𝑁𝐸 ជាចតុេកាណែកង ។
គ េ្របៀបេធៀប Δ𝑀𝐴𝐵 នងិ Δ𝑀𝐷𝐶 ។ បងា្ហ ញថា 𝑀𝐴 × 𝑀𝐶 = 𝑀𝐵 × 𝑀𝐷 ។

𝐴 𝐵𝑂
𝑀

𝐶
(𝐿)

𝐸

𝑁
𝐷

៤២ ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកងកពូំល 𝐴 ។ [𝐴𝐻] ែកងនងឹ [𝐵𝐶] ្រតង់ 𝐻 ែដល
𝐵𝐻 = 4.5𝑐𝑚 នងិ 𝐻𝐶 = 2𝑐𝑚 រក្របែវង 𝐴𝐻

. ក 𝐴𝐻 = 9𝑐𝑚

. ខ 𝐴𝐻 = 6, 5𝑐𝑚
. គ 𝐴𝐻 = ±3𝑐𝑚
. ឃ𝐴𝐻 = 3𝑐𝑚

៤៣ រង្វង់ 𝑂 មានអង្កតផ់្ចតិ [𝐵𝐶] ែដល 𝐵𝐶 = 4𝑐𝑚 ។ 𝐴 ជាចណុំចមួយេនៅេលរីង្វង់
(𝑂) ែដល ∠𝐴𝐵𝐶 = 30∘ ។ បនា្ទ ត់ (𝐴𝐸) ជួបជាមួយ [𝐵𝐶] ្រតង់ 𝐷 េហយីរង្វង់
(𝑂) ម្តងេទៀត្រតង់ 𝐸 ។
ក កណំត្់របេភទ្រតេីកាណ ∠𝐴𝐵𝐶 នងិ្រតេីកាណ ∠𝐴𝑂𝐶 ។
ខ គណនា 𝐴𝐵, 𝐴𝐶 នងិ ∠𝐴𝐸𝐵។
គ េ្របៀបេធៀប្រតេីកាណ Δ𝐴𝐶𝐷 នងិ Δ𝐵𝐸𝐷 ។ រចួបញា្ជ កថ់ា

𝐷𝐴 × 𝐷𝐸 = 𝐷𝐵 × 𝐷𝐶

𝐵

𝐴

𝐶𝑂
30∘

𝐷

𝐸
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៤៤ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់កពូំល 𝐴 ែដលមានអុបី៉ូ េតនុស 𝐵𝐶 = 𝑎 នងិ ∠𝐴𝐶𝐵 =
60∘ ។ គណនា 𝐴𝐵

. ក 𝐴𝐵 = 𝑎
2

. ខ 𝐴𝐵 = 𝑎√2
2

. គ 𝐴𝐵 = 𝑎√3
3

. ឃ𝐴𝐵 = 𝑎√3
2

៤៥ េគឲ្យ្រតេីកាណសមង័្ស 𝐴𝐵𝐶 ែដលមាន្រជងុ្របែវង 4𝑐𝑚 ។ េគគូសកន្លះបនា្ទ ត់ [𝐴𝑡)
្រសបនងឹ្រជងុ [𝐵𝐶] ។ 𝐻 ជាចេំណាលែកងៃន 𝐶 េលី [𝐴𝑡)។

ក គណនា 𝐶𝐻 នងិ 𝐴𝐻 េដាយដងឹថា cos 60∘ = 1
2 នងិ sin 60∘ = √1

2 ។
ខ គណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតេីកាណ 𝑆𝐴𝐵𝐻 ។

𝐵

4𝑐𝑚

𝐴 𝐻 𝑡

𝐶

៤៦ [𝐴𝐻] ជាកម្ពស់ៃន្រតេីកាណែកង 𝐴𝐵𝐶 ចេំពាះអុីប៉ូ េតនុស [𝐵𝐶] េហយី 𝐼𝐵 =
4𝑐𝑚, 𝐼𝐶 = 3𝑐𝑚 ។ រក្របែវង [𝐴𝐼] ។

. ក 𝐴𝐼 = 2√2𝑐𝑚

. ខ 𝐴𝐼 = 12𝑐𝑚

. គ 𝐴𝐼 = 2√3𝑐𝑚

. ឃ𝐴𝐼 = 3√2𝑐𝑚

៤៧ រង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 មួយចារកឹេ្រកៅ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ែដលមាន ∠𝐵𝐴𝐶 = 60∘

, 𝐴𝐵 = 6𝑐𝑚 នងិ មុពីំរេទៀតជាមុ្ំរសចួ។ េគគូស (𝐵𝐷) ែកងនងឹ (𝐴𝐶) ្រតង់ 𝐼 េហយី
ជួបរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 ្រតង់ 𝐷 ។ េគេដៅចណុំច 𝐸 េនៅេលី [𝐵𝐷] ឲ្យបាន ∠𝐵𝐴𝐸 = ∠𝐶𝐴𝐷 ។
ក គណនា 𝐴𝐼 នងិ 𝐵𝐼 ។
ខ បងា្ហ ញ Δ𝐴𝐶𝐷 នងិ Δ𝐴𝐵𝐸 ដូចគា្ន ។ ទាញបញា្ជ កថ់ា 𝐴𝐵 ⋅ 𝐶𝐷 = 𝐴𝐶 ⋅ 𝐵𝐸 ។
គ េ្របៀបេធៀប Δ𝐴𝐵𝐶 នងិ Δ𝐴𝐸𝐷 ។
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𝐴 𝐵

𝐷
𝐸𝐼

𝐶

6𝑐𝑚
𝑂

៤៨   ក្នុង្រតេីកាណែកង 𝐸𝐹 𝐺 មានអុបី៉ូ េតនុស 𝐸𝐺 = 5 នងិ ∠𝐸𝐹 𝐺 = 60∘ ។ រក្របែវង
[𝐸𝐹 ]

. ក 𝐸𝐹 = 5√3
3

. ខ 𝐸𝐹 = 5√3
2

. គ 𝐸𝐹 = 5
2

. ឃ 𝐸𝐹 = 5√3

៤៩ រង្វង់មួយមានផ្ចតិ 𝑂 អង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐵] ែដល 𝐴𝐵 = 8𝑐𝑚 ។ 𝑀 ជាចណុំចមួយៃនរង្វង់
𝑂 ែដល 𝐵𝑀 = 3𝑐𝑚 ។ េគបនា្ល យ [𝐴𝐵] ខាង 𝐵 ឲ្យបាន 𝐵𝐸 = 3𝑐𝑚 ។ បនា្ទ ត់
(𝐿) មួយែកងនងឹ (𝐴𝐸) ្រតង់ 𝐸 េហយី (𝐿) ជួប (𝐴𝑀𝐼) ្រតង់ 𝑁 ។
ក គណនា 𝐴𝐸 នងិ 𝐴𝑀 ។
ខ បងា្ហ ញថា Δ𝑀𝐴𝐵 នងិ Δ𝐸𝐴𝑁 ដូចគា្ន ។ ទាញរក 𝐴𝑁 នងិ 𝐸𝑁 ។
គ បងា្ហ ញចតុេកាណ 𝐵𝐸𝑁𝑀 ចារកឹក្នុងរង្វង់មួយ ែដលេគនងឹបញា្ជ ក់ទតីាងំផ្ចតិ 𝐼

នងិកា ំ𝑟 របសវ់ា។

𝐴 𝐵 𝐸

(𝐿)

𝑁

𝑂
𝐼

𝑀

8𝑐𝑚
3𝑐𝑚

៥០ ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 មួយមានរងា្វ ស្់រជងុ 𝐴𝐵 = 𝑥−3, 𝐴𝐶 = 𝑥+1 នងិ 𝐵𝐶 = 𝑥+3
ែដល 𝑥 > 3។ រកតៃម្ល 𝑥 េដមី្បឲី្យ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់ 𝐴 ។

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី២១



𝐴

𝐵

𝐶

𝑥 + 3

𝑥 + 1

𝑥
−

3

៥១ េគមាន្រតេីកាណ 𝐸𝐹 𝐺 ែកង្រតង់ 𝐸 េហយីរងា្វ សមុ់ំ ∠𝐸𝐺𝐹 = 30∘ ។ 𝐾 ជាចណុំច
េនៅេល្ីរជងុ 𝐸𝐺 ែដល ∠𝐸𝐾𝐹 = 45∘ នងិ រងា្វ ស់ 𝐸𝐾 = 4𝑐𝑚 ។
ក គណនារងា្វ សមុ់ំ 𝐺𝐾𝐹 ្របែវង 𝐸𝐹 នងិ 𝐹 𝐺 ។
ខ គណនា្រកឡាៃផ្ទៃន្រតេីកាណ 𝐸𝐹 𝐺 ។

45∘ 30∘

4𝑐𝑚𝐸 𝐾 𝐺

𝐹

៥២ ចូរគូសសញា្ញ ✓ ក្នុង្របអបមុ់ខចេម្លយី្រតមឹ្រតូវែតមួយគត់
្រតេីកាណ Δ𝐴𝐵𝐶 មួយមាន ∠𝐵𝐴𝐶 = 90∘, 𝐴𝐵 = 3, 𝐴𝐶 = 𝑎, 𝐵𝐶 = 4 ។ រក
តៃម្ល 𝑎 ។

. ក 𝑎 = 5

. ខ 𝑎 = 7
. គ 𝑎 = √7
. ឃ 𝑎 = 1

៥៣ រង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 មួយចារកឹេ្រកៅ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 មួយែដលមានកម្ពស់ 𝐴𝐻 នងិមុកំ្នុ ងទាងំ
បជីាមុ្ំរសចួ។ 𝐷 ជាចណុំចឆ្លុ ះៃន 𝐴 ចេំពាះផ្ចតិ 𝑂 ។
ក បងា្ហ ញថា ∠𝐴𝐵𝐶 = ∠𝐴𝐷𝐶 នងិ∠𝐴𝐶𝐵 = ∠𝐴𝐷𝐵។
ខ េ្របៀបេធៀប្រតេីកាណ Δ𝐻𝐴𝐵 នងិ 𝐶𝐴𝐷 រចួេហយី 𝐻𝐴𝐶 នងិ Δ𝐵𝐴𝐷 ។
គ បងា្ហ ញថា 𝐴𝐵 × 𝐴𝐶 = 𝐴𝐷 × 𝐴𝐻េហយី ∠𝐵𝐴𝐷 = ∠𝐻𝐴𝐶។

៥៤ ចូរគូសសញា្ញ ✓ ក្នុង្របអបមុ់ខចេម្លយី្រតមឹ្រតូវែតមួយគត់
Δ𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់កពូំល 𝐴 មាន្រជងុ 𝐴𝐵 = 2, 𝐴𝐶 = √5
, 𝐵𝐶 = 3 នងិ កម្ពស់ 𝐴𝐻 ។ រកតៃម្ល 𝐴𝐻

. ក 𝐴𝐻 = √5
6

. ខ 𝐴𝐻 = 6√5
5

. គ 𝐴𝐻 = 3√5
2

. ឃ𝐴𝐻 = 2√5
3
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៥៥ កន្លះរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 នងិ អង្កត់ 𝑀𝑁 ។ បនា្ទ ត់ 𝐷1 នងិ 𝐷2 ែកង នងិ 𝑀𝑁 ្រតង់ 𝑀 នងឹ
𝑁 េរៀងគា្ន ។ បនា្ទ ត់ 𝐷3 បះ៉កន្លះរង្វង់្រតង់ 𝐼 េហយីកាត់ 𝐷1 ្រតង់ 𝑃 នងិ កាត់ 𝐷2
្រតង់ 𝑄 ។
ក គណនា ∠𝑀𝐼𝑁 នងិ ∠𝑃 𝑂𝑄 ។
ខ េ្របៀបេធៀប Δ𝑀𝑂𝑃 នងិ Δ𝑁𝑄𝑂 ។
គ បងា្ហ ញថា 𝑂𝑀2 = 𝑀𝑃 × 𝑁𝑄 ។

៥៦ រង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 មួយមានអង្គតផ់្ចតិ 𝐴𝐵 = 2𝑅 ។ តាមចណុំចកណា្ត ល 𝐼 ៃនអង្កត់ 𝑂𝐵
េគគូសបនា្ទ ត់ (𝑑) ែកង នងិ 𝐴𝐵 ្រតង់ 𝐼 េហយីកាតរ់ង្វង់្រតង់ 𝐶 នងិ 𝐷 ។ 
ក បងា្ហ ញថា Δ𝐴𝐶𝐼 ≃ Δ𝐴𝐶𝐵 ។
ខ បងា្ហ ញថា 𝐴𝐶2 = 𝐴𝐵 × 𝐴𝐼 ។
គ គណានា 𝐴𝐶, 𝐵𝐶 ជាអនុគមនៃ៍ន 𝑅 ។

៥៧ េនៅក្នុងត្រមយុអរតូណរេម េគឱ្យចណុំចែដលមានកូអរេដាេន (0, 0), (0, 1), (0, 2)
, (1, 0), (1, 1), (2, 0) ។ រករងា្វ ស់្រជងុៃន្រគប្់រតេីកាណមនិប៉ុនគា្ន ែដលមាន កពូំល
ជាបចីណុំច ក្នុងចណុំចទាងំ ៦ ែដលឱ្យ ។

៥៨ េគមាន 𝐴𝐵𝐶𝐷 នងិ 𝐷𝐸𝐹 𝐺ជាកាេរ ែដលមាន្រជងុេរៀងគា្ន 𝑎 នងិ 𝑥 ។ ∠𝐴𝑂𝐵 = 𝛼
។ គណនា 𝑥 ជាអនុគមន៍ 𝑎 នងិ tan 𝛼 ។

𝐴 𝑂𝐴

𝐵

𝐴 𝐷𝐴

𝐶

𝐴 𝐺𝐴

𝐹

𝐴

𝐸

𝐴
𝑥

𝐴

𝑎

៥៩ កន្លះបនា្ទ តពុ់ះមុកំ្នុ ងៃនមុំ 𝐵 ៃន្រតេីកាណ △𝐴𝐵𝐶 មួយកាតក់ន្លះបនា្ទ តពុ់ះមុំ ក្នុ ង នងិ
េ្រកៅៃនមុំ ∠𝐴 ្រតង់ 𝐼 នងិ 𝐸 នងិកាតរ់ង្វង់ចារកឹេ្រកៅ ្រតេីកាណ △𝐴𝐵𝐶 ្រតង់ 𝐷 ។
្រសាយបភំ្លថឺា 𝐼𝐷 = 𝐷𝐸 ។

𝐹
𝐵 𝐶

𝐸

𝐼

𝐴
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៦០ ្រកឡាៃផ្ទចតុេកាណែកងមួយេនៅដែដល កាលណាេគបែន្ថម 2.5𝑑𝑚 េលី បេណា្ដ យ
នងិដក 2

3𝑑𝑚 ពីទទងឹ ឬកាលណាេគដក 2.5𝑑𝑚 ពីបេណា្ដ យ នងិែថម 4
3𝑑𝑚 េលទីទងឹ

។ គណនា្រកឡាៃផ្ទចតុេកាណែកងគតិជា 𝑑𝑚។
៦១ រង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 កា ំ 𝑅 នងិរង្វង់ផ្ចតិ 𝐼 កា ំ 𝑟, (𝑅 > 𝑟) បះ៉គា្ន ្រតង់ 𝐴 នងិបះ៉បនា្ទ តែ់តមួយ

្រតង់ 𝑅 នងិ 𝐶 ។ គណនាៃផ្ទ្រកឡា្រតេីកាណ △𝐴𝐵𝐶 ជា អនុគមនៃ៍ន 𝑅 នងិ 𝑟 ។

𝐴

𝐻 𝐶
𝐵

𝐼
𝑟

𝑃𝑂
𝑅

៦២ តាមចណុំច 𝑀 េនៅក្នុង្រតេីកាណ △𝐴𝐵𝐶 មួយ េគសង់អង្កត់ [𝐸𝐹 ] , [𝐺𝐻], [𝐼𝐽]
្រសបេរៀងគា្ន នងឹ [𝐴𝐵], [𝐴𝐶] នងិ [𝐵𝐶] េដាយចណុំច 𝐺 នងិ 𝐼 េនៅេលី [𝐴𝐵] ។ 𝐸
នងិ 𝐽 េនៅេលី [𝐴𝐶] ។ 𝐹 នងិ 𝐻 េនៅេលី [𝐵𝐶] ។ ្រតេីកាណ △𝑀𝐸𝐽, △𝑀𝐹 𝐻
នងិ △𝑀𝐺𝐼 មានៃផ្ទ្រកឡាេរៀងគា្ន 𝑆1, 𝑆2 នងិ 𝑆3។្រសាយបភំ្លថឺា្រតេីកាណ △𝐴𝐵𝐶
មានៃផ្ទ្រកឡាេស្មនីងឹ (√𝑆1 + √𝑆2 + √𝑆3)

2។

𝐽𝐼
𝐺 𝐸

𝐹 𝐻

𝑆1𝑆3

𝑀

𝑆2

𝐴

𝐵 𝐶

៦៣ េគឱ្យ្របេលឡូ្រកាម 𝐴𝐵𝐶𝐷 មួយ ។ េនៅខាងេ្រកៅ 𝐴𝐵𝐶𝐷 េគសង់កាេរ 𝐴𝐵𝑀𝑁
, 𝐵𝐶𝑃 𝑄, 𝐶𝐷𝑅𝑆 នងិ 𝐴𝐷𝑋𝑌 ែដលមានផ្ចតិេរៀងគា្ន តាង េដាយ 𝐼1, 𝐼2, 𝐼3 នងិ
𝐼4 ។ ចូរ្រសាយបភំ្លថឺាចតុេកាណ 𝐼1𝐼2𝐼3𝐼4 ជាកាេរ ។
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𝐴 𝐵

𝐶𝐷 𝐼2

𝐼3

𝐼1

𝐼4

𝑁 𝑀

𝑆𝑅

𝑃

𝑄𝑋

𝑌

៦៤ េគេអាយ [𝐴𝐴′] ⟂ (𝑑), [𝐵𝐵′] ⟂ (𝑑), 𝐴𝐴′ = 𝑎, 𝐵𝐵′ = 𝑏 𝐴′ នងិ 𝐵′ ស្ថតិេនៅ
ែតមា្ខ ងៃនបនា្ទ ត់ (𝑑) ។ 𝑀 ជាចណុំច្របសព្វរវាងបនា្ទ ត់ (𝐴′𝐵) នងិ (𝐴𝐵′) ។ ចូរ
្រសាយបភំ្លឺថា 𝑀 ចមា្ង យពី (𝑑) េទៅបនា្ទ ត់ មានតៃម្លេថរ កាលណាចណុំច 𝐴 នងិ 𝐵
ចលត័េលី (𝑑) ( ចណុំច 𝐴 េផ្សងពី 𝐵 ) ។

𝐴′

𝐴 𝐵𝑀

𝑀′

(𝑑)

𝐵′

𝑏
𝑎

៦៥ េគឲ្យចតុេកាណែកង 𝐴𝐵𝐶𝐷 មួយ ។ 𝐼 ជាចណុំចមួយេនៅក្នុងចតុេកាណ ែកង 𝐴𝐵𝐶𝐷
ែដល 𝐼𝐴 = 𝑎, 𝐼𝐵 = 𝑏, 𝐼𝐶 = 𝑐, 𝐼𝐷 = 𝑥 ។ ចូរ្រសាយបភំ្លថឺា 𝑥2 = 𝑎2 − 𝑏2 + 𝑐2 ។

𝐴

𝐷 𝐶

𝐵𝑀

𝐼

𝑃

𝑄 𝑁

៦៦ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង្រតង់ 𝐴 េហយីមាន ∠𝐴𝐵𝐶 = 2𝛼 ។ រង្វង់ផ្ចតិ 𝑀 កា ំ 𝑅
ចារកឹក្នុង្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ។ រង្វង់ផ្ចតិ 𝑁 កា ំ𝑟 បះ៉រង្វង់ផ្ចតិ 𝑀 កា ំ𝑅 េហយីរង្វង់ផ្ចតិ
𝑁 កា ំ𝑟 េនាះបះ៉នងឹ្រជងុ [𝐴𝐶] នងិ [𝐵𝐶] របស់ ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 េទៀតផង ។

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី២៥



𝐴 𝐶

𝐵

𝑅
𝑟𝑀

𝑀′

𝑁′

𝑁

៦៧ ចតុេកាណ 𝐴𝐵𝐶𝐷 មួយ ចារកឹក្នុងរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 មួយ ។ បនា្ទ ត់ (𝐴𝐵) ជួប (𝐶𝐷)្រតង់ 𝐼
េហយីបនា្ទ ត់ (𝐴𝐷) ជួប (𝐵𝐶) ្រតង់ 𝐽 ែដល ∠𝐼𝐴𝐽 = 3𝛼, ∠𝐴𝐽𝐵 = 2𝛼, ∠𝐴𝐼𝐷 = 𝛼
។ ចូរគណនា 𝛼 គតិជាដេឺ្រក ។

𝐴

𝐽

2𝛼

3𝛼𝛼
𝐼

𝐶

𝐷
𝑦

𝐵
𝑥

៦៨ 𝐸𝐹 𝐺𝐻 ជាសួនច្បាររាងចតុេកាណពា្ន យែដលមានបាតធំ 𝐸𝐹 = 𝑎 នងិបាត តូច
𝐺𝐻 = 𝑏 ។ េគែចកសួនច្បារេនះជាពីរែផ្នក ែដលមានៃផ្ទ្រកឡាេស្មគីា្ន េដាយ េធ្វរីបង
តាម [𝑀𝑁] ្រសបបាតទាងំពីរេហយី 𝑀 ∈ [𝐸𝐻] , 𝑁 ∈ [𝐹 𝐺] ចូរគណនា្របែវង
𝑀𝑁 ឲ្យជាបទ់ាកទ់ង 𝑎 នងិ 𝑏 ។

ℎ

𝑎

ℎ′
𝑃 𝑁
𝑥 − ℎ

𝑎 − 𝑏 𝐹𝐸

𝑀

𝐻 𝑏 𝐺

𝑄

៦៩ 𝑃 ជាចណុំចមួយេនៅេលរីង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 កា ំ𝑅 អង្កតផ់្ចតិ [𝐴𝐵] ។
ក ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាអតបិរមារបស្់រតេីកាណ 𝑃 𝐴𝐵 ។
ខ ្រសាយបភំ្លថឺា𝑃 𝐴 × 𝑃 𝐵 ≤ 2𝑅2េហយី𝑃 𝐴 + 𝑃 𝐵 ≤ 2𝑅√2។
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0𝐴 𝐵𝐻

𝑃

៧០ រង្វង់ពីរមានផ្ចតិ 𝑂1 នងិ 𝑂2 េហយីេនៅេ្រកៅគា្ន ។ បនា្ទ តប់ះ៉រមួេ្រកៅមួយបះ៉ រង្វង់ទាងំពីរ
េរៀងគា្ន ្រតង់ 𝑀 នងិ 𝑁 ែដល 𝑀𝑁 = 𝑎 ។ បនា្ទ តប់ះ៉រមួក្នុង មួយបះ៉រង្វង់ទាងំពីរ
េរៀងគា្ន ្រតង់ 𝑃 នងិ 𝑄 ែដល 𝑃 𝑄 = 𝑏, (𝑎 > 𝑏 > 0)។ គណនាផលគុណរវាងកា ំ
រង្វង់ទាងំពីរេនាះឲ្យជាបទ់ាកទ់ង 𝑎 នងិ 𝑏 ។

𝑂1 𝑂2

𝑀 𝑁𝑎

𝑏𝐻

𝑃 ′ 𝑄

𝑃

៧១ 𝑀 ជាចណុំចមួយេនៅខាងក្នុង្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 មួយ ។ បនា្ទ ត់ (𝐵𝑀) ជួប ្រជងុ [𝐴𝐶]
្រតង់ 𝑁 ។ បនា្ទ ត់ (𝐶𝑀) ជួប្រជងុ [𝐴𝐵] ្រតង់ 𝐿 ។ △𝐵𝐿𝑀 ,△𝐶𝑀𝑁 នងិ
△𝑀𝐵𝐶 មានៃផ្ទ្រកឡាេរៀងគា្ន 5𝑐𝑚2, 8𝑐𝑚2 នងិ 10𝑐𝑚2 ។ គណនាៃផ្ទ្រកឡាៃន
ចតុេកាណ 𝐴𝐿𝑀𝑁 ។

𝐶𝐵

𝐴
ℎ3

ℎ2
8ℎ4

ℎ1

𝑀105

𝑁
𝐿

៧២ 𝑀 ជាចណុំចមួយេនៅក្នុងកាេរ 𝐸𝐹 𝐺𝐻 មួយេហយីែដលមាន ∠𝑀𝐸𝐺 = 𝛽,
∠𝑀𝐺𝐻 = 𝛽, 0∘ < 𝛽 < 45∘ ។ គណនារងា្វ សមុ់∠ំ𝐸𝐹 𝑀ឲ្យជាបទ់ាកទ់ងនងឹ𝛽។
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𝐸
𝛽

𝛽

𝐹

𝐺𝐻

𝑀

៧៣ រង្វង់បមីានផ្ចតិេរៀងគា្ន 𝐼1, 𝐼2 នងិ 𝐼3 េហយីមានកា ំ𝑅ដូចគា្ន ។ រង្វង់ (𝐼1) ជួបរង្វង់
(𝐼2) ្រតង់ចណុំច 𝑂 នងិ 𝐴 ។ រង្វង់ (𝐼2) ជួបរង្វង់ (𝐼3) ្រតង់ចណុំច 𝑂 នងិ 𝐵 ។
រង្វង់ (𝐼3) ជួបរង្វង់ (𝐼1) ្រតង់ចណុំច 𝑂 នងិ 𝐶 ។ បងា្ហ ញថាចណុំច 𝐴, 𝐵 នងិ 𝐶
ស្ថតិេនៅេលរីង្វង់ែតមួយ ែដល មានកា ំ𝑅 ែដរ ។  

𝐼1 𝐼2

𝐼3

𝐶 𝐵

𝐴

𝑂

៧៤ ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 មួយមានរងា្វ ស់្រជងុ 𝑥, 𝑥 + 𝑎 នងិ 𝑥 + 2𝑎 ែដល 𝑎 ជា ចនួំនគត់
វជិ្ជមាន ។ រក្រគបរ់ងា្វ ស់្រជងុៃន្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ែដលតូចជាង ឬ េស្មី 10 េដមី្បឱី្យ
្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង ។

៧៥ ្រតេីកាណមួយមានរងា្វ ស់្រជងុ 3, 4 នងិ 5 ។ ្រតេីកាណេនះចារកឹក្នុងរង្វង់មួយ តាង
𝐴, 𝐵, 𝐶 ជាៃផ្ទ្រកឡាៃនែផ្នកប្លង់ែដលេនៅក្នុងរង្វង់ នងិ េ្រកៅ្រតេីកាណ េហយី 𝐶 ជា
ៃផ្ទ្រកឡាធជំាងេគ ។ គណនា 𝐴 + 𝐵 ឲ្យជាបទ់ាកទ់ងនងឹ 𝐶 ។
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𝐴 4 5 𝐶

𝐵
3

៧៦ េគឱ្យកាេរ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែដល្រជងុមានរងា្វ ស់ 1 ឯកតា ។ េនៅេលី្រជងុ [𝐵𝐶]េគ ដាក់
ចណុំច 𝐸 េដាយ 𝐵𝐸 = √2 − 1 ។ ្រសាយបភំ្លឺថា 𝐴𝐸) ជាកន្លះ បនា្ទ តពុ់ះៃនមុំ
𝐵𝐴𝐶 ។

𝐶𝐷

𝐵
𝐸

𝐴

៧៧ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណសមង័្ស ។ េនៅេលីបនា្ល យៃន្រជងុ [𝐴𝐵] េគដាក់ចណុំច 𝑃 (𝐴
េនៅចេនា្ល ះ 𝑃 នងិ 𝐵) ។ តាង 𝑎 ជារងា្វ ស់្រជងុៃន្រតេីកាណសមង័្ស 𝐴𝐵𝐶 ។ 𝑟1 ជា
ការំង្វង់ចារកឹក្នុង្រតេីកាណ 𝑃 𝐴𝐶, 𝑟2 ជាការំង្វង់ែដលបះ៉ ្រជងុៃនមុំ 𝑃 េហយីបះ៉្រជងុ
[𝐵𝐶] ខាងេ្រកៅ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ។ រង្វង់កា ំ 𝑟1 បះ៉ [𝑃 𝐴] ្រតង់ 𝐷 បះ៉ [𝐶𝐴] ្រតង់
𝐸 នងិបះ៉ [𝑃 𝐶] ្រតង់ 𝐻 ។ រង្វង់កា ំ𝑟2 បះ៉ [𝐵𝐶] ្រតង់ 𝐹 បះ៉ (𝑃 𝐵) ្រតង់ 𝐺 នងិបះ៉
(𝑃 𝐶) ្រតង់ 𝐼 ។
ក បងា្ហ ញថា 𝐷𝐺 = 𝐻𝐼 = 3𝑎

2 ។
ខ គណនា 𝑟1 + 𝑟2 េដាយឱ្យជាបទ់ាកទ់ងែតនងឹ 𝑎 ។

𝐶

𝑎

𝐼

𝐺𝐵𝐷

𝐻

𝐴
𝐸

𝑟1 𝑂1

𝑃
𝐹

𝑂2

𝐼2

៧៨ េនៅក្នុងរបូខាងេ្រកាមេនះ មាន្រតេីកាណែដលមានឆូត កាេរតូចពណ៌ ស នងិ កាេរធំ
កណា្ដ លមានពណ៌េខៅ្ម ។ តាង 𝐴 ជាៃផ្ទ្រកឡា សរបុៃន្រតេីកាណឆូតទាងំអស់ 𝐵 ជា
ៃផ្ទ្រកឡាសរបុៃនកាេរពណ៌សទាងំអស់ នងិ 𝐶 ជាៃផ្ទ្រកឡាៃនកាេរេខៅ្ម េនៅកណា្ដ ល ។
បណា្ដ ចេម្លយីខាងេ្រកាមេនះ េតចីេម្លយីណាខ្លះជាចេម្លយី្រតមឹ្រតូវ?
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ក 𝐴 = 𝐵 ខ 𝐵 = 𝐶 គ 2𝐴 = 3𝐶 ឃ 3𝐵 = 2𝐶

៧៩ ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 មាន ∠𝐴 = 90∘ នងិ 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 1 ។ េគបនា្ល យ [𝐴𝐶] េទៅ
ខាង 𝐶 ឱ្យបាន 𝐶𝐷 = 𝐶𝐵 ។រកៃផ្ទ្រកឡាៃន្រតេីកាណ𝐵𝐶𝐷គតិជាឯកតាៃផ្ទ្រកឡា។

𝐴 1

1

𝐵

𝐶 𝐷

៨០ េនៅក្នុងកាេរ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែដលមានរងា្វ ស្់រជងុ 4𝑐𝑚 េគគូស្រតេីកាណសមង័្ស 𝐴𝐸𝐹 , 𝐸
េនៅេល្ីរជងុ [𝐵𝐶] នងិ 𝐹 េនៅេល្ីរជងុ [𝐶𝐷] ។
ក រករងា្វ ស្់រជងុ្រតេីកាណសមង័្ស𝐴𝐸𝐹 ឲ្យជាបទ់ាកទ់ងេទៅនងឹcos 15∘។
ខ េដាយដងឹថា cos 𝑎 = 1 + cos 2𝑎

2 នងិ cos 10∘ = √3
2 ចូរគណនា cos 15∘ ។

គ ទាញរករងា្វ ស្់រជងុៃន្រតេីកាណសមង័្ស 𝐴𝐸𝐹 េដាយគតិតៃម្លជាចនួំន ទសភាគយក
្រតមឹ 1

10 ៃន 𝑐𝑚 ។

𝐴 𝐵

𝐸

𝐶𝐷 𝐹

៨១ េនៅក្នុងកាេរ 𝐴𝐵𝐶𝐷 េគសង់្រតេីកាណសមង័្ស 𝐴𝐼𝐷 ។ គណនារងា្វ ស់ ∠𝐵𝐼𝐶 គតិជា
ដេឺ្រក ។
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𝐴

𝐵 𝐶

𝐷

𝐼

៨២ គណនាៃផ្ទ្រកឡាៃនរបូខាងេ្រកាម េដាយេគដងឹថា 𝐴𝐵𝐶 នងិ 𝑃 𝑄𝑅 ជា ្រតេីកាណសមង័្ស
ែដលមានរងា្វ ស្់រជងុ 3𝑐𝑚 េហយី្រជងុពីរៃន្រតេីកាណមួយ កាត្់រជងុមួយៃន្រតេីកាណ
មួយេទៀតបាន៣អង្កតប់៉ុ នគា្ន ។

𝐴

𝑅

𝐵 𝐶

𝑃 𝑄

៨៣ េនៅក្នុងរបូខាងេ្រកាម 𝐴𝐵𝐶𝐷 ជាចតុេកាណពា្ន យែកង ។
𝐴𝐷 = 𝐷𝐼, 𝑀 ជាចណុំចរត់េនៅេលី [𝐶𝐷] ។ កណំត់ទតីាងំ 𝑀 េនៅេលី [𝐶𝐷]
េដមី្បឱី្យ 𝐴𝑀 + 𝑀𝐵 មាន្របែវងតូចបផុំត ។

𝐴

𝐵 𝐶

𝐷 𝐼
𝑀

៨៤ ក្នុងរង្វង់ 𝑂 កា ំ𝑅 េគគូសអង្កតធ់្នូ [𝐴𝐵] ែដល 𝐴𝐵 = 𝑅 រចួគូសអង្កតធ់្នូ [𝐴𝐶] ែដល
∠𝐵𝐴𝐶 = 45∘ ។
ក គណនារងា្វ សមុ់ំ ∠𝐴𝐶𝐵 នងិ ∠𝐴𝐵𝐶

ខ គណនា 𝐵𝐶 នងិ 𝐴𝐶 ជាអនុគមនៃ៍ន 𝑅 ។ (េដាយ cos 45∘ = √2
2 , cos 30∘ = √3

2 )
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45∘
𝐴 𝐵

𝑂
𝐶

𝐻

៨៥ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណសាមញ្ញែដលមានមុំ 𝐴 ជាមុទំាល ។ េគគូសកម្ពស់ [𝐴𝐻] នងិ
េមដ្យាន [𝐴𝑂] ( 𝐻 េនៅចេនា្ល ះ 𝐵 នងិ 𝑂 ) ។ េគឱ្យ
∠𝐻𝐴𝑂 = ∠𝐴𝐶𝐵 = 𝛼 នងិ 𝐵𝐶 = 2𝑎 ។ គណនា 𝐴𝐻 នងិ 𝐴𝑂 ជាអនុគមនៃ៍ន
𝑎 នងិ 𝛼 ។

𝐴

𝐻 𝑂

𝐶

𝐵

𝛼
𝛼

៨៦ េគឱ្យកាេរ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ។ េគបនា្ល យ្រជងុ [𝐴𝐵] េទៅខាង 𝐵 ឱ្យបាន
𝐵𝐸 = 𝐴𝐵, 𝑀 ជាចណុំចក្នុងកាេរេដាយ ∠𝑀𝐴𝐶 = ∠𝑀𝐶𝐷 = 𝑥 ។
ក គណនារងា្វ សមុ់ំ ∠𝐴𝑀𝐶 គតិជាដេឺ្រក ។
ខ បងា្ហ ញថា ចតុេកាណ 𝐴𝑀𝐶𝐸 ជាចតុេកាណចារកឹក្នុងរង្វង់មួយ ។ បញា្ជ កផ់្ចតិៃន

រង្វង់េនះ ។
គ បងា្ហ ញថា (𝐴𝐶) ជាបនា្ទ តពុ់ះមុែំដលផ្គុ េំដាយបនា្ទ ត់ (𝐴𝑀) នងិ (𝑀𝐸)។

𝐴 𝐵 𝐸

𝑥

𝑥

𝐶𝐷

𝑀

៨៧ ្រតេីកាណមួយមានរងា្វ ស្់រជងុ 𝑎, 𝑏, 𝑐 ែដលេផ្ទៀងផា្ទ ត់ 𝑎
24 = 𝑏

18 = 𝑐
12។

ក គណនារងា្វ ស្់រជងុៃន្រតេីកាណេដាយដងឹថា 𝑏 + 𝑐 = 10𝑐𝑚 ។
ខ គណនារងា្វ សក់ម្ពសែ់ដល្រតូវនងឹ្រជងុ 𝑎 ។
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𝑎
𝑐

𝑏

៨៨ ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាៃនចតុេកាណ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ដូចរបូខាងេ្រកាម

𝐴

𝐵

𝐾

𝐶

𝐻 𝐷

5𝑐𝑚 4𝑐𝑚 8𝑐𝑚

10𝑐𝑚

14𝑐𝑚

៨៩ ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ្រតូវបានកាត់ េចញពី្រកដាសចតុេកាណែកង ដូចរបូខាង េ្រកាម ។
េត្ីរកដាសេនៅសលប់៉ុនា្ម នភាគ ?

𝐴 𝐶

𝐵

𝐵

𝐸

12

10

24

៩០ របារែដកមួយមាន្របែវង 25𝑚 ្រតូវបានេគដាកែ់ផ្អកចុងខាងេលី េទៅេលី ជញា្ជ ងំឈរ
មួយ ែដលមានចមា្ង យពីជញា្ជ ងំេទៅចុង របារខាងេ្រកាម មាន ្របែវង 20𝑚 ។ េបេីគបង្ខិត
ចុងរបារខាងេ្រកាមពីជញា្ជ ងំ ែថម 4𝑚 េទៀត ។ េតចុីងរបារបានធា្ល កចុ់ះចនួំនប៉ុនា្ម ន 𝑚?

20𝑚𝐵𝐷4𝑚

24𝑚

𝑂

𝐶

𝐴
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៩១ ្រចវាក៉មួ់យប៉ុនៗគា្ន មាន្របែវង 12𝑐𝑚 ។ ្រចវាក៉ែ់ដលមានកងមូល 5 ( ប៉ុននងឹកង្រចវា៉
កមុ់ន ) មាន្របែវង 27𝑐𝑚 ។ េត្ីរចវាក៉ក់ងមូលប៉ុនៗគា្ន 40 ( ប៉ុននងឹកង្រចវាក៉មុ់ន )
មាន្របែវងប៉ុនា្ម ន ?

27𝑚12𝑚

៩២ ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ែកង្រតង់ 𝐴 េហយីមានបរមិា្រត 60𝑐𝑚 នងិ ៃផ្ទ្រកឡា 120𝑐𝑚2 ។
ចូររករងា្វ ស្់រជងុនមួីយៗរបស្់រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ។

𝐴 𝐶

𝐵

𝑏

𝑐 𝑎

៩៣ បងា្ហ ញថា្រតេីកាណែដលមានរងា្វ សមុ់ំ 𝛼, 2𝛼, 3𝛼 ជា្រតេីកាណែកង ។
៩៤ ចូររកតៃម្ល 𝑥 នងិ 𝑦 េនៅក្នុងរបូខាងេ្រកាម ÷

𝑥∘ 3𝑥∘

40∘
40∘

𝑦∘

80∘

៩៥ 𝐴𝐵𝐶 ជា្រតេីកាណែកង 𝐴 ។ េគគូសកម្ពស់ [𝐴𝐻] ៃន្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 រចួេគគូស
េមដ្យាន [𝐴𝑀] ៃន្រតេីកាណ 𝐴𝐻𝐶 ។ រក្របែវង 𝐴𝑀 េបេីគ ដងឹថា 𝐴𝐵 = 5𝑐𝑚
នងិ 𝐴𝐻 = 4𝑐𝑚 ។

𝐴

|| ||

5𝑐𝑚 4𝑐𝑚

𝐶𝐵 𝐻
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៩៦ ែខ្សពួរមួយមាន្របែវងបេណា្ត យ 15𝑚 នងិ ទទងឹ 5𝑐𝑚 ។ េគយកែខ្សពួរេនាះ មករុឱំ្យ
បានជាថាសមួយ ដូចរបូខាងេ្រកាម ។ េតេីគអាចបានថាសែដល មាន អង្កតផ់្ចតិ្របែវង
ប៉ុនា្ម ន 𝑐𝑚 ?

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី៣៥



៩៧ េគបានសាកល្បងសួរសសិ្សមក្របឡងសសិ្សពូែកចនួំន 240 នាក់ អពីំមេធ្យាបាយ
េធ្វដីេំណីរមកកាន់រាជធានី ភ្នេំពញ ។ អពីំមេធ្យាបាយេធ្វដីេំណីរទាងំេនាះរមួមាន ៖
𝐴 រថយន្ត្រកងុ , 𝐵 រថយន្តតាកសុ់ី , 𝐶 រថយន្តផា្ទ ល់ ខ្លួ ន , 𝐷 េទាច្រកយានយន្ត
។ ្រកាបផ្លតិេនះបងា្ហ ញពីលទ្ធផលៃនការសាកសួរ ។រកចនួំនសសិ្សែដលេធ្វដីេំណីរ
តាមមេធ្យាបាយនមួីយៗ។

𝐷 = 45∘
𝐵 = 135∘

𝐶 = 60∘𝐴 = 120∘

៩៨ ទធីា្ល មួយមានៃផ្ទ្រកឡាេស្មី 864𝑚2 េគែចកទធីា្ល េនះជាបចីែំណក ។ េគដងឹថា ចែំណក
ទបីី េស្មនីងឹផលបូក ចែំណកទមួីយ នងិចែំណកទពីីរ ។ ផលេធៀប ចែំណកទមួីយ នងិ
ចែំណកទពីីរេស្មនីងឹ11

5 ។ រកៃផ្ទ្រកឡាចែំណកនមួីយៗ ។
៩៩ េគឱ្យ្រតេីកាណសមង័្ស 𝐴𝐵𝐶 មានរង្វស្់រជងុេស្មី 2𝑎។ � ជាចណុំច កណា្ដ ល [𝐴𝐵]

។ េនៅខាងេ្រកៅ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 េគសង់កន្លះរង្វង់ពីរ ែដលមាន[𝐴𝐼] នងិ [𝐵𝐼] ជា
អង្កតផ់្ចតិ រចួសង់ធ្នូ ៃនរង្វង់ែដលមានផ្ចតិ 𝐴 កា ំ𝐴𝐵 ែដលធ្នូ ៃនរង្វង់ផ្ចតិ 𝐴 កា ំ𝐴𝐵 ខណ័្ឌ
េដាយចណុំច 𝐵 នងិ 𝐶 នងិសង់ធ្នូ ៃនរង្វង់ែដលមានផ្ចតិ 𝐵 កា𝐴ំ𝐵 ែដលខណ័្ឌ េដាយ
ចណុំច 𝐴 នងិ 𝐶 ។ េគបាន របូមួយមានរាងដូចេបះដូង (ដូចរបូខាងេ្រកាម)។ គណនា
ៃផ្ទ ្រកឡាៃនរបូេបះដូង ។

𝐴 𝐼 𝐵

𝐶

១០០ េគឱ្យ្រតេីកាណែកង 𝐴𝐵𝐶 ែកង្រតង់ 𝐴 ែដល្រជងុៃនមុែំកងមានរងា្វ ស់ 𝑏 នងិ 𝑐 ។
𝐴𝐷) ជាកន្លះបនា្ទ តពុ់ះៃនមុំ ∠𝐵𝐴𝐶 ។ ចូរគណនារងា្វ ស់ ្រជងុ 𝐴𝐷 ។
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𝐴

𝐵

𝐶

𝐷

𝐻 𝑏 − 𝑥

𝑥

𝑥

𝑐

១០១ េគឱ្យ្រតេីកាណ𝐴𝐵𝐶 ែដលមាន 𝐴𝐵 = 𝑐, 𝐴𝐶 = 𝑏 នងិ 𝐵𝐶 = 𝑎 ។ 𝐷, 𝑀 នងិ 𝑁
ជាេជងីកន្លះបនា្ទ តពុ់ះមុកំ្នុ ងទាងំបរីបស្់រតេីកាណ េដាយេគ ដងឹថា 𝐴𝐷 = 𝑥, 𝐵𝑀 = 𝑦
នងិ𝐶𝑁 = 𝑧 ។ ចូរ្រសាយបញា្ជ កថ់ា 1

𝑥 + 1
𝑦 + 1

𝑧 > 1
𝑎 + 1

𝑏 + 1
𝑐 ។

𝐸

𝐺

𝐵 𝐷

𝐴
𝑀𝑁

𝐶 𝐹

១០២ 𝑃 , 𝑄, 𝑅 នងិ 𝑆 ជាចណុំចកណា្ដ លេរៀងគា្ន ៃន្រជងុ [𝐴𝐵], [𝐵𝐶], [𝐶𝐷]
, [𝐷𝐴] របស់្របេលឡូ្រកាម 𝐴𝐵𝐶𝐷 ។ ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាៃនចតុេកាណ ែដលផ្គុ ំ
េដាយបនា្ទ ត់ (𝐴𝑄), (𝐵𝑅), (𝐶𝑆), (𝐷𝑃 ) េដាយដងឹថាៃផ្ទ្រកឡា របស់ ្របេលឡូ្រកាម
𝐴𝐵𝐶𝐷 េស្មី 𝑎2 ។

𝐷 𝐶

𝐵𝐴

𝐸

𝑃
𝐼

||

||

𝐹

𝐺

𝐾
𝑅

𝑄
𝐽

𝐿
𝑆

១០៣ េគឱ្យចតុេកាណពា្ន យសមបាត 𝐴𝐵𝐶𝐷 មានកម្ពស់ ℎ ចារកឹក្នុងរង្វង់ែដល មានផ្ចតិ
សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី៣៧



(𝑂) ។ មុផំ្ចតិៃនរង្វង់សា្ក តេ់ដាយ្រជងុេ្រទតៃនចតុេកាណពា្ន យមាន រងា្វ សេ់ស្មី 𝛼 ។ ចូរ
គណនាៃផ្ទ្រកឡាៃនចតុេកាណពា្ន យជាអនុគមនៃ៍ន ℎ នងិ𝛼 ។

𝐷 𝐶

𝐴 𝐵

𝐻𝐹

𝐸

𝑃
𝑂𝛼

១០៤ េគឱ្យកាេរ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែដលមានរងា្វ ស្់រជងុេស្មី 𝑎 ។ េនៅក្នុងកាេរេនះ សង់មួយ ភាគបួន
ៃនរង្វង់ែដលមានកាមំានរងា្វ សេ់ស្មី 𝑎 េហយីផ្ចតិរបសវ់ាជាកពូំលរបស់ កាេរ 𝐴𝐵𝐶𝐷
។ ចូរគណនាបរមិា្រតរបូផា្ក កូលាប 𝐴𝑀𝐵𝑁𝐶𝑃 𝐷𝑄𝐴 ែដល បានសង់េនះ ។

𝐴 𝑎 𝐵

𝐶𝐷

𝑃

𝑀

𝑁𝑄

១០៥ អង្កត្់រទូងៃនចតុេកាណពា្ន យ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែចកចតុេកាណពា្ន យជា្រតេីកាណ 4 ។ 𝑆1 នងិ
𝑆2 ជាៃផ្ទ្រកឡាៃន្រតេីកាណែដលមាន្រជងុមួយជាបាតរបសច់តុេកាណ ពា្ន យ ។ ចូររក
ៃផ្ទ្រកឡា 𝑆 ៃនចតុេកាណពា្ន យជាអនុគមនេ៍ទៅនងឹ 𝑆1 នងិ 𝑆2។

𝐷

𝐴 𝐵

𝐶

𝑆1
𝑆2

𝑆4
𝑆3

១០៦ កាេរមួយ្រជងុមានរងា្វ ស់េស្មនីងឹ 1 ឯកតា្របែវង ។ តាមចណុំច្របសព្វៃនអង្កត់ ្រទូង
កាេរ េគគូសអង្កត់ចលត័មួយ ។ ចូរគណនាផលបូកកាេរៃនចមា្ង យពី កពូំលទាងំបួន
របសក់ាេរ េទៅបនា្ទ តច់លត័ ។

ទំព័រទី៣៨ សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦



𝐴

𝐴′

𝐶′ 𝐵′

𝐵

𝐶

𝑂

𝐷

𝐷′

១០៧ េគឱ្យ្រតេីកាណសមបាត 𝐴𝐵𝐶 កពូំល 𝐴 មាន្រកឡាៃផ្ទ 𝑆 ។ 𝑀𝑁 ជា បាតមធ្យម្រតូវ
នងឹ 𝐵𝐶 េហយី 𝑂 ជាចណុំច្របសព្វៃន 𝑀𝑁 នងិកម្ពស់ គូសេចញ ពីកពូំល 𝐴 ។ េគ
បនា្ល យ 𝐶𝑂)កាត់ 𝐴𝐵 ្រតង់ 𝐷 នងិបនា្ល យ 𝐵𝑂)កាត់ 𝐴𝐶 ្រតង់ 𝐸 ។
ចូររកៃផ្ទ្រកឡាៃនចតុេកាណ 𝐴𝐷𝑂𝐸 ជា អនុគមនៃ៍ន 𝑆 ។

𝐴

𝐻

𝑁𝑀
𝐹

𝐹𝐺𝐷

𝐵 𝐶

𝑂

១០៨ 𝑃 𝑄𝑅𝑆 ជាចតុេកាណេប៉ាងែដលមានចណុំច 𝐴, 𝐵, 𝐶 នងិ 𝐷 ជា ចណុំចកណា្ដ ល
េរៀងគា្ន ៃនអង្កត់ 𝑃 𝑄, 𝑄𝑅, 𝑅𝑆 នងិ 𝑆𝑃 េហយី 𝑀 ជាចណុំចកណា្ដ លៃនអង្កត𝐶់𝐷នងិ𝐻ជា
ចណុំចមួយេនៅេលអីង្កត𝐴់𝑀ែដលមាន𝐻𝐶 = 𝐵𝐶។បងា្ហ ញថា∠𝐵𝐻𝑀 = 90∘

។

𝐴 𝐶

𝐵

𝐻 𝑀

𝑁

𝐷𝑃

𝑄 𝑅

𝑆

||

||

១០៩ តាមរបូខាងេ្រកាម គណនាផលបូកមុំ ៖
∠𝐴 + ∠𝐵 + ∠𝐶 + ∠𝐷 + ∠𝐸 + ∠𝐹 + ∠𝐺។

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី៣៩



𝐴
𝐵

𝐶

𝐷

𝐸
𝐹

𝐺

១១០ េគឱ្យចតុេកាណ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ចារកឹក្នងរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂 ។ បងា្ហ ញថា
𝐴𝐶 × 𝐷 = 𝐴𝐵 × 𝐶𝐷 + 𝐴𝐷 × 𝐵𝐶 ។

𝐴

𝐷

𝐶

𝑀

𝐵

១១១ ្រតេីកាណសមង័្ស 𝐵𝐸𝐹 មានរងា្វ ស់្រជងុ 𝑎 ចរកឹក្នុង កាេរ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែដល្រជងុមាន
រងា្វ ស់ 2 ឯកតា្របែវង ( ដូចរបូ ) ។ ចូរគណនា 𝑎 រងា្វ ស្់រជងុៃន្រតេីកាណ សមង័្ស ។

𝐴

𝐷

𝐸

𝐸 𝐶

𝑎

𝐵

១១២ ចតុេកាណែកងតូចៗមានចនួំន 5 ប៉ុនៗគា្ន ែដលៃផ្ទ្រកឡានីមួយៗមានរងា្វ ស់ 8𝑐𝑚2

្រតូវបានេគតេ្រមៀបចូលចូលេទៅក្នុងចតុេកាណែកងធមួំយ ( ដូចរបូ ) រកបរមិា្រតរបស់
ចតុេកាណែកងធំ ។

𝑥

𝑦

ទំព័រទី ៤០ សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦



១១៣ តាមរបូខាងេ្រកាមគណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតេីកាណ 𝐴𝐺𝐶 ជាអនុគមនៃ៍ន 𝑎 នងិ 𝑏 ។

𝑎
𝑎

𝑏

𝑏

𝐵

𝐺

𝐴

𝐶

១១៤ ្រតេីកាណ △𝐴𝐵𝐶 មានេមដ្យាន 𝐴𝐷, 𝐵𝐸, 𝐶𝐹 ។ បងា្ហ ញថា
𝐴𝐶 + 𝐵𝐶 + 𝐶𝐴 < 4

3(𝐴𝐷 + 𝐵𝐸 + 𝐶𝐹 ) ។

𝐴

𝐸𝐹 𝐺

𝐵 𝐶𝐻|| ||
| |

||||||

១១៥ រងា្វ ស្់រជងុទាងំបៃីន្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ជាចនួំនគតែ់ដល 𝐴𝐵 = 2014𝑐𝑚
, 𝐵𝐶 = 1𝑐𝑚 នងិ 𝐴𝐶 = 𝑎𝑐𝑚 ។ ចូរកណំតត់ៃម្លៃន 𝑎 រចួ្របាបេ់ឈា្ម ះៃន ្រតេីកាណ
𝐴𝐵𝐶 ។

១១៦ េគមាន្រតេីកាណសមបាត 𝑀𝑃 𝑁 កពូំល 𝑀 ែដល 𝑀𝑁 = 𝑀𝑃 ។ 𝐷 នងិ 𝐸 ជា
ចណុំចមួយៃន្រជងុ 𝑀𝑁 នងិ 𝑀𝑃 ែដល
𝑀𝑁 = 4𝑁𝐷 នងិ 𝑀𝑃 = 4𝑀𝐸 ។ ៃផ្ទ្រកឡាៃនពហុេកាណ 𝑁𝑃 𝐸𝐷 មាន
រងា្វ ស់ 52𝑐𝑚2 ។ ចូររកៃផ្ទ្រកឡាៃន្រតេីកាណ 𝑀𝐸𝐷 គតិជា 𝑐𝑚2 ។

•

•

•

•

•

•

𝑃 𝑁

𝑀
𝐸

𝐷

𝑆1 𝑆2

𝑆3

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី ៤១



១១៧ េគឱ្យចតុេកាណ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ចារកឹក្នុងរង្វង់ែដល 𝐴𝐵 = 𝑎, 𝐵𝐶 = 𝑏,
𝐶𝐷 = 𝑐, 𝐷𝐴 = 𝑑 េហយី 𝐴𝐵 ⟂ 𝐶𝐷 ។ បងា្ហ ញថា ៖  
(𝑎𝑏 + 𝑐𝑑)2 + (𝑎𝑑 + 𝑏𝑐)2 = (𝑏2 − 𝑑2)2 ។

𝐴 𝐵

𝐶

𝐷

១១៨ េគឱ្យពហុេកាណនយិត័ 𝐴1𝐴2𝐴3 … 𝐴2014មានកពូំល 2014។ ចូររករងា្វ សមុ់កំពូំល
∠𝐴1 ៃនពហុេកាណេនះ ។
( ចេម្លយីយកេ្រកាយេក្បៀសចុចពីរេលខ )

១១៩ ចូររកៃផ្ទ្រកឡាែដលមានពណ៌្របេផះក្នុងចតុេកាណែកងដូចរបូខាងេ្រកាម ៖

15𝑐𝑚

9𝑐𝑚

2𝑐𝑚

3𝑐𝑚

១២០ តាមរបូខាងេ្រកាម ចូររកផលេធៀបៃផ្ទ្រកឡា្រតេីកាណ 𝐷𝐵𝐸 េលៃីផ្ទ្រកឡា ្រតេីកាណ
𝐴𝐵𝐶 ៖

𝐶

𝐴

𝐵 𝐸

𝐷

18𝑐𝑚

18𝑐𝑚 12𝑐𝑚

6𝑐𝑚

១២១ េគឱ្យ្រតេីកាណសមបាត 𝐴𝐵𝐶 ែដល ∠𝐵𝐴𝐶 = 120∘នងិ 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 = 9𝑐𝑚 ។
យកចណុំច 𝑃 េនៅេលបីាត 𝐵𝐶 ែដល 𝑃 𝐶 = 6𝑐𝑚 នងិ យកចណុំច 𝑄 េនៅ េលី 𝐴𝐶
ែដល ∠𝐴𝑃 𝐵 = ∠𝐶𝑃 𝑄 ។ រកៃផ្ទ្រកឡា្រតេីកាណ 𝑃 𝐵𝑄 ។

ទំព័រទី ៤២ សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦



𝐴

𝐵 𝐶𝐻 𝑃

𝑄ℎ19𝑐𝑚 9𝑐𝑚

ℎ2

១២២ េគឱ្យកន្លះរង្វង់អង្កតផ់្ចតិ 𝐴𝐵 ។ ចណុំច 𝐶 នងិ 𝐷 េនៅេលកីន្លះរង្វង់ែដល 𝐴𝐶 កាត់ 𝐵𝐷
្រតង់ 𝑃 ។ ចូរបងា្ហ ញថា 𝐴𝑃 × 𝐴𝐶 + 𝐵𝑃 × 𝐵𝐷 = 𝐴𝐵2 ។

𝐴

𝐷 𝐶
𝑃

𝐵

១២៣ េគឱ្យរង្វង់មួយមានអង្កតធ់្នូ ពីរ 𝐷𝐴 = 6𝑐𝑚, 𝐷𝐵 = 5𝑐𝑚 ជា្របែវងែដល ែវងជាងកា ំ
រង្វង់ ។ តាមចណុំច 𝑃 េនៅេ្រកៅរង្វង់េគគូស
បនា្ទ តពី់របះ៉រង្វង់្រតង់ 𝐴 នងិ 𝐵 េហយី 𝑃 𝐷 កាតរ់ង្វង់្រតង់ 𝐶 ។ េបី 𝐴𝐶 = 4.5𝑐𝑚
ចូររក្របែវង 𝐵𝐶 ។

𝐷

𝐴

4.5𝑐𝑚6𝑐𝑚

5𝑐𝑚
𝐵

𝐶 𝑃

១២៤ េគឱ្យ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ចារកឹក្នុងរង្វង់ផ្ចតិ 𝑂។ ពីចណុំច 𝐷 េនៅេលធី្នូ 𝐵𝐶 េគទមា្ល ក់
ចេំណាលែកងេលបីនា្ទ ត់ 𝐵𝐶, 𝐴𝐶 នងិ 𝐴𝐵 ្រតង់ 𝐹 , 𝐸, 𝐺 េរៀងគា្ន ។
ក បងា្ហ ញថាចតុេកាណ 𝐷𝐸𝐹 𝐶ជាចតុេកាណចារកឹក្នុងរង្វង់ ។
ខ បងា្ហ ញថា 𝐸, 𝐹 នងិ 𝐺 រត្់រតង់គា្ន ។

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី ៤៣



𝐷

𝐸

𝐹

𝐶

𝐴
𝐺

𝐵

១២៥ េគឱ្យ្របេលឡូ្រកាម 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែដលកន្លះបនា្ទ ត់ពុះមុំក្នុ ងទាងំបួនៃន្របេលឡូ ្រកាម
្របសព្វគា្ន បេង្កីតបានជាចតុេកាណ 𝑀𝑁𝑃 𝑄 ។ បងា្ហ ញថា 𝑀𝑁𝑃 𝑄 ជាចតុេកាណ
ែកង ។

𝑥𝑥
𝑦

𝑦

𝑥 𝑥
𝑦

𝑦

𝑀 𝑃

𝑁

𝑄
𝐷

𝐴 𝐵

𝐶

១២៦ តាមរបូខាងេ្រកាម ចូរគណនាផលបូកមុែំដលមនិសា្គ ល់ ៖
ក ∠𝑥 + ∠𝑦 ែដល 𝑙||𝑚

𝑚

𝑙

29∘

35∘

𝑦
𝑥

ខ ∠𝐴 + ∠𝐵 + ∠𝐶 + ∠𝐷 + ∠𝐸 + ∠𝐹 + ∠𝐺 + ∠𝐻 + ∠𝐼

𝐼

𝐴 𝐶

𝐷

𝐸

𝐹
𝐺

𝐻

𝐵

១២៧ េគឱ្យ្រតេីកាណសមង័្សពីរ △𝐴𝐵𝐶 នងិ △𝐶𝐷𝐸 ែដល 𝐶 េនៅេលអីង្កត់ 𝐴𝐸 ។ 𝐹
នងិ 𝐺 ជាចណុំចកណា្ដ លៃន 𝐵𝐶 នងិ 𝐷𝐸 េរៀងគា្ន ។ េដាយៃផ្ទ្រកឡា ៃន △𝐴𝐵𝐶
េស្មនីងឹ 24𝑐𝑚2 នងិ ៃផ្ទ្រកឡាៃន △𝐶𝐷𝐸 េស្មនីងឹ 60𝑐𝑚2 ។ ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាៃន
△𝐴𝐹 𝐺 ។

ទំព័រទី ៤៤ សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦



𝐴

𝐵

𝐶

𝐷

𝐸

𝐺𝐹
/

/

//

//

១២៨ េគឱ្យកាេរ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ។ េគគូសរង្វង់ 𝑆1 ផ្ចតិ 𝐵 កា ំ𝐴𝐵 នងិគូសរង្វង់ 𝑆2 អង្កតផ់្ចតិ 𝐴𝐵
។ តាមចណុំច 𝐸 េនៅេលរីង្វង់ 𝑆2 ៃនែផ្នកខាងក្នុងកាេរ ែដល 𝐵𝐸 < 𝐸𝐴 េគបនា្ល យ
𝐵𝐸 កាតរ់ង្វង់ 𝑆1 ្រតង់ 𝐹 ។
ក បងា្ហ ញថា ∠𝐷𝐴𝐹 = ∠𝐸𝐴𝐹
ខ បងា្ហ ញថា ∠𝐸𝐴𝐹 = 1

2∠𝐴𝐵𝐹 ។

𝐵𝐴

𝐷 𝐶

𝐸
𝐹

១២៩ េគឱ្យកាេរពីរែដលមាន្រជងុេស្មី 8𝑐𝑚 េហយី 𝐸 ជាចណុំច្របសព្វៃនអង្កត់ ្រទូងកាេរទ១ី
ដូចរបូខាងេ្រកាម ។
ចូររកៃផ្ទ្រកឡាែផ្នកឆូត 𝐸𝐼𝐶𝐽 ។

𝐴 𝐵

𝐶

𝐼 𝐹

𝐷

𝐸

𝐽

𝐻
𝐺

១៣០ េគឱ្យ្រតេីកាណបគីឺ △𝐴𝐵𝐶, △𝐷𝐸𝐹 នងិ △𝐺𝐻𝐼 ែដល្រជងុ្រតូវគា្ន ៃន ្រតេីកាណ
ទាងំបី្រសបគា្ន នងិមានគមា្ល តពីគា្ន 1𝑐𝑚 នងិ △𝐴𝐵𝐶ជា ្រតេីកាណែដលធជំាងេគ

សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦សរĝǓរសារğើងវÂញȺយɪ ĔǓŮǓពុទ្ធិពងǓ¦ ទំព័រទី ៤៥



េហយី △𝐷𝐸𝐹 េនៅចេនា្ល ះកណា្ដ លរវាង្រតេីកាណ ទាងំពីរ ។ ្រជងុទាងំបៃីន △𝐷𝐸𝐹
មានរងា្វ ស់ 5𝑐𝑚, 6𝑐𝑚 នងិ 7𝑐𝑚 ។ ចូររកៃផ្ទ្រកឡាចេនា្ល ះែដលខណ័្ឌ េដាយ △𝐴𝐵𝐶
នងិ △𝐺𝐻𝐼 ។

𝐴

𝐺

𝐻 𝐼

𝐹𝐸

𝐷

𝐵 𝐶

១៣១ េគឱ្យចតុេកាណពា្ន យ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែដល 𝐴𝐷//𝐵𝐶 ,𝐵𝐶 = 𝐵𝐷 = 1 ឯកតា 𝐴𝐵 =
𝐴𝐶, 𝐶𝐷 < 1 ឯកតា នងិ ∠𝐵𝐴𝐶 + ∠𝐵𝐷𝐶 = 180∘ ។ ចូររក្របែវង 𝐶𝐷 ។

𝐴

𝐵 𝐶
𝑥

𝑥

𝐷

𝐸
1

1
1

𝑎 𝑎𝑏

𝑏

១៣២ េគឱ្យ្រតេីកាណ △𝐴𝐵𝐶 នងិចណុំច 𝑀 េនៅេលកីម្ពស់ 𝐴𝐻 ។ ចូរបងា្ហ ញថា 𝐴𝐶2 −
𝐶𝑀2 = 𝐴𝐵2 − 𝐵𝑀2 ។

𝐴

𝐻

𝑀

𝐶𝐵

១៣៣ េគឱ្យចតុេកាណេស្មី 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែដល្រជងុមាន្របែវង 8𝑐𝑚នងិ ∠𝐴 = 120∘ ។ ចណុំច
𝑀 េនៅេលី [𝐵𝐷] ែដល 𝑀𝐵 = 5𝑐𝑚 ។ េគបនា្ល យ 𝐶𝑀កាត់ 𝐴𝐵 ្រតង់ 𝑁 ។ ចូរ
រកៃផ្ទ្រកឡាៃន △𝐷𝑀𝑁 ។
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𝐴
120∘

𝐶

𝐵𝐷

𝑁8𝑐𝑚 8𝑐𝑚

𝐻5𝑐𝑚
𝑀

𝑂

១៣៤ េគឱ្យកាេរមួយែដលមានៃផ្ទ្រកឡាេស្មី 20𝑐𝑚2 េគគូសបនា្ទ តេ់ដាយភា្ជ បច់ណុំចកណា្ដ ល
ៃន្រជងុខាង ជាមួយកពូំលដូចរបូែដលបាន បងា្ហ ញេនៅខាងសា្ដ ំ។ ចូររក្របែវងៃន 𝑀𝑁
។

១៣៥ ក្នុង្របេលឡូ្រកាម 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែដល 𝐸 នងិ 𝐹 ជាចណុំចេនៅេលី 𝐴𝐶 ែដល េធ្វឱី្យ 𝐴𝐸 =
𝐹 𝐶។ េគបនា្ល យ 𝐵𝐸 កាត់ 𝐴𝐷 នងិ បនា្ល យ 𝐵𝐹 កាត់ 𝐷𝐶 ្រតង់ 𝐺 ។ បងា្ហ ញថា
𝐻𝐺//𝐴𝐶 ។

𝐴 𝐷

𝐶

𝐺
𝐹

𝐵

𝐸

𝐻
|

|

១៣៦ ក្នុងចតុេកាណពា្ន យ 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែដល (𝐴𝐵//𝐶𝐷)។ អង្កត្់រទូង 𝐴𝐶 កាត់ 𝐵𝐷 ្រតង់
𝑃 នងិ 𝐴𝑀ជាេមដ្យានៃន △𝐴𝐷𝐶 កាត់ 𝐵𝐷 ្រតង់ 𝐸។ តាម 𝐸 េគគូសបនា្ទ តមួ់យ
្រសបនងឹ 𝐷𝐶 េហយីកាត់ 𝐴𝐷, 𝐴𝐶 នងិ 𝐵𝐶 ្រតង់ 𝐻, 𝐹 នងិ 𝐺 េរៀងគា្ន ។ ចូរ
បងា្ហ ញថា 𝐻𝐸 = 𝐸𝐹 = 𝐹 𝐺។

𝐷 𝐶𝑀

𝐴

𝐺𝐻
𝐸

𝑃𝑃
𝐵

𝑃

១៣៧ េគឱ្យ្រតេីកាណ 𝐴𝐵𝐶 ែដលេមដ្យាន 𝐵𝑁 ែកងនងឹេមដ្យាន 𝐴𝑀 ្រតង់ 𝐺 ។ ចូររក
្របែវង 𝐴𝐵 េបេីគដងឹថា 𝐵𝐶 = 6𝑐𝑚 នងិ 𝐴𝐶 = 8𝑐𝑚 ។
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𝐶

𝐵
𝐴

𝑁𝑀
3𝑐𝑚

3𝑐𝑚 4𝑐𝑚

4𝑐𝑚
𝐺𝑎

2𝑏
𝑏

2𝑎

១៣៨ េគឱ្យចតុេកាណពា្ន យែកង 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែកង្រតង់ 𝐴 នងិ 𝐵 ។ 𝐴𝐷 = 4𝑐𝑚𝐴𝐵 = 3𝑐𝑚
េហយីចណុំច 𝑀 ជាចណុំច្របសព្វរវាងអង្កត្់រទូង 𝐴� នងិ 𝐵𝐷 ែដល 𝐵𝑀 = 2

5𝐵𝐷
។ ចូររកៃផ្ទ្រកឡា △𝐶𝑀𝐷 ។

𝐷

𝐴 𝐵

𝐶
𝑀

𝑁3𝑐𝑚

4𝑐𝑚

១៣៩ េគឱ្យ្រតេីកាណែកងមួយែដលផលបូកកាេរៃន្រជងុទាងំបេីស្មនីងឹ 338 ។
ក រក្របែវង្រជងុទាងំបៃីន្រតេីកាណេបេីគដងឹថាបរមិា្រត្រតេីកាណេស្ម3ី0។
ខ រក្របែវង្រជងុទាងំបៃីន្រតេីកាណេបេីគដងឹថាៃផ្ទ្រកឡា្រតេីកាណេស្ម3ី0។

១៤០ េគឱ្យកាេរ 𝐴𝐵𝐶𝐷ចារកឹក្នុងរង្វង់មួយែដលមាន្រជងុ្របែវង 𝑎 ។ ចណុំច 𝑀 េនៅេលី
ធ្នូ រង្វង់េនាះ ។ ចូរគណនាកេន្សាម 𝐴𝑀2 + 𝑀𝐵2 + 𝐶𝑀2 + 𝐷𝑀2 ជាអនុគមន៍
ៃន 𝑎។

𝐷

𝐴 𝐵

𝐶
𝑀

𝑎
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១៤១ េគឱ្យចតុេកាណពា្ន យែកង 𝐴𝐵𝐶𝐷 ែកង្រតង់ 𝐴 នងិ 𝐵 ។ 𝐴𝐷 = 9𝑐𝑚,
𝐴𝐵 = 8𝑐𝑚, 𝐵𝐶 = 7𝑐𝑚 េហយី ចណុំច 𝑀 កណា្ដ ល 𝐶𝐷 នងិ 𝑁 េនៅ េលី
𝐴𝐵ែដល 𝑀𝑁ែកងនងឹ𝐶𝐷 ្រតង់ 𝑀 ។ ចូររកៃផ្ទ្រកឡាចតុេកាណ 𝐴𝐷𝑀𝑁 ។

𝐴

𝐵 𝐶

𝐷𝐸

𝑀𝐸
𝑁
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