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១. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០១១
I. (១៥ពិន្ទ α) េគឲ្យអនុគមន៍ y = g(x) = 2x – 3

(x – 3)2 ។

១. រកចំនួនពិត a និង b េដើ ម្បីឲ្យ g(x) = a
x – 3 + b

(x – 3)2 ។

២. គណនា F(x) = ∫ g(x)dx េដាយដί ងថា F(4) = 0 ។

II. (១៥ពិន្ទ α) គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

A. = lim
x→0

√x + 3 – √3
x

B. = lim
x→ 𝜋

2

𝜋 – 2x
cos x

III. (១៥ពិន្ទ α) អនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) =
⎧{{
⎨{{⎩

3 + x េបើ x ≤ a

x2 + 1 េបើ x > a
រកតៃម្ល a េដាយដί ងថា f ជាប់្រតងζ x = a។

IV. (១៥ពិន្ទ α) េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរ៉ងζ ែស្យលខាងេ្រកាម៖

១. y′ + x3 – cos x = 0 ២. y′ + 3y = 2x + 1

V. (១៥ពិន្ទ α) ្រគβបន្ទ αកថា្ន ក់បានេ្រជើ សេរើស្របធាន្រកαមេវនសំអាតថា្ន ក់ៃថ្ង ចំនួន 6 នាក់ៃនថា្ន ក់េរៀនមួយែដល មានសិស្ស

្របαសចំនួន20 នាក់ និងសិស្ស្រសីចំនួន 15នាក់។ គណនា្របβបាបខាងេ្រកាម៖

A. ្របធាន្រកαមសុទ្ធ ែត្របαស

B. ្របធាន្រកαមសុទ្ធ ែត្រសី

C. ្របធាន្រកαមមាន្របαស 3 នាក់ និង្រសី 3 នាក់

១
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៨



២. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០១២
I. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αងថតតុមួយមានេសៀវេ΂គណិតវέទΒ 7 កΑល និង េសៀវេ΂ភាសាែខ្ម រ 5 កΑល។ សិស្សមា្ន ក់បានយក

េសៀវេ΂ 4 កΑល ្រពមគា្ន េចញពីថតតុេដាយៃចដន្យ។

១. រក្របβបាបែដល សិស្សយកបានេសៀវេ΂គណិតវέទΒ ទាំង 4 កΑល

២. រក្របβបាបែដល សិស្សយកបានេសៀវេ΂ភាសាែខ្ម រ 1 កΑលយ៉ាងតិច

II. (១៥ពិន្ទ α) េអលីប E មួយមានសមីការទូេͼ៖ 9x2 + 4y2 + 18x – 24y + 9 = 0 ។

១. រកសមីការស្ត ងζ ដាៃនេអលីប E ។

២. រក្របែវងអ័ក្សធំ និង អ័ក្សតូច េហើ យរកកូអរេដាេនៃន ផ្ចέ ត កំពូល និង កំណំុៃនេអលីប E ។

III. (២០ពិន្ទ α) អនុគមន៍ g កំណត់ចំេពាះ x ≠ –1 េដាយ g(x) = 4x – 1
(x + 1)2 ។

១. រកចំនួនពិត a និង b េដើ ម្បីឲ្យ g(x) = a
x + 1 + b

(x + 1)2 ចំេពាះ្រគប់ x ≠ –1។

២. េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរ៉ងζ ែស្យល(x + 1)2y′ = 4x – 1 ចំេពាះx ≠ –1 េដាយដί ងថាy(0) = 2012។

IV. (៣០ពិន្ទ α) េគឲ្យអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = x2 + x + 4
x + 1 េហើ យមាន្រកាប C ។

១. រកែដនកំណត់ និង សិកΓសΧ̐េដរីេវ f′(x) ៃនអនុគមន៍ f ។

២. សរេសរសមីការអាសីុមតូតឈរ និង អាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប C ។

៣. សងζ តារាងអេថរភាព អាសីុមតូត និង ្រកាប C ៃនអនុគមន៍ f ។

៩
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១៦



៣. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០១៣
I. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αង្របអប់មួយមានេ ្ͬម ៃដពណ៌េខៀវ 5 េដើ ម និង េ ្ͬម ៃដពណ៌្រកហម 4 េដើ ម។ សិស្សមា្ន ក់បានចាប់យក

េ ្ͬម ៃដ 3 ្រពមគា្ន េចញពី្របអប់េដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបែដល

១. សិស្សយកបានេ ្ͬម ៃដពណ៌េខៀវ 2 េដើ ម និង េ ្ͬម ៃដពណ៌្រកហម 1 េដើ ម

២. សិស្សយកបានេ ្ͬម ៃដពណ៌ដូចគា្ន

II. (១៥ពិន្ទ α)

១. េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរ៉ងζ ែស្យល៖ (E) ∶ (ex + 2013) y′ = ex ។

២. រកចេម្លើ យមួយៃនសមីការ (E) េដាយដί ងថា ្រកាបចេម្លើ យកាត់តាមគល់អរេដាេន O ៃនត្រមαយ។

III. (២០ពិន្ទ α) េគឲ្យេអលីប E មានសមីការទូេͼ 25x2 + 9y2 – 18y – 216 = 0 ។

១. សរេសរសមីការស្ត ងζ ដាៃនេអលីប E ។

២. កំណត់កូអរេដាេន ៃនផ្ចέ ត I កំពូល V1, V2 និងកំណំុ F1, F2 ៃនេអលីប E ។

IV. (៣០ពិន្ទ α) អនុគមន៍ f កំណត់ចំេពាះ x ≠ –2, x ≠ 2 េដាយ y = f(x) = x2

4 – x2 និងមាន្រកាប C ។

១. គណនា lim
x→–2

f(x), lim
x→2

f(x) និង lim
x→±∞ f(x) ។ ទាញរកសមីការអាសីុមតូតឈរ និង អាសីុមតូតេដកៃន្រកាប C

។

២. សិកΓសΧ̐ៃនេដរីេវ f′(x) និងសងζ តារាងអេថរភាពៃន f ។

៣. គណនា f(–3) និង f(3) េហើ យសងζ ្រកាប C ៃនអនុគមន៍ f ។

១៧
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២៤



៤. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០១៤ េលើកទី១
I. (១៥ពិន្ទ α) គណនាលីមីត៖

ក. limx→–∞
(2x2 – 3) (1 – x)
(5 + 2x) (2 – x2) ខ. lim

x→1

2 – √x + 3
x2 – 1

គ. lim
x→+∞ ln

x + 1
x – 1

II. (១៥ពិន្ទ α) ក្ន αងធុងមួយេគមានបូ៊ល្រកហម៤ បូ៊លស៣ និងបូ៊លេខៀវ១។ េគចាប់យកបូ៊ល៣ក្ន αងេពល ែតមួយេចញពី

ធុងេដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបែដល

ក. េគចាប់បានបូ៊ល្រកហមពីរ និងមួយេទៀតមិន្រកហម

ខ. េគចាប់បានបូ៊ល្រកហមទាំងបី

គ. េគចាប់បានយ៉ាងតិចបូ៊ល្រកហមពីរ

III. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េលើ R េដាយ f(x) = 1
1 + ex + 2

9x និង C តាង្រកាបរបស់ f ។

1. អនុគមន៍ g កំណត់េលើ R េដាយ g(x) = 2e2x – 5ex + 2 ។

ក. េផ្ទ ͅងផា្ទ ត់ថា g(x) = (2ex – 1) (ex – 2) ។

ខ. ទាញយកតាមតៃម្ល ៃន x ចំេពាះសΧ̐ៃន g(x) ។

2. ក. រក lim
x→+∞ f(x) និង limx→–∞ f(x) ។

ខ. អនុគមន៍ f មានេដរីេវ f′ ។ បងា្ហ ញថាចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត x េគបាន f′(x) និង g(x) មានសΧ̐ដូចគា្ន ។

គ. សិកΓអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f េលើ R ។

IV. (១៥ពិន្ទ α)

ក. គណនាអាំងេត្រកាល I = ∫
5

1
(x2 + 2x – 3) dx ។

ខ. បងា្ហ ញថា្រគប់ចំនួនពិតx ; x ≠ 1 េគបាន
2x2 – 3x + 2

x – 1 = 2x – 1 + 1
x – 1។

រួចទាញរក I = ∫
3

2

2x2 – 3x + 2
x – 1 dx។

២៥
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៣២



៥. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០១៤ េលើកទី២
I. (១៥ពិន្ទ α) គណនាលីមីត៖

ក. lim
x→–3

x2 + 6x + 9
x2 + 4x + 3

ខ. lim
x→0

sin2 x
–3x

គ. lim
x→0

√2 + x – √2 – x
x

ឃ. lim
x→+∞ (2ex + 2x – 2)

II. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αងអាងចΦ្ចឹ ម្រតីមួយមាន្រតីពណ៌្រកហម៤ និង្រតីពណ៌ស៣។ េគចាប់្រតី២មកដាក់ក្ន αង អាងថ្មή េដាយៃចដន្យ។

រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម៖

ក. ្រតីពណ៌្រកហមទាំងពីរ ខ. ្រតីពណ៌សទាំងពីរ គ. ្រតីមួយក្ន αងមួយពណ៌

III. (២៥ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f(x) = (x + 2)(x – 2)
(1 – x) ។

ក. រកែដនកំណត់ f(x) ។

ខ. បងា្ហ ញថា f(x) = –x – 1 + 3
x – 1 ។

គ. សិកΓអេថរភាពនិង សងζ ្រកាប C ៃនអនុគមន៍ f(x) = (x + 2)(x – 2)
(1 – x) ។

IV. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម៖

ក. I = ∫
3

1
(2x2 – 3x + 1) dx

ខ. f(x) = 2x + 1
x2 – 5x + 4

បងា្ហ ញថា f(x) = –1
x – 1 + 3

x – 4 ។ រួចគណនា J = ∫
3

2
f(x)dx ។

គ. េគមានអនុគមន៍ f(x) = x ln x។ គណនាេដរីេវf′(x) ៃនអនុគមន៍f(x) េ;េលើ ចេនា្ល ះ[1, e]។

ទាញរកអាំងេត្រកាល K = ∫
e

1
ln xdx។

V. (១០ពិន្ទ α) រកសមីការស្ត ងζ ដាៃនេអលីបែដលមានកំពូលទាំងពីរជាចំណុច (4, 0) និង (–4, 0) និង មានកំណំុមួយ

េ;្រតងζ ចំណុច (3, 0) រួចសងζ េអលីបេនះ។

៣៣
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៤០



៦. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០១៥
I. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αងថងζ មួយមានឃ្លី ពណ៌សចំនួន៣ និងឃ្លី ពណ៌េខៀវចំនួន៥។ េគចាប់យកឃ្លី ២្រគាប់ក្ន αងេពល ែតមួយ

េចញពីក្ន αងថងζ េដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម៖

ក. េគចាប់បានឃ្លី ពណ៌េខៀវទាំងពីរ

ខ. េគចាប់បានឃ្លី មួយក្ន αងមួយពណ៌

II. (១០ពិន្ទ α) គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក. lim
x→1

x2 – 1
x2 – 3x + 2

ខ. lim
x→1

x – 1
√x – 1

III. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម៖

ក. គណនា I = ∫
3

2
(3x2 + 3x – 1) dx

ខ. f(x) = 1 + 2x
(x2 – 4x) + (4 – x)

។ បងា្ហ ញថា f(x) = 1
1 – x –

3
4 – x ។ គណនា J = ∫

3

2
f(x)dx។

IV. (១០ពិន្ទ α) េគមានប៉ារ៉ាបូលមួយមានកំពូលេ;្រតងζ ចំណុច o(0, 0) និង កំណំុ F ស្ថិ តេ;េលើ អ័ក្សអរេដាេន។

ក. រកសមីការស្ត ងζ ដាៃនប៉ារ៉ាបូលេនះ េបើ េគដί ងថាវាកាត់តាមចំណុច A(2, 6)។

ខ. រកតៃម្ល ៃន x េបើ B (x1, 3
2) ស្ថិ តេ;េលើ ប៉ារ៉ាបូលេនះ។ ចូរសងζ ប៉ារ៉ាបូលេនះ។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f ែដល f(x) = x2 – x – 3
x + 1 និង េគតាងេដាយ (C) ្រកាបៃនអនុគមន៍ f ។

ក. រកែដនកំណត់ៃនអនុគន៍ f ។

ខ. បងា្ហ ញថា f(x) = x – 2 –
1

x + 1 ។

គ. បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ែដលមានសមីការ y = x – 2 ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប (C) ។

ឃ. សិកΓអេថរភាព និងសងζ ្រកាបៃន f ។

៤១
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៨. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០១៧
I. (១០ពិន្ទ α) គណនាលីមីត៖

ក. lim
x→+∞

x3 + x + 1
x2 + 1

ខ. lim
x→3

x3 – 27
√x + 6 – 3

គ. lim
x→0

ex + e–x

2

II. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αងថងζ មួយមានបូ៊លពណ៌សចំនួន៣ និងបូ៊លពណ៌្រកហមចំនួន៦។ េគចាប់យកបូ៊ល៣ ក្ន αងេពលែតមួយ

េចញពីថងζ េដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម៖

A. បូ៊លទាំងបីមានពណ៌ស

B. បូ៊លទាំងបីមានពណ៌្រកហម

C. មានបូ៊លមួយពណ៌្រកហម និងពីរេទៀតពណ៌ស

III. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម៖

ក. I = ∫
3

1
(3x2 + 2x + 1) dx ខ. J = ∫

1

0
(2ex – 1) dx គ. K = ∫

2

1
(x + 1

x2 ) dx

IV. (១០ពិន្ទ α) េគមានសមីការ 9x2 + 25y2 = 225 ។

ក. បងា្ហ ញថាសមីការេនះជាសមីការេអលីប។ រក្របែវងអ័ក្សតូច ្របែវងអ័ក្សធំ និង កូអរេដាេនៃនកំពូលទាំងពីរ។

ខ. សងζ េអលីបេនះ។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េលើ R – {2} េដាយ f(x) = x2 – x – 1
x – 2 ។ េយើ ងតាង C ជា្រកាប របស់វាេលើ

ត្រមαយអរតូណរម៉ាល់(0, ⃗i, ⃗j)។

1. សិកΓលីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតងζ –∞ ្រតងζ 2 និង្រតងζ +∞ ។

2. សិកΓអេថរភាព និងសងζ តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។

3. a. រកចំនួនពិត a, b, c ែដល្រគប់ x ≠ 2; f(x) = ax + b + c
x – 2 ។

b. េគតាង d ែដលមានសមីការ y = x + 1។ បងា្ហ ញថា d ជាអាសីុមតូតៃន C ្រតងζ +∞ និង –∞។ សិកΓទីតាំង

ៃន្រកាប C េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ d ។

c. សងζ ្រកាប C និង បនា្ទ ត់ d ។

៥៧
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៦៤



៩. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០១៨
១. (១០ពិន្ទ α) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម៖

A. lim
x→3

x4 + 6x + 1
x2 + 1

B. lim
x→+∞

x – 1
(x + 1)2

C. lim
x→+∞ (x2 + 2 – ln x)

២. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្ស 15 នាក់ ក្ន αងេនាះមានសិស្ស្របαស 9 នាក់ និងសិស្ស្រសី 6 នាក់។ េគេ្រជើ សេរើស

សិស្ស 3 នាក់ េដាយៃចដន្យជាតំណាងយកេͼសមា្ភ សន៍។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម៖

A. ្រកαមសិស្សទាំង 3 នាក់ សុទ្ធ ែតជាសិស្ស្រសី

B. ្រកαមសិស្សទាំង 3 នាក់ សុទ្ធ ែតជាសិស្ស្របαស

C. ្រកαមសិស្សទាំង 3 នាក់ មាន 2 នាក់ជាសិស្ស្រសី

៣. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម៖ I = ∫
2

1
(3x2 – 2x + 3) dx J = ∫

1

0
(e2x – ex + 1) dx K = ∫

2

1
( 1

x + 3 + 1
x2 ) dx

៤. (១០ពិន្ទ α) េគមានប៉ារ៉ាបូលមួយែដលមានកំពូលជាចំណុច O(0, 0) និងកំណំុ F ស្ថិ តេ;េលើ អ័ក្សអាប់សីុស។

a. រកសមីការស្ត ងζ ដាៃនប៉ារ៉ាបូលេនះេបើ េគដί ងថាវាកាត់តាមចំណុច A (3
2; –3) ។

b. រកកូអរេដាេនរបស់កំណំុ សមីការបនា្ទ ត់្របាប់ទិស រួចសងζ ប៉ារ៉ាបូលេនះ។

៥. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = 2x2 – 7x + 5
x2 – 5x + 7

។ េយើ ងតាងេដាយ (C) ជា្រកាប របស់វាេលើ ត្រមαយ

អរតូណរម៉ាល់(O, ⃗i, ⃗j)។

1. រកែដនកំណត់ D ៃនអនុគមន៍ f ។

2. សិកΓលីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតងζ –∞ និង្រតងζ +∞។ ទាញយកសមីការអាសីុមតូត d េͼនឹង្រកាប (C) ្រតងζ –∞ និង

្រតងζ +∞។

3. .a. ្រសាយបំភ្លឺ ថា្រគប់ចំនួនពិត x ∈ D ∶ េដរីេវ f′(x) =
–3 (x2 – 6x + 8)

(x2 – 5x + 7)2 ។

b. សិកΓអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f និងសងζ តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។

c. សងζ ្រកាប(C) ៃនអនុគមន៍ f ។

៦៥



kដំេណាះ្រសាយk
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១១. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០២០
សម័យកូវήដអត់បាន្របឡង!!!!!!!!!!!!!!!!!

៨១



១២. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០២១
I. (១៥ពិន្ទ α) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាមៈ

a. lim
x→–1

(–x3 + x2 – 2x – 4) b. lim
x→+∞

2x – 1
3 – x c. lim

x→+∞ ex (–x2 + 1
x) ។

II. (១0ពិន្ទ α) គណនអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាមៈ

A. = ∫
1

0
(x2 + x + 1)dx B. = ∫

2

1
( 4

x2 ) dx ។

III. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αង្របអប់មួយមានឃ្លី ពណ៌្រកហមចំនួន5 និង ឃ្លី ពណ៌េ ្ͬម ចំនួន3 ។ េគចាប់យកឃ្លី ម្ដ ង 3 េដាយ ៃចដន្យ

។ េគសន្និ ដា្ឋ នថា្របβបាបែដលចាប់បានឃ្លី នីមួយៗជាសម្របβបាប ។ គណនា្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាមៈ

A. ឃ្លី ទាំង3មានពណ៌្រកហម B. ឃ្លី 2មានពណ៌្រកហមនិង1មានពណ៌េ ្ͬម ។

IV. (១០ពិន្ទ α) រកសមីការស្ត ងζ ដាៃនេអលីបែដលមានកំណំុមួយជាចំនុច (2; 0) និង ចំណុចកំពូលទាំងពីរមានកូអរេដាេន

(–3, 0) និង (3; 0) ។ សងζ េអលីបេនះ ។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = x2 – 5x + 7
2 – x ។ េយើ ងតាង (C) ជា្រកាបរបស់អនុគមន៍ ក្ន αងប្ល ងζ

្របដាប់េដាយត្រមαយអរតូណរម៉ាល់ (0, ⃗i, ⃗j) ។

a. រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ f

b. បងា្ហ ញថា f(x) = 3 – x + 1
2 – x

c. គណនាលីមីតៃន f(x) ្រតងζ –∞ ;+∞ ;2

d. រកសមីការអាសីុមតូតឈរ និង អាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប (C)

e. សិកΓអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f និង សងζ ្រកាប (C)ៃនអនុគមន៍ f ។
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១៣. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០២២
I. (១៥ពិន្ទ α) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាមៈ

a. lim
x→0

(e2x – 2ex + 1) b. lim
x→4

√x – 2
x – 4

c. lim
x→+∞

3 – x
2x – 1 ។

II. (១0ពិន្ទ α) គណនអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាមៈ

A. = ∫
1

0
[(x2 – 3x + 1) + (2x + 1)]dx B. = ∫

3

2
( 1

x – 1 + 1
x2 )dx។

III. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αងអាងចΦ្ចឹ ម្រតីមួយមាន្រតីេឈា្ម លចំនួន 4 និងញីចំនួន6 ។ េគចាប់យក្រតី 3 មកដាក់េ;អាងថ្មή មួយ

េដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាមៈ
A. ្រតីទាំងបីែដលចាប់មកជា្រតីេឈា្ម លទាំងបី

B. ្រតីទាំងបីែដលចាប់មកមាន្រតីញីពីរនិងេឈា្ម លមួយ។

IV. (១០ពិន្ទ α) េគមានសមីការៈ 12y2 = 300 – 75x2។

ក. បងា្ហ ញថាសមីការេនះជាសមីការេអលីប។ រក្របែវងអ័ក្សតូច អ័ក្សធំ កូអរេដាេនៃនកំពូលទាំងពីរ និង កំណំុ

ទាំងពីររបស់េអលីបេនះ

ខ. សងζ េអលីបេនះ

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = 4 – x2

1 – x និងតាង (C) ជា្រកាបរបស់អនុគមន៍ f។

ក. រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ f។

ខ. បងា្ហ ញថា f(x) = x + 1 + 3
1 – x

គ. គណនា lim
x→1+

f (x) , lim
x→1–

f (x) , lim
x→+∞ f (x) និង limx→–∞ f (x)។

ឃ. ទាញរកសមីការអាសីុមតូតឈរ និងអាសីុមតូតេ្រទត របស់្រកាប (C)។

ង. សិកΓអេថរភាពនិង សងζ ្រកាប (C)ៃនអនុគមន៍ f ។

៩០
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៩៧



១៤. វិញញ សាបាក់ឌុបឆា្ន ២ំ០២៣
I. (១៥ពិន្ទ α) គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

a. lim
x→+∞(3x2 – x)

b. lim
x→2

4(√x + 2 – 2)
4 – x2

c. limx→∞
ex (–x2 + 1

x)

II. (១០ពិន្ទ α) គណនអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម៖

a. ∫
1

0
(1 – x + x2)dx b. ∫

1

0

ex

ex + 1dx c. ∫
1

0
[ ex

ex + 1 + 1
1 + ex ] dx

III. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αងថងζ មួយមានបូ៊លពណ៌្រកហមចំនួន 4 និង បូ៊លពណ៌េ ្ͬម ចំនួន 5។

a. េគចាប់យកបូ៊ល 2 ពីក្ន αងថងζ េដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ែដលបូ៊លចាប់មកទាំងពីរ មានមួយ

ពណ៌្រកហម និង មួយពណ៌េ ្ͬម ។

b. េគចាប់យកបូ៊លមួយេហើ យដាក់េͼវέញ បនា្ទ ប់មកេគចាប់យកបូ៊លមួយេទៀត។

រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ែដលបូ៊លេលើ កដδ បូងពណ៌េ ្ͬម េហើ យមួយេទៀតពណ៌្រកហម។

IV. (១០ពិន្ទ α) រកសមីការស្ដ ងζ ដាប៉ារ៉ាបូលែដលមានកំណំុ F(0, –2) និង បនា្ទ ត់្របាប់ទិសមានសមីការ y = 2 ។

ចូរសងζ ប៉ារ៉ាបូលេនះ។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = 3x – 1
(x – 1)2 និង េគតាង្រកាប (C)។

a. រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ f។

b. គណនា lim
x→1

f(x), limx→–∞ f(x), lim
x→+∞ f(x)។ រកអាសីុមតូតឈរ និង អាសីុមតូតេដកៃន្រកាប (C)។

c. បងា្ហ ញថា f′(x) = –
3x + 1
(x – 1)3 ។

d. សិកΓអេថរភាពនិងសងζ ្រកាប (C) ៃនអនុគមន៍ f។

៩៨
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១០៥



១៥. វិញញ សាទី១ ស្រមាប់េ្រត�ម្រ˪ឡងបាក់ឌុប
I. (១៥ពិន្ទ α) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម:

ក. lim
x→2

2x2 – 3x – 2
x2 – 4

ខ. lim
x→5

x – 5
√x – 3 – √2

គ. lim
x→+∞ (x2 – 3 ln x + 1) ។

II. (១0ពិន្ទ α) ក្ន αង្របអប់មួយមានប៊έ ចពណ៌េខៀវចំនួន៤េដើ ម និងប៊έ ចពណ៌្រកហមចំនួន៣េដើ ម។ េគចាប់យកប៊έ ច៣េដើ ម

ក្ន αង េពលែតមួយេចញពី្របអប់េដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម:

A. “េគចាប់បានប៊έ ចទាំងបីសុទ្ធ ែតពណ៌េខៀវ”

B. “ េគចាប់បានប៊έ ចទាំងបីសុទ្ធ ែតពណ៌្រកហម ”

C. “េគចាប់បានមានប៊έ ចមួយពណ៌្រកហម និងពីរេទៀតពណ៌េខៀវ” ។

III. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម:

ក. I = ∫
2

1
(6x2 + 4x – 1)dx ខ. J = ∫

1

0
(1 – 2ex)dx គ. K = ∫

2

1
(1

x –
1
x2 )dx

IV. (១០ពិន្ទ α) រកសមីការស្ត ងζ ដាៃនេអលីបែដលមានកំណំុមួយជាចំណុចមានកូអរេដាេន (2, 0) និងចំណុចកំពូលពីរ

េ;្រតងζ ចំណុច (–3, 0) និង (3, 0)។ សងζ េអលីបេនះ។

V. (៣០ពិន្ទ α) អនុគមន៍ f កំណត់េលើ R − 1 េដាយ f(x) = x2

x2 – 2x + 1
មាន្រកាបតំណាង C ក្ន αងត្រមαយអរតូណរម៉ាល់

(o⃗, ⃗i, ⃗j)។

1. សិកΓលីមីតៃន f ្រតងζ –∞, +∞ និង 1 ។

2. រកអាសីុមតូតេដក និងឈរៃន្រកាប C ។

3. a. គណនាេដរីេវ f′(x) េហើ យបងា្ហ ញថា វាមានសΧ̐ដូច −2x2 + 2x។

b. សិកΓអេថរភាព និងតារាងអេថរភាពៃន f ។

4. សងζ ្រកាប C ៃន f។

១០៦
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១១៣



១៦. វិញញ សាទី២ ស្រមាប់េ្រត�ម្រ˪ឡងបាក់ឌុប
I. (១០ពិន្ទ α) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម:

ក. lim
x→1

x2 – 3x + 2
x2 – 1

ខ. lim
x→2

x2 – 4
√2 – √4 – x

គ. lim
x→0

e–x + 1
2

II. (១0ពិន្ទ α) ក្ន αងេសΑងមួយមានបូ៊លស៣ និងបូ៊លេខៀវ ២។ េគចាប់យកចូលម្ត ង២ក្ន αងេពលែតមួយ េចញពីេសΑង

េដាយៃចដន្យ។ គណនា្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម:

A. “ចាប់បានចូលេខៀវទាំងពីរ”

B. “ ចាប់បានចូលសទាំងពីរ ”

C. “ចាប់បានចូលមួយក្ន αងមួយពណ៌” ។

III. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម:

ក. I = ∫
2

1
(3x2 – 2x – 2)dx ខ. J = ∫

1

0
(2x – 2ex)dx គ. K = ∫

1

0
( 1

x – 2)dx

IV. (១០ពិន្ទ α) ប៉ារ៉ាបូល (P) មានកំពូលេ;្រតងζ គល់ O ៃនអ័ក្សអរេដាេន និងមានអ័ក្សអាប់សីុស (x′ox) ជាអ័ក្សឆ្ល αះ។

ក. ចូររកសមីការបនា្ទ ត់្របាប់ទិស (A) និងសមីការស្ត ងζ ដាៃនប៉ារ៉ាបូល (P) េដាយដί ងថា្រកាបៃនប៉ារ៉ាបូលេនះ

កាត់ តាមចំណុច A(2, −2√2)។

ខ. សងζ ប៉ារ៉ាបូលេនះ។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = x2 – 5x + 7
x – 2 តាង C ្រកាបរបស់វាេលើ ត្រមαយ អរតូណរម៉ាល់

(o⃗, ⃗i, ⃗j)

1. រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ f ។

2. បងា្ហ ញថា f(x) = x − 3 + 1
x – 2 ។

3. សិកΓលីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតងζ –∞, +∞ និង្រតងζ 2 ។

4. ទាញរកអាសីុមតូតឈរៃន្រកាប C ។

5. សិកΓអេថរភាព និងសងζ តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។

6. a. បងា្ហ ញថា បនា្ទ ត់ d ែដលមានសមីការ y = x–3 ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប C ។

b. សិកΓទីតាំងៃន្រកាប C េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ d ។

7. សងζ ្រកាប C និងបនា្ទ ត d ។

១១៤



kដំេណាះ្រសាយk
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១២១



១៧. វិញញ សាទី៣ ស្រមាប់េ្រត�ម្រ˪ឡងបាក់ឌុប
I. (១០ពិន្ទ α) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម:

ក. lim
x→1

–x2 – x + 2
x2 – 1

ខ. lim
x→0

x
√x + 3 – √3 – x

គ. lim
x→+∞ (e2x – ex + 1)

II. (១0ពិន្ទ α) ក្ន αងអាងចិΦ្ចឹ ម្រតីមួយមាន្រតីពណ៌្រកហមចំនួន៤ និង្រតីពណ៌សចំនួន៣។ េគចាប់្រតី២យកមកដាក់ក្ន αង

អាងថ្មή េដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម;

A. “ ្រតីពណ៌្រកហមទាំងពីរ ” B. “្រតីពណ៌សទាំងពីរ ” C. “្រតីមួយក្ន αងមួយពណ៌” ។

III. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម:

ក. I = ∫
2

0
(–3x2 + x – 2)dx ខ. J = ∫

2

1
(2

x + 1
x + 1)dx គ. K = ∫

2

1
(x

2 – x –
1
x2 )dx

IV. (១០ពិន្ទ α) េគមានសមីការ y2 + 4y + 8x – 12 = 0 ។

ក. បងា្ហ ញថា (E) ជាសមីការប៉ារ៉ាបូល

ខ. រកកូអរេដាេនៃនកំពូល រកកូអរេដាេនៃនកំំណំុ សមីការឆ្ល αះ និង សមីការបនា្ទ ត់្របាប់ទិសៃនប៉ារ៉ាបូល

គ. សងζ ្រកាបៃនប៉ារ៉ាបូល។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = x2 + x + 4
x + 1 េហើ យមាន្រកាបតំណាង C ។

1. សិកΓលីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតងζ –∞, +∞ និង្រតងζ –1 ។

2. ទាញរកអាសីុមតូតឈរៃន្រកាប C ។

3. a. បងា្ហ ញថា បនា្ទ ត់ d ែដលមានសមីការ y = x ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប C ។

b. សិកΓទីតាំងៃន្រកាប C េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ d ។

4. សិកΓអេថរភាព និង សងζ តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f

5. សងζ ្រកាប C និងបនា្ទ ត់ d ។

១២២



kដំេណាះ្រសាយk
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១៨. វិញញ សាទី៤ ស្រមាប់េ្រត�ម្រ˪ឡងបាក់ឌុប
I. (១០ពិន្ទ α) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម:

ក. lim
x→–2

2x2 + 3x – 2
x2 – 4 ខ. lim

x→0

√x + 3 – √3 – x
x

គ. lim
x→+∞ (x2 – 2 ln x)

II. (១0ពិន្ទ α) ក្ន αង្របអប់មួយមានប៊έ ចពណ៌េខៀវចំនួន៤េដើ ម និងប៊έ ចពណ៌្រកហមចំនួន៥េដើ ម។ េគចាប់យកប៊έ ច៤េដើ ម

ក្ន αងេពល ែតមួយេចញពី្របអប់េដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម:

A. “ េគចាប់បានប៊έ ចទាំង៤សុទ្ធ ែតពណ៌េខៀវ ”

B. “េគចាប់បានប៊έ ចទាំង៤សុទ្ធ ែតពណ៌្រកហម ”

C. “េគចាប់បានមានប៊έ ចពីរពណ៌្រកហម និងពីរេទៀតពណ៌េខៀវ” ។

III. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម:

ក. I = ∫
3

0
(9x2 + 6x – 5)dx ខ. J = ∫

1

0
( 1

x + 1)dx គ. K = ∫
2

1
(x

2 –
1
x + 1

x2 )dx

IV. (១០ពិន្ទ α) េគមានសមីការ (E) ∶ 16x2 + 4y2 – 32x + 8y – 44 = 0។

ក. ចូរបងា្ហ ញថាសមីការ (E) ជាសមីកាេអលីប។

ខ. រក្របែវងអ័ក្សធំ អ័ក្សតូច កូអរេដាេនៃនផ្ចέ ត កំពូល កំណំុ។

គ. សងζ េអលីបេនះ ។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = x2 + 2x
x2 – 1

មាន្រកាប C ។

1. រកែដនកំណត់នសអនុគមន៍ f

2. a. រកលីមីត្រតងζ ចុងែដនកំណត់។

b. ទាញរកសមីការអាសីុមតូតេដក និងឈរៃន្រកាប C ។

3. សិកΓអេថរភាព និង សងζ តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f។

4. គណនា f(−2).f(0)  និង f(2)។

5. សងζ ្រកាប Cក្ន αងត្រមαយែតមួយ។
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១៣៧



១៩. វិញញ សាទី៥ ស្រមាប់េ្រត�ម្រ˪ឡងបាក់ឌុប
I. (១០ពិន្ទ α) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម:

ក. lim
x→1

–x2 – 5x + 6
–x2 + 1

ខ. lim
x→2

x2 – 4
√x + 2 – √6 – x

គ. lim
x→+∞ (1 + x2 – e2x)

II. (១0ពិន្ទ α) ក្ន αងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្សពូែកចំនួន១០នាក់ ែដលក្ន αងេនាះមាន៤នាក់ជាសិស្ស្រសីនិង៦នាក់ជាសិស្ស

្របαស។ េគេរៀបចំសិស្សជា្រកαម ក្ន αងមួយ្រកαមមានសិស្ស៤នាក់េដាយៃចដន្យ យកេͼ្របកួតជាមួយ្រកαមសិស្សៃន

ថា្ន ក់ដ ៃទ។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម;

A. “ ្រកαមសិស្សែដលេ្រជើ សេរើសបានសុទ្ធ ែត្រសី ”

B. “្រកαមសិស្សែដលេ្រជើ សេរើសបានសុទ្ធ ែត្របαស ”

C. “្រកαមសិស្សែដលេ្រជើ សេរើសបាន៥០%ជាសិស្ស្របαស” ។

III. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម:

ក. I = ∫
2

0
(–2x2 + 3x + 4)dx ខ. J = ∫

1

0
( 1

x + 1 –
1

x + e)dx គ. K = ∫
2

1
(x –

1
x –

1
x2 )dx

IV. (១០ពិន្ទ α) ចូរកំណត់សមីការស្ដ ងζ ដា ៃនប៉ារ៉ាបូលខាងេ្រកាមែដលមាន៖

ក. កំពូល V (–2, 1) និងសមីការបនា្ទ ត់្របាប់ទិស x = 1

ខ. កំណំុ F(2, 1) និងសមីការបនា្ទ ត់្របាប់ទិស x + 2 = 0 ។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = x2 – 3x + 1
x – 2 េហើ យមាន្រកាប C ។

1. រកែដនកំណត់នសអនុគមន៍ f

2. បងា្ហ ញថា f(x) = x – 1 –
1

x – 2
3. សិកΓលីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតងζ —∞, +∞ និង ្រតងζ 2 រួចទាញរកអាសីុមតូតឈរៃន្រកាប C ។

4. a. បងា្ហ ញថា បនា្ទ ត់ d ែដលមានសមីការ y = x – 1 ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប C ។

b. សិកΓទីតាំងៃន្រកាប C េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ d ។

5. សិកΓអេថរភាព និង សងζ តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f។

6. សងζ ្រកាប Cក្ន αងត្រមαយែតមួយ។

១៣៨
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១៤៥



២០. វិញញ សាទី៦ ស្រមាប់េ្រត�ម្រ˪ឡងបាក់ឌុប
I. (១០ពិន្ទ α) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម:

ក. lim
x→5

x2 – 25
x2 – 4x – 5 ខ. lim

x→1

√3 – x – √x + 1
x2 – 1

គ. lim
x→0

(1 – x2 – e3x)

II. (១0ពិន្ទ α) េ;ក្ន αងថងζ មួយមានឃ្លី ស១ ្រកហម៣ និងឃ្លី េខៀវ៥។ េគចាប់យកឃ្លី ចំនួន៣ េដាយៃចដន្យក្ន αងេពល

ែតមួយ។ រក្របβបាប៊ή លីេតៃន្រពឹត្តិ ការណ៍:

A. “ ចាប់បានឃ្លី េខៀវទាំងបី ”

B. “ចាប់បានឃ្លី សមួយ និងេខៀវពីរ”

C. “ចាប់បានឃ្លី បីមានពណ៌ខុសគា្ន ” ។

III. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម:

ក. I = ∫
2

1
(2x3 + 3x2 – x)dx ខ. J = ∫

1

0
(1 + x – ex)dx គ. K = ∫

2

1
( 1

x + 2 –
1
x2 )dx

IV. (១០ពិន្ទ α) េគមានសមីការ (E) ∶ y2 + 8x + 6y + 25 = 0

ក. បងា្ហ ញថា (E) ជាសមីការប៉ារ៉ាបូល

ខ. រកកូអរេដាេនៃនកំពូល រកកូអរេដាេនៃនកំំណំុ សមីការឆ្ល αះ និង សមីការបនា្ទ ត់្របាប់ទិសៃនប៉ារ៉ាបូល

គ. សងζ ្រកាបៃនប៉ារ៉ាបូល។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = x2 + 1
x េហើ យមាន្រកាប C ។

1. រកែដនកំណត់នសអនុគមន៍ f ។

2. បងា្ហ ញថា f(x) = x – 1 –
1

x – 2 ។

3. សិកΓលីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតងζ —∞, +∞ និង ្រតងζ 0 ។ រួចទាញរកអាសីុមតូតឈរៃន្រកាប C ។

4. a. បងា្ហ ញថា បនា្ទ ត់ d ែដលមានសមីការ y = x ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប C ។

b. សិកΓទីតាំងៃន្រកាប C េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ d ។

5. សិកΓអេថរភាព និង សងζ តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f។

6. សងζ ្រកាប Cក្ន αងត្រមαយែតមួយ។

១៤៦



kដំេណាះ្រសាយk
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១៥៣



២១. វិញញ សាទី៧ ស្រមាប់េ្រត�ម្រ˪ឡងបាក់ឌុប
I. (១០ពិន្ទ α) គណនាលីមីត៖

ក. lim
x→+∞

x3 + x + 1
x2 + 1

ខ. lim
x→3

x3 – 27
√x + 6 – 3

គ. lim
x→0

ex + e–x

2

II. (១០ពិន្ទ α) ក្ន αងថងζ មួយមានបូ៊លពណ៌សចំនួន៤ និងបូ៊លពណ៌្រកហមចំនួន៧។ េគចាប់យកបូ៊ល៣ ក្ន αងេពលែតមួយ

េចញពីថងζ េដាយៃចដន្យ។ រក្របβបាបៃន្រពឹត្តិ ការណ៍ខាងេ្រកាម៖

A. បូ៊លទាំងបីមានពណ៌ស

B. បូ៊លទាំងបីមានពណ៌្រកហម

C. មានបូ៊លមួយពណ៌្រកហម និងពីរេទៀតពណ៌ស

III. (១៥ពិន្ទ α) គណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម៖

ក. I = ∫
3

1
(3x2 + 4x + 2) dx ខ. J = ∫

1

0
(2ex – x + 1) dx គ. K = ∫

2

1
(3x + 2

x2 ) dx

IV. (១០ពិន្ទ α) េគមានសមីការ 9x2 + 25y2 = 225 ។

ក. បងា្ហ ញថាសមីការេនះជាសមីការេអលីប។

ខ. រក្របែវងអ័ក្សតូច ្របែវងអ័ក្សធំ និង កូអរេដាេនៃនកំពូលទាំងពីរ។

គ. សងζ េអលីបេនះ។

V. (៣០ពិន្ទ α) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េលើ R – {2} េដាយ f(x) = x2 – x – 1
x – 2 ។ េយើ ងតាង C ជា្រកាប របស់វាេលើ

ត្រមαយអរតូណរម៉ាល់(0, ⃗i, ⃗j)។

1. សិកΓលីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតងζ –∞ ្រតងζ 2 និង្រតងζ +∞ ។

2. សិកΓអេថរភាព និងសងζ តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។

3. a. រកចំនួនពិត a, b, c ែដល្រគប់ x ≠ 2; f(x) = ax + b + c
x – 2 ។

b. េគតាង d ែដលមានសមីការ y = x + 1។ បងា្ហ ញថា d ជាអាសីុមតូតៃន C ្រតងζ +∞ និង –∞។

c. សិកΓទីតាំងៃន្រកាប C េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ d ។

d. សងζ ្រកាប C និង បនា្ទ ត់ d ។

១៥៤
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