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អ្នកេរៀន-Education
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ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
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•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
1.វЋŔň សាទី០១៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. ចូរគណនាលីមីតខាងេ្រកាម

A = lim
x→3

x3 − 27
x2 − 9

B = lim
x→0

e2x − 1
sin x

C = lim
x→+∞

ex ln x
ex + x2

ខ. ចូរគណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម

I =
∫ 2

0

(
x + 1 +

3
x + 1

)
dx J =

∫ 4

0
xex2

dx K =
∫ π

0
x sin xdx

II. េគមានចំនួនកុំផ្លិច z =

(
1 +

√
2
)
+ i(

1 +
√

2
)
− i

និង w = x
(
y + i

)
+ y (x − i) ។

ក. សរេសរ z ជាទ្រមង់ពីជគណិតរួចជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។ ខ. កំណត់តៃម្ល x , y េដើម្បីឲ្យ w = (z − 1) (z + 1) ។

III. ក្នОងថង់មួយមានឃ្ល ីសរុបចំនួន 12 ្រគាប់ក្នОងេនាះមានែតឃ្ល ីពណ៌សនិងឃ្ល ីពណ៌េ¦្ម ។ រកចំនួនពណ៌េ¦្ម េដើម្បីឲ្យ្របСបានៃនឃ្ល ីពណ៌សេស្ម ើ
2
3

។

IV. េគឲ្យសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : 4y′′ + 4y′ + y = 0 ។

ក. េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E)។

ខ. រកចេម្លើយែតមួយគត់ៃន (E) េបើេគដឹងថា y(0) = 3 និង y′(0) = −3 ។

V. េគឲ្យអុីែពបូលមួយែដលមានសមីការ (H) : 9y2 − 18y − 4x2 = 27 ។

ក. រក ផ្ចិត កំពូល កំណុំ និងអាសុីមតូត ។ ខ. សង់អុីែពបូល (H) ។

VI. េĝក្នОងត្រមОយអរតណូរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

េគមានចំណចុ A(0,−2, 3) B(1, 2, 0) និង C(0, 0, 2) និង បនា្ទ តម់ួយមានសមីការ

(D) :
x + 1
−2

=
y − 2

1
=

z + 3
2

។

ក. គណនាវុЋចទ័រ −→n =
−→
AB ×−→

AC ទាញបងា្ហ ញថា C ̸∈ (AB) ។

ខ. គណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណ ABC ។

គ. សរេសរសមីការប្លង់ (P) កាត់តាមបីចំណចុ A, B, C ។

ឃ. រកចមា្ង យពីចំណចុ A មកបនា្ទ ត់ (D)។ រកចមា្ង យពីចំណចុ M(2,−1, 1) មកប្លង់ (P)។

VII. ក្នОងប្លង់
(
xOy

)
េគឲ្យចំណចុ M(x, y), A(1, 0) និង B(0, 1) ។

ក. គណនាផលគុណសា្ក ែលៃន
−−→
AM · −→BM ជាអនុគមន៍ៃន x និង y ។

ខ. រកសំណុំចំណចុ M ែដលេផ្ទЭងផា្ទ ត់ថា
−−→
AM · −→BM = −2y + y2 + x2 +

1
x

។

គ. ចំេពាះសំណុចំំណចុ M ែដលរកេឃើញខាងេលើ ។ ចូរសិក⅝អេថរភាពនិងសង្់រកាប (C) តាងសំណុចំំណចុ M ។ គណនា y(4)(x) ។
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Q
2.វЋŔň សារទី០២៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. ចូរគណនាលីមីតខាងេ្រកាម

A = lim
x→1

x2 −
√

x
x − 1

B = lim
x→π

4

cos 2x
cos x − sin x C = lim

x→+∞

√
x2 + 2x + 1 − x

x + 1
ខ. ចូរគណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម

I =
∫

x (1 + x)2022 dx J =
∫ dx

x
√

1 − ln x
K =

∫
cos x

(
1 − sin x + sin3 x

)
dx

II. េគមានចំនួនកុំផ្លិច z =

√
2 +

√
3 + i

√
2 −

√
3 ។

ក. សរេសរ z2 ជាទ្រមង់ពីជគណិត រួចជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។ ទាញរកម៉ូឌុល និង អាគុយម៉ង់ៃន z

ខ. ទាញរកតៃម្ល្របាកដៃន cos
π

12
និង sin

π

12
។

III. េគហូតសន្លឹកេបៀ 2 សន្លឹកេចញពីហ៊ូែដលមានេបៀ 52 សន្លឹកេដាយៃចដន្យ។រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ែដលហូតបាន ។

ក. សន្លឹក្រកហមទាងំ 2 សន្លឹក

ខ. សន្លឹក្រកហម 1 និងេ¦្ម 1 សន្លឹក

គ. សន្លឹកគា្ម នអាត់ទាងំ 2 សន្លឹក

ឃ. សន្លឹកកឺទាងំ 2 សន្លឹក ។

IV. រកចេម្លើយទូេĉៃនសមីការឌីេផរмង់ែស្យលខាងេ្រកាម ៖

ក.
(
ex + 3

)2 y′ = e2x − 2ex + 9 ខ. y′′ − sin x +
1
x2 + x + 1 = 0 គ.

(
ln2 x − 4

) dy
dx

− 1
x
= 0

V. បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ប៉ះនឹង អុីែពបូល
x2

a2 − y2

b2 = 1 ្រតង់ចំណចុ
(
x0, y0

)
មានសមីការ

x0x
a2 − y0y

b2 = 1 ។

VI. េĝក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

េគមានចំណចុ A(2, 0, 0) B(1, 1, 0) និង C(3, 2, 6) ។

ក. គណនាវុЋចទ័រ −→n =
−→
AC ×−→

BC ។ គណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណ ABC និងមាឌចតុមុខ OABC ។

ខ. សរេសរសមីការប៉ារាм ែម៉្រតៃនបនា្ទ ត់ (D) កាត់តាមចំណចុ A េហើយ្រសប −→u = (0, 1, 1) និងបនា្ទ ត់ (L) កាត់តាមចំណចុ C េហើយ
្រសប −→v = (0,−2, 2) ។ រកកូអរេដាេនចំណចុ្របសព្វ I រវាង (D) និង (L) ។

VII. េគឲ្យអនុគន៍ y = f (x) = x + e−x មាន្រកាបតំណាង (C) ។

ក.  រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ f និងរកលីមីត f ្រតង់ចុងែដន ។ទាញរកសមីការអាសុីមតូតៃន្រកាប (C) ។

ខ.  បងា្ហ ញថា f មានចំណចុអប្បបរមាែតមួយគត់ែដលេគ្រតСវកំណត់ចំណចុអប្បបរមាេនាះ ។

គ. សង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ្រពមទាងំសង្រកាប (C) ។

ឃ.  គណនា្រកឡាៃផ្ទ S ខណ្ឌ េដាយ្រកាប (C) អាសុីមតូតេ្រទតៃន្រកាប (C) និង បនា្ទ ត់ x = 0 , x = 1 ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
3.វЋŔň សាទី០៣៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. គណនាលីមីតខាងេ្រកាម

A = lim
x→2

x2 − x − 2
x − 2

B = lim
x→0

√
1 + x −

√
1 − x

sin x
C = lim

x→0

cos x − cos2 4x
x2

ខ. គណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម

I =
∫ 1

0

(
x2 + 3x − 5

)
dx J =

∫ ln 2

0

(ex + 2) dx
ex + 2x + 1

K =
∫ π

0
(sin 2x + cos x) dx

II. ចំនួនកុំផ្លិច z = cos
2π

5
+ i sin

2π

5
។ ចូរគណនា z15 រួចរកតៃម្លៃន w = 1 + z + z2 + ... + z14 ។

III. ក្នОង្របអប់មួយមានេសៀវេŅពីជគណិតចំនួន 20 កĤល និងេសៀវេŅធរណីមា្រតចំនួន 15 កĤល េគចាប់យកេសៀវេŅ 2 កĤល េដាយចាប់

យកជាបន្តបនា្ទ ប់ ចាប់េហើយមិនដាក់ចូលវЋញ។រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖

ក. េគចាប់បានេសៀវេŅពិជគណិតទាងំ 2 កĤល ។ ខ. េគចាប់បានេសៀវេŅធរណីមា្រតទាងំ 2 កĤល ។

IV. េគឲ្យសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : y′′ + 4y′ − 5y = x និង (F) : y′′ + 4y′ − 5y = 0 ។

ក. រកចេម្លើយទូេĉនិងរកចេម្លើយពិេសសមួយៃន (F) េបើេគដងឹថា y(0) = 4, y′(0) = 1 ។

ខ. កំណត់រកចំនួនពិត a, b េដើម្បីេអាយអនុគមន៍ g(x) = ax + b ជាចេម្លើយមួយៃន (E)។

V. េគឲ្យសមីការេអលីបមួយ (E) : 16y2 + 9x2 − 54x − 63 = 0 ។

ក. ចូរសរេសរ (E) េĉជាទ្រមង់ស្ត ង់ដាៃនេអលីប (E) ។ ខ. រកកូអរេដាេន ផ្ចិត កំពូល កំណុំ (E) រួចសង់ (E) ។

VI. េĝក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

មានទិសេţវЋជា្ជ មានេគឲ្យចំណចុ A(1, 2, 1), B(0,−2, 3) និងC(0, 3, 2) ។

ក. គណនាករឡាៃផ្ទ្រតីេកាណABC

ខ. រកកូអរេដាេន ផ្ជិត I កាំ R របស់ែស៊្វ (S) : x2 + y2 + z2 − x − 4z − 1 = 0 ។

គ. បងា្ហ ញថា A, B ឋិតេĝេលើែស៊្វ (S) រួចសរេសរសមីការប្លង់ (P) េហើយែកង
−→
AB ។

ឃ. គណនាចមា្ង យពីគាល់ O េĉប្លង់ (P) រួចរកកូអរេដានេនចំណចុ H ជាចំេណាលែកងៃន O មកេលើប្លង់ (P) ។

VII. អនុគមន៍កំណត់េលើ R េដាយ y = f (x) =
1 − ex

1 + ex មាន្រកាបតំណាង (C) ។

ក. គណនាលីមីត lim
x→−∞

f (x) និងរកលីមីត lim
x→+∞

f (x) ។ ទាញរកសមីការអាសុីមតូតេដកៃន្រកាប (C) ។

ខ. បងា្ហ ញថា f ជាអនុគមន៍ចុះចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត x។គូសតារាងអេថរភាពៃន f ។

គ. បងា្ហ ញថា f មានចំណចុរបត់មួយ។រកកូអរេដាេនចំណចុរបត់េនាះ ។

ឃ. បងា្ហ ញថា f ជាអនុគមន៍េសស រួចបŔ្ជ ក់ផ្ចិតឆ្លОះៃន្រកាប (C) ។

ង. សរេសរសមីការបនា្ទ ត់ (T) ប៉ះ្រកាប (C) ្រតង់ចំណចុរបត់។សង់ (T) និង្រកាប (C) ក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់ ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
4.វЋŔň សាទ០ី៤៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. គណនាលីមីតខាងេ្រកាម

A = lim
x→0

ex2 − cos 4x
x2

B = lim
x→0

tan x − sin x
x3 C = lim

x→0

1 −
√

1 + sin x
x

ខ. គណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម

I =
∫ 1

0
x2
(

x3 + 10
)

dx J =
∫ ln 2

0

(ex + 1) dx
ex + x + 1

K =
∫ 1

0

(
x2 + e4x − 3

)
dx

II. ចំនួនកុំផ្លិច z1 =

√
3

2
+

1
2

i និង z2 =
√

3 + i

ក. សរេសរ z1 និង z2 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។ ខ. សរេសរ z2
1 និង z2

2 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

III. ក្នОងថង់មួយមានឃ្ល ីចំនួន 10 ្រគាប់ែដលចុះេលខពី 1 ដល់ 10 ។ រក្របСបាបេដើម្បីឲ្យផលគុណលទ្ធផលៃនឃ្ល ីទាងំ 2 េនាះេស្ម ើ 5 ។

IV. េគឲ្យសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : y′′ − 5y′ + 4y = 0 ។

ក. ចូរេដាះ្រសាយសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) ។

ខ. រកអុគមន៍ចេម្លើយពិេសសមួយៃន (E) េដាយដឹងថា y(0) = −6 និង y(ln 2) = 4 ។

V. េគមានសមីការប៉ារាмបូលមួយ (E) : y2 = 8x ។រកកូអរេដាេន កំពូល កំណុំ និងបនា្ទ ត់្របាប់ទិសៃន (P) រួចសង់ប៉ារាм បូល (P) ។

VI. េĝក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

មានទិសេţវЋជា្ជ មានេគឲ្យចំណចុ A(−1, 2, 3), B(0,−1, 1) និងC(2, 3, 5) ។

ក. កំណត់សមីការប្លង់ (P) កាត់តាមចំណចុ A េហើយែកងនិងវុЋចទ័រ
−→
BC

ខ. សរេសរសមីការប៉ារាм ែម៉្រតៃនបនា្ទ ត់ (L) កាត់តាមពីចំណចុ B និង C ។

គ. គណនាកូអរេដាេនចំណចុ H ជាចំណចុ្របសព្វរវាងបនា្ទ ត់ (L) ជាមួយប្លង់ (P) ។

ឃ. ្របាប់្របេភទ្រតីេកាណ ABC រួចគណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណ ABC េនះ

VII. េគឲ្យអនុគមន៍កំណត់េដាយ y = f (x) = 1 − x ln x មាន្រកាប (C) ។

ក. រកែដនកំណត់ f (x) និងរកលីមីត f (x) ្រតង់ចុងែដន។ ចូរពន្យល់ េតើ f ជាប់្រតង់ x = 0 ខាងសា្ត ឬំេទ ។

ខ. បងា្ហ ញថា f (x) មានចំណចុអប្បបរមាមួយគត់ែដលេគ្រតСវកំណត់កូអរេដាេនចំណចុេនាះ ។

គ. គូសតារាងអេថរភាពៃន f (x) រួចសង់្រកាប (C) េĝក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់ ។

ឃ. គណនាកូអរេដាេនចំណចុ្របសព្វរវាងែខ្សេកាង (C) ជាមួយបនា្ទ ត់មានសមីការ y = 1 − x ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
5.វЋŔň សាទី០៥៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. គណនាលីមីតខាងេ្រកាម

A = lim
x→0

1 −
√

1 − x
x

B = lim
x→0

√
2 −

√
1 + cos x

sin2 x
C = lim

x→0

ex2
+ x sin x − 1

x2

ខ. គណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម ។

I =
∫ 4

0

(
x2 + 3x − 4

)
x + 1

dx
J =

∫ ln 2

0
x2exdx K =

∫ 4

0

(
2x − 1 +

4
x − 3

)
dx

II. េគមានចំនួនកុំផ្លិច z =
(√

2 +
√

2i
) (√

3 − i
)

។

ក. សរេសរ z ជាទ្រមង់ពីជគណិត និងជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។ ខ. ទាញរកតៃម្ល្របាកដៃន cos
π

12
និង sin

π

12
។

III. ក្នОង្របអប់មួយមានមានឃ្ល ី្រកហម 9 ្រគាប់និងឃ្ល ីសចំនួន 5 េហើយឃ្ល ីពណ៌េខៀវចំនួន 4 ្រគាប់េគចាប់យកឃ្ល ី 3 ្រគាប់េដាយៃចដន្យ ។

រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ែដលេគចាប់បាន :

A : ឃ្ល ី្រកហមទាងំ 3 ្រគាប់ ។

B : ឃ្ល ីពណ៌ស 2 និងឃ្ល ីេខៀវ 1 ។

C : ឃ្ល ីពណ៌ស 1និងឃ្ល ី្រកហម 2 ។

D : ឃ្ល ី្រគប់ពណ៌ ។

IV. េគឲ្យសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : 4y′′ + 4y′ + y = 0 ។
េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) រកចេម្លើយែតមួយគត់ៃន (E) េដាយសា្គ ល់ y(0) = 3 និង y′(0) = −3 ។

V. េគឲ្យសមីការេអលីបមួយ (E) :
(x − 1)2

22 +
y2

32 = 1 ។ ចូររកកូអរេដាេន ផ្ចិត កំពូល កំណុំ (E) រួចសង់្រកាបៃនេអលីប (E) ។

VI. េគមានចំណចុ A(2,−1, 3) និងវុЋចទ័រ −→n = (3, 6, 2) ។

ក. សរេសរសមីការប្លង់ (P) កាត់តាម A េហើយមានវុЋចទ័រណរម៉ាល់ −→n រួចសង់្រកាបៃនប្លង់ (P) ។

ខ. សរេសរសមីការប៉ារាм ែម៉្រតបនា្ទ ត់ (D) កាត់តាម M(3,−2,−1) េហើយែកងនឹងប្លង់ (P) ។

គ. រកចំណចុ្របសព្វរវាងបនា្ទ ត់ (D) ជាមួយនឹងប្លង់ (P) ។

ឃ. សរេសរសមីការប្លង់ (Q) កាត់តាម N(3, 2, 3) េហើយ្រសបនឹងប្លង់ (P) ។

VII. េគឲ្យអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f (x) = −2x + 1 +
e2x − 3
e2x + 1

មាន្រកាបតំណាង (C) ក្នОងត្រមОយ
(

O,
−→
i ,

−→
j
)

។

ក.  ចំេពាះ ∀x ្រសាយបŔ្ជ ក់ថា f (x) = −2x − 2 +
4e2x

e2x + 1
។ គណនា lim

x→−∞
f (x) រួចបងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ (d1) : y =

−2x − 2 ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន្រកាប (C) ខាង −∞ ។ បŔ្ជ ក់ទីតាងំេធៀបរវាង (C) និង (d1) ។

ខ.  ចំេពាះ ∀x ្រសាយបŔ្ជ ក់ថា f (x) = −2x + 2 − 4
e2x + 1

។ គណនា lim
x→−∞

f (x) រួចបងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ (d1) : y =

−2x + 2 ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន្រកាប (C) ខាង +∞ ។ បŔ្ជ ក់ទីតាងំេធៀបរវាង (C) និង (d2) ។

គ.  ចំេពាះ ∀x ្រសាយបŔ្ជ ក់ថា f ′(x) = −2

(
e2x − 1
e2x + 1

)
។ គូសតារាងអេថរភាពៃន f (x) រួចសង់្រកាប (C) ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
6.វЋŔň សាទី០៦៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. ចូរគណនាលីមីតខាងេ្រកាម :

A = lim
x→0

(
x2 + 1

)
− cos x

tan2 2x

B = lim
x→0

sin x√
4 + x − 2

C = lim
x→0

x + sin x
−x2 + x

ខ. ចូរគណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម :

I =
∫ 2

1

(
x3 + 2x + 1

)
dx J =

∫ e

1
x ln xdx K =

∫ 1

0

2x
x2 + 1

dx

II. េគមានចំនួនកុំផ្លិច Z =
(√

3 − 1
)
+
(√

3 + 1
)

i ។

ក. សរេសរ z2 ជាទ្រមង់ពីជគណិត និងជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

ខ. េ្របើលទ្ធផលខាងេលើទាញរកតៃម្ល្របាដកៃន cos
5π

12
និង sin

5π

12
។

III. ក្នОង្របអប់មួយមានឃ្ល ីេលឿងចំនួន 8 ្រគាប់ ឃ្ល ីស 7 ្រគាប់េគចាប់យកឃ្ល ី 3 ្រគាប់េដាយៃចដន្យ ។ រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ែដល ៖

A : ចាប់បានឃ្ល ីេលឿងទាងំ 3 ្រគាប់ ។

B : ចាប់បានឃ្ល ីេលឿង 2 ្រគាប់ និងឃ្ល ីសចំនួន 1 ្រគាប់ ។

C : ចាប់ឃ្ល ីសចំនួន 1 ្រគាប់យ៉ាងតិច ។

IV. េគឲ្យសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : 4y′′ + 4y′ + y = 0 ។

ក. េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) ។

ខ. រកចេម្លើយែតមួយគត់ៃន (E) ។ េដាយសា្គ ល់ y(0) = 3, y′(0) = −3 ។

V. េគឲ្យសមីការេអលីបមួយ (E) : 4x2 + y2 − 8x + 4y − 8 = 0 ។

ក. ចូរសរេសរ (E) េĉជាទ្រមង់ស្ត ង់ដាៃនេអលីប (E) ។ ខ. រក ផ្ចិត កំពូល កំណុំ និង អុិចសង់្រទីសុីេត រួចសង់ (E)។

VI. ក្នОងត្រមОយ
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

មានទិសេţវЋជ្ជមានេគឲ្យប្លង់ (P) : x + y + z − 1 = 0 និង A(1,−3, 0), C(5,−1,−2) ។

ក. សរេសរសមីការប៉ារាм ែម៉្រតៃនបនា្ទ ត់ (AB) ។

ខ. រកកូអរេដាេនចំណចុ I ជាចំណចុ្របសព្វរវាងប្លង់ (P) ជាមួយបនា្ទ ត់ (AB) ។

គ. សរេសរសមីការប៉ារាм ែម៉្រតៃនបនា្ទ ត់ (∆) កាត់តាម A េហើយែកងប្លង់ (P) ។

VII. េគឲ្យអនុគមន៍កំណត់េដាយ y = f (x) =
ex

ex − 1
មាន្រកាប (C) ។

ក. រកែដនកំណត់ f (x) និងរកលីមីត f (x) ្រតង់ចុងែដន។ ទាញរកសមីការអាសុីមតូតៃន្រកាប (C) ។

ខ.  បងា្ហ ញថាអនុគមន៍ f គា្ម នបរមាេធៀប ។ សង់តារាងអេថរភាពៃន f ។

គ.  គណនា f (−1) និង f (1) រួចសង់្រកាប (C) ក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់ ។

ឃ. គណនា្រកឡាៃផ្ទែផ្នកប្លង់ខណ្ឌ េដាយ្រកាប (C) អ័ក្ស (x′x) បនា្ទ ត់ x = 1 និង 3 ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
7.វЋŔň សាទ០ី៧៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ចូរគណនាលីមីតខាងេ្រកាម :

A = lim
x→0

ex2 − cos 2x
x2

B = lim
x→0

x + tan 3x
x − 2 sin 2x C = lim

x→0

√
2 −

√
1 + cos x

x2

II. ចូរគណនាអាងំេត្រកាលខាងេ្រកាម :

I =
∫ 2

0
x
(

x2 + 3
)

dx J =
∫ 2

0

exdx
ex + 4

K =
∫ 3

0

∣∣∣x2 + 2x − 3
∣∣∣ dx

III. ចំនួនកុំផ្លិច z1 = 3 + 3
√

3i និង z2 =
√

3 + i ។

ក. គណនា z1 × z2 និង
z1

z2
។ ខ. សរេសរ z1 × z2 និង

(
z1

z2

)2

ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

IV. ក្នОង្របអប់មួយមានេសៀវេŅពិជគណិតចំនួន 15 កĤល និងេសៀវេŅធរណីមា្រតចំនួន 10 កĤល េគចាប់យកេសៀវេŅ 2 កĤល េដាយចាប់

យកជាបន្តបនា្ទ ប់ ចាប់េហើយមិនដាក់ចូលវЋញ។រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ :

ក. េគចាប់បានេសៀវេŅពិជគណិតទាងំ 2 កĤល ។ ខ. េគចាប់បានេសៀវេŅធរណីមា្រតទាងំ 2 កĤល ។

V. េគឲ្យសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : 4y′′ + 4y′ + y = xex និង (F) : 4y′′ + 4y′ + y = 0 ។

ក. រកចេម្លើយទូេĉនិងរកចេម្លើយពិេសសមួយៃន (F)េបើេគដឹងថា្រកាបៃនចេម្លើយមានបនា្ទ ត់ប៉ះ្រតង់ A(0, 4) ែកងបនា្ទ ត់ពុះមុំទី១ៃនគល់
ត្រមОយអរតូរណរម៉ាល់ ។

ខ. កំណត់រកចំនួនពិត a, b េដើម្បីេអាយអនុគមន៍ g(x) = (ax + b)ex ជាចេម្លើយមួយៃន (E) ។

VI. េគឲ្យសមីការេអលីបមួយ (E) : 16x2 + 9y2 − 54y − 63 = 0 ។

ក. ចូរសរេសរ (E) េĉជាទ្រមង់ស្ត ង់ដាៃនេអលីប (E) ។ ខ. រកកូអរេដាេន ផ្ចិត កំពូល កំណុំ (E) រួចសង់ (E)។

VII. េĝក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

មានទិសេţវЋជា្ជ មានេគឲ្យចំណចុ A(1, 0, 0), B(0, 3, 0) និងC(0, 0, 4) ។

ក. សង់្រតីេកាណ A, B, C រូច្រសាយថា្រតីេកាណABC មានមុំក្នОងA, B, Cសុទ្ធែតជាមុំ្រសФច ។

ខ. កំណត់សមីការប្លង់ (ABC)។គណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណABC និង មាឌេត្រតាែអ៊ត OABC ។

គ. សរេសរសមីការែស៊្វ (S) មានផ្ចិត O(0, 0, 0) េហើយប៉ះប្លង់(ABC) ។

VIII. េគឲ្យអនុគមន៍កំណត់េដាយ y = f (x) = (ax + b)ex មាន្រកាបតំណាង (C) ។

a. រកេមគុណa, b េបើដឹងថា្រកាប(C) មានបនា្ទ ត់ប៉ះ្រកាប្រតង់ចំណចុ A(−1,−1
e
) ្រសបជាមួយអ័ក្សអាប់សុីស ។

b. ចំេពាះេមគុណ a, b ែដលរកេឃើញ ។

ក. សិក⅝អេថរភាពនិងសង់្រកាបៃនអនុគមន៍ ។

ខ. សរេសរសមីការបនា្ទ ត់ប៉ះ (L) ប៉ះ្រកាប (C) ្រតង់ B ែដលជាចំណចុ្របសព្វរវាង្រកាប(C) ជាមួយអ័ក្សអាប់សុីស ។

គ. េដាះ្រសាយនិងពិភាក⅝តាមតៃម្ល m នូវអត្ថិភាពនិងសŔň ប្ញសសមីការ xex − m = 0 េដាះេ្របើ្រកាប (C) ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
8.វЋŔň សាទី០៨៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. គណនាលីមីតខាងេ្រកាម :

A = lim
x→0

√
e5x − 1

tan 5x
B = lim

x→1

x − 1
sin (x − 1) C = lim

x→0

ln(1 + 2x)
x

ខ. គណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម :

I =
∫ 4

2

x2 − 1
x − 1

dx J =
∫ ln 4

0

exdx
ex + 2

K =
∫ 1

0

(x2 + 2x + 3)dx
x + 1

II. ចំនួនកុំផ្លិច Z1 = 1 − i និង Z2 =
√

3 + i ។

ក. គណនា Z1 × Z2 និង
Z1

Z2
។ ខ. សរេសរ Z1 × Z2 និង

Z1

Z2
ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

III. ក្នОង្របអប់មួយមានឃ្ល ី្រកហមចំនួន 9 ្រគាប់េហើយមានឃ្ល ីសចំនួន 5 ្រគាប់និងឃ្ល ីេខៀវចំនួន 4្រគាប់ ។ េគចាប់យកឃ្ល ី 3 ្រគាប់េចញពីក្នОងថង

េដាយៃចដន្យ។រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ែដលេគចាប់បាន :

ក. ឃ្ល ី្រកហមទាងំ 3 ្រគាប់

ខ. ឃ្ល ីស 2 ្រគាប់និងឃ្ល ីេខៀវ 1 ្រគាប់

គ. ឃ្ល ីស 1 ្រគាប់និងឃ្ល ី្រកហម 2 ្រគាប់

ឃ. ឃ្ល ី្រគប់ពណ៌ ។

IV. េគឲ្យសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : y′′ + 4y′ − 5y = 0 ។ រកចេម្លើយមួយៃន (E) េបើដឹងថា y(0) = −8 និង y′(0) = 16 ។

V. េគឲ្យសមីការអុីែពបូលមួយមានសមីការ (H) :
(x − 2)2

4
−
(
y + 3

)2

1
= 1 ។

ក. ផ្ចិត កំពូល កំណុំ និងអាសុីមតូតៃន (H) ខ. សង់្រកាបៃនអុីែពបូល (H) ។

VI. េĝក្នОងលំហមានទិសេţវЋជា្ជ មានេគឲ្យចំណចុ A(−2, 4, 3) និងប្លង់ (P) : 2x − 3y + 6z + 19 = 0 ។

ក. សរេសរសមីការប្លង់ Q កាត់តាម A េហើយ្រសបនឹងប្លង់ (P) រួចគណនាចមា្ង យរវាងប្លង់ទាងំពីរ ។

ខ. កំណត់សមីការបនា្ទ ត់ប៉ារាм ែម៉្រត (AH) ែដលែកងនឹងប្លង់ (P) ្រតង់ H ។រកកូអរេដាេនចំណចុ H ។

VII. េគឲ្យអនុគមន៍ f កំណត់េលើ R េដាយ y = f (x) = x − 2 +
2

ex + 1
មាន្រកាបតំណាង (C) ។

ក. គណនាលីមីត ៃនអនុគមន៍ f ្រតង់ +∞ និង្រតង់ −∞ ។

ខ. បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ (d1) : y = x − 2 ជាអាសុីមតូតេ្រទតខាង +∞ រួចសិក⅝ទីតាងំេធៀបរវាង្រកាប (C) ជាមួយ (d1) ។

គ. បងា្ហ ញថា្រគប់ x ∈ R េគបាន f (x) = x − 2ex

ex + 1
។ រួចបងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ (d2) : y = x ជាអាសុីមតូតេ្រទតខាង −∞ ។

សិក⅝ទីតាងំេធៀបរវាង្រកាប (C) ជាមួយបនា្ទ ត់ (d2) ។

ឃ. គណនា f ′(x) រួចសិក⅝សŔň f ′(x) រួចសង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។

ង. សរេសរសមីការបនា្ទ ត់ប៉ះ(T) ប៉ះ្រកាប (C) ្រតង់ x = 0 ។

ច. សង់្រកាប (C) បនា្ទ ត់ (d1), (d2) និង (T) ក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់ (O, i⃗, j⃗) ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
9.វЋŔň សាទី០៩៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. គណនាលីមីតខាងេ្រកាម :

A = lim
x→1

x2 (x − 2) + x2 + x − 1
1 − x

B = lim
x→+∞

[√
x2 + 2x − (x + 1)

]
C = lim

x→0

−3x − sin x
tan x

ខ. គណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម :

I =
∫ 1

0

(
x2 + 3

)2
dx J =

∫ ln 6

0

(
ex − e−x

)
dx K =

∫ π
4

0
sin
(

3x +
π

4

)
dx

II. ចំនួនកុំផ្លិច z1 =
√

3 + i, z2 =
√

3 − i និង z3 =
z1

z2
។

ក. សរេសរ z1, z2 និង Z3 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។ ខ. គណនា A = z2023
1 + z2023

2 ។

III. ក្នОងថងម់ួយមានប៊ូល 16 ្រគាប់ ែដលសរេសរេលខពេីលខ 1 ដលេ់លខ 16 ្រគាប់ ។ េគចាបយ់កប៊ូល 3 ្រគាបេ់ចញពកី្នОងថងេដាយៃចដន្យ ។ រក

្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ែដលេគចាប់យកបាន :

ក. ប៊ូលទាងំ 3 សុទ្ធែតមានេលខែចកដាច់នឹង 4

ខ. ប៊ូលទាងំ 3 សុទ្ធែតមានេលខែចកមិនដាច់នឹង 5

គ. ប៊ូលែតមួយគត់ែដលមានេលខែចកដាច់នឹង 4

ឃ. ប៊ូលែតមួយគត់ែដលមានេលខែចកដាច់នឹង 5 ។

IV. េគឲ្យសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : y′′ + 4y′ = 5y ។រកចេម្លើយពិេសសមួយៃន (E) េបើដឹងថា ្រកាបៃនចេម្លើយកាត់តាមចំណចុ A(0, 3)
េហើយមានបនា្ទ ត់ប៉ះ្រកាបៃនចេម្លើយ្រតង់ចំណចុេនះមានេមគុណ្របាប់ទិសេស្ម ើ −3 ។

V. េគមានសមីការ (E) :
(
2x + 3y

)2
= 12

(
xy + 3

)
។

ក. បងា្ហ ញថាសមីការេនះជាេអលីប (E) រួចរក ផ្ចិត កំពូល កំណុំៃន (E) ។

ខ. សង់្រកាបៃនេអលីប (E) ។

VI. ក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

េគឲ្យចំណចុ A(1, 2, 3), B(3, 0, 1), C(−1, 0, 1) និង D(2, 1, 2) ។

ក. រកកូអរេដាេនវុЋចទ័រ
−→
AB,

−→
AC,

−→
AD និង

−→
BC ។

ខ. គណនា
−→
AB ×−→

AC បងា្ហ ញថាចំណចុ A, B, C មិនឋិតេĝេលើបនា្ទ ត់ែតមួយ ។

គ. កំណត់សមីការប្លង់ (ABC) រួចគណនា្រកឡាៃផ្ទៃន្រតីេកាណ ABC ។

VII. េគឲ្យអនុគមន៍ f កំណត់េលើ R េដាយ y = f (x) =
x

ex − x
មាន្រកាបតំណាង (C) ។

ក. គណនាលីមីត ៃនអនុគមន៍ f ្រតង់ +∞ និង្រតង់ −∞ ។ទាញរកអាសុីមតូតេដកៃន្រកាប (C) ។

ខ. គណនា f ′(x) រួចសិក⅝សŔň f ′(x) រួចសង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។

គ. បងា្ហ ញថា f មានចំណចុអតិបរមាមួយែដលេគ្រតСវកំណត់ចំណចុអតិបរមាេនាះ ។

ឃ. គណនា f (−1), f (0) និង f (2) រួចសង់្រកាបៃន (C) ក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j
)

។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
10.វЋŔň សាទី១០៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. េដាះ្រសាយសមីការ z2 +

(
1 +

√
3
)

z + 2 +
√

3 = 0 ក្នОងសំណុំចំនួនកុំផ្លិចរួចសរេសរប្ញសេនះជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

II.  គណនាលីមីតខាងេ្រកាម :

A = lim
x→1

(
3

1 −
√

x
− 2

1 − 3
√

x

)
B = lim

x→+∞

3x2 − 2x + 1
x2 + ln x − 3

C = lim
x→0

(5ex − 5) (1 − cos 4x)
x3

III. េគមានសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : 2y′′ + 5y′ − 4y = 0 ។ចូររកចេម្លើយពិេសសមួយៃន (E) ែដលេផ្ទЭងផា្ទ ត់សមីការបនា្ទ ត់

y = −2x + 3 ប៉ះ្រកាបៃនចេម្លើយ (E) ្រតង់ x = 0 ។

IV. ក្នОងថង់មួយមាន្រកСច 16 ែផ្លក្នОងេនាះមាន 7 ែផ្លមានរសជាតិជូរ  េហើយ 3 ែផ្លមានរសជាតិែផ្អម 4 ែផ្លេទៀតមានរសជាតិសាប និង 2 ែផ្លមាន

រសជាតិហាង ។ ចូររក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ែដលចាប់បាន្រកСច :

ក. ្រកСចមានរសជាតិខុសគា្ន ខ. ្រកСចមានរសជាតិែតមួយ ។

V. ក្នОងប្លង់(Oxy) េគេអាយចំណចុ M
(

2 +
3

cos t
, 3 + tan t

)
ែដល t ̸= π

2
+ kπ ែដល k ∈ Z ។

ក. ្រសាយថាសំណុំចំណចុ M ជាអុីែពបូល (H) ែដលេគ្រតСវបŔ្ជ ក់សមីការស្តង់ដា ។

ខ. រកកូអរេដាេន  ផ្ចិត កំពូលកំណុំ និង អុីសង់្រទីសុីេត ៃនអុីែពបូល (H) ។ រកអាសុីមតូតេ្រទត រួចសង់ (H) ។

VI. ក្នОងត្រមОយ (O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k ) មានទិសេţវЋជា្ជ មានេគមានវុЋចទ័រ្របាប់ទិស −→a = 2

−→
i +

−→
j − 2

−→
k និង

−→
b = −−→

i − 2
−→
j +

−→
k ។

ក. គណនា −→u = −→a ×
−→
b ។

ខ. រកសមីការប៉ារាм ែម៉្រតៃនបនា្ទ ត់ (D) ែដលកាត់តាម B េហើយ្រសបនឹង u⃗ ។

គ. រួចសរេសរសមីការប្លង់ (P) កាត់តាមចំណចុ A េហើយែកងនឹង −→u ។

ឃ. គណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណ OAB ។

VII. f ជាអនុគមន៍កំណត់េលើ R េដាយ f (x) =
x(ex + 1)

ex មាន្រកាបតំណាង (C) ។

ក. គណនាលីមីត f កាលណា x → ±∞ ។រួចរកអាសុីមតូតេ្រទតៃន (C) ។

ខ. បងា្ហ ញថា f ជាអនុគមន៍ម៉ូណូតូន។គូសតារាងអេថរភាពៃន f ។

គ. គណនាេដរВេវៃនអនុគំន៍ h(x) = ex + 1 − x រួចគណនាលីមីត h កាលណា x → ±∞ ។ សិក⅝សŔň ៃន h′ គូសតារាងអេថរ
ភាពៃន h ។

ឃ. កំណត់សមីការបនា្ទ ត់ (L) ប៉ះ្រកាប (C) ្រតង់ x = 0 ។សង់ (T) និង្រកាប (C) ។

ង. េដាះ្រសាយនិងពិភាក⅝តាមតៃម្ល m និងសŔň ប្ញសរបស់សមីការ x(ex + 1) + ex(1 − 2x − m) = 0 េដាយេ្របើ្រកាប(C) ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
11.វЋŔň សាទី១១៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. គណនាលីមីតខាងេ្រកាម :

A = lim
x→0

e2x + 3ex − 4
e2x − 1

B = lim
x→0

1 − cos 2x
x sin x

C = lim
x→+∞

(√
x2 + x −

√
x2 + 2

)
ខ. គណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម :

I =
∫ e

√
e

ln xdx J =
∫ 2

0

e2xdx
e2x + 2023

K =
∫ 4

0

∣∣(x − 1) (x − 2)
∣∣ dx

II. ចំនួនកុំផ្លិច z = x + yi និង w = a + bi ។

ក. គណនា x និង y ជាអនុគមន៍ៃន a និង b េបើេគឲ្យ z = w2 + wi + 1 ។

ខ. ចំេពាះ a = 1 និង b = 1 ចូរសរេសរ z និង w ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។

III. អ្នកលកឃ់្ល មីា្ន កម់ានឃ្ល កី្នОងថងច់ំនួនពីរ្របេភទែដលក្នОងេនាះមានឃ្ល សីចំនួន 20 ឃ្ល េី¦្ម ចំនួន 15 ្រគប់។អ្នកលកច់ាបយ់កឃ្ល ី 3 ្រគាបេ់ដាយៃចដន្យ

េចញពីក្នОងថង់។រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ែដលអ្នកលក់ចាប់បាន :

A : ឃ្ល ីសទាងំអស់

B : ឃ្ល ីេ¦្ម ទាងំអស់

C : ឃ្ល ី 1 យ៉ាងតិច

D : ឃ្ល ីេ¦្ម ែត 2 គត់ ។

IV. េគឲ្យអនុគមន៍ y =
ex + 1
ex − 1

។

ក. គណនាលីមីតៃន y កាលណា x → −∞ និងx → +∞ ។ រួចបងា្ហ ញថា dy =

(
1 − y2

2

)
dx

ខ. េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : y′
2
+ y′y − 2y2 = 0 ។

V. េគឲ្យសមីការេអលីបមួយ (E) : 3x2 + 4y2 − 24x = 0 ។ រកកូអរេដាេន ផ្ចិត កំពូល កំណុំៃន (E) រួចសង់ (E)

VI. េĝក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

មានទិសេţវЋជា្ជ មានេគឲ្យចំណចុ A(1, 1, 1), B(2, 3, 4) និងC(6, 5, 2) ។

ក. រកកូអរេដាេនចំណចុ D េដើម្បីឲ្យ ABCD ជា្របេលឡС្រកាម។គណនា្រកឡាៃផ្ទ្របេលឡС្រកាមេនះ ។

ខ. កំណត់សមីការប្លង់ (ABC)។គណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណABC និង មាឌេត្រតាែអ៊ត OABC ។

គ. សរេសរសមីការប៉ារាм ែម៉្រតៃនបនា្ទ ត់ (δ) កាត់តាម D េហើយែកងប្លង់ (ABC) ។

VII. េគឲ្យអនុគមន៍ f កំណត់េលើ R េដាយ y = f (x) = ex − x − 1 មាន្រកាប (C) ។

ក. គណនាលីមីតចុងែដនកំណត់ៃន f (x) ។បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ y = −x − 1 ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃក្រកាប (C) ខាង −∞ ។

ខ. បងា្ហ ញថាអនុគមន៍ f មានតៃម្លអប្បបរមាមួយ្រតង់ x = 0 ។ កំណត់រកចំណចុអប្បបរមាេនាះ ។

គ. គូសតារាងអេថរភាពៃន f រួចសង់្រកាប (C) ។

ឃ. គណនា្រកឡាៃផ្ទែផ្នកប្លង់ខណ្ឌ េដាយ្រកាប (C) អ័ក្សអាប់សុីសនិងបនា្ទ ត់ x = 0 និង x = 2 ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
12.វЋŔň សាទី១២៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. គណនាលីមីតខាងេ្រកាម

A = lim
x→0

√
1 + x −

√
1 − x

x
B = lim

x→0

tan x − sin x
x3 A = lim

x→π
3

π − 3x√
3 − 2 sin x

ខ. គណនាអាំងេត្រកាលខាង្រកាម ។

I =
∫ e

1
x ln xdx J =

∫ 2

0

(
2x + 1

x2 + x + 1

)
dx K =

∫ 1
x2 cos

1
x

dx

II. ចំនួនកុំផ្លិច z1 = 1 + i និង z2 =
√

3 − i ។

ក. គណនា z1 + z2, z1 − z2, z1 × z2 និង
z1

z2
។

ខ. សរេសរ z1 និង z2 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

គ. សរេសរ z1 × z2 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

ឃ. ទាញរកតៃម្ល្របាកដៃន cos
π

12
និង cos

π

12
។

III. ក្នОង្របអបម់ួយមានឃ្ល ពីណ៌សចំនួន 2 ្រគាបច់ុះេលខេរៀង 1, 2 និងឃ្ល ពីណ៌េខៀវចំនួនឃ្ល ី 3 ្រគាបច់ុះេលខេរៀង 1, 2, 3 ។ េគចាបយ់កឃ្ល ី 2 ្រគាប់

្រពមគា្ន ៃចដន្យេចញពីក្នОងថង់។រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ែដលចាប់បាន :

B : ចាប់បានឃ្ល ីមានពណ៌ដូចគា្ន ។ A : ចាប់បានឃ្ល ីមានផលបូកេលខេស្ម ើ 3 ។

IV. េគមានសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : y′′ − 3y′ + 2y = 0 ។

ក. រកចេម្លើយទូេĉៃនសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) ។

ខ. រកចេម្លើយពីេសសមួយៃនសមីការ (E) េបើេគដឹងថា y(0) = 2, y′(0) = −2 ។

V. ប៉ារាм បូល (P) មួយមាន កំពូល V(3, 3) បនា្ទ ត់្របាប់ទិស x = 4 ។រកសមីការស្តង់ដា និងកូអរេដាេន កំណុំៃន (P) រួចសង់ (P)

VI. េĝក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់ (O, i⃗, j⃗, k⃗) មានទិសេţវЋជា្ជ មានេគឲ្យចំណចុ A(3,−1, 0) និង B(0, 3, 3) ។

ក. កំណត់សមីការប្លង់ (P) ែដលកាត់តាម A េហើយែកងនឹងបនា្ទ ត់ (AB) ។

ខ. E, C, D ជាចំណចុ្របសព្វរវាងប្លង់ (P) ជាមួយអ័ក្ស
−→
Ox,

−→
Oy,

−→
Oz េរៀងគា្ន ។ គណនាកូអរេដាេន E, C, D ។

គ. សរេសរសមីការប៉ារាм ែម៉្រតៃនបនា្ទ ត់ (δ) កាត់តាម D េហើយែកងប្លង់(P) ។

VII. េគឲ្យអនុគមន៍ f កំណត់េលើ R េដាយ y = f (x) =
ex

ex − 1
មាន្រកាប (C) ។

ក. រកែដនកំណត់រួចគណនាលីមីតចុងែដនកំណត់ៃន f (x) ។ទាញរកជាអាសុីមតូតៃន្រកាប (C) ។

ខ. គណនា f ′(x) រួចបងា្ហ ញថា f ជាអុគមន៍ចុះ ជានិច្ច។សង់តារាងអេថរភាពៃន f ។

គ. េតើចំណចុ I(0,
1
2
) ជាផ្ចិតឆ្លОះៃន្រកាប (C) ឬេទ។

ឃ. កំណត់សមីការបនា្ទ ត់ (T) ប៉ះ្រកាប C ្រតង់អាប់សុីស x = ln 2 ។

ង. សង្រកាប (C) និងបនា្ទ ត់ប៉ះ (T) ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
13.វЋŔň សាទី១៣៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. េគឲ្យចំនួនកុំផ្លិច w =

1 + i
2 (1 − i)

−
√

3
2

។ សរេសរ w ជាទ្រមង់ពីជគណិត រួចជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត និងសរេសរ w100 ជា

ទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

ខ. សរេសរ k = (1 + i) + (1 + i)2 + (1 + i)3 + ... + (1 + i)20 ជាទ្រមង់ពីជគណិត រួចជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

II. ក. គណនាលីមីត :

A = lim
x→0

1 − cos 2x
x sin x

B = lim
x→0

−4 tan x√
2x + 1 − 1 C = lim

x→1

√
2x + 2 − 2

x2 + x − 2
ខ. គណនាអាំងេត្រកាល :

I =
∫ 1

0

sin xdx
2 + cos x

J =
∫

27 sin 3xdx K =
∫ xdx

4x − 4
III. េគមានសមីការប៉ារាмបូល (P) : x2 − 4x + 4y + 8 = 0 ។

ក. រកសមីការស្តង់ដាៃនប៉ារាм បូល (P) ។

ខ. រកកូអរេដាេន កំពូល កំណុំ និង បនា្ទ ត់្របាប់ទិស (D) ។សង់្រកាបៃនប៉ារាмបូល (P) ។

IV. េគេ្របើេលខពី 0 ដល់ 9 េដើម្បីសរេសរចំនួនែដលចំនួន 3 ខ្ទង់ េដាយខ្ទង់ដំបូងមិនេ្របើេលខ 0 ។

ក. េតើេគអាចសរេសរចំនួនេនះបានប៉ុនា្ម នរេបៀបខុសៗគា្ន តាមរេបៀបខាងេលើេនះ ?

ខ. េតើមានប៉ុនា្ម នចំនួនែដលេលខទាងំ 3 ខ្ទង់ខុសៗគា្ន ?

V. ក. េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : 16y′′ + y = 0 ។

ខ. រកចេម្លើយែតមួយគត់ៃនសមីការ (E) េដាយសា្គ ល់ y(π) = 1 និង y′(0) = 3 ។

VI. ក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

ៃនលំហេគឲ្យចំណចុ A(1, 0, 2), B(2, 1, 0) និង C(0, 1, 2) ។

ក. បងា្ហ ញថា ABC ជា្រតីេកាណែកង ។

ខ. គណនា −→n =
−→
AB ×−→

AC ។ គណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណ ABC ។

គ. សរេសរសមីការប្លង់ (P) កាត់តាមបីចំណចុ A, B, C។ កំណត់តៃម្ល m េដើម្បីឲ្យ S = m
√

e ។

VII. េគឲ្យអនុគមន៍ f (x) = e2x − ex មាន្រកាបតំណាង (C) ។

ក. កំណត់ែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ f (x) រួចគណនាលីមីតៃន f (x) ្រតង់ចុងែដន ។ រកអាសុីមតូតៃន្រកាប (C) ។

ខ. គណនា និងសិក⅝សŔň f ′(x) ។ គូសតរាងអេថរភាពៃន f (x) រួចរកចំណចុ្របសព្វរវាង្រកាប (C) ជាមួយអ័ក្សទាងំពីរៃនត្រមОយ ។

សង់្រកាប (C) ។
(

េគយក
1
e
= 0.36

)
។

គ. គណនា្រកឡាៃផ្ទខ័ណ្ឌ េដាយ្រកាប (C) អ័ក្សអាប់សុីស បនា្ទ ត់ x = a (a > ln 2) រួចគណនា lim
a→∞

S ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
14.វЋŔň សាទី១៤៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. េគឲ្យចំនួនកុំផ្លិច Z = cos

2π

5
+ i sin

2π

5
។ តាង A = z + z4 និង B = z2 + z3

ក. ចូរគណនា Z5 រួចបងា្ហ ញថា A និង B ជាចំនួនពិត ។

ខ. សរេសរសមីការដឺេ្រកទី២ ែដលមាន A និង B ជាប្ញស ។ ទាញបŔ្ជ ក់ថា cos
2π

5
=

√
5 − 1
4

II. ក. ចូរគណនាលីមីតខាងេ្រកាម :

A = lim
x→0

(
e5x − e−3x

)
sin x

2

x2
B = lim

x→2

x2 + 3x − 10
|x − 2|

C = lim
x→±∞

(2 − 3x) sin
2
x

ខ. ចូរគណនាអាំងេត្រកាលខាងេ្រកាម :

I =
∫ (2x2 + x − 1

x

)
dx J =

∫ dx√
2x − 5

K =
∫ √

x4 + x−4 + 2dx

III. េអលីប (E) មានសមីការទូេĉ (E) : x2 + 4y2 − 2x + 16y + 13 = 0 ។

ក. រកកូអរេដាេន កំពូល កំណុំ ៃនេអលីប (E) ។

ខ. រកកូអរេដាេនចំណចុ្របសព្វរវាងេអលីប (E) ជាមួយអ័ក្សអរេដាេន
(
y′y
)

។

IV. ក្នОងថងមួយមានឃ្ល ីចំនួន 10 ្រគាប់ែដលចុះេលខពី 1 ដល់ 10 ។ រក្របСបាបេដើម្បីឲ្យផលបូកលទ្ធផលៃនឃ្ល ីទាងំ 2 ជាេលខេសស ។

V. ក. រកចេម្លើយទូេĉ yc ៃនសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : y′′ + 10y′ + 25y = 0 ។

ខ. កំណតរ់កចំនួនពិត m េដើម្បីឲ្យអនុគមន៍ g(x) = mx2e−5x ជាចេម្លើយមួយៃនសមីការ (F) : y′′ + 10y′ + 25y = 4e−5x ។

VI. ក្នОងត្រមОយ
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

េគឲ្យចំណចុ A(−1, 0, 2), B(3, 1, 0), C(0, 1, 1) និងបនា្ទ ត់ (D) : x =
y − 9

2
=

z − 5
3

។

ក. កណត់សមីការប្លង់ (ABC) និងគណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណ ABC ។

ខ. ្រសាយបŔ្ជ ក់ថា (ABC)⊥ (D) ។ តាង H ជាចំណចុ្របសព្វរវាង (D) និង (ABC) រួចទាញរកកូអរេដាេនចំណចុ H ។

គ. ្រសាយថា H ជាអរតូសង់ៃន្រតីេកាណ ABC រួចគណនាមាឌចតុមុខ OABC ។

VII. f ជាអនុគមន៍កំណត់េដាយ f (x) = ln
(

x2 − 1
)

មាន្រកាបតំណាង (C) ។

ក. រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ f រួចរកលីមីត f ្រតង់ចុងែដន ។ រកសមីការអាសុីមតូតៃន្រកាប (C) ។

ខ. គូសតារាងភាពពិតៃន f រួចសង់្រកាប (C) ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
15.វЋŔň សាទី១៥៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. េគឲ្យចំនួនកុំផ្លិច z =

1 + 3i
1 − 2i

និង w = cos
π

3
− i sin

π

3
។

ក. សរេសរ z និង w ជាទ្រមង់ពីជគណិត ។ ខ. បែម្លង z, w, z × w, z3 និង w10 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត
។

II. ក. គណនាលីមីត :

A = lim
x→+∞

√
x +

√
x +

√
x

√
x

B = lim
x→+∞

(
x + 1
x + 2

)2x−1
C = lim

x→0

x sin 3x
x2 − 2 sin2 x

ខ. f ជាអនុគមន៍កំណត់េដាយ f (x) =
3x − 7

(x − 1)(x − 3)
ែដល x ̸= 1, x ̸= 3 ។

កំណត់ចំនួនពិត A, B េដើម្បីឲ្យ f (x) =
A

x − 1
+

B
x − 3

រួចគណនា I =
∫

f (x) dx ។

III. េគមានប៉ារាмបូលមានកំពូល V(−2, 0) េហើយប៉ារាмបូលេនះកាត់តាមចំណចុ N(0, 1) និងមានអ័ក្សឆ្លОះឈរ ។

ក. រកសមីការស្តង់ដាៃនប៉ារាм បូល (P) ។

ខ. រកកូអរេដាេន កំណុំ និង បនា្ទ ត់្របាប់ទិស (∆) ។សង់្រកាបៃនប៉ារាм បូល (P) ។

IV. ចូរេដាះ្រសាយសមីការឌីេផរмង់ែស្យលតាមលក្ខខណ្ឌ ែដលឲ្យខាងេ្រកាម :

ក.
y′

y
= cos x េដាយសា្គ ល់ y(

π

2
) = 0 ខ. y′ = 2e2x េដាយសា្គ ល់ y(0) = 5 ។

V. ក្នОង្របអប់មួយមានប៊Ќក្រកហម 5 េដើមនិងប៊Ќកេខៀវ 12 េដើម។េគចាប់យកប៊Ќក 3 េដើមេចញពី្របអប់េដាយៃចដន្យ ។ រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ :

ក. ចាប់បានប៊Ќក្រកហមទាងំ 3 ខ. ចាប់បានប៊Ќក្រកហម 1 និងេខៀវ 2 គ. ចាប់បានប៊Ќកេខៀវ 1 យ៉ាងតិច ។

VI. ក្នОងត្រមОយមានទិសេដាវЋជ្ជមាន
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

េគឲ្យចំណចុ A(2, 0, 1), B(0, 1, 3), C(0, 3, 2) និង
−→
AD = (−5, 3, 2) ។

ក. រកកូអរេដាេនចំណចុ D រួចសរេសរសមីការប្លង់ (Q) កាត់តាម C ែកងនឹង
−→
AD ។

ខ. រកកូអរេដាេន
−→
AB និង

−→
BC រួចទាញថា

−→
AB និង

−→
BC អរតូកូណាស់គា្ន ។

គ. គណនា
−→
AB ×−→

BC ។រកសមីការប៉ារាм ែម៉្រតៃនបនា្ទ ត់ (∆) កាត់តាមចំណចុ C េហើយ្រសប
−→
AB ។

ឃ. សរេសរសមីការប្លង់ (P) កាត់តាម A េហើយមានវុЋចទ័រណរម៉ាល់
−→
BC ។

ង. សរេសរសមីការែស្វ ៊ (S) មានអង្កត់ផ្ចិត [AC] រួចេផ្ទЭងផា្ទ ត់ថា B ∈ (S) ។

VII. f អនុគមន៍កំណត់កំពី y = f (x) =
−2x2 + 2x − 1

(x − 1)2 មាន្រកាប (C) ។

ក. រកែដនកំណត់ៃន f រួចរកលីមីត f ចុងែដនកំណត់ និងរក្រគប់សមីការអាសុីមតូតៃន្រកាប (C) ។

ខ. គណនា f ′(x) រួចសិក⅝សŔň f ′(x) និងគូសតារាងអេថរភាពៃន f ។

គ. សង់្រកាប (C)។េ្របើ្រកាប (C) ចួរសង់្រកាប (C′) តាងអនុគមន៍ y = g(x) = | f (x)| ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
16.វЋŔň សាទី១៦៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់

I. ក. សរេសរចំនួនកុំផ្លិច z =
2
(

cos 4π
5 + i sin 4π

5

)25

1 +
√

3i
ជាទ្រមង់ពីជគណិតរួចជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

ខ. កំណត់តៃម្ល a, b េដើម្បីឲ្យ az + bz = 1

គ. យក w = 2z ។កំណត់តៃម្ល m, n េដើម្បីឲ្យ w ជាប្ញសៃនសមីការ x2 + mx + n = 0 ។

II. ក. គណនាលីមីត

A = lim
x→0

(
e2−3x − e2

)
sin πx

2x2

B = lim
x→0

(cos x)cot x
C = lim

x→1

3
√

2x − 1 −
√

2x − 1
x − 1

ខ. f ជាអនុគមន៍កំណត់េដាយ f (x) =
3x + 1

(2x + 1)2 ែដល x ̸= −1
2

។

កំណត់ចំនួនពិត A, B េដើម្បីឲ្យ f (x) =
A

2x + 1
+

B

(2x + 1)2 រួចគណនា I =
∫

f (x) dx ។

III. រកសមីការស្តងដ់ាប៉ារាмបូល (P) មួយមានកំពូល V(−2, 0) និងមាន (x′x) ជាអ័ក្សឆ្លОះេហើយមាន្រកាបកាតអ់័ក្ស (y′y) បានអង្កត់ [MN]

ែដល [MN] = 4 ឯកតា្របែវង។ ទាញរកកូអរេដាេន កំណុំ និង បនា្ទ ត់្របាប់ទិស (∆) ។ សង់្រកាបៃន (P)

IV. េគឲ្យ្រតីេកាណែកងមួយមានរងា្វ ស់អុីប៉ូេតនុស
√

5 េហើយ្រជОងែកងពីរេទៀតមានរងា្វ ស់ x, y េហើយកម្ពស់ h = 3x + y ។

ក. គណនា h ជាអនុគមន៍ៃន x ។ ខ. គណនា្របែវងអប្បបរមាៃន h ។

V. ចូរេដាះ្រសាយសមីការឌីេផរмង់ែស្យលតាមលក្ខខណ្ឌ ែដលឲ្យខាងេ្រកាម :

ក.
1
9

y′′ + y = 0 េដាយសា្គ ល់ y(0) =
3
√

2
2

និង y′(0) = 3
√

2 ។

ខ. y′ − 3x2 − 1 − 2 cos x = 0 េដាយសា្គ ល់ y(0) = 1 ។

VI. ក្នОងត្រមОយ
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

េគឲ្យែស៊្វ (S) : x2 + y2 + z2 − 6x+ 4y− 2z+ 1 = 0 និង (P) : 2x− y− 2z+ 3 = 0

និង ចំណចុ A(3, 2,−1), B(5,−2, 0) ។

ក. រកផ្ចិត I កាំ R របស់ែស៊្វ (S)។

ខ. សិក⅝ទីតាងំេធៀបរវាងែស៊្វ (S) និង (P) ។

គ. គណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណ IAB ។

ឃ. សរេសរសមីការប្លង់ (IAB) ។

VII. f អនុគមន៍កំណត់ R េដាយ y = f (x) =
x
2
− 1 + e

−
x
2 មាន្រកាប (C) ។

ក. រកលីមីត f កាលណា x → ±∞ រួចទាញរកអាសុីមតូតៃន្រកាប (C) ។

ខ. បងា្ហ ញថាអនុគមន៍ f មានចំណចុអប្បបរមាែតមួយគត់ែដលេគ្រតСវកំណត់ចំណចុអប្បបរមាេនាះ ។

គ. គូសតារាងអេថរភាពៃន f រួចសិក⅝ទីតាងំេធៀបរវាង្រកាប (C) ជាមួយអាសុីមតូតេ្រទЭត។សង់្រកាប (C) ។

ឃ. គណនា្រកឡាៃផ្ទខណ្ឌ េដាយ្រកាប (C) អ័ក្សអាប់សុីស អាសុីមតូត x = 0 និង x = 2 ។



វញិញ សាគណិតវទិយថា្ន ក់វទិយសា�ស្តពតិ េលខបន្ទប់៖

្របឡង៖ េលខតុ៖

សម័យ្របឡង៖ អត់ăǓះអត់ជាប់
មណ្ឌО ល្របឡង៖

អ្នកេរៀន-Education
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លФន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន ំកំេណើត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រតСវេធ្វើសŔň សមា្គ ល់អ្វីមួយេĝេលើ្រកដាស់្របឡងេឡើយ។ ្រកដាស្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង្រតСវបានពិន្ទОសូន្យ
•  េបក្ខជនមិន្រតСវចម្លង្របធានវЋŔň សាដាក់េលើ្រកដាស្របឡងជាដាច់ខាត

Q
17.វЋŔň សាទ១ី៧៖ ŶǓឹងខ្ល«នឯងឱǓ¢ខាöǓំងďើបឆាប់ăǓះ រយៈេពល ៖ អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

្របធានល ំហាត់
I. ក. ្រសាយបŔ្ជ ក់ថា

(
1 − i
1 + i

)−2

ជាចំនួនពិត ។

ខ. េធ្វើផលគុណ A = 3 (cos 20◦ + i sin 20◦) និង B = 5 (cos 130◦ + i sin 130◦) ជារាង a + bi ។

គ. រកម៉ូឌុលនិងអាគុយម៉ង់ៃន Z = −3
(

cos
π

5
+ i sin

π

5

)(
cos

π

7
+ i sin

π

7

)
។

II. ក. រកតៃម្ល a, b េដើម្បីឲ្យ f (x) =

{
cos x េបើ x ≥ 0
x2 + ax + b េបើ x < 0

មានេដរВេវ្រតង់ 0 ។

ខ. គណនាេដរВេវៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម :

ក. f (x) = ecos 2023x ខ. g(x) = x ln cos x គ. h(x) = sin (ln x)

III. េគមានសមីការទូេĉៃនេអលីប (E) : 9y2 + 4x2 − 36y − 8x + 4 = 0 ។

ក. រកសមីការស្តង់ដាៃនេអលីប (E) ។

ខ. រកកូអរេដាេន ផ្ចិត កំពូល កំណុំ ៃន(E) ។សង់្រកាបៃនេអលីប (E)។

IV. ក្នОង្របអបម់ួយមានឃ្ល ពីណ៌សចំនួន 5 ្រគាប់ និងឃ្ល ពីណ៌្រកហមចំនួន 4 ្រគាប់ ។ េគចាបយ់កឃ្ល ី 2 ឃ្ល ្ីរគាបេ់ចញេ្រł្របអបេ់នាះេដាយៃចដន្យ។

រក្របСបាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ែដល :

A : ចាប់បានឃ្ល ីពណ៌សទាងំអស់ B : ចាប់បានឃ្ល ីពណ៌ខុសៗគា្ន C : ចាប់បានឃ្ល ីពណ៌្រកហម 1 យ៉ាងតិច

V. ក. េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរмង់ែស្យល (E) : y′′ − y′ +
1
4

y = 0 ។

ខ. រកចេម្លើយមួយៃន (E) េបើដឹងថា្រកាបៃនអនុគមន៍ចេម្លើយកាត់តាមចំណចុ M(0, 4) េហើយមានេមគុណ្របាប់ទិស x = 2 ។

VI. ក្នОងត្រមОយអរតូណរម៉ាល់
(

O,
−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)

ៃនលំហេគឲ្យចំណចុ A(3,−1, 3), B(1,−2, 3), C(5, 1, 4) និង M(4, 0, 2)។

ក. គណនា −→n =
−→
AB ×−→

AC ។ទាញថា A /∈ (BC) ។

ខ. គណនា្រកឡាៃផ្ទ្រតីេកាណ ABC ។ កំណត់តៃម្ល m េដើម្បីឲ្យ S =
m
√

3

គ. សរេសរសមីការប្លង់ (P) កាត់តាមបីចំណចុ A, B, C ។ រកមាឌេត្រតាែអ៊ត ABCM ។

VII. f អនុគមន៍កំណត់េលើ R េដាយ y = f (x) =
ex − 4
ex + 2

មាន្រកាប (C) ។

ក. គណនាលីមីត f ្រតង់ចុងែដនកំណត់ ។រកអាសុីមតូតរបស់វាៃន្រកាប (C)

ខ. គណនា f ′(x) រួចសិក⅝សŔň f ′(x) ។ គូសតារាងអេថរភាពៃន f ។

គ. សរេសរសមីការបនា្ទ ត់ប៉ះ្រកាប (C) ្រតង់ x = 0 ។

ឃ. សង់្រកាប (C) និងអាសុីមតូតរបស់វាៃន្រកាប (C) ។
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