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� ចនួំនអសនទិាន

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

១.១ ឫស កាេរ នងិឫស គូប
ជាទូេទ ១.១.១ • េបី a ≥ 0 និង x2 = a េនាះេគបាន x =−

√
a ឬ x =

√
a ។

• េបី x3 = a េនាះេគបាន x = 3
√

a ែដល a អាចវជិ្ជមានឬអវជិ្ជមាន។

ឧទាហរណ៍ ១
រកឫស ៃនសមីការខាងេ្រកាមៈ

ក. x2 = 0

ខ. x2 = 2

គ. x2 =−2

ឃ. x3 = 0

ង. x3 = 3

ច. x3 =−3

ចេម្លើយ៖

ក. x = 0

េគបាន x =
√

0 = 0

ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 0

ខ. x2 = 2

េគបាន x =±
√

2

ដូចេនះ សមីការមានឫស x =−
√

2 ឬ x =
√

2

គ. x2 =−2 េដាយ −2 < 0

េនាះ x2 < 0 មិនពិត
ដូចេនះ សមីការគា្ម នឫស 

ឃ. x3 = 0

េគបាន x = 3
√

0 = 0

ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 0

ង. x3 = 3

េគបាន x = 3
√

3

ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 3
√

3

ច. x3 =−3

េគបាន x =− 3
√

3

ដូចេនះ សមីការមានឫស x =− 3
√

3
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១.២ ្របមាណវធិេីលើរា៉ឌកីាល់
ជាទូេទ ១.២.១ ចំេពាះរ៉ាឌីកាល់ែដលមានសន្ទស្សន៍ដូចគា្ន េគបានៈ

1. α
√

a+β
√

a = (α +β )
√

a ចំេពាះ a ≥ 0

2. α 3
√

a−β 3
√

β = (α −β ) 3
√

a ចំេពាះ a,b វជិ្ជមាន ឬអវជិ្ជមាន
3.

√
a×

√
b =

√
ab ែដល a ≥ 0,b ≥ 0

4. 3
√

a× 3√b =
3√ab ែដល a,b អាចវជិ្ជមាន ឬអវជិ្ជមាន

5.
√

a√
b
=

√
a
b
ែដល a ≥ 0,b > 0

6.
3
√

a
3
√

b
= 3

√
a
b
,b ̸= 0

ឧទាហរណ៍ ២
ចូរគណនា្របមាណវធីិៃនរ៉ាឌីកាល់ខាងេ្រកាមៈ

ក. √2+3
√

2

ខ. 2 3
√

5−7 3
√

5

គ. √3×
√

2

ឃ. 3
√

5× 3
√

2

ង.
√

6√
2

ច.
3
√

12
3
√

2

ចេម្លើយ៖

ក. √2+3
√

2 = (1+3)
√

2

= 4
√

2

ខ. 2 3
√

5−7 3
√

5 = (2−7) 3
√

5

=−5 3
√

5

គ. √3×
√

2 =
√

3×2

=
√

6

ឃ. 3
√

5× 3
√

2 = 3
√

5×2

=
3
√

10

ង.
√

6√
2
=

√
6
2
=
√

3

ច.
3
√

12
3
√

2
=

3

√
12
2

=
3
√

6

១.៣ ការបេញ្ច ញមយួចនួំនពរីា៉ឌកីាល់ នងិបញ្ច� មយួចនួំនេទក្ន�ងរា៉ឌកីាល់

ជាទូេទ ១.៣.១ •
√

a2b = a
√

b ែដល a ≥ 0,b ≥ 0

• 3√
a3b = a 3√b ែដល a,b អាចវជិ្ជមាន ឬអវជិ្ជមាន។

ឧទាហរណ៍ ៣
ចូរបេញ្ចញមួយចំនួនពីរ៉ាឌីកាល់ៃនចំនួនខាងេ្រកាមៈ

ក. √8 ខ. √12 គ. 3
√

16 ឃ. 3
√
−81
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ចេម្លើយ៖

ក. √8 =
√

4×2

=
√

22
√

2

= 2
√

2

ខ. √12 =
√

4×3

=
√

22 ×
√

3

= 2
√

3

គ. 3
√

16 = 3
√

8×2

=
3√

23 × 3
√

2

= 2 3
√

2

ឃ. 3
√
−81 = 3

√
−27×3

= 3
√

(−3)3 × 3
√

3

=−3 3
√

3

ឧទាហរណ៍ ៤
ចូរលមួយចំនួនពីរ៉ាឌីកាល់ខាងេ្រកាមៈ

ក. 2
√

2 ខ. 2
√

3 គ. 2 3
√

2 ឃ. −3 3
√

3

ចេម្លើយ៖

ក. 2
√

2 =
√

22 ×2

=
√

4×2

=
√

8

ខ. 2
√

3 =
√

22 ×3

=
√

4×3

=
√

12

គ. 2 3
√

2 =
3
√

23 ×2

= 3
√

8×2

=
3
√

16

ឃ. −3 3
√

3 = 3
√

(−3)3 ×3

= 3
√
−27×3

= 3
√
−81

១.៤ វធិបីបំាត់រា៉ឌកីាល់ពភីាគែបង

ជាទូេទ ១.៤.១ • 1√
a
=

1√
a
×

√
a√
a
=

√
a

(
√

a)2 =

√
a

a
ែដល a > 0

• 1
3
√

a
=

1
3
√

a
× ( 3

√
a)2

( 3
√

a)2 =
3√a2

( 3
√

a)3 =
3√a2

a
ែដល a ̸= 0

• 1
√

a+
√

b
=

1
√

a+
√

b
×

√
a−

√
b

√
a−

√
b
=

√
a−

√
b

(
√

a)2 − (
√

b)2
=

√
a−

√
b

a−b
ែដល a > 0 និង b > 0

• 1
√

a−
√

b
=

1
√

a−
√

b
×

√
a+

√
b

√
a+

√
b
=

√
a+

√
b

(
√

a)2 − (
√

b)2
=

√
a+

√
b

a−b
ែដល a > 0 និង b > 0

• 1
3
√

a+ 3
√

b
=

1
3
√

a+ 3
√

b
×

3√a2 − 3
√

ab+ 3√b2

3√a2 − 3
√

ab+ 3√b2
=

3√a2 − 3
√

ab+
√

b2

( 3
√

a)3 +( 3
√

b)3
=

3√a2 − 3
√

ab+ 3√b2

a+b
ែដល a ̸= 0 និង b ̸= 0

• 1
3
√

a− 3
√

b
=

1
3
√

a− 3
√

b
×

3√a2 + 3
√

ab+ 3√b2

3√a2 + 3
√

ab+ 3√b2
=

3√a2 + 3
√

ab+ 3√b2

(
√

a)3 − (
√

b)3
=

3√a2 + 3
√

ab+ 3√b2

a−b
ែដល a ̸= 0 និង b ̸= 0

៣ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

ឧទាហរណ៍ ៥
ចូរបំបាត់រ៉ាឌីកាល់ពីភាគែបងៃនចំនួនខាងេ្រកាមៈ

ក. 1√
2

ខ. 5
3
√

2

គ. 4√
3−1

ឃ. 4√
3+

√
2

ង. 4
3
√

3−1

ច. 4
3
√

3+ 3
√

2

ចេម្លើយ៖

ក. 1√
2
=

1√
2
×

√
2√
2

=

√
2

(
√

2)2

=

√
2

2

ខ. 5
3
√

2
=

5
3
√

2
×

3√22

3√22

=
5 3√22

( 3
√

2)3

=
5 3
√

4
2

គ. 4√
3−1

=
4√

3−1
×

√
3+1√
3+1

=
4(
√

3+1)
(
√

3)2 −12

=
4(
√

3+1)
3−1

= 2(
√

3+1)

ឃ. 4√
3+

√
2
=

4√
3+

√
2
×

√
3−

√
2√

3−
√

2

=
4(
√

3−
√

2)
(
√

3)2 − (
√

2)2

=
4(
√

3−
√

2)
3−2

= 4(
√

3−
√

2)

ង. 4
3
√

3−1
=

4
3
√

3−1
×

3√32 + 3
√

3×1+12

3√32 + 3
√

3×1+12

=
4( 3
√

9+ 3
√

3+1)
( 3
√

3)3 −13

=
4( 3
√

9+ 3
√

3+1)
3−1

= 2( 3
√

9+ 3
√

3+1)

ច. 4
3
√

3+ 3
√

2
=

4
3
√

3+ 3
√

2
×

3√32 − 3
√

3×2+ 3
√

2
3√32 − 3

√
3×2+ 3

√
2

=
4( 3√32 − 3

√
3×2+ 3

√
2)

( 3
√

3)3 − ( 3
√

2)3

=
4( 3√32 − 3

√
3×2+ 3

√
2)

3−2

= 4( 3√32 − 3
√

6+ 3
√

2)
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១.៥ លហំាត់
លំហាត់ ១

ចូរគណនា

ក. √9

ខ. √16

គ. √36

ឃ. √100

ង. 3
√
−8

ច. 3
√

27

ឆ. 3
√

125

ជ. 3
√

216

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២
ចូរគណនា

ក.
√

9
16

ខ.
√

49
9

គ. −
√

81
4

ឃ.
√

196
25

ង. 3

√
1
8

ច. 3

√
64
125

ឆ. 3

√
512
343

ជ. 3

√
− 216

1000

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣
រកឫស កាេរៃនសមីការខាងេ្រកាម៖

១. x2 = 2

២. x2 = 4

៣. x2 = 16

៤. x2 =−47

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៤
េដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាម៖

១. x3 = 27

២. x3 =
1

125

៣. x2

2
=

4
x

៤. 3x3 −1 = 84

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៥
បេញ្ចញមួយចំនួនពីរ៉ាឌីកាល់ៃនចំនួននីមួយៗខាងេ្រកាម៖

១. √18

២. √32

៣. √44

៤. √120

៥. 3
√

81

៦.
3
√

2
3
√

64

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៦
បេញ្ចញមួយចំនួនពីរ៉ាឌីកាល់ៃនចំនួននីមួយៗខាងេ្រកាម៖

១.
√

30
49

២.
√

10
121

៣. 3
√

40

៤. 3
√

192

៥. 3
√

16a5

៦.
√

36a2b3,a,b > 0

៧.
√

27a4b3,a,b > 0

៨. 3√16m3n3

៩. 3
√
−54x4b3

១០. − 3
√

128a5y3

១១. 3
√

24p3q5

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៧
បញ្ចូ ល មួយ ចំនួន ក្នុង រ៉ាឌីកាល់ ៃន ចំនួនខាងេ្រកាម៖

1. 3
√

2

2. 2
√

5

3. 5
√

3

4. 3 3
√

2

5. 2 3
√

5

6. 1
5

3
√

3

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៨
បញ្ចូ ល មួយ ចំនួន ក្នុង រ៉ាឌីកាល់ ៃន ចំនួនខាងេ្រកាម៖

1. 5
√

6

2. 2m
√

m,m > 0
3.

√
23

y3 ,y > 0

4. 2 3
√

5

5. 2x 3
√

4

6.
3
√

3m
2n

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៩
ស្រម�លកេន�មខាងេ្រកាម៖ 

១. 3
√

5+5
√

5

២. 3
√

2
2

+

√
2

2
៣. 3

√
5−5

√
5

៤. 6
√

2
7

− 3
√

2
7

៥. √3
√

7

៦. 3
√

2 3
√

3

៧.
√

8√
4

៨. 10 3
√

6
5 3
√

2

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១០
ស្រម�លកេន�មខាងេ្រកាម៖ 

១. 3
√

2−4
√

2+5
√

2−3
√

2

២. 5
√

2−3
√

3−6
√

2+5
√

3

៣. 3
√

15−4
√

3−3
√

15+6
√

3

៤. 4
√

3−2
√

17+3
√

17−3
√

3−2
√

3

៥. 2
√

8−3
√

98−2
√

200

៦. −3
√

50−
√

32+5
√

200

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១១
ចូរគណនា

ក. (2√3−8)(9+2
√

5) ខ. (3√5−2
√

10)(
√

50−2
√

80)

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១២
ចូរគណនា

ក. (√50−
√

75)(
√

32−
√

48) ខ. (√125−
√

75)(
√

80−
√

48)

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៣
េគឱ្យ a = 3

√
5−2

√
10,b = 5

√
7+2

√
10,c = 3

√
18− 3

√
27 និង d = 3 3

√
6+ 3

√
8។ ចូរគណនា

ក. −3ab

ខ. a2 +b2

គ. a2 −2b2

ឃ. b2 −2ab
ង. 1

2
cd ច. c2 −b2

ឆ. c2 +2cd

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៤
បំបាត់រ៉ាឌីកាល់ពីភាគែបងៃនចំនួនខាងេ្រកាម៖

១. 1√
3

២. 2√
7

៣. 3
3
√

5
៤. 4

4
√

3
៥. 2√

3
៦. 3

3
√

2

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៥
បំបាត់រ៉ាឌីកាល់ពីភាគែបងៃនចំនួនខាងេ្រកាម៖

១. 1√
3+

√
2 ២.

√
2−

√
3√

3+
√

5
៣.

√
2+

√
3√

3−
√

5 ៤.
1+ 2√

2√
7−

√
5

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៦
បំបាត់រ៉ាឌីកាល់ពីភាគែបងៃនចំនួនខាងេ្រកាម៖

១. 36−
√

6√
8

២.
√

3+
√

5
3
√

20

៣. 8
2
√

75−3
√

50

៤. 2
√

3
2
√

80−
√

45

៥. 9− 3
√

3
2 3
√

32

៦. 5 3
√

4+ 3
√

3
8 3
√

13

៧. 2 3
√

6
2 3
√

6− 3
√

9

៨. 2 3
√

2
3
√

16− 3
√

12

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៧

េគឱ្យ m = 3
√

8+
√

5 និង n = 3
√

8−
√

5 ។ ចូរគណនា mn+m2

m
,
m2 −n2

m+n
និង n2 −2mn

n2 ។

ចេម្លើយ �
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� សមាមា្រត

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

ជាទូេទ ២.០.១ • a
b
=

c
d
⇔ ad = bc ែដល b ̸= 0 និង d ̸= 0

• ភាគរយៃន a េធៀបនឹង b កំណត់េដាយ a
b
×100%

• េបីេគបេង្កីនពី a េទ b ភាគរយៃនកំេណីន កំណត់េដាយ b−a
a

×100%

• េបីេគបន្ថយពី b មក a ភាគរយៃនតំហយ កំណត់េដាយ b−a
b

×100%

• េបី P0 ជា្របាក់េដីម , r ជាអ្រតាការ្របាក់ក្នុងមួយឆា្ន ំ និង t ជារយៈេពលៃនការដាក់យកតៃ្រម
េគបាន ្របាក់សរុបគឺ P = P0(1+ r)t

ឧទាហរណ៍ ៦
ពីភព្រពះចន្ទមកភពែផនដីមានចមា្ង យ្របមាណ 240 000 mile ។ េបីេគេ្របីវទិ្ុយទាក់ទងែដលមានេល្ប�ន 186 000 mile ក្នុង
មួយវនិាទីេដីម្បទីាក់ទងគា្ន េតីេគ្រត�វេ្របីេពលអស់ប៉ុនា្ម នេទីបទទួលសញញ េចញពីភព្រពះចន្ទ?

ចេម្លើយ៖ តាង n ជារយៈេពលែដលទទួលសញញ េចញពីភព្រពះចន្ទ
186 000mile ក្នុង១វនិាទីេដីម្បទីាក់ទងគា្ន
240 000mile ក្នុង n វនិាទីេដីម្បទីាក់ទងគា្ន

តាមសមមា្រត េគបា ន 186 000 mile
240 000 mile =

1 s
n s

⇔ 240 000 = 186 000n

n =
240 000
186 000

n = 1.2903

ដូចេនះ េគ្រត�វេ្របីេពលអស់ 1.2903 វនិាទីេដីម្បទីាក់ទងពីភព្រពះចន្ទមកភពែផនដី។

ឧទាហរណ៍ ៧
សាលាេរៀន Aមានសិស្សចំនួន 2 400នាក់ និងសាលា Bមានសិស្សចំនួន 3 000នាក់។ ចូររកភាគរយៃនចំនួនសិស្សសាលាេរៀន
A េធៀបនឹងសាលាេរៀន B ។

ចេម្លើយ៖ ភាគរយៃនចំនួនសិស្សសាលាេរៀន A េធៀបនឹងសាលាេរៀន B គឺ 2 400
3 000

×100% = 80%
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ឧទាហរណ៍ ៨
សុខទិញេខាមួយតៃម្ល 32 000៛ ជាតៃម្លមួយែដលេគបានបញ្ចុ ះតៃម្លអស់ 60% ។ ចូរកំណត់តៃម្លេខាេនះេនេពលែដលេគមិនទាន់
បញ្ចុ ះតៃម្ល ។

ចេម្លើយ៖ តាង n ជាតៃម្លេដីមរបស់េខា
េគបាន n−32 000

n
×100% = 60%

10(n−32 000) = 6n

10n−320 000−6n = 0

4n = 320 000

n =
320 000

4
= 80 000

ដូចេនះ តៃម្លេដីមរបស់េខាគឺ 80 000 ៛

ឧទាហរណ៍ ៩
រកតៃម្លេដីមៃនសមា្ភ រៈមួយែដលបនា្ទ ប់ពីបេង្កីន 30% លក់ក្នុងតៃម្ល 780$ ។

ចេម្លើយ៖ តាង n ជាចំនួនេដីមបនា្ទ ប់ពីរបេង្កីនដល់ 780$

េគបាន 780−n
n

×100% = 30%

10(780−n) = 3n

7800−10n = 3n

13n = 7800

n = 600

ដូចេនះ តៃម្លេដីមៃនសមា្ភ រៈគឺ 600$

ឧទាហរណ៍ ១០
ពូសុខយក្របាក់ចំនួន 500 000 ៛ េទដាក់ធនាគារពីរឆា្ន េំ្រកាយមកគាត់ទទួលបាន្របាក់សរុបចំនួន 605 000 ៛ ។ រកអ្រតាៃន
ការ្របាក់ក្នុងមួយឆា្ន ំ ។

ចេម្លើយ៖ តាមរូបមន្ត P = P0(1+ r)t

605 000 = 500 000(1+ r)2

605
500

= (1+ r)2

(1+ r)2 =
121
100

(1+ r)2 =

(
11
10

)2

េគបាន 1+ r =
11
10

នាឱំ្យ r =
11
10

−1 =
11−10

10
=

1
10

= 10% ឬ 1+ r =−11
10

នាឱំ្យ r =−1− 11
10

< 0 មិនយក
ដូចេនះ ពូសុខទទួលបានអ្រតាការ្របាក់ 10% ក្នុងមួយឆា្ន ំ
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២.១ លហំាត់
លំហាត់ ១៨

ចូរគណនា n ែដល

ក. 30% ៃន n េស្មីនឹង 48

ខ. 25% ៃន 28 េស្មីនឹង n

គ. 17 ជា n% ៃន 85

ឃ. n% ៃន 150 េស្មីនឹង 20

ង. n េស្មីនឹង 30% ៃន 400 ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៩
អាងមួយអាចចំណុះទឹក7650dm3 េបីេគបញ្ចូ លទឹកក្នុងេល្ប�ន 85dm3ក្នុង2 វនិាទី េតីេគ្រត�វេ្របីេពលប៉ុនា្ម នេទីបបញ្ចូ ល ទឹកឱ្យ
េពញអាង?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២០
េបីកង់វលិបាន 1 750 ជំុក្នុងរយៈេពល 5វនិាទី េតីក្នុងរយៈេពលមួយេម៉ាងវាវលិបានប៉ុនា្ម នជំុ?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២១
េតស្តមួយមាន 20 សំណួរ នារេីធ្វី្រត�វបាន 17 សំណួរ ។ រកភាគរយៃនសំណួរែដលេធ្វី្រត�វ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២២
្រក�ចចំនួន 5 ែផ្លមានតៃម្ល 2 000 ៛ េតី្រក�ចចំនួន 73 ែផ្លមានតៃម្លចំនួនប៉ុនា្ម ន?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៣
សុខេឆ្ល�តេពលជួយលកក់ាែសតឱ្យេគបាន្របាកស់រុប75000៛ េហយីទទួលបាន្របាក់កៃ្រម 6000 ៛។ េតសុីខទទួលបាន្របាក់កៃ្រម
ប៉ុនា្ម នភាគរយ?

ចេម្លើយ �

១៨ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

លំហាត់ ២៤
សុខ្រត�វរក្របាក់ឱ្យបាន 35 លានេរៀលស្រមាប់សង់លំេនសា្ថ នមួយ ឥឡូវេនះគាត់សន្សបំាន 60% ៃន្របាក់េនះេហយី។ រក្របាក់
ែដលគាត់សន្សបំាន។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៥
អាវមួយធា្ល ប់លក់ៃថ្ល 25 000 េរៀល េហយីឥឡូវលក់ៃថ្ល 20 000 េរៀល ។ ចូររកភាគរយៃនការលក់បញ្ចុ ះៃថ្ល។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៦
វណា្ណ ចង់ទិញកង់មួយៃថ្ល 35 000 េរៀល ឥឡូវគាតស់ន្សបំាន្របាក់ 60% ៃនៃថ្លកង់រចួេហយី។ េតគីាតេ់នខ្វះ្របាកច់ំនួនប៉ុនា្ម នេទៀត
េទីបទិញកង់េនាះបាន?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៧
សុខសន្សបំាន្របាក់ 60$ ែដល្រត�វជា 80% ៃនតៃម្លម៉ាសីុនថតរូប។ េតីម៉ាសុីនេនាះមានតៃម្លប៉ុនា្ម ន?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៨
សុខនិងបូណាបានសហការជួយលក់ទំនិញឱ្យ្រក�មហុ៊នមួយ។្រក�មហុ៊នឱ្យ្របាក់កៃ្រមេទសុខចំនួន10% ៃន្របាក់ែដលបានលក់
េហយីសុខែចករែំលកេទបូណាចំនួន20$ ៃន្របាក់ែដលបានទទួលពី្រក�មហុ៊ន។េតីបូណា្រត�វទទួល្របាក់ប៉ុនា្ម ន េបី្របាក់ែដលលក់
បានេស្មីនឹង 4លានេរៀល។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៩
្រក�មហុ៊នអចលនវត្ថុលក់ដីឱ្យេគេដាយទទួល្របាក់កៃ្រម1800$ ្រត�វនឹង3% ៃនៃថ្លដី។េតីដីែដល្រត�វលក់ៃថ្លប៉ុនា្ម ន?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣០
េ្របងសាងំពីមុនលក់មួយលី្រតៃថ្ល4800 ៛ ឥឡូវេនះលក់ៃថ្លែត 4200៛ ។ េតីេ្របងសាងំចុះៃថ្លអស់ប៉ុនា្ម នភាគរយ?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣១
ឆា្ន េំនះសាលាេរៀនទទួលបានសិស្សចំនួន 4 200 នាក់ ទូរេលខេនះេកីនជាងឆា្ន មុំន 20% ។ ចូររកចំនួនសិស្សៃនឆា្ន ចំាស់។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣២
ទំនិញមួយបានលក់បញ្ចុ ះតៃម្ល 16% េដាយលក់ក្នុងតៃម្ល 4 200 េរៀល រកតៃម្លមុនបញ្ចុ ះតៃម្ល ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣៣
ឆា្ន េំទសាលាេរៀនមួយទទួលសិស្សបានែត800 នាក់។ប៉ុែន្តឆា្ន េំនះការទទួលសិស្សបានេកីនេឡងី 10%។ េតីឆា្ន េំនះមានសិស្ស
ប៉ុនា្ម ននាក់។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៤
ពូសុខយក្របាក4់00000 ៛ េទដាក់យកការ្របាក់ េដាយទទួលបានអ្រតាការ្របាក់6% ក្នុងមួយឆា្ន ំ េបីគាត់េនបន្តដាក់យក
ការ្របាក់ជាបន្តបនា្ទ ប់រហូតដល់ឆា្ន ទីំ៤េតី្របាក់គាត់នឹងេកីនបានប៉ុនា្ម ន? គាត់តម្កល់ទុកទាងំការ្របាក់និង្របាក់េដីម។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៥
កាលពីឆា្ន មុំនសាលាមានសិស្សចំនួន2500 នាក់ ឆា្ន េំនះសិស្សបានេកីន 10%។ េតីឆា្ន េំនះមានសិស្សចំនួនប៉ុនា្ម ន?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣៦
មីងសំបានខ្ចី្របាក់ពីធនាគារ១លានេរៀល ែដលមានអ្រតាការ្របាក់ 12% ។ គាត់យក្របាក់ 600 000 ៛ េទរកសុីចំេណញបាន
180 000 ៛ េហយី្របាក់ែដលេនសល់ 400 000 ៛ យកេទបន្តចងការឱ្យេគក្នុងអ្រតាការ្របាក់ 14% ក្នុងមួយឆា្ន ំ ។ េនេពល
ដំណាច់ឆា្ន ំ េតីមីងសំចំេណញឬខាត?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៧
េនឆា្ន េំនះេគផ្តល់អាហារូបករណ៍ឱ្យសិស្សចំនួន 8% ៃនសិស្សែដលបាន្របឡងជាប់សញញ ប័្រតមធ្យមសិក�ទុតិយភូមិ េដីម្បីបន្ត
សិក�េនមហាវទិយល័យ។ ចូររកចំនួនសិស្សែដលបានទទួលអាហារូបករណ៍ េបីការ្របឡងសញញ ប័្រតទុតិយភូមិជាប់្រតឹមែត 70%

ក្នុងចំេណាមេបក្ខជន 80 000 នាក់។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣៨
មីងសីុនួនយក្របាកច់ំនួន 5 370 000 េរៀល េទេផ្ញីរេនធនាគារមួយេដាយទទួលបានអ្រតាការ្របាក់ 9.5% ក្នុងមួយឆា្ន ។ំ ធនាគារ
ទូទាត់្របាក់ឱ្យគាត់មួយឆា្ន មំ្តង ។ រកចំនួន្របាក់សរុបរបស់គាត់េនរយៈេពល 5 ឆា្ន េំ្រកាយមក។

ចេម្លើយ �

 

លំហាត់ ៣៩
ពូហុងី ទិញប័ណ្ណសន្ស្ំរបាក់ពីធនាគារតៃម្ល 50 000 េរៀល េដាយទទួលបានអ្រតាការ្របាក់ 6% ក្នុង១ឆា្ន ។ំ េបីគាត់បន្តទុក្របាក់
េនាះេនធនាគារបាន ៣ឆា្ន េំទៀត េតី្របាក់របស់គាត់សរុប្រត�វជាប៉ុនា្ម ន?

ចេម្លើយ �
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� កេន�មពជីគណិត

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

៣.១ ផលគុណៃនកេន�មពជីគណិត
ជាទូេទ ៣.១.១ ចំេពាះ a,b,d ជាចំនួនពិត េគបានៈ

១. a(b+ c) = ab+ac

២. a(b− c) = ab−ac

៣. (a+b)(c+d) = a(c+d)+b(c+d)

៤. (a+b)(c+d + e)

៥. (a+b)2 = a2 +2ab+b2

៦. (a−b)2 = a2 −2ab+b2

៧. (a+b)3 = a3 +3a2b+3ab2 +b3

៨. (a−b)3 = a3 −3a2b+3ab2 −3b3

៩. a2 −b2 = (a−b)(a+b)

១០. a3 −b3 = (a−b)(a2 +ab+b2)

១១. a3 +b3 = (a+b)(a2 −ab+b2)

១២. (a+b+ c)2 = a2 +b2 + c2 +2ab+2ac+2bc

!
្របមាណវធីិេលីសញញ ៈ

• (−)(−) = +

• (+)(+) = +

• (−)(+) =−

• (+)(−) =−
• (−)

(−)
= +

• (+)

(+)
= +

• (−)

(+)
=−

• (+)

(−)
=−

ឧទាហរណ៍ ១១
ចូរពនា្ល តកេន�មខាងេ្រកាមៈ

ក. (x+1)(x+2)

ខ. (x−1)(x+2)

គ. (x−1)(x−2)

ឃ. (x+2)(x2 +2x+1)

ង. (x−2)(x2 +2x+1)

ច. (x2 − x+1)(x2 +2x−3)

ចេម្លើយ៖

ក. (x+1)(x+2) = x(x+2)+1(x+2)

= x2 +2x+ x+2

= x2 +3x+2

ខ. (x−1)(x+2) = x(x+2)−1(x+2)

= x2 +2x− x−2

= x2 + x−2
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គ. (x−1)(x−2) = x(x−2)−1(x−2)

= x2 −2x− x+2

= x2 −3x+2

ឃ. (x+2)(x2 +2x+1) = x(x2 +2x+1)+2(x2 +2x+1)

= x3 +2x2 + x+2x2 +4x+2

= x3 +4x2 +5x+2

ង. (x−2)(x2 +2x+1) = x(x2 +2x+1)−2(x2 +2x+1)

= x3 +2x2 + x−2x2 −4x−2

= x3 −3x−2

ច. (x2 − x+1)(x2 +2x−3) = x2(x2 +2x−3)− x(x2 +2x−3)+1(x2 +2x−3)

= x4 +2x3 −3x2 − x3 −2x2 +3x+ x2 +2x−3

= x4 + x3 −4x2 +5x−3

ឧទាហរណ៍ ១២
ចូរពនា្ល តកេន�មខាងេ្រកាមៈ

ក. (x+1)2

ខ. (x−1)2

គ. (x−1)3

ឃ. (x+2)3

ង. (x−1)(x2 + x+1)

ច. (x+1)(x2 − x+1)

ចេម្លើយ៖

ក. (x+1)2 = (x+1)(x+1)

= x(x+1)+1(x+1)

= x2 + x+ x+1

= x2 +2x+1

ខ. (x−1)2 = (x−1)(x−1)

= x(x−1)−1(x−1)

= x2 − x− x+1

= x2 −2x+1

គ. (x−1)3 = (x−1)(x−1)2

= x(x2 −2x+1)−1(x2 −2x+1)

= x3 −2x2 + x− x2 +2x−1

= x3 −3x2 +3x−1

ឃ. (x+2)3 = (x+2)(x+2)2

= x(x2 +4x+4)+2(x2 +4x+4)

= x3 +4x2 +4x+2x2 +8x+8

= x3 +6x2 +12x+8

ង. (x−1)(x2 + x+1) = x(x2 + x+1)−1(x2 + x+1)

= x3 + x2 + x− x2 − x−1

= x3 −1

ច. (x+1)(x2 − x+1) = x(x2 − x+1)+1(x2 − x+1)

= x3 − x2 + x+ x2 − x+1

= x3 +1
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៣.២ ដាក់ជាកតា្ត រមួ
ជាទូេទ ៣.២.១ េបី ka± kb េនាះេគបាន កតា្ត រមួគឺ k(a±b) ែដល k េហថាកតា្ត រមួ ។
កំណត់សរេសរេដាយៈ ka± kb = k(a±b)

ឧទាហរណ៍ ១៣
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណៃនកតា្ត ៈ

1.
√

2x2 + xy

2. x2(x+1)− y(x+1)

3. 6x2(x+1)−2x(x+1)

4. 3(x−1)(x+2)+(x2 − x)(x+2)

ចេម្លើយ៖
1.

√
2x2 + xy = x(

√
2x+ y)

2. x2(x+1)− y(x+1) = (x+1)(x2 − y)

3. 6x2(x+1)−2x(x+1) = 3x[2x(x+1)]−2x(x+1) = 2x(x+1)(3x−1)

4. 3(x−1)(x+2)+(x2 − x)(x+2) = 3(x−1)(x+2)+ x(x−1)(x+2)

= (x−1)(x+2)(3+ x)

វិធាន ១
េដីម្បដីាក់កេន�មពហុធាដឺេ្រកទី២មាន មួយអញញ តជាផលគុណកតា្ត ៈ

១. ទំរង់ ax2 +bx+ c,a ̸= 0 េ្របីរូបមន្ត

• a2 +2ab+b2 = (a+b)2 • a2 −b2 = (a−b)(a+b)

២. ទំរង់ ax2 −bx+ c,a ̸= 0 េ្របីរូបមន្ត

• a2 −2ab+b2 = (a−b)2 • a2 −b2 = (a−b)(a+b)

ឧទាហរណ៍ ១៤
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណៃនកតា្ត ៈ

ក. x2 +6x−7 ខ. x2 −5x+6

ចេម្លើយ៖
ក. x2 +6x−7 = x2 +2x(3)−7+9−9

= x2 +2x(3)+32 −16

= (x+3)2 −42

= [(x+3)−4][(x+3)+4]

= (x+3−4)(x+3+4)

= (x−1)(x+7)
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ខ. x2 −5x+6 = x2 −2x× 5
2
+

25
4
− 25

4
+6

= x2 −2x× 5
2
+

(
5
2

)2

− 1
4

=

(
x− 5

2

)2

−
(

1
2

)2

=

(
x− 5

2
− 1

2

)(
x− 5

2
+

1
2

)
= (x−3)(x−2)

វិធាន ២: វធីិគុណែខ្វង

αβx2 +(aβ +bα)x+ab = (αx+a)(βx+b)

×

(aβ +bα)x

a = aβx

βx

αx

b = bαx

× +

ឧទាហរណ៍ ១៥
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណៃនកតា្ត ៈ

ក. x2 +6x−7 ខ. x2 −5x+6

ចេម្លើយ៖

ក. x2 +6x−7 = (x−1)(x+7)

−1 =−x

7 = 7xx

x

6x

ខ. x2 −5x+6 = (x−3)(x−2)

−3 =−3x

−2 =−2xx

x

−5x
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៣.៣ វធិបូីក ដកេលើកេន�មសនទិាន
ជាទូេទ ៣.៣.១ េដីម្បបូីកឬដកកេន�មសនិទាន

• ដាក់ភាគយកនិងភាគែបងៃន្របភាគជាផលគុណៃនកតា្ត
• ស្រម�ល្របភាគនីមួយៗេបីអាច
• ត្រម�វភាគែបងរមួ
• បូកឬដកភាគយកេដាយរក�ទុកភាគែបងរមួ
• ស្រម�លលទ្ធផលេបីអាច។ (េដាយឱ្យកតា្ត ស្រម�លខុសពីសូន្យ)

!
• α

a+b
+

β
c+d

=
α(c+d)+β (a+b)

(a+b)(c+d)

• α
a+b

− β
c+d

=
α(c+d)−β (a+b)

(a+b)(c+d)

ឧទាហរណ៍ ១៦
ចូរគណនាកេន�មសនិទាននិមួយៗខាងេ្រកាមៈ

1. 1
x
+

2
x+1

2. 2
3x+1

− 3
x−2

3. 2
3x+1

− 3
x−2

+
4x+6

(3x+1)(x−2)

ចេម្លើយ៖
1. 1

x
+

2
x+1

=
1(x+1)+2(x)

x(x+1)

=
x+1+2x
x(x+1)

=
3x+1

x(x+1)

2. 2
3x+1

− 3
x−2

=
2(x−2)−3(3x+1)

(3x+1)(x−2)

=
2x−4−9x−3
(3x+1)(x−2)

=
−7x−7

(3x+1)(x−2)

3. 2
3x+1

− 3
x−2

+
4x+6

(3x+1)(x−2)
=

−7x−7
(3x+1)(x−2)

+
4x+6

(3x+1)(x−2)

=
−3x−1

(3x+1)(x−2)

=
−(3x+1)

(3x+1)(x−2)
,3x+1 ̸= 0

=− 1
x−2
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៣.៤ វធិគុីណ នងិែចកេលើកកេន�មសនទិាន
ជាទូេទ ៣.៤.១ េដីម្បគុីណឬែចកកេន�មសនិទានៈ

• ដាក់ភាគយកនិងភាគែបកៃន្របភាគជាផលគុណៃនកតា្ត
• ចំេពាះវធីិគុណ េគគុណភាគយកនិងភាគយក េហយីភាគែបងនិងភាគែបង
• ចំេពាះវធីិែចក េគយក្របភាគពី១គុណច្រមាសៃន្របភាគទី២  េហយីស្រម�លលទ្ធផលេបីអាច។

! • a
b
× c

d
=

ac
bd

• a
b
÷ c

d
=

a
b
× d

c

ឧទាហរណ៍ ១៧
ចូរគណនា

ក. x+1
x−1

× x+2
x−2

ខ. 2x+1
3x−1

÷ 1− x
x−2 គ. x2

x2 −25
÷ x2 +b

x2 −20x+25

ចេម្លើយ៖
ក. x+1

x−1
× x+2

x−2
=

(x+1)(x+2)
(x−1)(x−2)

=
x(x+2)+1(x+2)

=
x2 +2x+ x+2
(x−1)(x−2)

=
x2 +3x+2

(x−1)(x−2)

ខ. 2x+1
3x−1

÷ 1− x
x−2

=
2x+1
3x−1

× x−2
1− x

=
2x(x−2)+1(x−2)

(3x−1)(1− x)

=
2x2 −4x+ x−2
(3x−1)(1− x)

=
2x2 −3x−2

(3x−1)(1− x)

គ. x2

x2 −25
÷ x2 +b

x2 −20x+25
=

x2

x2 −52 ×
x2 −2× x×5+52

x2 +b

=
x2(x−5)2

(x−5)(x+5)(x2 +b)

=
x2(x−5)

(x+5)(x2 +b)

=
x3 −5x2

(x+5)(x2 +b)
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៣.៥ លហំាត់
លំហាត់ ៤០

ចូរពនា្ល តកេន�មខាងេ្រកាម៖

1. (x+1)(x−3)

2. (x−3)(x+5)

3. (x+4)(x+10)

4. (3x+4)(3x−5)

5. (3−2x)(3+2x)

6.
(

y2 +
3
2

)(
y2 − 3

2

)
ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៤១
ចូរពនា្ល តកេន�មខាងេ្រកាម៖

1. (x+3)(x−3)

2. (x−
√

2)(x+
√

2)

3. (x+2)2

4. (y−3)2

5. (3−2x)3

6. (1− x)3

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៤២
ចូរពនា្ល តកេន�មខាងេ្រកាម៖

1. (x+1)(x−1)(x+2)

2. (1− x)(x−1)(x−2)

3. (x+4)(x2 −4x+1)

4. (x−2)(x2 +2x−1)

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៤៣
ចូររកតៃម្ល a េដីម្បឱី្យ

1. (x+a)(x−8) = x2 −12x+32

2. (t +a)(x−1)(2t −6) = 2t2 +8t −42

3. 4x2 −3ay4 = (2x+9y2)(2x−9y2)

4. 16x2 +5ay4 = (4x+5y2)(4x−5y2)

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៤៤
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណៃនកតា្ត ៖

1. 8x+2x4

2. a(x+1)+b(x+1)

3. z(y−3)+2(y−3)

4. xy+2x−7y−14

5. ab+7a+4b+28

6. xy−8x−3y+24

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៤៥
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណៃនកតា្ត

1. a(x−1)+b(x−1)

2. b(y+2)+(y+2)

3. am−mb−an+nb

4. xy−8x−3y+24

5. 2ab−8a+3b−12

6. xy−5x−5y+25

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៤៦
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណៃនកតា្ត ៖

1. at +bt + ct +2a+2b+2c

2. ax+ay−az−bx−by+bz

3. (x+ y)2 − z2

4. (x2 −2xy+ y2)− t2

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៤៧
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណៃនកតា្ត ៖

1. x2 −4

2. 2x2 −49

3. 3(x+1)− x2 −2x−1

4. (x+1)2 − (x2 −1)+2x+2

5. x2 +3x+2

6. x2 +5x+4

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៤៨
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណៃនកតា្ត ៖

1. x2 +5x+6

2. x2 +8x+15

3. x2 −10x+9

4. t2 −11t +28

5. t2 +7t −8

6. 2t2 +5t −3

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៤៩
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណៃនកតា្ត ៖

1. 2a2 +24a+70

2. 3x2 +21x+36

3. 5a2 −15a−90

4. 2x2 −4x−160

5. 4bc2 +12bc−40b

6. 6xy4 +18xy2 −168x

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៥០
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណកតា្ត ៖

1. x2 +3xy+2y2 + x− y−6

2. 2x2 −3xy−2y2 + x+3y−1

3. (x− y)2 −4(x− y)+4

4. (a+1)3 +(a−1)3

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៥១
ចូរដាក់កេន�មខាងេ្រកាមជាផលគុណកតា្ត ៖

1. (x− y)(x− y+5)+6

2. a2 −2ab+b2 −9

3. x2 − (4a−3b)x−12ab

4. 4(x−3y)2 −9(x−3y)+5

5. (2x−3)3 − (2y− x)3

6. x2 + xy−6y2 +5x+35y−36

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៥២
ចូរគណនាកេន�មសនិទានខាងេ្រកាម៖

1. 3x− x+2
x

2. 3n+
2n+3
4n+5

3. 6x−1
81− x2 −

2x
x+9

4. 10y−1
100− y2 −

5y
y+10

5. t
2(t +3)

− 2
3(t +3)

6. 4z+2
16− z2 +

4
z−4

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៥៣
ចូរស្រម�លកេន�មសនិទានខាងេ្រកាម៖

1.

1
x
− 3

y
4
y

2.

2
x
+

3
y

−5
y

3.
3x

x2 −49
+

7
x+7

1
x−7

− 7
2x+14

4.
1

a+1

a− 1

a+
1
a

ចេម្លើយ �
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� សមកីារដេឺ្រកទ១ីមានមយួអញញ ត

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

៤.១ លក្ខណៈៃនសមភាព
ជាទូេទ ៤.១.១ • េបី a = b េនាះ a+ c = b+ c

• េបី a = b េនាះ a− c = b− c

• េបី a = b េនាះ ac = bc

• េបី a = b េនាះ a
c
=

b
c
ែដល c ̸= 0

៤.២ សមកីារដេឺ្រកទ១ីមានមយួអញញ ត

ជាទូេទ ៤.២.១ សមីការដឺេ្រកទី១មានមួយអញញ តមានរាង ax+b = 0 ែដល a ̸= 0 េគបានឫសៃនសមីការគឺ x =−b
a

ឧទាហរណ៍ ១៨
ចូរេដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាមៈ

ក. x+1 = 0

ខ. 3x = 0

គ. x+1 = 3

ឃ. x−3 = 1

ង. 2x = 4

ច. 1
2

x = 3
ឆ. x+1

2
−1 = 0

ជ. 1+12x
3

=
2x−3

2

ចេម្លើយ៖

ក. x+1 = 0

x+1−1 = 0−1

x =−1
ដូចេនះ សមីការមានឫស x =−1

ខ. 3x = 0

3x× 1
3
= 0× 1

3

x =
1
3

ដូចេនះ សមីការមានឫស x =
1
3

គ. x+1 = 3

x+1−1 = 3−1

x = 2
ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 2

ឃ. x−3 = 1

x−3+3 = 1+3

x = 4
ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 4
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ង. 2x = 4

2x× 1
2
= 4× 1

2

x = 2
ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 2

ច. 1
2

x = 3

1
2

x×2 = 3×2

x = 6
ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 6

ឆ. x+1
2

−1 = 0

x+1
2

−1+1 = 0+1

x+1
2

= 1

x+1
2

×2 = 1×2

x+1−1 = 2−1

x = 1

ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 1

ជ. 1+12x
3

=
2x−3

2
1+12x

3
×3 =

2x−3
2

×3

(1+12x)2 = (2x−3)×6

1+12x = 6x−9

1+12x−6x−1 = 6x−9−6x−1

6x =−10

x =−10
6

=−5
3

ដូចេនះ សមីការមានឫស x =−5
3

៤.៣ សមកីារៃនផលគុណកតា្ត ដេឺ្រកទ១ីមានមយួអញញ ត

ជាទូេទ ៤.៣.១ េបី AB = 0 េនាះ A = 0 ឬ B = 0 ។ កំណត់សរេសរេដាយ AB = 0 ⇒

 A = 0

B = 0

ឧទាហរណ៍ ១៩
ចូរេដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាមៈ

ក. x(x+1) = 0 ខ. (x−2)(x+3) = 0 គ. (2x−1)
(

1
2

x+1
)
= 0

ចេម្លើយ៖

ក. x(x+1) = 0 ⇒

 x = 0

x+1 = 0 ⇒ x =−1

ដូចេនះ សមីការមានឫស x =−1 ឬ x = 0

ខ. (x−2)(x+3) = 0 ⇒

 x−2 = 0

x+3 = 0
⇒

 x = 2

x =−3

ដូចេនះ សមីការមានឫស x =−3 ឬ x = 2

គ. (2x−1)
(

1
2

x+1
)
= 0 ⇒

 2x−1 = 0
1
2

x+1 = 0
⇒

 2x = 1
1
2

x =−1
⇒

 x =
1
2

x =−2

ដូចេនះ សមីការមានឫស x =−2 ឬ x =
1
2
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ឧទាហរណ៍ ២០
ចូរេដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាមៈ

ក. (x−1)2 = 0

ខ. x2 −4 = 0

គ. (x+1)2 = (2x−1)2

ឃ. x2 −4x+2 = 0

ចេម្លើយ៖
ក. (x−1)2 = 0 ⇒ x−1 = 0 ⇒ x = 1

ដូចេនះ សមីការមានចេម្លីយ x = 1

ខ. x2 −4 = 0 ⇒ x2 −22 = 0

⇒ (x−2)(x+2) = 0

⇒

 x−2 = 0

x+2 = 0

⇒

 x = 2

x =−2

ដូចេនះ សមីការមានឫស x =−2 ឬ x = 2

គ. (x+1)2 = (2x−1)2 ⇒ (x+1)2 − (2x−1)2 = 0

⇒ [(x+1)− (2x−1)][(x+1)+(2x−1)] = 0

⇒ (x+1−2x+1)(x+1+2x−1) = 0

⇒ (−x+2)(3x) = 0

⇒

 −x+2 = 0

3x = 0

⇒

 x = 2

x = 0

ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 0 ឬ x = 2

ឃ. x2 −4x+2 = 0

x2 −2x(2)+4−2 = 0

(x−2)2 − (
√

2)2 = 0

(x−2−
√

2)(x−2+
√

2) = 0 ⇒

 x−2−
√

2 = 0

x−2+
√

2 = 0

⇒

 x = 2−
√

2

x = 2+
√

2

ដូចេនះ សមីការមានឫស x = 2−
√

2 ឬ x = 2+
√

2
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៤.៤ លហំាត់
លំហាត់ ៥៤

េដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាមៈ

ក. x−2 = 7

ខ. x+3 = 10

គ. 2x−3 = 7

ឃ. 2x+9 = 4
ង. x

3
+

5
2
=−3

2
ច. 15

4
−7x = 9

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៥៥
ចូរេដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាមៈ

ក. 3x = 2x+18

ខ. 5t −3 = 3t −5

គ. 4z+3 = 6+2z

ឃ. 2x−1 = 14− x

ង. 5x+9 = 5+3x

ច. 8x+4 = 3(x−1)+7

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៥៦
េដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាម៖

ក. 17x+12 = 54−4x

ខ. 6x−16 = 5x−9

គ. 4x−4 = 3x+2

ឃ. 5x−3x = 36− x

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៥៧
េដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាម៖

ក. 13x−25 = 9x−13

ខ. 3x+39 = 2x+42

គ. 6x−30 = 60−8x−20

ឃ. 30− x+12 = 3x+2

ចេម្លើយ �

៤៥ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

លំហាត់ ៥៨
េដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាម៖

ក. 5x−10+2x = 6(x+1)− x

ខ. 2(5x+1) = x+2

គ. 5(x+1) = 2(x−5)+6

ឃ. 3(x−2)−2(x−3)−5 = 0

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៥៩
េដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាម៖

ក. x−5
3

=
x−3

5
ខ. 2x−1

5
+2 = x

គ. 1+16x
7

=
5x−4

2
ឃ. x

3
− 5

3
− x−3

4
=

3
4
+1

ង. 3x−1
5

− 5x+1
6

=
x+1

8
−3

ច. 3t −2
4

− 2t +3
3

=
2
3
− t

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៦០
េដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាម ៖

ក. x(x+3) = 0

ខ. (x+4)(x−1) = 0

គ. (x+1)(2x−1) = 0

ឃ. (1− x)x = 0

ង. (x−1)2 −4 = 0

ច. 4(x−1)2 − (2x−3)2 = 0

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៦១
េដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាម ៖

ក. x2 = 2

ខ. x2 = 3

គ. x2 −4 = 0

ឃ. x2 +4 = 0

ង. (x+2)2 −16 = 0

ច. (x−2)2 = 8

ចេម្លើយ �

៤៧ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

លំហាត់ ៦២
េដាះ្រសាយសមីការខាងេ្រកាម ៖

ក. x2 −4x+2 = 0

ខ. x2 +1 = 4x

គ. x2 +4x = 1

ឃ. 2x2 −2x−3 = 0

ង. x2 +6x+7 = 0

ច. x2 = 2x+6

ឆ. 3x2 +12x+5 = 0

ជ. 2x2 +3x+1 = 0

ឈ. x2 −2
√

2x+2 = 0

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៦៣
កាលពី 6 ឆា្ន មុំនខ្ញុ ំមានអាយុ 40 ឆា្ន ។ំ េតីឆា្ន េំនះខ្ញុ ំមានអាយុប៉ុនា្ម នឆា្ន ?ំ

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៦៤
េន 4 ឆា្ន េំទៀតខ្ញុ ំនឹងមានអាយុ 32 ឆា្ន ។ំ េតីឆា្ន េំនះខ្ញុ ំមានអាយុប៉ុនា្ម នឆា្ន ?ំ

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៦៥
ពាក់កណា្ត លៃនអាយុខ្ញុ ំ េទីបេស្មីនឹង 27 ឆា្ន ។ំ រកអាយុខ្ញុ ំ ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៦៦
បច្ចុប្បន្នកាលេនះឪពុកមានអាយុ 42 ឆា្ន ំ េហយីកូនមានអាយុ 15 ឆា្ន ំ េតីេនប៉ុនា្ម នឆា្ន េំទៀតេទីបអាយុឪពុកេស្មីនឹងពីរដងៃនអាយុ
កូន?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៦៧
ចតុេកាណែកងមួយែដលមានវមិា្រត x និង 2 (គិតជា m) ។
េគបេង្កីនវមិា្រតទាងំពីរេរៀងគា្ន 2 និង 3 បែន្ថមេទៀត។
រកតៃម្ល x េដីម្បឱី្យៃផ្ទ្រកឡាៃនែផ្នកផាត់ពណ៍េស្មីនឹងពីរដង
ៃនចតុេកាណែកងេដីម។ 2

x

2 3

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៦៨
កាណូតមួយេបីកបេណា្ត យទឹកពីកំពង់ែផ A េទកំពង់ែផ B ែដលមានចមា្ង យ 57km ។ េពលកាណូតេបីកដលច់ំណុចមួយ េគ្រត�វ
ឈប់ស្រមាកអស់ 1/3h េហយីេទដលក់ំពង់ែផ B ្រត�វចំណាយេពលអស់ 10/3h ។ េគដឹងថាចរន្តទឹកមានេល្ប�ន 2km/h។ ចូរ
គណនាេល្ប�នកាណូតផា្ទ ល់។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៦៩
េគយកេសៀវេភ 280 កបល េទែចកដល់សិស្សមួយថា្ន ក់។ េ្រកាយេពលែចកេសៀវេភអស់េគសេង្កតេឃញីថា សិស្សមា្ន ក់ៗទទួល
បានេសៀវេភ 4 កបល។ ចូរកំណត់ចំនួនសិស្សក្នុងថា្ន ក់េនាះ?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៧០
អ្នកជិះកង់មា្ន ក់េចញពីទី្រក�ង A េទទី្រក�ង B ែដលមានចមា្ង យ 50km ។ មួយេម៉ាងេ្រកាយមកអ្នកជិះម៉ូតូមា្ន ក់េចញពីទី្រក�ង A

ែដរ េហយីេទដល់ទី្រក�ង B មុនអ្នកជិះកង់មួយេម៉ាង។ ចូរគណនាេល្ប�នៃនយានទាងំពីរ េបីេគដឹងថាេល្ប�នម៉ូតូេស្មីនឹង 2.5 ដង
ៃនេល្ប�នកង់។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៧១
េគយកសូលុយស្ុយងអាសុីត 40% ែដលមានមាឌ 20លី្រត េទលាយជាមួយសូលុយស្ុយងអាសុីត 70% ។ េតីេគ្រត�វលាយ
សូលុយស្ុយង 70% ប៉ុនា្ម នលី្រត េដីម្បបីានលបយមួយែដលមានអាសីុត 50% ?

ចេម្លើយ �
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� វសិមកីារដេឺ្រកទ១ីមានមយួអញញ ត

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

៥.១ លក្ខណៈៃនវសិមភាព
ជាទូេទ ៥.១.១ • េបី a > b េនាះ a± c > b+ c

• េបី c > 0 និង a > b េនាះ ac > bc

• េបី c < 0 និង a > b េនាះ ac < bc

• េបី c > 0 និង a > b េនាះ a
c
>

b
c

• េបី c < 0 និង a > b េនាះ a
c
<

b
c

ឧទាហរណ៍ ២១
េគឱ្យ a ̸= 0 និង b ̸= 0 ចូរ្រសាយបញ្ជ ក់ថា a2 +b2 ≥ 2ab ។

ចេម្លើយ៖ េដាយ (a−b)2 ≥ 0

a2 −2ab+b2 ≥ 0

a2 +b2 ≥ 2ab

ដូចេនះ ចំេពាះ a ̸= 0 និង b ̸= 0 េគបាន a2 +b2 ≥ 2ab

៥.២ វសិមកីារដេឺ្រកទ១ីមានមយួអញញ ត
ជាទូេទ ៥.២.១ េបី x ជាអញញ ត េនាះេគបានចេម្លីយេនេលី្រកាបែផ្នកមិនឆូតៈ

• x > a
(
a

• x ≥ a
[

a

• x < a
)
a

• x ≤ a
]
a

!
ក្នុងការបក្រសាយចេម្លីយជា្រកាបគឺេគយកតំបន់មិនឆូត

]
តំបន់ចេម្លើយ
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ឧទាហរណ៍ ២២
ចូរេដាះ្រសាយវសិមីការខាងេ្រកាមៈ

ក. x−2 < 5

ខ. −3x+1 < 7

គ. 2x−4 ≤ x+4

ឃ. 3x−11 ≤ 7x+1

ចេម្លើយ៖
ក. x−2 < 5

x−2+2 < 5+2

x < 7

ដូចេនះ វសិមីការមានចេម្លីយ x < 7

ចេម្លីយជា្រកាបគឺែផ្នកមិនឆូត −1 0 1 2 3 4 5 6 7 8)
ខ. −3x+1 < 7

−3x+1−1 < 7−1

−3x < 6

x >
6
−3

x >−2

ដូចេនះ វសិមីការមានចេម្លីយ x >−2

ចេម្លីយជា្រកាបគឺែផ្នកមិនឆូត −5 −4 −3 −2 −1 0 1 2 3 4 5(
គ. 2x−4 ≤ x+4

2x− x ≤ 4+4

x ≤ 8

ដូចេនះ វសិមីការមានចេម្លីយ x ≤ 8

ចេម្លីយជា្រកាបគឺែផ្នកមិនឆូត −1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9]
ឃ. 3x−11 ≤ 7x+1

3x−7x ≤ 1+11

−4x ≤ 12

x ≥ 12
−4

x ≥−3

ដូចេនះ វសិមីការមានចេម្លីយ x ≥−3

ចេម្លីយជា្រកាបគឺែផ្នកមិនឆូត −6 −5 −4 −3 −2 −1 0 1 2 3[
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៥.៣ ្របព័ន្ធវសិមកីារដេឺ្រកទ១ីមានមយួអញញ ត

ឧទាហរណ៍ ២៣

ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធវសិមីការ

2x+5 ≥ 5x−4 (1)

x−7 ≥ 2x−3 (2)

ចេម្លើយ៖ ចំេពាះវសិមីការ (1) : 2x+5 ≥ 5x−4

2x−5x ≥−4−5

−3x ≥−9

x ≤ −9
−3

x ≤ 3 −5 −4 −3 −2 −1 0 1 2 3 4]
ចំេពាះវសិមីការ (2) : x−7 ≥ 2x−3

x−2x ≥−3+7

−x ≥ 4

x ≤−4

−5 −4 −3 −2 −1 0 1 2 3 4]

ដូចេនះ ្របព័ន្ធវសិមីការមានចេម្លីយគឺ x ≤−4 −5 −4 −3 −2 −1 0 1 2 3 4]]

ឧទាហរណ៍ ២៤

ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធវសិមីការ

x+5 > 10 (1)

2x < 30 (2)

ចេម្លើយ៖
ចំេពាះវសិមីការ (1) : x+5 > 10

x > 10−5

x > 5 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16(
ចំេពាះវសិមីការ (2) : 2x < 30

x <
30
2

x < 15

4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16)

ដូចេនះ ្របព័ន្ធវសិមីការមានចេម្លីយគឺ 5 < x < 15

4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16( )
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៥.៤ ចេំណាទ
ឧទាហរណ៍ ២៥

ចតុេកាណែកងមួយែដលមានវមិា្រតគិតជាែម៉្រត េហយីមានវមិា្រតដូចរូបខាងេ្រកាមេនះ។
ក. ចូរកំណត់តៃម្ល x េដីម្បឱី្យបរមិា្រតៃនចតុេកាណែកងធំជាង 32m។
ខ. ចូរកំណត់តៃម្ល x េដីម្បឱី្យបរមិា្រតៃនចតុេកាណែកងតូចជាង 32m ។

x+2

x

ចេម្លើយ៖  
ក. x > 0 េ្រពាះជារងា្វ ស់្រជ�ង និងបរមិា្រតធំជាង 32

េគបាន

2[x+(x+2)]> 32

x > 0

េគបាន 2[x+(x+2)]> 32

4(x+1)> 32

x+1 > 8

x > 7

ដូចេនះ ្របព័ន្ធវសិមីការមានចេម្លីយគឺ x > 7

−1 0 1 2 3 4 5 6 7 8( (

េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ៈ េបី x = 8 បរមិា្រត 4(x+1) = 4(8+1) = 36 > 32

ខ. x > 0 េ្រពាះជារងា្វ ស់្រជ�ង និងបរមិា្រតតូចជាង 32

េគបាន

2[x+(x+2)]< 32

x > 0

េគបាន 2[x+(x+2)]< 32

4(x+1)< 32

x+1 < 8

x < 7

ដូចេនះ ្របព័ន្ធវសិមីការមានចេម្លីយគឺ 0 < x < 7

−1 0 1 2 3 4 5 6 7 8( )

េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ៈ េបី x = 1 បរមិា្រត 4(x+1) = 4(1+1) = 8 < 32

េបី x = 6 បរមិា្រត 4(6+1) = 4×7 = 28 < 32
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៥.៥ លហំាត់
លំហាត់ ៧២

េដាះ្រសាយវសិមីការខាងេ្រកាម៖

ក. x−3 > 0

ខ. −x+3 > 4

គ. x+5 > 3

ឃ. 3− x < 7−2x

ង. 5x ≥ 10

ច. −6x < 12

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៧៣
េដាះ្រសាយវសិមីការខាងេ្រកាម៖

ក. −5x >−20

ខ. 2x ≤−1
3

គ. −8x+9 ≥−7

ឃ. −3x ≥ 9
2

ង. x
7
>

1
4

ច. 2x
3
+1 <

1
5

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៧៤
េដាះ្រសាយវសិមីការខាងេ្រកាម៖

ក. 3x−5 < x+7

ខ. −2x+11 > 5x+31

គ. −4x+9 ≤ 8x−3

ឃ. −2x−1 ≥ 2
(

x+
1
2

)
ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៧៥
េដាះ្រសាយវសិមីការខាងេ្រកាម៖

ក. 2
3

x+3 >
5
3

x−27 ខ. x+1
2

<
2x−3

4
គ. x+1

5
− 1

2
≤ 3+2x

2

ចេម្លើយ �

៥៨ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

លំហាត់ ៧៦
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធវសិមីការខាងេ្រកាម៖

ក.

2x−3 ≤ 9

2x−3 ≥−5
ខ.

3x−4 ≤ 8

3x−4 >−7

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៧៧
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធវសិមីការខាងេ្រកាម៖

ក.

2x+5 > 5x−4

x−7 < 2x−3
ខ.

2x−3 > 5x−1

x+4 ≥ 3x−2

ចេម្លើយ �

៥៩ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

លំហាត់ ៧៨
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធវសិមីការខាងេ្រកាម៖

ក.


3x
4
− 2

3
≤ 4x−3

2
2x−1 >

3x−4
4

ខ.

2x+1 < 0

−x
2
+2 < 0

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៧៩
េគដាកូំនេឈចីំនួន 40េដីមព័ទ្ធជំុវញិចំការមួយរាងចតុេកាណែកង។ េតីចំការេនាះអាចមានៃផ្ទ្រកឡាធបំំផុតប៉ុនា្ម នm2 េបេីគដឹងថា
េគដាកូំនេឈឈីា្ល តពីគា្ន 2m ?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៨០
បច្ចុបន្បន្នេនះឪពុកមានអាយុ 32ឆា្ន ំ េហយីកូនគាតម់ានអាយុ 12ឆា្ន ។ំ េតេីនក្នុងចេនា្ល ះប៉ុនា្ម នឆា្ន េំទមុខេទៀត េទីបអាយុឪពុកតិច
ជាងបីដង ប៉ុែន្តេ្រចីនជាងពីរដងៃនអាយុកូន?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៨១
សុខមាន្រកដាស្់របាកពី់រដំុ។ ដំុទី១មាន្រកដាស្របាក់ 500៛ ចំនួន 20សន្លឹក ដុទីំ២ មាន្រកដាស្របាក់ 1 000៛ ចំនួន 30 សន្លឹក។
ៃថ្ងមួយសុខហូត 25 សន្លឹកពី្រកដាស្របាក់ទាងំពីរដុំេនាះ។ េបីសុខចង់បាន្របាក់យ៉ាងតិច 17 500៛ េហយីយ៉ាងេ្រចីន 20 000៛
េតីសុខអាចមាន្រកដាស្របាក់ 500៛ ប៉ុនា្ម នសន្លឹក?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៨២
ក្នុងការ្របឡងេលី 8 មុខវជិា្ជ ែដលមុខវជិា្ជ នីមួយៗមានពិន្ទុ 100 ។ េគកំណត់និេទ្ទស A ចំេពាះសិស្សណាែដលមានមធ្យមភាគ
យ៉ាងតិចេស្មីនឹង 90 េហយីទទួលបាននិេទ្ទស B ្រត�វមានមធ្យមភាគយ៉ាងតិចេស្មីនឹង 80 ។ វសិាល្របឡងបាន 7 មុខវជិា្ជ េដាយ
ទទួលបានពិន្ទុ 84 93 78 87 89 70 និង 81 េហយីេនសល់មួយមុខវជិា្ជ េទៀតែដល្រត�វ្របឡងបន្ត។

ក. េតីវសិាលអាចទទួលបាននិេទ្ទស A ឬេទ?
ខ. េតីវសិាលអាចទទួលបាននិេទ្ទស B ឬេទ? ចូរកំណត់ពិន្ទុៃនមុខវជិា្ជ ចុងេ្រកាយេដីម្បឱី្យេគទទួលនិេទ្ទស B ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៨៣
សួនមួយរាងចតុេកាណែកង បេណា្ត យមានរងា្វ សេ់លីស៣ដងៃនទទឹង្របែវង 15m ។ េដាយដឹងថាបរមិា្រតៃនសួនែវងបំផុតេស្មីនឹង
94m ចូររកវមិា្រតអតិបរមាៃនសួនេនាះេបីរងា្វ ស់្រជ�ងជាចំនួនគត់។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៨៤
សំបុ្រតែដល្រត�វលក់ឱ្យេភ្ញ�វមានពីរ្របេភទគឺ A និង B ែដល្របេភទ A មានចំនួនេលីស្របេភទ B ចំនួន 5 សន្លឹក។ េបីេគលក់
សំបុ្រតយ៉ាងេ្រចីនបាន 37 សន្លឹក។ ចូររកចំនួនសំបុ្រតៃន្របេភទនីមួយៗែដលអាចលក់បានេ្រចីនបំផុង។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៨៥
ផលបូកៃនពីរចំនួនគត់េសសតគា្ន ធំជាង 72 ចូរកំណត់ចំនួនគត់េសសទាងំពីរែដលមានតៃម្លធំជាងេគ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៨៦
េគឱ្យ ∆ABC ែដលមាន្រជ�ង AB = 12cm , AC = 3cm ។ េតី្រជ�ង BC មាន្របែវងប៉ុនា្ម ន? េបីេគដឹងថា្របែវងរបស់វាជា
ពហុគុណៃន 3 (្របែវង BC គិតជាចំនួនគត់)?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៨៧
បូណាចង់កាត្់រកដាស ឱ្យបានរាងចតុេកាណែកងមួយ ែដលមានទទឹង្របែវង 3cm និងមានៃផ្ទ្រកឡាេនក្នុងចេនា្ល ះពី 15cm2 េទ
24cm2 ។ េតីបូណា្រត�វេ្រជីសេរសីបេណា្ត យ្របែវងប៉ុនា្ម នខ្លះ? (្របែវងបេណា្ត យជាចំនួនគត់) ។

ចេម្លើយ �
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� បែំណងែចកេ្របកង់

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

៦.១ ការផ្គ�ទំនិ្នន័យជាេ្របកង់

ឧទាហរណ៍ ២៦
ខាងេ្រកាមេនះជាលទ្ធផលពិន្ទុរបស់សិស្សៃនថា្ន ក់េរៀនមួយ។

4 4 5 4 1 6 5 6 6 5

5 4 5 4 9 2 7 5 7 2

5 2 6 3 7 3 5 1 5 6

4 5 1 5 5 6 1 6 2 5

5 2 9 4 6 7 4 4 4 5

េគេឃញីថាពិន្ទុនីមួយៗឋតិេនរប៉ាត់រប៉ាយពីគា្ន ក្នុងករណីេនះ េគអាចផ្ដុ ំវាេទតាមចំនួនដងរបស់វាេហថា េ្របកង់។
េលីសពីេនះ េគក៏្រត�វេធៀបេ្របកង់េទនឹងេ្របកង់សរុបេដីម្បគិីតជាភាគរយ េហថា េ្របកង់េធៀប។ េគបានតារាងខាងេ្រកាម៖

ពិន្ទុ x េ្របកង់ f េ្របកង់េធៀបជា  %
1 4 8

2 5 10

3 2 4

4 10 20

5 15 30

6 8 16

7 4 8

9 2 4

សរុប 50 100

េធ្វីយ៉ាងេនះេហថាការេរៀបទិន្នន័យេទតាមេ្របកង់ េហយីទិន្នន័យែដលបានេរៀបចំដូចខាងេលីេហថា បំែណងែចកេ្របកង់។ តារាងេ្របកង់
អាចឱ្យេគបក្រសាយទិន្នន័យដូចខាងេ្រកាម៖

• 1 ជាពិន្ទុទាបជាងេគ 9 េហយីជាពិន្ទុខ្ពស់ជាងេគ• សិស្សសរុបមានចំនួន 50 នាក់ 
• សិស្សែដលបានពិន្ទុ 1 មានចំនួន 4 នាក់្រត�វជា 

4
50

= 0.08 ឬ 8%
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• សិស្សែដលបានពិន្ទុ 9 មានចំនួន 2 នាក់្រត�វជា 4%
• សិស្សភាគេ្រចីនបានពិន្ទុ 5 មានចំនួន 15 នាក់្រត�វជា 30%

ជាទូេទ ៦.១.១ េ្របកង់េធៀបៃនតៃម្លមួយជាផលេធៀបរវាងេ្របកង់ និងេ្របកង់សរុប។

េគអាចបក្រសាយទិន្នន័យេនះជា្រកាបដូចខាងេ្រកាម៖
• ពិន្ទុសិស្សតាងេដាយអ័ក្សេដក
• េ្របកង់តាងេដាយអ័ក្សឈរ
• ពិន្ទុនីមួយៗតាងេដាយសសរមួយ
• ្រកាបែដលតាងទិន្នន័យេហថា ្រកាបសសរ ែដលេគនិយមេ្របី
ជាងេគ។

1 2 3 4 5 6 7 9

5

10

15

4
5

2

10

15

8

4

2

ពិន្ទុ

េ្របកង់

៦.២ ការផ្គ�ទំនិ្នន័យជាេ្របកង់េកើន នងិចុះ

តារាងេ្របកង់ែដលេយងីសង់េនឧទាហរណ៍ទី១ ្រគាន់ែត្របាប់ឱ្យេយងីដឹងអំពីចំនួនសិស្សេទតាមពិន្ទុនីមួយៗប៉ុេណា្ណ ះ។ េបីេគចង់ដឹងអំពី
ចំនួនសិស្សែដលទទួលបានពិន្ទុ 5 យ៉ាងេ្រចីន (ពិន្ទុពី 1 ដល់ 5) េគ្រត�វសង់តារាង្របកង់េកីនបែន្ថមេទៀត។
េ្របកង់េកីនបានេដាយបូកេ្របកង់បន្តបនា្ទ ប់ ៖

4+5 = 9,9+2 = 11,11+10 = 21,21+15 = 36,36+8 = 44,44+4 = 48,48+2 = 50

ពិន្ទុ  េ្របកង់ េ្របកង់េកីន េ្របកង់េធៀប% េ្របកង់េកីនេធៀប%

1 4 4 8 8

2 5 9 10 18

3 2 11 4 22

4 10 21 20 42

5 15 36 30 72

6 8 44 16 88

7 4 48 8 96

9 2 50 4 100

តាមតារាងេនះ សិស្សែដលបានពិន្ទុ 5 យ៉ាងេ្រចីន មានចំនួន 36 នាក់្រត�វជា 72% ៃនចំនួនសិស្សសរុប។

ជាទូេទ ៦.២.១ េ្របកង់េកីន ជាេ្របកង់ែដលបានេដាយបូកេ្របកង់បន្តបនា្ទ ប់គា្ន ពីេលីចុះេ្រកាម។

េគអាចបក្រសាយេ្របកង់េកីនេដាយ្រកាបសសរ

៦៦ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

1 2 3 4 5 6 7 9

10

20

30

40

50

4
9 11

21

36

44
48 50

ពិន្ទុ

េ្របកង់េកីន

តាម្រកាបេនះ េបីេគរាប់ចំនួនសិស្សែដលទទួលបានពិន្ទុចាប់ពី 1 ដល់ 5 មានចំនួន 36 នាក់។
េបីេគចង់ដឹងអំពីចំនួនសិស្សែដលទទួលបានពិន្ទុ 5 យ៉ាងតិចវញិ េគ្រត�វសង់តារាងថយវញិ។
េ្របកង់ថយជាផលដកៃន្របកង់សរុប និងេ្របកង់បន្តបនា្ទ ប់៖

50−4 = 46,46−5 = 41,41−2 = 39,39−10 = 29,29−15 = 14,14−8 = 6,6−4 = 2,2−2 = 0

ពិន្ទុ  េ្របកង់ េ្របកង់ថយ េ្របកង់េធៀប% េ្របកង់ថយេធៀប%

1 4 50 8 100

2 5 46 10 92

3 2 41 4 82

4 10 39 20 78

5 15 29 30 58

6 8 14 16 28

7 4 6 8 12

9 2 2 4 4

ជាទូេទ ៦.២.២ េ្របកង់ថយ ជាេ្របកង់ែដលបានេដាយដកេ្របកង់សរុបនឹងេ្របកង់បន្តបនា្ទ ប់។

េគអាចបក្រសាយេ្របកង់ថយេដាយ្រកាបសសរ
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29

14

6
2 ពិន្ទុ

េ្របកង់ថយ

តាម្រកាបេនះ េបីេគរាប់ចំនួនសិស្សែដលទទួលបានពិន្ទុចាប់ពី 5 ដល់ 9 មានចំនួន 29 នាក់។

ឧទាហរណ៍ ២៧
ចូរសង់តារាងេ្របកង់េកីន និងេ្របកង់ថយចំេពាះទិន្នន័យខាងេ្រកាម៖

x 1 2 3 4 5 6

f 3 6 3 2 1 5

ចេម្លើយ៖ តារាងេ្របកង់េកីន

ទិន្នន័យ x  េ្របកង់ f េ្របកង់េកីន f េ្របកង់េធៀប% េ្របកង់េធៀបេកីន%

1 3 3 15 15

2 6 9 30 45

3 3 12 15 60

4 2 14 10 70

5 1 15 5 75

6 5 20 25 100

តារាងេ្របកង់ថយ

ទិន្នន័យ x  េ្របកង់ f េ្របកង់ថយ េ្របកង់េធៀប % េ្របកង់េធៀបថយ %

1 3 20 15 100

2 6 17 30 85

3 3 11 15 55

4 2 8 10 40

5 1 6 5 30

6 5 5 25 25
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បែន្ថម ្រកាបសសរតាងឱ្យេ្របកង់េកីន និងេ្របកង់ថយ

1 2 3 4 5 6

5

10

15

20

3

9

12
14

15

20

ទិន្នន័យ x

េ្របកង់េកីន

1 2 3 4 5 6

5

10

15

20
20

17

11

8

6
5

ទិន្នន័យ x

េ្របកង់ថយ

៦.៣ ការផ្គ�ទំនិ្នន័យជាថា្ន ក់

ឧទាហរណ៍ ២៨
ខាងេ្រកាមេនះគឺជាលទ្ធផលៃនការថ្លឹងម៉ាសគិតជា kg ។

38 42 48 41 52 55 59 62 62 63

63 68 69 70 73 74 37 45 61 65

75 76 77 78 79 81 83 84 85 86

87 92 95 91 58 52 41 43 67 64

ទិន្នន័យម៉ាសនីមួយៗពុំមានចំនួនដងេ្រចីនដូចទិន្នន័យពិន្ទុសិស្ស ជាេហតុេធ្វីឱ្យេគមានការលំបាកក្នុងការ្របមូលផ្ដុ ំវាេទតាមេ្របកង់។
ក្នុងករណីេនះ េគអាចផ្ដុ ំវាជាថា្ន ក់ដូចខាងេ្រកាម៖ ដំបូងេគយកម៉ាសែដលេនចេនា្ល ះពី 30kg េទ 40kg េដាយសន្មត 30 ≤ x < 40

មានន័យថា x អាចេស្មី 30 ប៉ុែន្តមិនអាចេស្មី 40 ។ េគេហ 30 ≤ x < 40 ជាថា្ន ក់ទី 1 េហយីសរេសរខ្លីេដាយ 30−40 ។ េគបាន

• 30−40 ជាថា្ន ក់ទី 1
• 40−50 ជាថា្ន ក់ទី 2
• 50−60 ជាថា្ន ក់ទី 3
• 60−70 ជាថា្ន ក់ទី 4
• 70−80 ជាថា្ន ក់ទី 5
• 80−90 ជាថា្ន ក់ទី 6
• 90−100 ជាថា្ន ក់ទី 7

ថា្ន ក់ម៉ាសគិតជា kg េ្របកង់
30−40 2

40−50 6

50−60 5

60−70 10

70−80 8

80−90 6

90−100 3

តាមតារាងអាចឱ្យេគដឹងថាអ្នកែដលមានម៉ាសពី 60kg េទ 70kg  
មានចំនួន 10 នាក់ ែដលជាមនុស្សភាគេ្រចីន។
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េគអាចបក្រសាយទិន្នន័យេនះជា្រកាបសសរេដាយ៖
• តាងម៉ាសជាបនា្ទ ត់េដក
• តាងេ្របកង់ជាបនា្ទ ត់ឈរ
• ថា្ន ក់នីមួយៗតាងេដាយ្រកាបសសរជាប់ៗគា្ន ។

្រកាប្របេភទេនះេហថា អីុស្តូ ្រកាម ។
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េ្របកង់

ជួនកាលេគេ្របីតៃម្លកណា្ដ លៃនថា្ន ក់ មកតាងឱ្យតៃម្លៃនថា្ន ក់។ តៃម្លកណា្ដ លេនះ េហថាផ្ចិតៃនថា្ន ក់ ែដលវាជាមធ្យមៃនចុងទាងំពីរៃនថា្ន ក់។

• ចំេពាះថា្ន ក់ 30−40 មានផ្ចិត 30+40
2

= 35

• ចំេពាះថា្ន ក់ 40−50 មានផ្ចិត 40+50
2

= 45

បនា្ទ ប់ពីរកផ្ចិតៃនថា្ន ក់េផ្សងេទៀត េគបានតារាងថ្មី

ថា្ន ក់ម៉ាសគិតជា kg េ្របកង់ ផ្ចតិៃនថា្ន ក់
30−40 2 35

40−50 6 45

50−60 5 55

60−70 10 65

70−80 8 75

80−90 6 85

90−100 3 95
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េគភា្ជ ប់ផ្ចិតៃនថា្ន ក់នីមួយៗបេង្កីតបានជាែខ្សកាច់ េហថា ្រកាបៃនពហុេកាណ ។
េដីម្បដឹីងអំពីមនុស្សែដលមានម៉ាសយ៉ាងេ្រកាម 80 kg ឬ យ៉ាងតិចេស្មីនឹង 80 kg េគ្រត�វសង់តារាងេ្របកង់េកីន និងថយ។

ថា្ន ក់ម៉ាសគិតជា kg េ្របកង់ េ្របកង់េកីន េ្របកង់ថយ
30−40 2 2 40

40−50 6 8 38

50−60 5 13 32

60−70 10 23 27

70−80 8 31 17

80−90 6 37 9

90−100 3 40 3
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េគ អាចប ក ្រសាយ ទិន្នន័យ ជា ្រកាប ៃន ពហុេកាណ
ៃន េ្របកង់ េកីន។ ក្នុងករណី េនះ េគ សង់ ចំនុច 
(30,0), (40,2), (50,8), (60,13),

(70,23), (80,31),(90,37), (100,40) រចួ ភា្ជ ប់ អង្កត់
ែដលកាត់តាមចំនុចទាងំេនាះ។

តាមតារាងក៏ដូចជា ្រកាប ៃនពហុេកាណេ្របកង់ េកីន មនុស្ស ែដល
មានម៉ាសេ្រកាម 80 kg មានចំនួន 31 នាក់ (េមីលចំនុចែដលមាន
កូអរេដាេន (80,31)) ។ 30 40 50 60 70 80 90 100
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ដូចគា្ន ែដរ ចំេពាះ្រកាបៃនពហុេកាណេ្របកង់ថយ។ ក្នុងករណីេនះ េគ
សង់ចំនុច (30,40), (40,38), (50,32), (60,27),

(70,17), (80,9),(90,3), (100,0) រចួភា្ជ ប់អង្កត់ ែដលកាត់
តាមចំនុចទាងំេនាះ។

តាមតារាងក៏ដូចជា្រកាបៃនពហុេកាណេ្របកង់ថយ មនុស្សែដលមាន
ម៉ាស80 kg យ៉ាងតិចមានចំនួន  9 នាក់ (េមីលចំនុចែដលមាន
កូអរេដាេន (80,9)) ។ 30 40 50 60 70 80 90 100
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េគអាចសង់ ្រកាបៃនពហុេកាណេ្របកង់ េកីន និងថយ ក្នុង ្របព័ន្ធ
កូអរេដាេនែតមួយ េហយីេ្របីចំនុច្របសព្វរវាងែខ្សកាច់ទាងំពីរេដីម្បី
ប៉ាន់សា្ម នរកេមដយនៃនទិន្នន័យ។

េមដយនជាចំណុច្របសព្វរវាងែខ្សកាច់ៃនពហុេកាណេ្របកង់េកីន និង
េ្របកង់ថយ។

• អាប់សីុសៃនចំនុច្របសព្វ្របាប់អំពីថា្ន ក់ៃនម៉ាស 60−70

• អរ េដា េនៃន ចំនុច ្របសព្វ ្របាប់ អំពី ចំនួន មនុស្ស ែដល
េនចេនា្ល ះ  17 េទ  23 នាក់ ្របែហលនឹងពាក់កណា្ដ ល
ៃនមនុស្សែដល្រត�វជា 50% ៃនចំនួនមនុស្សសរុប។
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ដូេច្នះ ថា្ន ក់ 60−70 ជាេមដយន ។
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៦.៤ លហំាត់
លំហាត់ ៨៨

ខាងេ្រកាមេនះ ជាទិន្នន័យៃនចំនួនៃថ្ងែដលបុគ្គលិកមិនបានមកបំេពញការងារក្នុងរយៈេពល 20 ៃថ្ង។

1 2 0 0 1 2 2 1 0 0

4 0 1 1 3 2 1 3 0 1

ចូរសង់្រកាបសសរ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៨៩
ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយេគ្រសង់បានកំហុសអក្ខរាវរិុទ្ធៃនសិស្សមា្ន ក់ៗដូចខាងេ្រកាមៈ

3 2 1 6 1 7 9 7 10 10 10 3 5 7 2 5 1 6 4 8

1 2 7 1 10 3 5 5 3 7 6 2 10 6 4 3 4 5 5 7

ក. ្របមូលផ្តុ ំទិន្នន័យេនះជាតារាងបងា្ហ ញពីេ្របកង់ េ្របកង់េកីន និងថយ េ្របកង់េធៀបនិងេ្របកង់េធៀបេកីន និងថយ។
ខ. េតីថា្ន ក់េនះមានសិស្សប៉ុនា្ម ននាក់?
គ. េតីសិស្សប៉ុនា្ម ននាក់ែដលមានកំហុស 10? េហយីសិស្សប៉ុនា្ម ននាក់េទៀត្រត�វជាប៉ុនា្ម នភាគរយែដលមានកំហុសយ៉ាងេ្រចីន

5 ?
ឃ. េតីសិស្សប៉ុនា្ម ននាក់្រត�វជាប៉ុនា្ម នភាគរយែដលមានកំហុសយ៉ាងតិច 9 ?
ង. សង់្រកាបសរសរៃនេ្របកង់េធៀបថយ ជាភាគរយ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៩០
េគសង់ស្ថិតិចំនួនកូនតាម្រគ�សារនីមួយៗ ក្នុងតំបន់មួយបានតារាងខាងេ្រកាមៈ
ចំនួនកូន x 0 1 2 3 4 5 6 7 8

ចំនួន្រគ�សារ f 144 195 130 80 58 45 24 6 3

ក. បេង្កីតតារាងែដលបងា្ហ ញពីេ្របកង់ េ្របកង់េកីន និងថយ។
ខ. េតីក្នុងតំបន់េនះមានប៉ុនា្ម ន្រគ�សារ? េតីមានប៉ុនា្ម ន្រគ�សារែដលមានកូនយ៉ាងេ្រចីន 5 នាក់ និងប៉ុនា្ម ន្រគ�សារេទៀតែដល
មានកូនយ៉ាងតិច 7 នាក់?

គ. សង់្រកាបសរសរៃនេ្របកង់េកីន។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៩១
ការ្រសង់ចំនួនកូន ែដលសា្ល ប់ក្នុងស�ងា្គ មតាម្រគ�សារនីមួយៗ ទទួលបានលទ្ធផលដូចខាងេ្រកាមៈ
ចំនួនកូនសា្ល ប់ x 1 2 3 4 5 6

ចំនួន្រគ�សារ f 78 1270 680 320 150 133

ក. តារាងទិន្នន័យខាងេលីេនះជា្រកាបសសរៃនេ្របកង់ េ្របកង់េធៀប។
ខ. បក្រសាយេនេលី្រកាបទាងំពីរ្រតង់ចំណុចៃនសសរ ែដលមានអាប់សីុស x = 3 ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៩២
េបី x ជាចំនួនកូន េហយី  f ជាចំនួន្រគ�សារ ចូរសង់តារាងេ្របកង់េកីន និងេ្របកង់ថយតាមទិន្នន័យខាងេ្រកាម៖

x 0 1 2 3 4

f 4 16 18 6 6

ក. រកចំនួន្រគ�សារែដលមានកូន 2 នាក់យ៉ាងេ្រចីន។
ខ. រកចំនួន្រគ�សារែដលមានកូន 2 នាក់យ៉ាងតិច។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៩៣
ខាងេ្រកាមេនះជាស្ថិតិៃនម៉ាសសិស្ស 200 នាក់ (គិតជា kg) េនវទិយល័យមួយ។

ម៉ាស   30−40 40−50 50−60 60−70

េ្របកង់ 35 45 55 65

1. សង់តារាងេ្របកង់េកីន។
2. សង់ពហុេកាណេ្របកង់េកីន។
3. េតីមានចំនួនសិស្សប៉ុនា្ម ននាក់ែដលមានម៉ាសេ្រកាម 50 kg ?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៩៤
ខាងេ្រកាមេនះ ជាស្ថិតិៃនអាយុកម្មករក្នុងសហ្រគាសមួយ

25 22 30 45 28 51 30 32 34 33

18 30 15 20 24 17 24 41 38 27

16 25 28 31 41 28 26 15 25 19

32 36 21 18 34 41 53 25 42 41

ក. សរេសរទិន្នន័យខាងេលីជាតារាង ែដលមាន 8 ថា្ន ក់ េហយីថា្ន ក់ នីមួយៗមាន្របែវងចេនា្ល ះេស្មីនឹង 5 ដូចជា 15 −

20 , 20−25 ... ។
ខ. សង់អីុស្តូករ្ាម។
គ. បំេពញក្នុងតារាងេ្របកង់េកីន េ្របកង់េធៀបេកីន ជាភាគរយ រចួគូស្រកាបវា។
ឃ. បក្រសាយេលី្រកាប្រតង់ចំណុច ែដលមានអាប់សីុស 25 ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៩៥
ក្នុងការ្របកួតបាល់េបាះក្នុងេថរេវលា 45 នាទី ្រក�មកីឡាករទទួលជ័យជំនះេបាះបាល់ចូលទីបានលទ្ធផលដូចតារាងខាងេ្រកាម។
រយៈេពល(នាទី) 0−5 5−10 10−15 15−20 20−25 25−30 30−35 35−40 40−45

ចំនួនបាល់ 4 5 9 12 15 14 10 8 6

ក. េតី្រក�មកីឡាករេនះេបាះចូលទីបានប៉ុនា្ម នបាល់ក្នុងរយៈេពល 45 នាទី?
ខ. េតី្រក�មកីឡាករេនះេបាះចូលទីបានប៉ុនា្ម នបាល់ក្នុងរយៈេពលេ្រកាម 15 នាទីដំបូង?
គ. ចូរគូល្រកាបៃនពហុេកាណេ្របកង់េកីន។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៩៦
តារាងខាងេ្រកាម ជាចំនួន្របជាជនសា្ល ប់និងរបួសេទតាមអាយុេ្រកាយពីចប់ស�ងា្គ ម។

អាយុ 0−5 5−15 15−35 35−45 45−55 55−70 70−85 85−100

្របជាជនសា្ល ប់ 1 104 65 45 70 135 195 210

្របជាជនរបួស 12 3010 3645 1700 1175 1800 2400 1170

ក. ចូរសង់អីុស្តូករ្ាមៃនទិន្នន័យ្របជាជនសា្ល ប់និងរបួស។
ខ. ចូរបេង្កីតតារាងេ្របកង់ េ្របកង់េកីនៃន្របជាជនសា្ល ប់និងរបួស។
គ. ចូរកំណត់រកចំនួន្របជាជនសា្ល ប់និងរបួស។
ឃ. េតី្របជាជនែដលមានអាយុតិចជាង 35 ឆា្ន សំា្ល ប់ប៉ុនា្ម ននាក់? និងរបួសប៉ុនា្ម ននាក់?

ចេម្លើយ �
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� មធ្យមស្ថ ិតិ

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

៧.១ មធ្យម

ជាទូេទ ៧.១.១ មធ្យមកំណត់េដាយ x =
x1 f1 + x2 f2 + · · ·+ xn fn

f1 + f2 + · · ·+ fn

ឧទាហរណ៍ ២៩
សុខបាន ្របឡង េលី មុខវជិា្ជ ទាងំ9 េដាយទទួលបាន ពិន្ទុ មធ្យម 78 ។ េដាយដឹងថា ពិន្ទុ លំអិត េទតាម មុខវជិា្ជ រមួមាន
90 95 75 80 85 65 70 60 េហយីេនសល់ពិន្ទុ ៃនមុខវជិា្ជ មានមួយេទៀតែដលសុខពុំបានថា។ំ ចូរកំណត់រកពិន្ទុ
ែដលេភ្លចេនាះ។

ចេម្លើយ៖ តាង x ជាពិន្ទុៃនមុខវជិា្ជ ែដលេភ្លច

េគបាន 90+95+75+80+85+65+70+60+ x
9

= 78

620+ x
9

= 78

620+ x = 702

x = 82

ដូចេនះ ពិន្ទុៃនមុខវជិា្ជ ែដលេភ្លចគឺ 82

៧.២ េមដយន

ជាទូេទ ៧.២.១ េបីទិន្នន័យមួយមាន n តួ េមដយនៃនទិន្នន័យមួយែដលបានេរៀបតាមលំដាប់មានទីតាងំឋតិេនតួទី n+1
2

។
• េបី n ជាចំនួនេសស េមដយនជាតៃម្លៃនតួកណា្ត ល
• េបី n ជាចំនួនគូ េមដយនជាមធ្យមៃនតៃម្លកណា្ត លទាងំពីរ។
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ឧទាហរណ៍ ៣០
រកេមដយនៃនចំនួនេភ្ញ�វែដលបានជិះរថយន្ត។ េគ្រសង់ចំនួនេភ្ញ�វែដលបានជិះរថយន្តឈ្នួលចំនួន 30 ៃថ្ងេដាយទទួលបានលទ្ធផល
ដូចខាងេ្រកាម។
20 16 18 10 20 16 18 20 14 16

10 16 20 18 12 12 10 18 16 20

14 16 17 20 12 14 18 20 16 14

ចេម្លើយ៖ េគផ្តុ ំទិន្នន័យនីមួយៗេទតាមចំនួនដងេហថាេ្របកង់
េគបានតារាងខាងេ្រកាម
េដាយទិន្នន័យមានចំនួនតួ n = 30 ទីតាងំៃនេមដយនគឺ 30+1

2
= 15.5

មានន័យថាេមដយន្រត�វឋតិេនចេនា្ល ះតួទី១៥និងតួទី១៦
តាមតារាង តួទី១៥ និងតួទី១៦េស្មី 16

ដូចេនះ េមដយន me =
16+16

2
= 16

ចំនួនេភ្ញ�វ x េ្របកង់ f ផលគុណ x f

10 3 30

12 3 36

14 4 26

16 7 102

17 1 17

18 5 18

20 7 140

សរុប 30 431

៧.៣ មូ៉ត
ជាទូេទ ៧.៣.១ េនក្នុងទិន្នន័យមួយម៉ូតជាតៃម្លៃនទិន្នន័យែដលមានេ្របកង់ធំជាងេគ។

ឧទាហរណ៍ ៣១
ខាងេ្រកាមេនះជាចំនួនទូរទស្សន៍ែដលបានលក់ដាច់តាមៃថ្ងនីមួយៗ។
1 3 3 3 4 4 1 2 2 2

5 4 4 2 2 2 2 1 4 4

3 2 3 2 2 3 2 3 2 3

ចំនួនទរទស្សន៍ x េ្របកង់ y x f

1 3 3

2 12 24

3 8 24

4 6 24

5 1 5

សរុប 30 80

ចេម្លើយ៖ តាមតារាងៃនទិន្នន័យមួយៃថ្ងលក់បានទូរទស្សន៍ 2
េ្រគឿងមានេ្របកង់ធំជាងេគ
ដូចេនះ ម៉ូត គឺ m0 = 2

៧.៤ ការកណំត់មធ្យមស្ថ ិតិតាមតារាងេ្របកង់េកើន
ឧទាហរណ៍ ៣២

ក្នុងការបំេពញសំណួរ សិស្សខ្លះអាចបញ្ចប់េលឿន េហយីខ្លះេទៀតយតឺ។ ខាងេ្រកាមេនះជារយៈេពលគិតជានាទី x ែដលសិស្សបាន
បំេពញសំណួរ
ថា្ន ក់ៃនេពល(គិតជានាទី) 10−15 15−20 20−25 25−30 30−35

េ្របកង់ 2 5 10 12 3

ចូរកំណត់ មធ្យម េមដយន និង ម៉ូត។
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ចេម្លើយ៖ តាមតារាងេនះអ្នកែដលអាចេ្របីេពលពី 10 េហយីតិចជាង 15 នាទី េដីម្បបីញ្ចប់សំណួរមានែត2 នាក់។
រកផ្ចិតៃនថា្ន ក់នីមួយៗ
10+15

2
= 12.5

15+20
2

= 17.5

20+25
2

= 22.5

25+30
2

= 27.5

30+35
2

= 32.5

ថា្ន ក់ៃនេពល េ្របកង់ f ផ្ចិតៃនថា្ន ក់ x x f េ្របកង់េកីន
10−15 2 12.5 25 2

15−20 5 17.5 87.5 7

20−25 10 22.5 225 17

25−30 12 27.5 330 29

30−35 3 32.5 97.5 32

765

• មធ្យម −→x =
765
32

= 23.9

• េមដយនមានទីតាងំ 32+1
2

= 16.5 េនាះថា្ន ក់ 20−25 ជាេមដយន
• ម៉ូត 25−30 េ្រពាះមានេ្របកង់ 12 ធំជាងេគ
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៧.៥ លហំាត់
លំហាត់ ៩៧

េគកត់្រតាចំនួនេភ្ញ�វែដលបានចូលមកកាត់សក់ជាេរៀងរាល់ៃថ្ង េហយីទទួលបានលទ្ធផលដូចខាងេ្រកាម។
ៃថ្ង ចន្ទ អងា្គ រ ពុធ ្រពហស្បតិ៍ សុ្រក េសរ ៍ អាទិត្យ

ចំនួនេភ្ញ�វ 18 12 30 26 38 42 48

េតីជាមធ្យមមានេភ្ញ�វប៉ុនា្ម ននាក់មកកាត់សក់ក្នុងមួយៃថ្ង?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៩៨
េគ្រសង់ចំនួនេភ្ញ�វែដលបានជិះរថយន្តឈ្នួលចំនួន 30 ៃថ្ង េដាយទទួលបានលទ្ធផលដូចខាងេ្រកាម។
20 16 18 10 20 16 18 20 14 16

10 16 20 18 12 12 10 18 16 20

14 16 17 20 12 14 18 20 16 14

ចូរគណនាចំនួនេភ្ញ�វេភជាមធ្យមែដលបានជិះរថយន្ត។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៩៩
េគឱ្យសិស្សពីរថា្ន ក់ែដលមានចំនួនសិស្ស 25 នាក់ េស្មីគា្ន េដីម្ប្ីរបឡងមុខវជិា្ជ ដូចគា្ន េដាយទទួលបានពិន្ទុដូចខាងេ្រកាម។

• ថា្ន ក់ A
ពិន្ទុ x េ្របកង់ f x f

2 4 8

3 8 24

5 6 30

7 2 14

8 2 16

9 3 27

សរុប 25 119

• ថា្ន ក់ B
ពិន្ទុ x េ្របកង់ f x f

3 2 6

5 10 50

4 8 32

6 4 24

9 1 9

សរុប 25 121

ចូរេ្របៀបេធៀបមធ្យមពិន្ទុៃនថា្ន ក់ទាងំពីរ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១០០
ចូរគណនាមធ្យមៃនតារាងទិន្នន័យខាងេ្រកាម។

0
3

1
6

2
5

3
2

4
2

x
y

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១០១
ចូររកេមដយនៃន្របាក់េបៀវត្សរ ៍(ឯកតាគិតជាពាន់េរៀល)

200
6

300
2

350
2

700
1

840
1

950
1

្របាក់េបៀវត្សរ ៍
េ្របកង់

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១០២
េតីទិន្នន័យមួយណាែដលគួរេ្របីមធ្យម េមដយននិងម៉ូត?

ក. ែស្បកេជីងែដលលក់ដាច់ជាងេគមានទំហេំលខ 9
1
2

ខ. វកិ្កយប្រតេភ្លីងក្នុងមួយែខជាមធ្យម 150 000 េរៀល
គ. ពាក់កណា្ត ល់ៃនបុគ្គលិកទទួលបាន្របាក់ែខ 420 000 េរៀល។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១០៣
ចូររកមធ្យម េមដយន និងម៉ូតៃនទិន្នន័យ 10 8 13 12 7 ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១០៤
េគេធ្វីការសិក�េលីចំនួនសិស្សេទតាមក្រមិតថា្ន ក់ េហយីទទួលបានទិន្នន័យដូចខាងេ្រកាម។

ថា្ន ក់ ចំនួនសិស្ស
ថា្ន ក់មេត្តយ្យ 20 20 21 21

ថា្ន ក់ទី១ 22 23 22 23

ថា្ន ក់ទី២ 20 19 21 20

ថា្ន ក់ទី៣ 22 23 23 23

ថា្ន ក់ទ៤ 27 27 26

ថា្ន ក់ទី៥ 20 19 22 20

ថា្ន ក់ទី៦ 23 24 24 24

ចូររកមធ្យម េមដយន និងម៉ូតៃនចំនួនសិស្សក្នុងមួយថា្ន ក់។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១០៥
មនុស្សមួយ្រក�មសាកល្បងហាត់្របាណេដីម្បបីញ្ចុ ះម៉ាសគិតជា kg េហយីទទួលបានលទ្ធផលដូចខាងេ្រកាម។
4 6 2 10 8 5 1 4

8 10 5 4 3 7 2 4

6 8 7 4 5 3 6 4
ចូរគណនាមធ្យម េមដយន និងម៉ូត។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១០៦
ចូរគណនាមធ្យម េមដយន និងម៉ូតតាមទិន្នន័យខាងេ្រកាម។
x 16 18 19 20 21 30

f 1 4 9 3 2 1

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១០៧
ទិន្នន័យខាងេ្រកាមជាចំនួនកូនរបស់បុគ្គលិកៃនេរាងច្រតមួយ
0 0 0 1 3 3 1 1 1 3 0 0 4 3 3 1 1 0 5

6 2 2 3 2 2 4 1 6 5 6 0 1 1 2 3 5 1 3

1 3 3 4 1 1 0 3 1 1 1 3 3 6 0 0 3 4 1

0 2 4 1 3 4 1 5 6 3 2 1 1 1 1 2 3 2 3

ក. ចូរបេង្កីតតារាងេ្របកង់ េ្របកង់េធៀបេកីនជាភាគរយ។
ខ. ចូរគណនាេមដយន។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១០៨
តារាងខាងេ្រកាមេនះ ជាបំែណងែចកសីតុណ្ហ ភាពតាមែខនីមួយៗ។
ែខ មករា កុម្ភៈ មីនា េមសា ឧសភា មិថុនា កក្កដា សីហា កញញ តុលា វចិ្ឆិកា ធ្នូ
C◦ 14◦ 14◦ 23◦ 32◦ 35◦ 30◦ 30◦ 29◦ 25◦ 22◦ 18◦ 15◦

ក. ចូរគណនាម៉ូត។
ខ. ចូរគណនាសីតុណ្ហ ភាពមធ្យម។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១០៩
េនឆមាសទី១ សុខ្របឡង 8 មុខវជិា្ជ ទទួលបានមធ្យមភាគពិន្ទុ 89 ។ េតីេនឆមាសទី២ េនះសុខ្រត�វ្របឹងបេង្កីនពិន្ទុប៉ុនា្ម នេទៀត
េទីបធានាឱ្យមធ្យមភាគពិន្ទុរបស់េគេស្មីនឹង 90 ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១១០
ខាងេ្រកាមេនះជាលទ្ធផលពិន្ទុៃនសិស្សមួយថា្ន ក់
ម៉ាសជា kg 30−40 40−50 50−60 60−70 70−80 80−90 90−100

េ្របកង់ 2 6 5 10 8 6 3

ចូរកំណត់ មធ្យម េមដយន និងម៉ូត។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១១១
ចូររគណនាមធ្យម េមដយន និងម៉ូតៃនទិន្នន័យ។
ថា្ន ក់ 21−28 28−35 35−42 42−49 49−56 56−63 63−70

េ្របកង់ 3 7 12 15 12 7 3

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១១២
ក្នុងការពិេសាធបណ្តុ ះកូនេប៉ងេប៉ាះ េដាយេ្របីជីគីមីអស់រយៈេពលមួយសបា្ត ហ៍េគទទួលបានលទ្ធផលៃនបែ្រមប្រម�ល កម្ពស់កូន
េប៉ងេប៉ាះដូចតារាងខាងេ្រកាម។
កម្ពស់ (mm) 0−5 5−10 10−15 15−20 20−25 25−30 30−35

ចំនួនកូនេប៉ងេប៉ាះ 3 15 72 15 91 35 8

ក. ចូរបេង្កីតតារាងែដលបងា្ហ ញពីេ្របកង់ េ្របកង់េកីន និងថយ។
ខ. ចូររកចំនួនកូនេប៉ងេប៉ាះែដលមានកម្ពស់យ៉ាងតិច 20mm និង 35mm ។
គ. ចូររកម៉ូត េមដយន និងកម្ពស់មធ្យមៃនកូនេប៉ងេប៉ាះ។ ចូរេ្របៀបេធៀបេមដយននិងមធ្យម។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១១៣
តារាងខាងេ្រកាមជាបរមិាណទឹកេដាះេគាេម� ែដលទារកេបអស់ក្នុងមួយៃថ្ង។

ទឹកេដាះេគាេម�គិតជាg 40
-45

45
-50

50
-55

55
-60

60
-65

65
-70

70
-75

75
-80

80
-85

85
-90

ចំនួនេក្មង 8 11 31 61 54 58 43 25 17 7

ក. ចូររកចំនួនទារកែដលេបទឹកេដាះេគាក្នុងមួយៃថ្ង។
ខ. េតីក្នុងមួយៃថ្ងគិតជាមធ្យមទារកមា្ន ក់េបទឹកេដាះេគាេម�អស់ប៉ុនា្ម ន្រកាម?
គ. ចូរគណនាម៉ូត។
ឃ. ចូរគណេមដយន រចួបក្រសាយតាម្រកាប។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១១៤
េ្រកាយពីវាស់កម្ពស់សិស្សៃនវទិយល័យមួយ េគបានលទ្ធផលដូចតារាងខាងេ្រកាម។

កម្ពសc់m 14
5-1
50

15
0-1
55

15
5-1
60

16
0-1
65

16
5-1
70

17
0-1
75

17
5-1
80

ចំនួនសិស្ស 31 95 131 272 120 77 48

ក. ចូរបេង្កីតតារាងេ្របកង់ េ្របកង់េកីន។
ខ. ចូរសង់្រកាប ៃនពហុេកាណេ្របកង់េកីន។
គ. ចូរគណនាេមដយន រចួបក្រសាយេនេលី្រកាប។

ចេម្លើយ �
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� ្របូបាប

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

៨.១ ្របូបាបៃន្រពតឹ្តិការណ៍
និយមន័យ ៨.១.១ ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍A ជាផលេធៀបៃនចំនួនករណី្រសប n(A) និង ចំនួនករណីអាច n(S)

កំណត់េដាយ៖ P(A) =
n(A)
n(S)

! 1. ករណី្រសប គឺជាលទ្ធផលេកីតេឡងី្រសបតាមការ្របាថា្ន ចង់បាន។
2. ករណីអាច គឺសំណំុលទ្ធផលទាងំអស់ែដលអាចេកីតមានេឡងីេនក្នុងវញិញ សាមួយៃនពេិសាធន៍ៃចដន្យ។

ឧទាហរណ៍ ៣៣
េគេរសីសិស្សមា្ន ក់ឱ្យេធ្វី្របធាន្រក�ម ក្នុងចំេណាមសិស្ស្រសី 5 នាក់ និងសិស្ស្រប�ស 3 នាក់។ រក្រប�បាបែដល្របធាន្រក�មជាសិស្ស
្រសី និងរក្រប�បាបែដល្របធាន្រក�មជាសិស្ស្រប�ស។

ចេម្លើយ៖ តាង A ជា្រពឹត្តិការណ៍ែដលសិស្ស្រសីេធ្វី្របធាន្រក�ម
B ជា្រពឹត្តិការណ៍ែដលសិស្ស្រប�សេធ្វីជា្របធាន្រក�ម
សិស្សទាងំអស់មានចំនួន 5+3 = 8 នាក់ នាឱំ្យ n(S) = 8

សិស្ស្រសីមាន 5 នាក់ នាឱំ្យ n(A) = 5 សិស្ស្រប�សមាន 3 នាក់ នាឱំ្យ n(B) = 3

េគបាន ្រប�បាបែដលសិស្ស្រសីេធ្វី្របធាន្រក�មៈ P(A) =
5
8

្រប�បាបែដលសិស្ស្រប�សេធ្វីជា្របធាន្រក�ម៖ P(B) =
3
8

៨.២ ្របូបាបៃន្រពតឹ្តិការណ៍បេំពញ
ជាទូេទ ៨.២.១ េបី P′ ជា្រប�បាបបំេពញៃន P េនាះ P+P′ = 1 ។

ឧទាហរណ៍ ៣៤
េគេបាះកាក់ម្តងពីរ។

ក. ចូររក្រប�បាបែដលេបាះបានអក្សរពីរេផ្សងគា្ន ។
ខ. រក្រប�បាបែដលេបាះបានអក្សរពីរដូចគា្ន ។

H T
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ចេម្លើយ៖ េគេបាះកាក់ម្តងពីរេនាះ្រពឹត្តិការណ៍ែដលអាចេកីតមានេឡងី
គឺ S = {HH,T T,HT,T H}

n(S) = 4 ករណី

ក. តាង A : េបាះបានអក្សរពីរេផ្សងគា្ន
េនាះ A = {HT,T H}

n(A) = 2 ករណី

េគបាន្រប�បាបៃនA គឺ P(A) =
n(A)
n(S)

=
2
4

=
1
2

ខ. តាង P(B)ជា្រប�បាបែដលេចញអក្សរពីរដូចគា្ន
េដាយ្រប�បាបៃន P(A) បំេពញៃន P(B)

េគបាន P(A)+P(B) = 1 នាឱំ្យ P(B) = 1−P(A)

= 1− 1
2

=
1
2

៨.៣ ្របូបាបៃន្រពតឹ្តិការណ៍ែដលពេិសាធេ្រចើនដង
ឧទាហរណ៍ ៣៥

េគេបាះកាក់បីដង ចូររក្រប�បាបែដលេបាះបានអក្សរ T T T ។

ចេម្លើយ៖ តាង S ជា្រពឹត្តិការណ៍អាច
គឺ S = {T T T,T T H,T HT,T HH,HT T,HT H,HHT,HHH}

នាឱំ្យចំនួនករណីអាច n(S) = 8 ករណី
A ជា្រពឹត្តិការែដលេបាះបានអក្សរ T T T

នាឱំ្យ n(A) = 1 ករណី
្រប�បាបៃនែដលេបាះបានអក្សរ T T T គឺ P(A) =

n(A)
n(S)

=
1
8
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៨.៤ លហំាត់
លំហាត់ ១១៥

ចង់មួយមានឃ្លពីណ៌ស និងពណ៌េខ្ម សរុប 15 ្រគាប់។ េគឱ្យសិស្សចាបយ់កឃ្លមី្តងមួយេចញពីថង់េហយីកត់្រតាលទ្ធផលែដលេចញ
ឃ្លេីខ្ម េនេលីកា្ត រេខៀន។ ឃ្លែីដលចាប់បានេហយី្រត�វដាក់ចូលក្នុងថង់វញិមុននឹងបន្តចាប់ឃ្លជីាេលីកទី២ រហូតដល់្រគប់ 100 ដង។
េគេឃញីឃ្លេីខ្ម េចញ 40 ដងក្នុងការចាប់ឃ្លី 100 ដង។ ចូររកចំនួនឃ្លពីណ៌េខ្ម និងពណ៌ស។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១១៦
្រក�មហុ៊នមួយមានបុគ្គលិកចំនួន 250 នាក់។ េគដឹងថាអ្នកែដលេធ្វីដំេណីរេដាយរថយន្តផា្ទ ល់ខ្លួនមានចំនួន 50 នាក់។ រក្រប�បាប
ែដលេធ្វីដំេណីរេដាយមេធយបាយដៃទេទៀត។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១១៧
្រគ�សារមួយចង់បានបុ្រតតាមលំដាប់លំេដាយ ដូច BGB (B ជា្រប�សេហយី G ជា្រសី)។ េតីេគអាចមានសង្ឃមឹប៉ុនា្ម នភាគរយ?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១១៨
េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយពីរដង

ក. ចូររក្រប�បាបែដលេចញេលខដូចគា្ន ។
ខ. ចូររក្រប�បាបែដលផលបូក្រគាប់ទាងំពីរេស្មីនឹង 10 ។

ចេម្លើយ �
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Hing Vothy

លំហាត់ ១១៩
ក្នុងថង់មួយមានឃ្លសី 3 ែដលតាងេដាយអក្សរ A,B,C និងឃ្លេីខ្ម 2 ែដលតាងេដាយអក្សរ X ,Y ។េគលូកចាប់យកឃ្លមី្ដងមួយៗ
េដាយមិនដាក់ចូលវញិ។ ចូរគណនា្រប�បាបែដលចាប់បាន៖

ក. ឃ្លសីមួយ និងេខ្ម មួយតាមលំដាប់
ខ. ឃ្លសីមួយនិងេខ្ម មួយ
គ. ឃ្លសីទាងំពីរ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១២០
ថង់មួយមានឃ្លបីួនែដលបង់អក្សរ a,A,b,B ។ េគចាបយ់កឃ្លមី្តងពីរេចញពីថង់។ ចូរេរៀបរាប្់រពឹត្តកិារណ៍ែដលអាចេកីតមានេឡងី
រចួគណនា្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លពីីរែដលមានអក្សរតូចមួយនិងអក្សរធំមួយ។

ចេម្លើយ �
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Hing Vothy

លំហាត់ ១២១
េគចាប់យកអក្សរមួយៃនពាក្យ PHNOMPENH េដាយៃចដន្យ។ ចូររក្រប�បាបែដលចាប់បានៈ

ក. អក្សរ P ខ. អក្សរ H គ. អក្សរ O និង M ឃ. អក្សរ P ឬ N

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១២២
សុខនិយាយថា ”ខ្ញុកំំពុងនឹករកចំនួនេសសមួយែដលឋតិក្នុងចេនា្ល ះពីរ 1 ដល់ 21” ។ េសនិយាយថា ” ខ្ញុកំក៏ំពុងនឹករកចំនួនគូមួយ
ែដលឋតិក្នុងចេនា្ល ះពីរ 1 ដល់ 21 ែដរ ” ។ េតី្រប�បាបៃនចំនួនែដលសុខ និងេសកំពុងនឹករកេស្មីគា្ន ឬេទ?

ចេម្លើយ �
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Hing Vothy

លំហាត់ ១២៣
ចូររក្រប�បាបៃន្រគាប់ឡុកឡាក់ែដលេចញេលខ 1 ដល់េលខ 4 ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១២៤
ក្នុងវញិញ សាគប់្រព�ញមួយ េតី្រប�បាបែដលគប់េលីៃផ្ទឆូតេស្មីនឹងៃផ្ទមិនឆូត ឬេទ? ∥ ∥

ចេម្លើយ �
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Hing Vothy

លំហាត់ ១២៥
ការសា្ទ បស្ទង់រកសំេឡងគា្ំរទដល់េបក្ខជន 3 នាក់ A,B,C េដាយទទួលបានលទ្ធផលដូចខាងេ្រកាម។

គា្ំរទ មិនគា្ំរទ គា្ម នេយាបល់ សរុប
A 1420 74 182 1676

B 846 26 122 994

C 570 41 60 671

សរុប 2836 41 364 3341

ក. ចូររក្រប�បាបៃនសំេឡងែដលមិនគា្ំរទេបក្ខជន A

ខ. ចូររក្រប�បាបៃនសំេឡងមិនគា្ំរទេបក្ខជន B ឬC

គ. ចូររក្រប�បាបៃនការគា្ម នេយាបល់ចំេពាះេបក្ខជន A

ឃ. ចូររក្រប�បាបៃនការគា្ម នេយាបល់ចំេពាះេបក្ខជន B ឬC ។
ង. ចូរេ្របៀបេធៀប្រប�បាបៃនសំេឡងែដលគា្ំរទេបក្ខជន A និង
្រប�បាបៃនសំេឡងែដលមិនគា្ំរទេបក្ខជន B ឬC ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១២៦
ខាងេ្រកាមេនះជា្រពឹត្តកិារណ៍អាចៃនការេបាះកាក់ 4ដងHHHH,HT HH,T HHH,T T HH,HHHT,HT HT,T HHT,

T T HT,HHT H,HT T H,T HT H,T T T H,HHT T,HT T T,T HT T,T T T T ។

ក. ចូររក្រប�បាបែដលេបាះបានអក្សរ H ពីរ។
ខ. ចូររក្រប�បាបែដលេបាះបានអក្សរ T ពីរមុនេគ។
គ. ចូររក្រប�បាបែដលេបាះបានអក្សរ H មួយមុនេគ។

ឃ. ចូររក្រប�បាបែដលេបាះបានអក្សរ H ទាងំបួន។
ង. ចូររក្រប�បាបែដលេបាះបានអក្សរ T មួយយ៉ាងតិច។

ចេម្លើយ �
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Hing Vothy

លំហាត់ ១២៧
ក្នុងថង់មួយែដលមានែតឃ្លពីណ៌ស និងេខ្ម ។ ចូររក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លពីណ៌ស េដាយដឹងថា្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លពីណ៌េខ្ម

េស្មីនឹង
2
5
។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១២៨
្រក�មហុ៊នមួយបានកត់្រតាេលីចំនួនៃថ្ងអវត្តមានរបស់បុគ្គលិក្របចាឆំា្ន ។ំ
ចំនួនៃថ្ងអវត្តមាន 0 1 2 3 4 5 6 7 8

ចំនួនបុគ្គលិក 6 1 15 12 24 18 16 10 7

េបីេគេធ្វីសមា្ភ សន៍ជាមួយបុគ្គលិកមួយេដាយៃចដន្យ
ក. ចូររក្រប�បាបែដលបុគ្គលិកេនាះ បានឈប់យ៉ាងេ្រចីនបីៃថ្ង។
ខ. ចូររក្រប�បាបែដលបុគ្គលិកេនាះ បានឈប់យ៉ាងតិចមួយៃថ្ង។
គ. ចូររក្រប�បាបែដលបុគ្គលិកេនាះ បានឈប់ចេនា្ល ះពី 4 េទ 6 ៃថ្ង។
ឃ. ចូររក្រប�បាបែដលបុគ្គលិកេនាះ បានឈប់េ្រចីនជាង 6 ៃថ្ង។

ចេម្លើយ �
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Hing Vothy

លំហាត់ ១២៩
ថង់មួយមានឃ្លី 6 ក្នុងេនាះមានឃ្លីពណ៌េខ្ម 4 និងពណ៌ស 2 េដីម្បីងាយសិក�ឃ្លីពណ៌េខ្ម បង់េដាយអក្សរ A,B,C,D និងឃ្លី
ពណ៌ស 2 បង់េដាយអក្សរ X និង Y ។ េគចាប់ឃ្លមី្តងពីរេចញពីថង់។

ក. ចូររក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លពីណ៌សទាងំពីរ។
ខ. ចូររក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លពីណ៌េខ្ម មួយយ៉ាងតិច។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៣០
្រគ�ដាក់សំណួរេមេរៀន 6 តាងេដាយអក្សរ A,B,C,D,E និង F េហយី្រគ�និងដក្រសង់យក 3 សំណួរេដីម្បដីាក់ឱ្យសិស្ស្របឡង
យកពិន្ទុ។ េបីសិស្សមា្ន ក់បានេរៀនែត 4 សំណួរ ។

ក. ចូររក្រប�បាបែដលសិស្សេនាះ្រត�វបានពីរសំណួរគត់។
ខ. ចូររក្រប�បាបែដលសិស្សេនាះ្រត�វបានពីរសំណួរយ៉ាងតិច។

ចេម្លើយ �
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Hing Vothy

លំហាត់ ១៣១
េគេបាះកាក់ម្តងបី។ ចូររក្រប�បាបែដលេបាះបានមុខ H ទាងំបី។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៣២
ថង់មួយមានឃ្លី 12 ្រគាប់ែដលមានែតឃ្លពីណ៌ស និងពណ៌េខ្ម ។ េគចាប់ឃ្លមី្តងមួយេចញពីថង់។

ក. ចូររកចំនួនៃនឃ្លពីណ៌េខ្ម េបី្រប�បាបៃនការចាប់បានខ្លីពណ៌េខ្ម េស្មីនឹង
1
3
។

ខ. ចូររក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លពីណ៌ស។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៣៣
ក្នុងការយិាល័យមួយមានបុរស 3 នាក់ និងនារ2ី នាក់។ េគេ្រជីសេរសី 2 នាក់េដាយេធ្វីការចាប់េឆា្ន តេដាយៃចដន្យ។ ចូររក្រប�បាប
ែដលេគេ្រជីសេរសីបាននារទីាងំពីរនាក់។

ចេម្លើយ �
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Hing Vothy

លំហាត់ ១៣៤
ៃផ្ទថាសមួយខណ្ឌ េដាយបីែផ្នកប៉ុនគា្ន ែដលតាងេដាយអក្សរ A1,A2 និង B

េគបង្វិលថាសឱ្យវលិរចួេ្របី្រព�ញគប់េលីៃផ្ទថាសេនាះពីរដង។
ចូររក្រប�បាបែដលគប់បានអក្សរ A ទាងំពីរេលីក។

B
A1

A2

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៣៥
ថង់មួយមានឃ្លពីណ៌្រកហម និងពណ៌េខៀវ ក្នុងេនាះឃ្លពីណ៌្រកហមមានចំនួន 15 ្រគាប់។ េគចាប់យកឃ្លមីួយពីថង់េដាយៃចដន្យ

េដាយដឹងថា្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លមីួយពណ៌្រកហមេស្មីនឹង
3
5
។ ចូរគណនា

ក. ចំនួនឃ្លពីណ៌េខៀវេនក្នុងថង់េនាះ។

ខ. ចំនួនឃ្លពីណ៌្រកហមែដល្រត�វដាក់ចូលបែន្ថមក្នុងថង់ េដីម្បឱី្យ្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លមីួយមានពណ៌្រកហមេស្មីនឹង
2
3
។

ចេម្លើយ �
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� ចមា្ង យរវាងពរីចណុំច

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

៩.១ ចមា្ង យរវាងពរីចណុំច
ជាទូេទ ៩.១.១ ចមា្ង យរវាងពីរចំណុច A(xA,yA) និង B(xB,yB)

កំណត់េដាយ AB =
√

(xB − xA)2 +(yB − yA)2

=
√

(xA − xB)2 +(yA − yB)2
x

y

•B

•A

xA

yA

xB

yB

ឧទាហរណ៍ ៣៦: ច
រគណនាចមា្ង យរវាងពីរចំណុច A(3,7) និង (8,−5) ។

ចេម្លើយ៖ េគបាន AB =
√

(3−8)2 +[7− (−5)]2

=
√

(−5)2 +(12)2

=
√

25+144

=
√

169

= 13 ឯកតា្របែវង

៩.២ កូអរេដាេនៃនចណុំចកណា្ត ល
ជាទូេទ ៩.២.១ កូអេដាេនៃនចំណុចកណា្ត ល A(xA,yA) និង B(xB,yB)

កំណត់េដាយ M
(

xA +XB

2
,
yA + yB

2

)
។ 

B•A• •M

ឧទាហរណ៍ ៣៧
េគឱ្យចំណុច M(4,3) និង N(−2,8) គណនាកូអរេដាេនៃនចំណុចកណា្ត លៃនអង្កត់ [MN] ។

ចេម្លើយ៖ តាង I(x,y)ជាកូអរេដាេនៃនចំណុចកណា្ត លៃនអង្កត់ [MN]

េគបាន x =
xM + xN

2
=

4+(−2)
2

=
2
2
= 1

y =
yM + yN

2
=

3+8
2

=
11
2

ដូចេនះ I
(

1,
11
2

)
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៩.៣ លហំាត់
លំហាត់ ១៣៦

ចូរគណនាចមា្ង យរវាងពីរចំណុច (−1,−2) និង (3,4) ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៣៧
េគឱ្យ្រតីេកាណមួយែដលមានកំពូល A(−2,6),B(−1,−1) និង C(1,0) ។ ចូរគណនា្របែវង្រជ�ងទាងំបីៃន្រតីេកាណ រចួ
បងា្ហ ញថាវាជា្រតីេកាណែកង។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៣៨
ចូរគណនាចមា្ង យរវាងពីរចំណុចក្នុងករណីនីមួយៗខាងេ្រកាមៈ

ក. A(0,0) និង B(8,−15)

ខ. A(−2,6) និង B(3,−6)

គ. A(−3,−5) និង B(−1,−8)

ឃ. A(5,3) និង B(11,11)

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៣៩
ចូរគណនាចមា្ង យរវាងពីរចំណុចែដលមានកូអរេដាេនដូចខាងេ្រកាមៈ

ក. (9,2) និង (6,8)

ខ. (5,−3) និង (−2,4)

គ. (2,5) និង (0,0)

ឃ. (−6,−3) និង (2,1)

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៤០
ចូរគណនាចមា្ង យរវាងពីរចំណុចែដលមានកូអរេដាេនដូចខាងេ្រកាមៈ

ក. (8,7) និង (8,−6)

ខ. (3,12) និង (7,12)

គ. (100,−203) និង (97,−200)

ឃ. (−3,8) និង (−4,7)

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៤១
ចុងទាងំពីរៃនអង្កត់ផ្ចិតរង្វង់មួយមានកូអរេដាេនេរៀងគា្ន (3,1) និង (−2,5) ។ ចូរគណនាការំង្វង់ រចួសង់រង្វង់េនះ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៤២
ចូរគណនា្របែវងអង្កត់្រទ�ងៃនចតុេកាណ PQRS ែដល P(−2,3),Q(5,5),R(6,−6) និង S(−3,−3) ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៤៣
ចូរបងា្ហ ញថា្រតីេកាណ KLM ែដល K(2,8),L(10,11) និង M(5,0)ជា្រតីេកាណសមបាត។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៤៤
ចូរគណនាបរមិា្រតៃន្រតីេកាណ ABC ែដល A(3,7),B(5,2) និង C(−7,3) ។ ចូរបងា្ហ ញថា ABC ជា្រតីេកាណែកង រចួ
គណនាៃផ្ទ្រកឡារបស់វា។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៤៥
ចូររកតៃម្ល y េដីម្បឱី្យចមា្ង យរវាងពីរចំណុចែដលមានកូអរេដាេន (4,2) និង (4,y) េស្មីនឹង 5 ឯកតា្របែវង។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៤៦
ចូររកចំណុច C(x,1) ក្នុងកា្រដង់ទី១េដីម្បឱី្យ្រតីេកាណែដលមានកំពូល A(1,1),B(4,7) និង C(x,1) ជា្រតីេកាណសមបាត
ែដល AB = AC ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៤៧
កំពូលៃន្រតីេកាណមួយមានកូអរេដាេន (−3,2),(9,2) និង (3,10) ។

ក. ចូរគណនា្របែវង្រជ�ងទាងំបីៃន្រតីេកាណ។
ខ. ចូរ្របាប់្របេភទៃន្រតីេកាណេនះ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៤៨
កំពូលៃនចតុេកាណមួយមានកូអរេដាេន (−1,−2),(5,−2),(−1,4) និង (5,4) ។

ក. ចូរគណនា្របែវង្រជ�ងនិងអង្កត់្រទ�ងៃនចតុេកាណ។
ខ. េតីេគសន្និដា្ឋ នដូចេម្តចចំេពាះចតុេកាណេនះ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៤៩
កូអរេដាេនកំពូលរបស់ចតុេកាណមួយមាន (2,−1),(6,4),(2,9) និង (−2,4) ។

ក. ចូរគណនា្របែវង្រជ�ងនិង្របែវងអង្កត់្រទ�ងៃនចតុេកាណ។
ខ. ចូរ្របាប់្របេភទៃនចតុេកាណេនះ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៥០
ចតុេកាណមួយមានកំពូល (−2,−3),(−3,1),(5,−1) និង (4,3) ។ េតីចតុេកាណេនះមានរាងជាអ្វី?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៥១
េគមាន A(3,0) និង B(9,0) ។ ចូរគណនាកូអរេដាេនៃនចំណុចកណា្ត លៃនអង្កត់ [AB] ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៥២
េគឱ្យ A(0,2) និង B(0,8) ។ ចូរគណនាកូអរេដាេនៃនចំណុចកណា្ត លៃនអង្កត់ [AB] ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៥៣
េគឱ្យ A(2,1) និង B(8,4) ។ ចូរគណនាកូអរេដាេនៃនចំណុចកណា្ត លៃនអង្កត់ [AB] ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៥៤
េតីេកាណមួយមានកំពូលកំណត់េដាយចំណុច A(2,1),B(10,7) និង C(8,9) ។ ចូរ្រសាយបញ្ជ ក់ថា ្រតីេកាណែដលផ្គុ ំេដាយ
ចំណុចកណា្ត លៃន្រជ�ងទាងំបី ជា្រតីេកាណសមបាត ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៥៥
ចូរគណនាកូអរេដាេនៃនចំណុចកណា្ត លៃន [AB] រចួេដចំណុចក្នុងត្រម�យអរតូណរេមតាមករណីនីមួយៗខាងេ្រកាមៈ

ក. A(5,8) និង B(5,12) ខ. A(−5,2) និង B(−5,14) ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៥៦
េ្របីរូបមន្តកូអរេដាេនៃនចំណុចកណា្ត ល់អង្កត់។ ចូរគណនាកូអរេដាេនចំណុចកណា្ត លៃនអង្កត់ [AB] ក្នុងករណីនីមួយៗដូចខាង
េ្រកាមៈ

ក. A(−3,−5) និង B(7,−5)

ខ. A(−8,−6) និង B(4,2)

គ. A(3t +5,−7) និង B(t +7,7) ែដល t ̸= 1

ឃ. A(a,b) និង B(a,c) ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៥៧
ចូរគណនាកូអរេដាេនៃនចំណុចកណា្ត ល M ៃនអង្កត់រវាងពីរចំណុច A(−3,−1) និង B(5,7) ។ ចូរគណនា្របែវង AM និង
BM ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៥៨
េគឱ្យ M(1,−2)ជាចំណុចកណា្ត លៃនអង្កត់ [AB] ែដល A(−2,2) ។ ចូរគណនាកូអរេដាេនៃនចំណុច B ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៥៩
រង្វង់មួយមានផ្ចិត F(−2,6) ។ អង្កត់ផ្ចិតរង្វង់េនះមានចំណុចចុងមួយ្រតង់ V (3,8) ។ គណនាកូអរេដាេនៃនចំណុច T ែដលជា
ចំណុចចុងមា្ខ ងេទៀតៃនអង្កត់ផ្ចិត [TV ] រចួសង់រង្វង់េនះ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៦០
កូអរេដាេនៃនកំពូល្របេលឡូ្រកាមមួយេស្មី (1,1),(2,−3),(−3,−1) និង (−2,−5) ។ ចូរគណនាកូអរេដាេនៃនចំណុច
កណា្ត លៃនអង្កត់្រទ�ងទាងំពីរ។ េតីេគអាចសន្និដា្ឋ នបានយ៉ាងដូចេម្តច?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៦១
ចតុេកាណមួយមានកំពូល E(5,3),F(5,−5),G(−3,−3) និង H(−1,5) ។ ចូរគណនាកូអរេដាេនៃនចំណុចកណា្ត ល
A,B,C និង D ៃន្រជ�ង [EF ], [FG], [GH] និង [EH] ។ េតីចតុេកាណ ABCD មានរាងជាអ្វី?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៦២
ចតុេកាណែកងមួយកំណត់េដាយចំណុច A(3,2),B(9,2),C(9,6) និង D(3,6) ។ ចូរ្រសាយបញ្ជ ក់ថាចតុេកាណែដល
កំណត់េដាយចំណុចកណា្ត លៃន្រជ�ងទាងំបួនរបស់ចតុេកាណែកងខាងេលីជាចតុេកាណេស្មី។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៦៣
ចតុេកាណមួយមានកំពូល P(−3,−2),Q(−1,5),R(3,1) និង S(5,−4) ។ េបី A,B,C និងDជាចំណុចកណា្ត លេរៀងគា្ន
ៃន្រជ�ង [PQ], [QR], [RS] និង PS ។ ចូរបងា្ហ ញថា ABCD ជា្របេលឡូ្រកាម។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៦៤
េគមានអង្កត់ [P1P2] ែដល P1(x1,y1) និង P2(x2,y2) ។ ចូរគណនាកូអរេដាេនៃនចំណុច A និង B ជាចំណុចែដលែចកអង្កត់
[P1P2]ជាបីែផ្នកេស្មីៗគា្ន ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៦៥

េគមានចំណុច P1(x1,y1),Pm

(
x1 + x2

2
,
y1 + y2

2

)
និង P2(x2,y2) ។ ចូរបងា្ហ ញថា P1Pm +PmP2 = P1P2 ។

ចេម្លើយ �
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�� សមកីារៃនបនា្ទ ត់

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

១០.១ ការសង់បនា្ទ ត់
ឧទាហរណ៍ ៣៨

ចូរសង់្រកាបៃនសមីការ y =−3x+1 ។

ចេម្លើយ៖ េគបានតារាងតៃម្លេលខ

x
y

−1
4

0
1

1
−2

x′

y′

0
x

y

−4 −3 −2 −1 1 2 3 4

−2

−1

1

2

3

4

y =−3x+1

ឧទាហរណ៍ ៣៩
ចូរសង់បនា្ទ ត់ែដលកាត់តាមចំណុច A(2,1) េហយីមានេមគុណ្របាប់ទិសេស្មីនឹង 2 ។

ចេម្លើយ៖ ដំបូងេគសង់ចំណុច A(2,1)

បនា្ទ ត់មានេមគុណ្របាប់ទិសេស្មីនឹង 2

មានន័យថា x េកីន 1 ឯកតា េនាះ y នឹងេកីន 2 ឯកតា។
គូសមួយឯកតាេចញពី A តាមទិស ox បនា្ទ ប់មក
គូសេឡងីេលី2ឯកតាតាមទិស oy ។
េគបានចំណុចមួយ B បនា្ទ ត់ែដល្រត�វសង់កាត់តាមចំណុច A និង B ។

0
x′

y′

x

y

−1 1 2 3 4

1

2

3

4

•

B•

A

ឧទាហរណ៍ ៤០

ចូរសង់បនា្ទ ត់ែដលកាត់តាមចំណុច A(0,3) និងមានេមគុណ្របាប់ទិស −1
2
។

ចេម្លើយ៖ ដំបូងេគសង់ចំណុច A(0,3)

បនា្ទ ត់មានេមគុណ្របាប់ទិសេស្មីនឹង −1
2

មានន័យថា x េកីន 1 ឯកតា េនាះ y នឹងថយចុះ 1
2
ឯកតា។

គូសមួយឯកតាេចញពី A តាមទិស ox បនា្ទ ប់មក
គូសចុះេ្រកាម1

2
ឯកតាតាមទិស oy′ ។

េគបានចំណុចមួយ B(1,2.5) បនា្ទ ត់ែដល្រត�វសង់កាត់តាមចំណុច A និង B ។ x′

y′

0
x

y

−1 1 2 3

1

2

3

4

•B
•A
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ជាទូេទ ១០.១.១ េដីម្បសីង់បនា្ទ ត់ែដលកាត់តាមចំណុច (a,b) និងមានេមគុណ្របាប់ទិស m ។
• េបី m > 0 គូស១ឯកតាេចញពី A តាមទិស ox េហយី
គូសេឡងីេលីm ឯកតាតាមទិស oy េនាះថ្មីមួយេទៀតគឺ B ។

• េបី m < 0 គូសមួយឯកតាេចញពី A តាមទិស ox េហយីគូសចុះេ្រកាមm

ឯកតាតាមទិស oy′ េនាះថ្មីមួយេទៀតគឺ B ។
ដូចេនះ បនា្ទ ត់េយងីគឺគូសកាត់តាមចំណុច A និង B។

x

y

x′

y′

•A

•B

•B

m
>

0

m
<

0

១០.២ សមកីារបនា្ទ ត់
ជាទូេទ ១០.២.១ • សមីការបនា្ទ ត់មានរាង y = ax+b ែដល a េហថាេមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា្ទ ត់។

• បនា្ទ ត់កាតត់ាមចំណុច (x0,y0) និងមានេមគុណ្របាប់ទិស a មានសមីការ y− y0 = a(x− x0) ឬ y = a(x− x0)+ y0

• បនា្ទ ត់កាត់តាមចំណុច (xA,yA) និង (xB,yB) មានសមីការ y = a(x− xA) + yA ឬ y = a(x− xB) + yB។ ែដល
a =

yB − yA

xB − xA
=

yA − y−B
xA − xB

ជាេមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា្ទ ត់។

ឧទាហរណ៍ ៤១

ចូរសរេសរសមីការបនា្ទ ត់កាត់តាមចំណុច A(0,1) និងមានេមគុណ្របាប់ទិសេស្មី −
1
3
។

ចេម្លើយ៖ េគបាន សមីការបនា្ទ ត់គឺ y− yA = a(x− xA)

y−1 =−1
3
(x−0)

y =−1
3

x+1

ដូចេនះ សមីការបនា្ទ ត់គឺ y =−1
3

x+1

ឧទាហរណ៍ ៤២
ចូរសរេសរសមីការបនា្ទ ត់កាត់តាមចំណុច A(−2,0) និង B(−1,4) ។

ចេម្លើយ៖ េមគុណ្របាប់ទិស a =
yA − yB

xA − xB
=

4−0
−1− (−2)

=
4

−1+2
= 4

េគបាន y = a(x− xA)+ yA

= 4[x− (−2)]+0

= 4(x+2)

= 4x+8
ដូចេនះ សមីការបនា្ទ ត់កាត់តាមចំណុច A និង B គឺ y = 4x+8
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១០.៣ លក្ខខណ្ឌ ៃនបនា្ទ ត់�សបនងិបនា្ទ ត់ែកង
ជាទូេទ ១០.៣.១ េបីបនា្ទ ត់ d1 : y = ax+b និង d2 : a′x+b′

• បនា្ទ ត់ d1 ្រសប d2 លុះ្រតាែត a = a′ កំណត់សរេសរេដាយៈ d1 ∥ d2 ⇔ a = a′ ។
• បនា្ទ ត់ d1 ែកង d2 លុះ្រតាែត aa′ =−1 កំណត់សរេសរេដាយៈ d1 ⊥ d2 ⇔ aa′ =−1 ។

ឧទាហរណ៍ ៤៣

េគឱ្យ d : y =
3
2

x−3 និងចំណុច A(−1,1) និង B(1,4) ។ ចូរបញ្ជ ក់ថាបនា្ទ ត់ d ្រសបនឹងបនា្ទ ត់ AB ។

ចេម្លើយ៖ បនា្ទ ត់ d : y =
3
2

x−3 មានេមគុណ្របាប់ទិស 3
2

បនា្ទ ត់ AB មានេមគុណ្របាប់ទិស yB − yA

xB − xA
=

4−1
1− (−1)

=
3

1+1
=

3
2

េដាយេមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា្ទ ត់ d េស្មីនឹងេមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា្ទ ត់ AB នាឱំ្យ បនា្ទ ត់ d ្រសបនឹងបនា្ទ ត់ AB ។

ឧទាហរណ៍ ៤៤
ចូររកសមីការៃនបនា្ទ ត់ែដលកាត់តាមចំណុច (6,3) េហយី្រសបនឹងបនា្ទ ត់ x−3y = 9 ។

ចេម្លើយ៖ តាង a ជាេមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា្ទ ត់កាត់តាមចំណុច (6,3)

បនា្ទ ត់ x−3y = 9 ⇒ 3y = x−9 ⇒ y =
x
3
−3 មានេមគុណ្របាប់ទិស 1

3
េដាយបនា្ទ ត់ទាងំពីរ្រសបគា្ន េនាះ a =

1
3

េគបាន សមីការបនា្ទ ត់គឺ y =
1
3
(x−6)+3

=
1
3

x+1

ដូចេនះ សមីការបនា្ទ ត់កាត់តាមចំណុច (6,3) េហយី្រសបនឹងបនា្ទ ត់ x−3y = 9 មានសមីការ y =
1
3

x+1

ឧទាហរណ៍ ៤៥
ចូររកតៃម្ល a េដីម្បឱី្យបនា្ទ ត់ y = ax+3 និង y−2x = 1 ែកងគា្ន ។

ចេម្លើយ៖ បនា្ទ ត់ y−2x = 1 ⇒ y = 2x+1 ែកងនឹងបនា្ទ ត់ y = ax+3 លុះ្រតាែត 2×a =−1 ⇒ a =−1
2

ដូចេនះ a =−1
2

ឧទាហរណ៍ ៤៦

េគឱ្យបីចំណុច A(0,3),B(2,0) និងC(4,
17
3
) ។ ចូរបញ្ជ ក់ថា AB ⊥ AC ។

ចេម្លើយ៖ បនា្ទ ត់ AB មានេមគុណ្របាប់ទិស yB − yA

xB − xA
=

0−3
2−0

=−3
2

បនា្ទ ត់ AC មានេមគុណ្របាប់ទិស yC − yA

xC − xA
=

17
3 −3
4−0

=−
17−9

3
4

=

8
3
4
=

8
3
× 1

4
=

2
3

េគបាន −3
2
× 2

3
=−1 នាឱំ្យ AB ⊥ AC ។
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១០.៤ លហំាត់
លំហាត់ ១៦៦

ចូរសង់បនា្ទ ត់ែដលកាត់តាមមួយចំណុចនិងមាន េមគុណ្របាប់ទិស a ក្នុងករណីខាងេ្រកាមៈ

ក. a = 2 , (−4,1) ខ. a =−2
3
, (1,5)

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៦៧
ចូររកេមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា្ទ ត់ែដលកាត់តាមពីរចំណុចដូចខាងេ្រកាមៈ

ក. (3,1) និង (5,4)

ខ. (3,0) និង (−3,−6)

គ. (−2,−1) និង (−4,−4)

ឃ. (1,4) និង (4,−2)

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៦៨
ចូររកសមីការៃនបនា្ទ ត់ែដលកាត់តាមពីរចំណុចៈ

ក. (−6,1) និង (6,−2)

ខ. (3,−4) និង (−9,2)

គ. (2,0) និង (1,−8)

ឃ. (−4.2,−4) និង (−2.2,6)

ង. (2.5,−1) និង (0.5,1)

ច. (0,5) និង (3,−2.5)

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៦៩
សរេសរសមីការបនា្ទ ត់និងសង់បនា្ទ ត់ែដលមានេមគុណ្របាប់ទិស m េហយីកាត់តាមចំណុច P រចួរកកូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វ
រវាងបនា្ទ ត់និងអក្ស។

ក. m = 1 និង P(0,2)

ខ. m =−1 និង P(1,0)

គ. m =−2 និង P(3,−1)

ឃ. m =
3
5
និង P(−1,−4)

ង. m = 0 និង P(2,1)

ច. m =−3
2
និង P(0,3)

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៧០
ក្នុងចំេណាមបនា្ទ ត់បីខាងេ្រកាម េតីមួយណា្រសបគា្ន ?

ក. 2x+3y =−11 ខ. 4x+8y−1 = 0 គ. y =−2
3

x+1

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៧១
ចូររកេមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា្ទ ត់តាងសមីការខាងេ្រកាម រចួ្របាប់ថាេតីគូសមីការណាខ្លះែដលមានបនា្ទ ត់្រសបគា្ន ។

ក. y = x+4 និង x− y+5 = 0

ខ. y = 2x−3 និង x+2y+1 = 0

គ. 3x− y+4 = 0 និង y−2 = 3(x+1)

ឃ. 2y = 5x+6 និង 5x+2y−1 = 0

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៧២
េតីគូសមីការណាខ្លះែដលមានបនា្ទ ត់ែកងគា្ន ?

ក. y = 3x+1 និង y =−1
3

x ខ. y = 2x+5 និង x−2y+6 = 0

គ. y = 5x−4 និង x+5y−1 = 0

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៧៣
ចូររកសមីការបនា្ទ ត់ែដល្រសបនឹង

ក. y = 3x−4 េហយីកាត់តាមចំណុច (5,1)

ខ. 3x−2y+5 = 0 េហយីកាត់តាមចំណុច (−2,4)
គ. 2x+2y+9 = 0 េហយីកាត់តាមចំណុច

(
−5

3
,0
)

ឃ. x−5y+6 = 0 េហយីកាត់តាមចំណុច (0,0) ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៧៤
ចូររកសមីការបនា្ទ ត់ែដលែកងនឹង

ក. y =
1
2

x+4 េហយីកាត់តាមចំណុច (5,0)

ខ. x− y+5 = 0 េហយីកាត់តាមចំណុច (0,0)

គ. 8x+3y+1 = 0 េហយីកាត់តាមចំណុច (−1,4)

ឃ. y =−x+6 េហយីកាត់តាមចំណុច
(
−4,−2

3

)
។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៧៥
ក. ចូរកំណត់សមីការៃនបនា្ទ ត់ d1 កាត់តាមចំណុច A(−3,5) ែដលមានេមគុណ្របាប់ទិសេស្មីនឹង −2 រចួសង់បនា្ទ ត់េនះ។
ខ. េគមានសមីការបនា្ទ ត់ d2 : y = (m−1)x+2 ។ ចូរកំណតត់ៃម្លm េដីម្បឱី្យបនា្ទ ត់ d2 ្រសប d1 ។ េតីមានតៃម្លm ែដល
ឱ្យ d2 ែកងនឹង d1 ឬេទ? ចូរសរេសរសមីការៃនបនា្ទ ត់្រត�វនឹងតៃម្ល m នីមួយៗ រចួសង់បនា្ទ ត់ទាងំេនាះ។

គ. B ជាចំណុចែដលមានកូអរេដាេន (6,0) ។ ចូរសរេសរសមីការៃនបនា្ទ ត់កាត់តាម A និង B រចួបញ្ជ ក់ចំណុចជួបនឹងអ័ក្ស
y′y ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៧៦
ក្នុងត្រម�យអរតូណរេម េគឱ្យបីចំណុច A(0,6),B(−3,0) និងC(6,0) ។

ក. ចូររកសមីការៃនបនា្ទ ត់ AB និង AC ។
ខ. ចូររកសមីការៃនបនា្ទ ត់ D កាត់តាមចំណុចC េហយីែកងនឹងបនា្ទ ត់ AB ។
គ. ចូររកសមីការៃនបនា្ទ ត់ D′ កាត់តាមចំណុច B េហយី្រសបនឹងបនា្ទ ត់ AC ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៧៧
ក. ក្នុងត្រម�យអរតូណរេម រកសមីការៃនបនា្ទ ត់កាតត់ាមចំណុច A(6,2) និង B(2,−2) ។ ចូររកសមីការៃនែខ្សេមដយទរ័របស់

|AB| ។
ខ. េគឱ្យចំណុចC(−2,6) ។ ចូរបងា្ហ ញថាCAB ជា្រតីេកាណសមបាត។
គ. ចូររកសមីការៃនបនា្ទ ត់C2 កាត់តាមC េហយី្រសបនឹង AB ។
ឃ. ចូរបងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់C2 កាត់តាម M(−5,3) ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៧៨
ក្នុងត្រម�យអរតូណរេម េគឱ្យបីចំណុច A(−6,0),B(6,0) និងC(3,9) ។

ក. ចូររកសមីការៃន្រជ�ង្រតីេកាណ ABC ។
ខ. ចូរសរេសរសមីការៃនែខ្សេមដយទ័ររបស់្រជ�ង្រតីេកាណ ABC ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៧៩
េបីចំណុច (a,6) និង (2,a) ឋតិេនេលីបនា្ទ ត់ 4x+2y = b ។ ចូរកំណត់តៃម្ល a និង b រចួសង់បនា្ទ ត់េនាះ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៨០
តាមការអេង្កតេរាច្រកនានាេលីសកលេលាកែដលេ្របីថាមពលពីេ្របងបានថយចុះពីរមួយឆា្ន េំទមួយឆា្ន ។ំ េនឆា្ន ំ ១៩៧៣ េរាងច្រក
ែដលេ្របីថាមពលពីេ្របងមានែត 47% េហយីេនឆា្ន ំ ១៩៩០ ចំនួនេនះបានថយមក្រតឹម 38% ។ ចូរកំណតស់មីការែដលទាក់ទង
េទនឹងការេ្របីថាមពលពីេ្របងេទតាមឆា្ន ំ x ។ េគកំណត់យក x = 0 ្រត�វនឹងឆា្ន ១ំ៩៧០ ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៨១
ការរកីចេ្រមីនៃនែផ្នកឧស�ហកម្មនិងេសវាកម្មនានាបានបណា្ត លឱ្យចំនួនកសិករថយចុះជាលំដាបេ់ទតាមអ្រតា 0.8% ក្នុងមួយឆា្ន ំ
។ េបីកសិករមានចំនួន 80% េនឆា្ន ំ 2000 ចូររកសមីការែដលទាក់ទងេទនឹងភាគរយៃនកសិករ ែដលបានថយចុះេទតាមឆា្ន ។ំ
េ្របីសមីការេនះេដីម្បប៉ីាន់សា្ម នរកចំនួនកសិករេនឆា្ន 2ំ008 ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៨២
ការយល់ដឹងអំពីេ្រគាះថា្ន ក់ៃនបារ ី បណា្ត លឱ្យចំនួនអ្នកជក់បានថយចុះចាប់ពីឆា្ន  ំ1992 មក។ េបីអ្នកជក់មានចំនួន 38% េនឆា្ន ំ
1992 េហយីចំនួនេនះបានថយចុះមក្រតឹម 15.5% េនឆា្ន ំ 2007 ។ ចូររកសមីការែដលទាក់ទងនឹងចំនួនអ្នកជក់និងចំនួនឆា្ន ។ំ

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៨៣
េនេម៉ាង 12 ៃថ្ង្រតង់កេម្ត មានសីតុណ្ហ ភាព 40◦ ។ សីតុណ្ហ ភាពេនះចុះវញិក្នុងអ្រតា 2◦ ក្នុងមួយេម៉ាង។ េតីេនេម៉ាងប៉ុនា្ម នេទីប
មានសីតុណ្ហ ភាពេស្មីនឹង 26◦ ។

ចេម្លើយ �
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�� ្របព័ន្ធសមកីារដេឺ្រកទ១ីមានពរីអញញ ត

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

១១.១ ដេំណាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមកីារតាម្រកាភិច

ជាទូេទ ១១.១.១ ្របព័ន្ធសមីការ

ax+by = c

a′x+b′y = c′

• េបីបនា្ទ ត់ទាងំពីរ្របសព្វគា្ន េនាះ្របព័ន្ធសមីការមានគូចេម្លីយគឺជាចំណុច្របសព្វ។
• េបីបនា្ទ ត់ទាងំពីរ្រសបគា្ន េនាះ្របព័ន្ធសមីការគា្ម នចេម្លីយ។
• េបីបនា្ទ ត់ទាងំពីរ្រត�តសីុគា្ន េនាះ្របព័ន្ធសមីការមានគូចេម្លីយេ្រចីនរាប់មិនអស់។

ឧទាហរណ៍ ៤៧

េដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការ

x− y = 4

2x+ y = 2

ចេម្លើយ៖ ចំេពាះសមីការ x− y = 4 នាឱំ្យ y = x−4
0 2 4x

y −4 −2 0

ចំេពាះសមីការ 2x+ y = 2 នាឱំ្យ y =−2x+2
0 2 4x

y 2 −2 −6

ដូចេនះ ្របព័ន្ធសមីការមានចេម្លីយ x = 2 និង y =−2

x

y

−1 1 2 3 4

−4

−3

−2

−1

1

22

១២៩ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

១១.២ េដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមកីារតាមវធិជីនួំស
ឧទាហរណ៍ ៤៨

េដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការ

x+ y = 15 (1)

2x+4y = 40 (2)

ចេម្លើយ៖ សមីការ (1) : x+ y = 15 នាឱំ្យ y = 15− x ជំនួសចូលសមីការ (2)
េគបាន 2x+4(15− x) = 40

2x+60−4x = 40

−2x =−20

x = 10 ជំនួសចូលសមីកា (1) េនាះ y = 15−10 = 5

ដូចេនះ ្របព័ន្ធសមីការមានចេម្លីយ x = 10 និង y = 5

១១.៣ េដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមកីារតាមវធិបូីកបបំាត់
ឧទាហរណ៍ ៤៩

េដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការ

x+ y = 15 (1)

2x+4y = 40 (2)

ចេម្លើយ៖ យកសមីការ −2(1) បូកសមីការ (2)
េគបាន −2(x+ y)+2x+4y =−2(15)+40

−2x−2y+2x+4y =−30+40

2y = 10

y = 5

ជំនួសចូលសមីការ (1) : x+ y = 15 ⇒ x = 15− y = 15−5 = 10

ដូចេនះ ្របព័ន្ធសមីការមានចេម្លីយ x = 10 និង y = 5
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១១.៤ លហំាត់
លំហាត់ ១៨៤

េតីកូអរេដាេនែដលេគឱ្យខាងេ្រកាមជាចេម្លីយរបស់្របព័ន្ធសមីការែដរឬេទ?

1.

x− y = 8

x+ y =−2
មានគូចេម្លីយ (3,−5)

2.

2x+ y = 3

x+ y2 = 4
មានគូចេម្លីយ (2,−1)

3.

y = 3x

x+ y = 3
មានគូចេម្លីយ (0,0)

4.

x− y = 3

2x−2y = 6
មានគូចេម្លីយ (5,2)

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៨៥
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាម្រកាប

1.

y = 7−3x

2x−3y = 12
2.

x−2y = 17

3x−6y = 11

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៨៦
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាម្រកាប

1.

y = 7−3x

2x−3y = 12
2.

x−2y = 17

3x−6y = 11

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៨៧
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាម្រកាប

1.

y+6 = 3x

9x−2y = 3
2.

3x−4y = 8

4x+ y = 17

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៨៨
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិបូកបំបាត់

1.

y+6 = 3x

9x−2y = 3
2.

3x−4y = 8

4x+ y = 17

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៨៩
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិបូកបំបាត់

1.

y =−2x+ y =−11

5x− y = 26
2.

2x+3y = 21

3x+2y = 19

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៩០
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិបូកបំបាត់

1.

y+6 = 3x

9x−2y = 3
2.


x
2
− y

5
= 1

y− x
3

= 8

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៩១
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិបូកបំបាត់

1.

2x+2y =−2

5x−2y = 9
2.

2x+2y = 8

2x− y = 5

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៩២
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិបូកបំបាត់

1.

7x−10y =−1

3x+2y =−13
2.

4x−3y = 15

8x+2y =−10

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៩៣
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិបូកបំបាត់

1.

2x+8y =−1

−10x+4y = 16
2.

5x+3y+9 = 0

3x−4y+17 = 0

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៩៤
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិបូកបំបាត់

1.

6x−5 = 2x−7y

2x = 5y−6
2.

4x−3y = 9

−3x+5y = 7

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៩៥
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិបូកបំបាត់

1.

3x+4y =−1

7x+9y = 0
2.

4x−2y =−19

−6x−3y = 1.5

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៩៦
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិជំនួស

1.

x−2y = 16

4x+ y = 1
2.

x+2y = 6

4x+3y = 4

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៩៧
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិជំនួស

1.

y =−4x+5

2x−3y = 13
2.

5x− y =−23

3x− y =−15

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ១៩៨
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិជំនួស

1.

−2x+ y = 2

2x+3y = 6
2.

x+5y = 11

4x− y = 2

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ១៩៩
ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមតាមវធីិជំនួស

1.

2x+3y = 11

3x+3y = 18
2.

5x+3y = 4

4x−2y = 1

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២០០
ចូររកតៃម្ល m េដីម្បឱី្យ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមគា្ម នចេម្លីយ

ក.

4x+6y = 12

2x+my = 5
ខ.

12x−3my = 1

4x+2y = 3

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២០១
ចូររកតៃម្ល m និង n េដីម្បឱី្យ្របព័ន្ធសមីការខាងេ្រកាមមានគូចេម្លីយរាប់មិនអស់

ក.

mx+ny = 10

4x−3y = 5
ខ.


6x+ y = 30

(n−1)x+
1
3

y = n+m

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២០២
សុខនិងេសទិញេសៀវេភសរេសរ។ សុខទិញេសៀវេភេស្តីង2កបលនិងេសៀវេភ្រកាស់3 កបលអស់្របាក់ 21 000៛ ។ ចំែណកេស
វញិទិញេសៀវេភេស្តីង 3 កបលនិងេសៀវេភ្រកាស់ 2 កបលអស់្របាក់ 19 000៛ ។ េតីេសៀវេភទាងំពីរ្របេភទេនះ មានតៃម្លមួយ
កបលៃថ្លប៉ុនា្ម នេរៀល?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២០៣
េនក្នុងកាបូបមួយមាន្របាក់ 8 000៛ ។ េគរាប់ចំនួន្រកដាស្របាក់េឃញី 11 សន្លឹក។ ្រកដាស្របាក់េនះមានពីរ្របេភទគឺ្របេភទ
500៛ និង្របេភទ 1 000៛ ។ ចូររកចំនួន្រកដាស្របាក់្របេភទនីមួយៗ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២០៤
ពូសំដាក់ទឹកេតា្ន តេដាយេ្របីែខ្សពួរបង្ហូតចុះមកដី។ េបីគាត់មិនបត់ែខ្សជាពីរេទ េនាះគាត់បង្ហូតបំពង់មកដល់ដី េនសល់កន្ទុយែខ្ស
7m េទៀត។ ប៉ុែន្តេបីគាតប់តែ់ខ្សពួរជាពីរ គាត់បង្ហូតបំពង់មកដលដី់ល្មមញមានសលែ់ខ្សេសាះ ។ បំពង់និងែខ្សបំពង់មាន្របែវង 1m

។ កម្ពស់េដីមេតា្ន ត្រត�វគិតពីកែន្លងែដលគាត់អង្គុយមក្រតឹមដី។ ចូររក្របែវងែខ្សពួរនិងកម្ពស់េដីមេតា្ន ត។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២០៥
ដីមួយកែន្លងរាងចតុេកាណែកងមានបរមិា្រត 110m។ េបីេគែថម 5m េលីបេណា្ត យនិង 2m េលីទទឹង េនាះៃផ្ទ្រកឡាេកីនេលីស
ពីមុន 150m2 ។ ចូររក្របែវងបេណា្ត យនិងទទឹងៃនដីេនាះ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២០៦
ផលដកៃនពីរចំនួនេស្មី 22 ពីរដងៃនចំនួនធំបូកនឹងបីដងៃនចំនួនតូចេស្មីនឹង 246 ។ រកពីរចំនួនេនាះ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២០៧

ពីរចំនួនមានផលបូកេស្មីនឹង 490 និងមានផលេធៀបេស្មីនឹង
3
7
។ ចូរគណនាចំនួនទាងំពីរេនាះ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២០៨
េបីបនា្ទ ត់ Ax+By = 9 កាត់ចំណុច (2,1) និង (−3,3) ចូរកំណត់តៃម្ល A និង B ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២០៩

ចូរេដាះ្រសាយ្របព័ន្ធសមីការ


2
x
− 2

y
=

1
2

1
x
+

5
y

=
2
4

ចេម្លើយ �
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�� ្រទសឹ្ដ ីបទពតីាគ័រ

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

ប្អូនៗបានសា្គ លម់កេហយី អំពី្រតីេកាណេហយី្រតីេកាណមានដូចជា ្រតីេកាណសម័ង្ស ,្រតីេកាណសមបាត , ្រតីេកាណែកងសមបាត , ្រតីេកាណ
សាមញញ និង ្រតីេកាណែកង ។  ្រគប់ ្រតីេកាណ ទាងំ អស់ សុទ្ធ ផ្គុ ំ េដាយ ្រតីេកាណ ែកង េហតុ េនះ េហយី េទីប េយងី យក ្រតីេកាណ ែកង មក សិក� ។
េគមាន្រតីេកាណែកងដូចរូបទី០១៖

ក្នុង្រតីេកាណែកង ABC ែដល ∠BAC = α េនាះេគបាន៖
• [AC] = b ជាអីុប៉ូេតនុស (Hypotenuse)
• [AB] = c ជា្រជ�ងជាប់ (Adjacent)
• [BC] = a ជា្រជ�ងឈម (opposite)

B
A

C

c

a b

α

រូប០១

ចំណាំ ១២.០.១ ក្នុងរូប០១៖
• អីុប៉ុេតនុស (Hypotenuse) គឺជា្រជ�ងែដលឈមនឹងមុំែកង ឬ ្រជ�ងែដលែវងជាងេគេនក្នុង្រតីេកាណែកង។
• ្រជ�ងជាប់ គឺជា្រជ�ងែដលជាប់នឹងមំុ α និងមុំែកង ។
• ្រជ�ងឈម គឺជា្រជ�ងែដលឈមនឹងមុំ α និង ជាប់នឹងមុំែកង ។

១២.១ ្រទសឹ្ត ីបទពតីាគ័រ
្រទឹស្តីបទ ១២.១.១ ក្នុង្រតីេកាណែកង េគបានកាេរៃន អីុប៉ូេតនុស េស្មីនឹងផលបូកកាេរៃន ្រជ�ងជាប់ និង្រជ�ងឈម ។
ក្នុងរបូ០១ េគបាន AC2 = AB2 +BC2 ឬ b2 = a2 + c2 ។
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១២.២ លហំាត់
ឧទាហរណ៍ ៥០

េតីមួយណាជា្រតីេកាណែកង?

8.2m

6m

11.3m

A
B

C

8m

6m

10m

A′ B′

C′

ចេម្លើយ �

ឧទាហរណ៍ ៥១
េគឱ្យរងា្វ ស់្រជ�ង AB = 5cm , AC = 12cm និង BC = 13cm ។

1. ចូរសង់្រតីេកាណ ABC ។ 2. បងា្ហ ញថា្រតីេកាណ ABC ជា្រតីេកាណែកង។

ចេម្លើយ �
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ឧទាហរណ៍ ៥២
គណនារងា្វ ស់្រជ�ង x ក្នុងរូបនីមួយៗខាងេ្រកាម៖

ក. 5cm

4cm
xcm

ខ.

4cm6cm

xcm គ.

3.7cm4.8cm

xcm

ចេម្លើយ �

ឧទាហរណ៍ ៥៣
េតី△ABC ជា្រតីេកាណែកងឬេទ? ចំេពាះករណីនីមួយៗខាងេ្រកាម៖

1. េគឱ្យរងា្វ ស់្រជ�ង AB = 7cm , BC = 9cm និង AC = 12cm ។
2. េគឱ្យរងា្វ ស់្រជ�ង AB = 52.8cm , BC = 45.5cm និង AC = 69.7cm ។
3. េគឱ្យរងា្វ ស់្រជ�ង AB = 83cm , BC = 49cm និង AC = 67cm ។

ចេម្លើយ �
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ឧទាហរណ៍ ៥៤
ចូរគណនារងា្វ ស់្រជ�ង AH និង HC ។ រចួគណនាៃផ្ទ្រកឡាៃន្រតីេកាណ ABC ។

A

B C
H9cm

15cm 20cm

ចេម្លើយ �

ឧទាហរណ៍ ៥៥

រង្វង់មួយែដលមានផ្ចិត O ,កាេំស្មីនឹង 5cm និង [AB]ជាអង្កត់ធ្នូ
ែដលមានរងា្វ ស់េស្មី 8cm ។ ចូរគណនា្របែវង OM ។

•O

A

B

M

ចេម្លើយ �
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ឧទាហរណ៍ ៥៦
ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាៃន្រតីេកាណសម័ង្ស ែដលមានកម្ពស់ h =

√
3cm ។

h

ចេម្លើយ �

ឧទាហរណ៍ ៥៧
ចូរកំណត់តៃម្ល x និង y ៃនរូបខាងេ្រកាម៖

□

□

8cm

6cm x

y

12cm

16cm

38cm

50cm

x

ចេម្លើយ �
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ឧទាហរណ៍ ៥៨
ចូរគណនាកម្ពស់ៃនេកាណ រចួគណនាមាឌៃនេកាណ ៃនរូបខាងេ្រកាម៖

6m

18m

ចេម្លើយ �

ឧទាហរណ៍ ៥៩
ចូរគណនាអង្កត់្រទ�ងៃនគូប ែដលមានរងា្វ ស់្រជ�ងេស្មនឹីង 2cm ។

2cm

ចេម្លើយ �
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ឧទាហរណ៍ ៦០
ក្នុង្រតីេកាណែកង ABC ែដល មានរងា្វ ស់្រជ�ង BC = 32cm និង AC = 16cm ។

ក. ចូរគណនា AB

ខ. ចូរគណនា AH

គ. ចូរគណនា BH និង HC ។

16cm

32cm

A

B
H

C

ចេម្លើយ �

ឧទាហរណ៍ ៦១
គណនារងា្វ ស់្រជ�ង AC និងCE ៃនគូបខាងេ្រកាម៖

12cmA B

CD

E F

G
H

ចេម្លើយ �
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�� រង្វង់នងិបនា្ទ ត់

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

១៣.១ លក្ខណៈៃនអង្កត់ធ្ន�
១៣.១.១ បនា្ទ ត់ែកងេទនងឹចណុំចកណា្ត លៃនអង្កត់ធ្ន�

• បនា្ទ ត់ ែដលគូសេចញពីផ្ចិត ៃន រង្វង់ េហយី ែកង នឹង
អង្កត់ធ្នូ្រត�វកាត់ចំណុចកណា្ត លៃនអង្កត់ធ្នូ។

• បនា្ទ ត់ែដលែកងេទនឹងចំណុចកណា្ត លៃនអង្កត់ធ្នូ ្រត�
វកាត់តាមផ្ចឹតៃនរង្វង់។

O•

||||

១៣.១.២ អង្កត់ធ្ន� េស្ម ើគា្ន

អង្កត់ធ្នូ ពីរមាន្របែវងេស្មីគា្ន េនក្នុងរង្វង់មួយ  ្រត�វមានចមា្ង យ
េស្មីគា្ន ពីផ្ចិតៃនរង្វង់េនាះ។

O

||

||

|

|•

១៣.២ បនា្ទ ត់ប៉ះ

បនា្ទ ត់ប៉ះៃនរង្វង់្រត�វែកងេទនឹងកាឬំអង្កត់ៃនរង្វង់្រតង់ចំណុច
ប៉ះ។

O•
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១៣.៣ លក្ខណៈៃនបនា្ទ ត់ប៉ះ

1. េបីបនា្ទ ត់ប៉ះរង្វង់្រសបេទនឹងអង្កត់ធ្នូមួយេនាះ ចំណុចប៉ះ
ែចកធ្នូសន្ធឹងជាពីរែផ្នកប៉ុនគា្ម ។

O•

||

||

2. េបីបនា្ទ ត់ពីរគូសេចញពីចំណុចមួយេនេ្រករង្វង់េហយីប៉ះ
រង្វង់េនះ្រតង់ចំណុច B និងC េគបាន៖

១. បនា្ទ ត់ប៉ះៃនរង្វង់ែកងេទនឹងកា្ំរតង់ចំណុចប៉ះ
∠OBA = ∠OCA = 90◦

២. បនា្ទ ត់ប៉ះ ពីរ េទនឹង រង្វង់ ែដលគូសេចញពីចំណុចរមួ
មួយេនេ្រករង្វង់មាន្របែវងេស្មីគា្ន [AB] = [AC]

៣. បនា្ទ តែ់ដលគូសេចញពីចំណុចេ្រករង្វង់មំុឈមេទនឹង
ផ្ចិត ៃន រង្វង់ ជាកន្លះបនា្ទ ត់ ពុះ មុំឈមែដលផ្គុ ំ េដាយ
បនា្ទ ត់ប៉ះទាងំពីរនិងមុំែដលផ្គុ ំេដាយកាៃំនរង្វង់។
ក. ∠OAB = ∠OAC

ខ. ∠COA = ∠BOA

O•

C

B

A

១៣.៤ អនុវត្តនល៍ក្ខណៈ្រជុងឈមៃនចតុេកាណចារកឹេ្រករង្វង់

ចតុេកាណចារកឹេ្រករង្វង់ ផលបូករងា្វ ស់្រជ�ងឈមមានរងា្វ ស់
េស្មីគា្ន ។ មានន័យថា [AD]+ [BC] = [AB]+ [CD] ។

O

A
B

C

D
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១៣.៥ ទតីាងំរង្វង់
េគមានរង្វង់ពីរែដរែដលមានផ្ទិត O និង O′ និងកាេំរៀងគា្ន R និង R′ ។ េហយី D ជាចមា្ង យរវាងផ្ចិតទាងំពីរ។

1. រង្វង់គា្ម នចំណុចរមួគឺ D > R+R′

•O •O′

R
R′

D

2. រង្វង់មានចំណុចរមួ ឬ រង្វង់ពីប៉ះគា្ន  គឺ D = R+R′

•O •O′

R
R′

D

3. រង្វង់កាត់គា្ន ្រតង់ពីរចំណុចគឺ R−R′ < D < R+R′

•O •O′

R
R′

D
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4. រង្វង់មានចំណុចរមួមួយរង្វង់ទាងំពីរជារង្វង់ប៉ះក្នុង គឺ D = R−R′

•O •O′

R

R′

D

5. រង្វង់គា្ន នចំណុចរមួរង្វង់តូចេនក្នុងរង្វង់ធំ គឺ D < R+R′

•O •O′

R

R′

D

១៣.៦ បនា្ទ ត់ប៉ះរមួ
១៣.៦.១ រង្វង់គា្ន នចណុំចរមួ

1. រង្វង់ទាងំពីរគា្ម នចំណុចរមួ AB និងCD េហថាបនា្ទ ត់ប៉ះរមួខាងេ្រក។ រង្វង់ទាងំពីរស្ថិតេនែតមា្ខ ងៃនបនា្ទ ត់ AB និងCD ។

A

C

B

B

O O′
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2. រង្វង់ទាងំពីរគា្ម នចំណុចរមួ បនា្ទ ត់ MN និង PQ េហថាបនា្ទ ត់ប៉ះរមួខាងក្នុង។ រង្វង់ទាងំពីរស្ថិតេនសងខាងៃនបនា្ទ ត់ MN និង
PQ ។

O O′

P

M

N

Q

១៣.៦.២ រង្វង់ប៉ះគា្ន
1. រង្វង់ពីរមានចំណុចរមួមួយ េហថារង្វង់ប៉ះគា្ន ។ l ជាបនា្ទ ត់ប៉ះរមួែដលរង្វង់ទាងំពីរ ស្ថិតេនសងខាងៃនបនា្ទ ត់ l ។

O O′• •

l

2. រង្វង់ទាងំពីរមានចំណុចរមួមួយ។ l ជាបនា្ទ ត់ប៉ះរមួ ។ រង្វង់ទាងំពីរស្ថិតេនែតមា្ខ ងៃនបនា្ទ ត់ l ។

O O′• •

l
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១៣.៦.៣ រង្វង់កាត់គា្ន
រង្វង់ទាងំពីរកាត់គា្ន ្រតង់ពីរចំណុច។ បនា្ទ ត់ XY និង ZE ជាបនា្ទ ត់ប៉ះរមួខាងេ្រក។ រង្វង់ទាងំពីរស្ថិតេនែតមា្ខ ងៃន XY និង ZE ។

X

Y

Z

E

• •O O′

១៣.៦.៤ រង្វង់តូចេនក្ន�ងរង្វង់ធ ំ
គា្ម នចំណុចប៉ះរមួ ។

• •O O′
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១៣.៧ លហំាត់
លំហាត់ ២១០

េគមានរង្វង់ឆ្ចិត O និងអង្កត់ធ្នូ AB = 10cm (ដូចរូបខាងសា្ត )ំ។
េបី OC ែកងេទនឹង AB ចូរគណនា្របែវង AC ។

•

A

B

C

O |

|

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២១១
េគមានរង្វង់ឆ្ចិត O ដូចរូបខាងសា្ត ។ំ
ចូរគណនា្របែវងអង្កត់ធ្នូ AB ។

•

A B
C

O

||

7cm
5cm

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២១២
េនក្នុងរង្វង់ផ្ចិត O េគមាន ∠OXY = 30◦,∠XOY = 60◦ និង XZ = 32cm ។
ចូរគណនា្របែវង XY ។

•

30◦

60◦

X

Y

Z

O 32cm

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២១៣
េគមាន O ជាផ្ជិតៃនរង្វង់ ែដល AB = 25cm និង BQ = 6.5cm ដូចរូបខាងសា្ត េំនះ។
ចូរគណនា្របែវង AP និង BC ។

•

A

P

B

O

Q

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២១៤
េគមានរង្វង់ឆ្ចិត O ែដលមានកាំ 5cm ។
និងអង្កត់ផ្ចិត្របែវង 8cm ដូចរូបខាងសា្ត ។ំ
ចូររកចមា្ង យពីផ្ចិតៃនរង្វង់េទអង្កត់ធ្នូ។

•
O

A B
M

5cm

8cm

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២១៥
ក្នុងរូបភាពខាងសា្ត េំនះ O ជាផ្ចិតៃនរង្វង់
ែដលមានកាំ 5cm េហយី PQ = RS = 6cm ។
ចូររក្របែវង OY និង OX ។ •

O

R

S

Y

P X Q

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២១៦
េគមានរង្វង់ផ្ចិត O ែដលមានកាំ 10cm

េហយី PR = QS និង OC = 5cm។
ចូរគណនា្របែវង OD និង PR។ •

O

P R
C

Q

D

S

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២១៧
េនក្នុងរូបភាពខាងសា្ត េំនះេគមាន O ជាផ្ចិតៃនរង្វង់
េហយី OA = OB = 5.5cm និង MN = 9cm។
ចូរគណនា្របែវង NP ។

• O

PN

M

A

B

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២១៨
េនក្នុងរូបខាងសា្ត ំO ជាផ្ចិតៃនរង្វង់។
TA ជាបនា្ទ ត់ប៉ះេទនឹងរង្វង់្រតង់ T ែដល OT = TA ។
ចូរគណនារងា្វ ស់មុំៃន្រតីេកាណ OTA ។ •

O

AT
|

|

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២១៩
េគមានរង្វង់មួយែដលមានផ្ទិត O និងកាេំស្មីនឹង 2cm ។
A ជាចំណុចមួយេនេ្រករង្វង់។ ពីចំណុច A េគគូសបនា្ទ ត់ប៉ះនឹងរង្វង់្រតង់ A

និងបនា្ទ ត់មួយេទៀតកាត់តាមផ្ចិត O និងកាត់រង្វង់្រតង់C ។
េបីេគដឹងថា AB = OB ចូរគណនារងា្វ ស់ AC ។ •

O

AB

C

t |

|

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២២០
O ជាផ្ចិតៃនរង្វង់មួយ (ដូចរូបខាងសា្ត )ំ។
PA និង PB ជាបនា្ទ ត់ប៉ះេទនឹងរង្វង់។
េបី ∠ABP = 63◦ ។ ចូរគណនា ∠AOB និង ∠AOP ។ •

63◦

O

A

B

P

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២២១
ST និង RT ជាបនា្ទ ត់ប៉ះេទនឹងរង្វង់មួយមានផ្ទតិ O ែដល ST = RT = 20cm ។ េបី T QO ជាបនា្ទ ត់្រតង់មួយែដល T Q =

10cm ។ ចូរគណនាកាៃំនរង្វង់ OQ ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២២២
េគឱ្យរង្វង់ផ្ចិត O និងបនា្ទ ត់ប៉ះ T ។ គណនារងា្វ ស់មុំ α ៃនរូបនីមួយៗខាងេ្រកាម៖

O

α

51◦

ក.

T

O

63.43 ◦

α
Tខ.

36.87◦

α

គ.

O

T

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២២៣
េគឱ្យរង្វង់ផ្ចិត O និងបនា្ទ ត់ប៉ះ T ។

−

+
α

β

ក. គណនារងា្វ ស់មុំ α និង β

T

O O

52.36◦
α

ខ. គណនារងា្វ ស់មុំ α

T

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២២៤
េគឱ្យរង្វង់ផ្ចិត O និងបនា្ទ ត់ប៉ះ T ។

α

β

52.56◦

ក. គណនារងា្វ ស់មុំ α និង β

T

O
143.13◦

Oα

β

ខ. គណនារងា្វ ស់មុំ α និង β

T

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២២៥
ក្នុងរូបនីមួយៗខាងេ្រកាមេនះ េគមាន AB និង AC ជាបនា្ទ ត់ប៉ះេទនឹងរង្វង់ផ្ចិត O ។ គណនារងា្វ ស់មុំ α,β និង γ ។

α

β

23.5◦

γ

ក.

A

B

C

O 60◦O α

β

γ

A

B

C

ខ.

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២២៦
េគមានរង្វង់ផ្ចិត O ែដលមាន PA និង PB ជាបនា្ទ ត់ប៉ះនឹងរង្វង់េរៀងគា្ន ្រតង់ A និង B ដូចរូបខាងេ្រកាម។ ចូរគណនារងា្វ ស់កាំ r
និងរងា្វ ស់ d ។ រងា្វ ស់គិតជា cm ។

•O

A

B

P
17cm

15cmr

• O

A

B

P

12cm 5cm

d

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២២៧
េនក្នុងរូបខាងសា្ត េំនះមាន O ជាផ្ចិតៃនរង្វង់េហយី PA និង PB ជាបនា្ទ ត់ប៉ះេទនឹងរង្វង់េរៀងគា្ន ្រតង់ A និង B ។
រងា្វ ស់គិតជា cm ។ ចូរគណនា

ក. រងា្វ ស់ b។
ខ. រងា្វ ស់ c។
គ. បវមិា្រតៃនចតុេកាណ OAPB។
ឃ. ៃផ្ទ្រកឡាៃនចតុេកាណ OAPB។

• O

A

B

P

c

2b

9

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២២៨
ក្នុងរូបខាងសា្ត េំនះមាន AB,BC និង AC ជាបនា្ទ ត់ប៉ះេទនឹង
រង្វង់េរៀងគា្ន ្រតង់ D,E និង F ។ ែដល BD = 5cm,CE = 15cm

និង AF = 10cm ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាៃន្រតីេកាណ ABC ។

• O

A

B C

D

E

F

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២២៩
េគមាន PA និង PB ជាបនា្ទ ត់ប៉ះេទនឹងរង្វង់ែដលមានផ្ទិត O និងកាំ 3cm ។
េគឲ្យ AP = 82.4cm និង ∠AOB = 140◦ ។ ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡា

• 140◦O

A

B

P

3 82.4

ក. ចតុេកាណ APBO ។
ខ. ៃផ្ទ្រកឡាៃនចតុេកាណចេ្រមៀកថាសតូច AOB យក

(
π =

22
7

)
។

ចេម្លើយ �
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�� លក្ខណៈមុៃំនរង្វង់

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

១៤.១ មុផំ្ចតិ

ក្នុងរង្វង់មួយ េបធី្នូពីរមាន្របែវងប៉ុនគា្ន កាលណាមំុផ្ចិតពីរប៉ុនគា្ន
។ មានន័យថា ធ្នូ AB =ធ្នូ CD កាលណា មុំផ្ចិត ∠AOB =

មំុផ្ចិត ∠COD
O
• A

B

C
D

១៤.២ មុចំារកឹក្ន�ងរង្វង់

មំុចារកឹក្នុងរង្វង់គឺជាមុំែដលកំពូលស្ថិតេនេលីរង្វង់ េហយី្រជ�ង
ទាងំពីរកាត់រង្វង់ជាអង្កត់ធ្នូ។ មានន័យថា ∠BAC ជាមុំចារកឹ
ក្នុងរង្វង់ េហយី AC និង AB ជាអង្កត់ធ្នូ។

B

C

A

១៤.៣ មុចំារកឹក្ន�ងរង្វង់ សា្ក ត់ធ្ន�ែតមយួ

មំុចារកឹក្នុងរង្វង់មានរងា្វ សេ់ស្មីគា្ន កាលណាមំុទាងំពីរមានធ្នូរមួ ។
មានន័យថា ∠BAC = ∠BDC

ឬ ∠α = ∠β ។
B

C

A
α

β
D
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១៤.៤ មុផំ្ចតិនងិមុចំារកឹក្ន�ងរង្វង់

មុំចារកឹក្នុងរង្វង់មានរងា្វ ស់េស្មីនឹងកន្លះរងា្វ ស់មុំផ្ចិតែដលសា្ក ត់

េដាយធ្នូរមួ ។ មានន័យថា ∠BAC =
1
2
∠BOC

ឬ 2∠α = ∠β ។
B

C

A
O

β
α

១៤.៥ មុចំារកឹក្ន�ងកន្លះរង្វង់

មុំចារកឹក្នុងកន្លះរង្វង់ជាមំុែកង ។
មានន័យថា ∠ACB = 90◦ និង AB ជាអង្កត់ផ្ចិត ។ B

C

A
O

□

•

១៤.៦ មុឈំមៃនចតុេកាណចារកឹក្ន�ងរង្វង់
១៤.៦.១ លក្ខណះមុឈំម

មុំឈមក្នុងចតុេកាណចារកឹក្នុងរង្វង់មួយជាមុំបែន្ថមគា្ន ។
មានន័យថា ∠ABC+∠CDA = 180◦

និង ∠BCD+∠DAB = 180◦

ឬ ∠α +∠γ = 180◦ និង ∠β +∠θ = 180◦ ។

A

B

C

D

α

β

γ
θ

១៤.៧ មុេំ្រកចតុេកាណចារកឹក្ន�ងរង្វង់

មុំេ្រកចតុេកាណចារកឹក្នុងរង្វង់មានរងា្វ ស់េស្មីនឹងមុំឈមវាចា
រកឹក្នុងចតុេកាណេនាះ។
មានន័យថា ∠EAB = ∠BCD ឬ ∠α +∠β ។

E

A

B

C

D

α

β
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១៤.៨ លហំាត់
លំហាត់ ២៣០

េគឱ្យរង្វង់ផ្ចិត O និង B ជាចំណុចកណា្ត លៃនធ្នូ AC ។ ចូរបងា្ហ ញថា ∠AOB = ∠COB ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៣១
តាមរូប េតីមានមំុចារកឹក្នុងរង្វង់ប៉ុនា្ម ន?

C

D

P

B

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៣២
ចូរគណនារងា្វ ស់មុំផ្ចិតែដលសា្ក ត់េដាយធ្នូ AB,AC,BC តាមរូបខាងសា្ត ។ំ

40◦

80◦60◦

A

B C

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៣៣
េគឱ្យអង្កត់ធ្នូ BD = DC,∠ABD = 42◦ និង ∠DBC = 65◦ (ដូចរូបខាងសា្ត )ំ។
ចូរគណនាៈ

ក. ∠BDC

ខ. ∠BAC

គ. ∠DAB

ឃ. ∠DEC

E

65◦
42◦

A

B
C

D

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៣៤
ក្នុងរូបខាងសា្ត េំនះអង្កត់ធ្នូ AC ្របសព្វនឹង BD ្រតង់ I ។
េគឱ្យ ∠ACB = 34◦ និង ∠CAD = 45◦ ។
ចូរគណនា ∠AIB ។

I
34◦

45◦
A

B

C

D

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៣៥
ក្នុងរូបខាងេ្រកាមេនះ ចូររករងា្វ ស់មុំ x,y និង a ។

O
76◦

x

A

B

C

រូប(ក)

O

100◦

y

P

Q R

រូប(ខ)

O

a

130◦

X

W

Y

រូប(គ)

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៣៦
រង្វង់មួយមានផ្ចិត O ែដល ∠OBC = 30◦ ។
ចូរគណនា  ∠BCO,∠BOC និង ∠BAC ។ O

30◦

A

B C

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៣៧
រង្វង់មួយមានផ្ចិត O ែដល ∠ABO = 30◦ និង ∠ACO = 20◦ ។
ចូរគណនា  ∠BAC និង ∠BOC ។

O

30◦

20◦

A

B

C

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៣៨
េគឱ្យរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O េហយីអង្កត់ធ្នូ AB = AC និង ∠ABC = 71.5◦ ។
ចូររក ∠BCA និង ∠AOB ។

O
•

A

B C
71.5◦

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៣៩
េគឱ្យ △ABC ជា្រតីេកាណសម័ង្សចារកឹក្នុងរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O ។
ចូររក ∠BCA , ∠ADC , ∠CAD , ∠AOB និង ∠COD ។

D

A

B C

O•

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៤០
តាមរូបខាងសា្ត េំនះ ចូររករងា្វ ស់មុំ
∠ACD,∠BAE និង ∠BDE ។

45◦

130◦

A

B
C

D
E

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៤១
ក្នុងរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O េគឱ្យអង្កត់ធ្នូ AB ្រសបនឹងCD ។
ចូរគណនារងា្វ ស់មុំ ∠BCD,∠ADC និង ∠ABC ។ 38◦A B

C D

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៤២
តាមរូប េគឱ្យ AB ជាអង្កត់ផ្ចិតៃនរង្វង់។
េបី ∠CBD = 30◦ េនាះបងា្ហ ញថា ∠AEB = 60◦ ។

A B•
O

C

D

E

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៤៣
េគឱ្យ ABCD ជាចតុេកាណចារកឹក្នុងរង្វង់ េហយី AC និង
BD ជាអង្កត់្រទ�ងៃនចតុេកាណ ABCD ។
ចូររក ∠BCD េបី ∠BAC = 37◦ និង ∠CBD = 45◦ ។

A

B C

D

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៤៤
រង្វង់មួយមានផ្ចិត O ែដល ∠AOB = 60◦។
ចូរគណនា  ∠ACB,∠ADB និង ∠AEB ។ O

60◦

A

E
C

D

B

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៤៥
តាមរូប AB ជាអង្កត់ផ្ចិត។ ចូរគណនារងា្វ ស់មុំ a និង b ។

O

a

60◦ bA

C

B•

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៤៦
រង្វង់មួយែដលមានផ្ចិត O និងអង្កត់ផ្ចិត AB ។
ចូរគណនា a និង b (ដូចរូប)។

O21◦

a

bA

C

B

D

•

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៤៧
តាមរូបខាងសា្ត េំនះេគមានរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O និងអង្កត់ផ្ចិត AC េហយី AD = DC ។
ចូរគណនារងា្វ ស់មុំ x,y,z ។

O
y z

x

A C

B

D

•

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៤៨
េគឱ្យចតុេកាណ ABCD ចារកឹក្នុងរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O ដូចរូបខាងសា្ត ។ំ
ចូរគណនារងា្វ ស់មុំ x និង y ។

O
80◦

x

y

70◦

A

C

B

D

•

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៤៩
តាមរូបខាងសា្ត េំនះចូរគណនារងា្វ ស់មុំ a និង b ។

a

92◦

112◦

b

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៥០
EFGH គឺជាចតុេកាណចារកឹក្នុងរង្វង់ែដលមាន EH ្រសបេទនឹង FG

េហយី DG ជាអង្កត់ផ្ចិតៃនរង្វង់ៃនផ្ចិត O ។ េគឱ្យ ∠DOH = 82◦ និង
∠DGE = 17◦ ។ ចូរគណនាៈ O82◦

17◦

H

G

D
E

Fក. ∠HEG

ខ. ∠HGF

គ. ∠FEG ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៥១
េគមានចតុេកាណ ABCD ចារកឹក្នុងរង្វង់ ែដលមាន AB = BC ។
េគបនា្ល យCD ដល់ E ែដលមាន ∠ACE = 27◦ និង ∠ADE = 76◦ ។
ចូរគណនាៈ

27◦

76◦

B

AC

E
D

ក. ∠ACB

ខ. ∠BAD ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៥២
េគមាន ∠CMD ជាមំុក្នុងរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O ។
េគដឹងថា ∠CAD = 60◦ និង ∠ADB = 75◦ ។
ចូរគណនា ∠CMD ។

O
60◦

75◦

B

A

C

M

D

•

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៥៣
ក្នុងរូបខាងសា្ត េំនះ េគមាន ST ជាបនា្ទ ត់ប៉ះៃនរង្វង់្រតង់ A និង BC ជាអង្កត់ផ្ចិត។
េបី ∠SAB = 40◦ ។ ចូរគណនាៈ

O

40◦

B

A

C

S T

•
ក. ∠CAT

ខ. ∠CBA ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៥៤
េគឱ្យរង្វង់ផ្ចិត O និង ST ជាបនា្ទ ត់ប៉ះៃនរង្វង់្រតង់ E េហយី SHF ជាបនា្ទ ត់្រតង់។
េគឱ្យ FG = FE,∠HES = 30◦ និង ∠FET = 58◦ ។ ចូរគណនាៈ

O

58◦30◦S
E

F

T

H

G

•ក. ∠GFE

ខ. ∠HSE ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៥៥
េគឱ្យរង្វង់មានផ្ចិត O និង ST ជាបនា្ទ ត់ប៉ះៃនរង្វង់្រតង់ E ។
េគឱ្យអង្កត់ DE = DF និង ∠FET = 40◦ ។ ចូរគណនា៖

O

40◦S
E

F

T

D

•ក. ∠EOF

ខ. ∠DES ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៥៦
ក្នុងរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O និង AC ជាអង្កត់ផ្ចិត។
េគបនា្ល យអង្កត់ធ្នូ BA និងCD ជួបគា្ន ្រតង់ T

េហយី AT = AC និង ∠AT D = 20◦ ។
ចូរគណនារងា្វ ស់មុំៈ

O

20◦

A B

C

D

T

•

ក. ∠ADB

ខ. ∠BOC

គ. ∠BDC ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៥៧
ក្នុងរង្វង់ផ្ចិត O ែដលមានអង្កត់ផ្ចិត QS ។ ្របសព្វនឹងអង្កត់ធ្នូ PR ្រតង់ M

ចំណុចកណា្ត លៃន PR ។ េគឱ្យ ∠POQ = 134◦ ។ ចូរគណនារងា្វ ស់មុំៈ
O 134◦

Q

R P

S

M

•ក. ∠PRQ

ខ. ∠RPQ

គ. ∠RSQ ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៥៨
េគមានរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O និង PQ ជាបនា្ទ ត់ប៉ះរង្វង់្រតង់ R ។
RS ជាអង្កត់ផ្ចិតនិង ∠ROQ = 48◦ ។ ចូរគណនារងា្វ ស់មុំៈ

O
48◦

S

R
P

T
Q

•ក. ∠OQR

ខ. ∠RST

គ. ∠T RQ ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៥៩
េគមានរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O និង ABC ជា្រតីេកាណ។
េបីរង្វង់កាត់ BC ្រតង់ D និង AC ្រតង់ E

ចូរគណនារងា្វ ស់មុំ x,y និង z ។ O40◦

110◦

x

y z

A

B C

T

D

E

•

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៦០
េគមានរង្វង់ែដលមានផ្ចិត O និង ABC ជា្រតីេកាណ។
េបីរង្វង់កាត់ BC ្រតង់ D និង AC ្រតង់ E

ចូរគណនារងា្វ ស់មុំ x,y និង z ។
25◦

80◦

A

B

C

D
E

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៦១
េគមាន T KXM និង SNXL ជាបនា្ទ ត់ប៉ះរង្វង់មួយដូចរូបខាងសា្ត ។ំ
JKL ស្ថិតេលីបនា្ទ ត់ែតមួយនិង ∠T KJ = 56◦ េហយី ∠40◦ ។
ចូរគណនារងា្វ ស់មុំៈ

56◦

40◦
L

M

N

S

K
J

T

Xក. ∠MLN

ខ. ∠LMN

គ. ∠KLN

ចេម្លើយ �
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�� ្រទសឹ្ត ីបទតាែលស

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

១៥.១ បនា្ទ ត់�សបនងិខា្ន ត់

េគមានបនា្ទ ត់ (AA′) ∥ (BB′) ∥ (CC′) េហយីបនា្ទ ត់ (d1)

និង (d2)ជាខា្ន ត់ ។

d1 d2

A A′

B B′

C C′

១៥.២ ្រទសឹ្ត ីបទតាែលស

េគមានបនា្ទ ត់ (AA′) ∥ (BB′) ∥ (CC′)

េនាះេគបាន AB
A′B′ =

AC
A′C′ =

BC
B′C′ ។

d1 d2

A A′

B B′

C C′
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១៥.៣ អនុវត្តនក៍្ន�ង្រតេីកាណនងិចតុេកាណ
១៥.៣.១ អនុវត្តនក៍្ន�ង្រតេីកាណ

ឧទាហរណ៍ ៦២
ក្នុង្រតីេកាណមួយមាន AB ∥ DC ។ ចូរគណនាតៃម្ល x គិតជា cm ។ A B

C D

E

x

10

8

15
ចេម្លើយ៖ គណនា x

េដាយ AB ∥ DC

េគបាន EA
AC

=
AB
CD

8
10

=
x

15

x =
15×8

10
= 12

ដូចេនះ x = 12cm

១៥.៣.២ អនុវត្តនក៍្ន�ងចតុេកាណពា្ន យ

ឧទាហរណ៍ ៦៣
គឱ្យ AB ∥ XY ∥ DC

េបី AX = 3dm,BC = 9dm

និង XD = 8dm ។
ចូរគណនា BY និង YC ។ D C

BA

YX

ចេម្លើយ៖ គណនា BY និង YC

• េដាយ AB ∥ XY ∥ DC

េគបាន  BY
BC

=
AX
AD

នាឱំ្យ BY =
AX ×BC

AD

=
3×9

11

= 2.45dm
• េដាយ AB ∥ XY ∥ DC

េគបាន  YC
XD

=
BC
AD

នាឱំ្យ YC =
XD×BC

AD

=
8×9

11

= 6.54dm
ដូចេនះ BY = 2.45dm និង YC = 6.54dm
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១៥.៤ លហំាត់
លំហាត់ ២៦២

p ជាចំណុចមួយៃនអង្កត់ AB ។ ចូរសង់ p េដីម្បឱី្យបាន AP
AB

=
2
5
។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៦៣
ចូរែចកអង្កត់ AB ែដល AB = 6cmជា្របាចំំែណកេស្មីគា្ម ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៦៤
ចូរែចកអង្កត់ AB ែដល AB = 11cmជាអង្កត់សមាមា្រតនឹង 3 4 5 ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៦៥
ចូរែចកអង្កត់ AB ែដល AB = 12cmជាអង្កត់សមាមា្រតនឹង 3 5 7 ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៦៦

េគឱ្យ AB = 7cm ចូរកំណត់ចំណុច C ែដកែចកអង្កត់ AB តាមផលេធៀប 3
5
។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៦៧

េគឱ្យ AB = 9mm ចូរកំណត់ចំណុចC និង D ែដលែចកអង្កត់ AB តាមផលេធៀប 5
2
។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៦៨
េគមាន AB ∥CD ∥ EF ∥ GH ដូចរូបខាងសា្ត ំ ។

ក. ចូរគណនា DF និង FH េបី AC = 6cm,CE = 12cm,

EG = 4cm និង BD = 9cm ។
ខ. ចូរគណនា BD,DF និង FH េបី AC = 6cm,

CE = 12cm,EG = 4cm និង HB = 33cm ។
គ. ចូរគណនា DF និងCG េបី AC = 6cm,CE = 12cm,

DB = 8cm និង FH = 6cm ។ 

G

E

C

A

H

F

D

B

ចេម្លើយ �

១៩១ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

លំហាត់ ២៦៩
េគឱ្យ (AB) ∥ (MN) ចូរគណនា្របែវង x ក្នុងរូបនីមួយៗខាងេ្រកាម។

N

16 x

9 8

M

B C

A

N
3 4

8 x

M

B C

A

B C

A

N

M

4

12

x

6

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៧០
តាមរូបខាងសា្ត េំគមាន BE ∥CD ។
ចូរគណនា្របែវង ED និងCD ។
រងា្វ ស់គិតជា cm ។

C D

A

EB
2

12

8 4

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៧១
ចូរគណនា a និង b តាមរូបខាងសា្ត េំនះ។
រងា្វ ស់ជា cm ។

2
b

6

a

4

8
ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៧២
េគចង់សង់ជេណ្តី រមួយែដលមាន 13 កាំ
កម្ពស់ 2.40m និង្របែវង 3.40m ។

ក. ចូរសង់្រតីេកាណ ABC ែកង្រតង់ B េនក្នុងប្លង់

ែដលមានមា្រតដា្ឋ ន 1
20

េដាយយក AB ជា
្រជ�ងឈរនិង BC ជា្រជ�ងេដក។

ខ. េតីេគ្រត�វែចក AB ជាប៉ុនា្ម នែផ្នក េដីម្បី
កំណត់ទីតាងំកម្ពស់ៃនកានីំមួយៗ។
េតីេគ្រត�វែចក BC ជាប៉ុនា្ម នែផ្នក េដីម្បកីំណត់ទីតាងំ
មុខឈរៃនកានីំមួយៗ។

គ. េធ្វីវធីិែចក AB និង BC ។ ចំណាមំា្រតដា្ឋ ន 1
20

មានន័យថា្របែវង 1cm េនក្នុងប្លង់េស្មីនឹង្របែវង 20cm ៃនរងា្វ ស់ពិត។

កាទីំ១៣

មុខឈរៃនកាំ

កាទីំ១

2.40m

3.40m
B C

A

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៧៣
េគឱ្យកន្លះបនា្ទ តពី់រOX និងOY ។ េលីOX េគេដចំណុច I និង J ែដលOI = 2cm និង IJ = 3cm ៃនរងា្វ សពិ់ត។ េលីOY

េដចំណុច I′,J′ ែដល OI′ = 3cm និង I′J′ = 4.5cm ។ េតីបនា្ទ ត់ II′ និង JJ′ ្រសបគា្ន ឬេទ?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៧៤
េគឱ្យចតុេកាណ ABCD មួយនិង E ជាចំណុច្របសព្វរវាងអង្កត់្រទ�ងទាងំពីរ។ តាម E គូសបនា្ទ ត់្រសបនឹង BC ែដលកាត់តាម
AB ្រតង់ F ។ តាម E គូសបនា្ទ ត់្រសបនឹងCD ែដលកាត់ AD ្រតង់ G ។

ក. សរេសរ្រទឹស្តីបទតាែលសក្នុង្រតីេកាណ AGE និង ADC រចួក្នុង្រតីេកាណ AFE និង ABC ។
ខ. ចូរបងា្ហ ញថា FG ∥ BD ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៧៥
្រគ�នាសិំស្សេចញមកេ្រកថា្ន ក់េដីម្បអីនុវត្តវាស់កម្ពស់
េដីមេឈមីួយេដីមែដលឋតិក្នុងទីធា្ល សាលា។ េដាយ
ឱ្យសិស្សមា្ន ក់យកបេងា្ក លមួយេដីមែដលមាន្របែវង
1m មកដាក់ក្នុងម្លប់េដីមេឈេីនាះ េហយីរកិំលឱ្យ
្រសេមាលៃនចុងបេងា្គ លនិង្រសេមាលៃនចុងេឈ្ីរត�តសីុគា្ន ។
ចូរគណនាកម្ពស់ៃនេដីមេឈ។ី

1m

2m
16m

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៧៦
ក្នុង្រតីេកាណ ABC េគមាន DE ∥ AB ។
ចូរបំេពញក្នុងតារាងខាងេ្រកាមៈ

A B

C

D E

AD DC BE EC

ក 3 2 6 · · ·

ខ 7 3 · · · 5

គ 2 · · · 3 4

AD DC AC BE EC BC

ឃ · · · 8 20 · · · · · · 15

ង 12 · · · 30 9 · · · · · ·

ចេម្លើយ �
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�� ្រតេីកាណដូចគា្ន

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

១៦.១ ្រតេីកាណដូចគា្ន

A B

C

A′ B′

C′

្រតីេកាណ ABC ដូចនឹង្រតីេកាណ A′B′C′ កាលណាវាមាន៖

• មំុទាងំបីប៉ុនេរៀងគា្ន
• ្រជ�ងទាងំបីសមមា្រតេរៀងគា្ន
• ផលេធៀបសមមា្រត េហថា ផលេធៀបដំណូច។

េគកំណត់សរេសេដាយ△ABC ∼△A′B′C′ កាលណា


∠A = ∠A′,∠B = ∠B′,∠C = ∠C′

AB
A′B′ =

AC
A′C′ =

BC
B′C′ = k

១៦.២ ករណីដណូំច

១៦.២.១ ករណីដណូំច ម.ម

A B

C

A′ B′

C′

្រតីេកាណពីរដូចគា្ន កាលណាមានមុំពីរប៉ុនេរៀងគា្ន ។ មានន័យថា △ABC ∼△A′B′C′ កាលណា ∠A = ∠A′,∠B = ∠B′ ឬ
∠A = ∠A′,∠C = ∠C′ ឬ ∠B = ∠B′,∠C = ∠C′ ។
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១៦.២.២ ករណីដណូំច ជ.ម.ជ

A B

C

A′ B′

C′

្រតីេកាណពីរដូចគា្ន កាលណា មានមុំមួយប៉ុនេរៀងគា្ន  និង អមេដាយ្រជ�ងពីរសមមា្រតេរៀងគា្ន ។ មានន័យថា △ABC ∼ △A′B′C′

កាលណា  ∠=C∠C′ និង CA
C′A′ =

CB
C′B′ = k

១៦.២.៣ ករណីដណូំច ជ.ជ.ជ

A B

C

A′ B′

C′

្រតីេកាណពីដូចគា្ន កាលណា មានមុំពីរប៉ុនេរៀងគា្ន ។ មានន័យថា △ABC ∼ △A′B′C′ កាលណា ∠A = ∠A′,∠B = ∠B′ ឬ
∠A = ∠A′,∠C = ∠C′ ឬ ∠B = ∠B′,∠C = ∠C′ ។

១៦.៣ ទនំាក់ទនំងមា្រតក្ន�ង្រតេីកាណែកង
១៦.៣.១ សេង្ខបរបូមន្ត
ក្នុង្រតីេកាណែកង BAC ែកង្រតង់ A ែដល BC = a,AC = c,AB = b េគបានៈ

HB C

A

១. AC2 = BC×HC ឬ c2 = an

AB2 = BC×HB ឬ b2 = am

២. HA2 = HC×HB ឬ h2 = nm

៣. AB×AC = BC×AH ឬ bc = ah

៤. BC2 = AB2 +AC2 ឬ a2 = b2 + c2

៥. 1
AC2 +

1
BA2 =

1
HA2 ឬ

1
c2 +

1
b2 =

1
h2
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ឧទាហរណ៍ ៦៤
ក្នុង្រតីេកាណ ABC មានចំណុច D និង E ជាចំណុចកណា្ត លេរៀងគា្ន ៃន្រជ�ង AB និង AC ែដល DE ∥ BC ។ ចូរបងា្ហ ញថា
ADE និង ABC ជា្រតីេកាណដូចគា្ន ។

ចេម្លើយ៖ េដាយ DE ∥ BC (សម្មតិកម្ម)

B C

A

E
D

េគបាន ∠D = ∠B (មុំ្រត�វគា្ន )

∠E = ∠C (មុំ្រត�វគា្ន )

∠A (មុំរមួៃន្រតីេកាណទាងំពីរ)
តាម្រទឹស្តីបទតាែលស
េគបាន DE ∥ BC នាឱំ្យ AD

AB
=

AE
AC

=
DE
BC

=
1
2

្រតីេកាណ ADE និង ABC មានមុំបីប៉ុនេរៀងគា្ន េហយី្រជ�ងទាងំបីសមមា្រតេរៀងគា្ន ជា្រតីេកាណដូចគា្ន ។
ដូចេនះ △ ADE ∼△ ABC

ឧទាហរណ៍ ៦៥
េគមាន△ABC និង△DEF ែដល∠45◦,∠B= 64◦,∠D= 45◦ និង∠E = 71◦ ។ ចូរបងា្ហ ញថា△ABC និង△DFE

ជា្រតីេកាណដូចគា្ន ។

ចេម្លើយ៖ ្រតីេកាណ ABC មា ន ∠C = 180◦− (64◦+45◦)

= 180◦−109◦

= 71◦

្រតីេកាណ ABC និង្រតីេកាណ DFE

មាន ∠A = ∠D = 45◦

∠C = ∠E = 71◦

នាឱំ្យ △ ABC ∼△ DFE (តាមករណីដំណូ ច ម.ម)
ដូេនះ △ ABC ∼△ DFE

ឧទាហរណ៍ ៦៦
េគមានបនា្ទ ត់ PH និង FM ែកងគា្ន ្រតង់ H ែដល FH = 2HM និងN ជាចំណុចកណា្ត លៃន PH ។ ចូរ្រសាយបញ្ជ ក់ថា
△ PHF ∼△ NHM ។

ចេម្លើយ៖ ្រតីេកាណទាងំពីរមានមំុមួយេស្មីនឹង 90◦

េគបា ន PH⊥FM (សម្មតិកម្ម)
មយង៉េទៀត FH = 2HM នាឱំ្យ HM

HF
=

1
2

(1)

េដាយ N ជាចំណុចកណា្ត លៃន PH

េគបាន NH
PH

=
1
2

(2)

តាម (1) និង (2) េយងីបាន HM
HF

=
NH
PH

=
1
2

ដូចេនះ △ PHF ∼△ NHM (ករណីដំណូច ជ.ម.ជ)

N

F H M

P
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ឧទាហរណ៍ ៦៧
តាមរូប បងា្ហ ញថា △ ABC និង △ XY Z ដូចគា្ន ។

A

B C
21

915X

Y Z
7

35

ចេម្លើយ៖ េគមាន XY
AB

=
5

15
=

1
3

Y Z
BC

=
7

21
=

1
3

ZX
CA

=
3
9
=

1
3

េគបាន △ ABC ∼△ XY Z (ករណីដំណូច ជ.ជ.ជ)

ឧទាហរណ៍ ៦៨
េគឱ្យ្រតីេកាណ ABC ែកង្រតង់ A

ែដល AB = 3cm និង AC = 4cm ។
ចូរគណនា្របែវង BC,AH,HB និង HC ។

H

A

B C

ចេម្លើយ៖
• គណនា BC

ក្នុង △ ABC េគមាន AB = 3cm,AC = 4cm

តាម្រទឹស្តីបទពីតាគ័រ េគបាន BC2 = AB2 +AC2 = 32 +42 = 9+16

BC2 = 25 = 52

BC =
√

52 = 5
ដូចេនះ BC = 5cm

• គណនា AH

ក្នុង △ ABC តាមទំនាក់ទំនងរវាងកម្ពស់និង្រជ�ង

េគបាន BC×AH = AB×AC ឬ AH =
AB×AC

BC
=

3×4
5

= 2.4

ដូចេនះ AH = 2.4cm

• គណនា HB

ក្នុង △ ABC តាមទំនាក់ទំនងរវាងកម្ពស់និង្រជ�ង

េគបាន BC×HB = AB2 ឬ HB =
AB2

BC
=

32

5
=

9
5
= 1.8

ដូចេនះ HB = 1.8cm

• គណនា HC

ក្នុង △ ABC តាមទំនាក់ទំនងរវាងកម្ពស់និង្រជ�ង

េគបាន BC×HC = AC2 ឬ HC =
AC2

BC
=

42

5
=

16
5

= 3.2

ដូចេនះ HC = 3.2cm
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១៦.៤ លហំាត់
លំហាត់ ២៧៧

គូ្រតីេកាណខាងេ្រកាមជា្រតីេកាណដូចគា្ន ។ ចូរសរេសរេឈា្ម ះ និង្រជ�ង្រត�វគា្ន ។
A

B C

M P

N

R

T S

F

E

G

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៧៨
េគឱ្យ ∠S = 37◦,∠R = ∠K = 58◦ និង SR = 72m,SK = 168m និង T R = 54m ។

ក. ចូរបងា្ហ ញថា្រតីេកាណ SPK ដូច្រតីេកាណ ST R ។
ខ. ចូររក្របែវង PK ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៧៩
េតីគូ្រតីេកាណនីមួយៗខាងេ្រកាមដូចគា្ន ែដរឬេទ? េហតុអ្វី?

51◦

57◦

A
B

E
D

C

រូបក

80◦ 70◦

F G

H

រូបខ

80◦80◦
TR

S
64◦

82◦

34◦

NM

K

L

P

រូបគ

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៨០
ចូរេ្របៀបេធៀប △ ABC និង △ A′B′C′ , △ PMN និង △ P′M′N′ រចួសរេសរផលេធៀបដំណូច (រូបខាងេ្រកាម)។

A

B C A′

B′C′

P

NM P′

N′ M′

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៨១
េតីគូ្រតីេកាណនីមួយៗខាងេ្រកាមេនះជា្រតីេកាណដូចគា្ន ែដរឬេទ? េហតុអ្វី?

12

14 16

រូប(ក)

6

78
32

16 10

20

រូប(ខ)

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៨២
េគឱ្យចតុេកាណពា្ន យ ABCD បនា្ល យ្រជ�ងេ្រទត AD និង BC កាត់គា្ន ្រតង់ F េដាយសា្គ ល់ FD : FA = 8 : 5 និង FB =

2.25m ។ ចូរគណនា្របែវង BC ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៨៣
េគមាន្រតីេកាណដូចគា្ន ពីរ ែដលមានបរមិា្រតេរៀងគា្ន 35dm និង 56dm ។ ចូររក្របែវងកម្ពស់មួយៃន្រតីេកាណធំេបីកម្ពស់ៃន
្រតីេកាណតូចេស្មីនឹង 10dm ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៨៤
ក្នុង្រតីេកាណ ABC មាន ∠BAC = 90◦ េហយី RS⊥BC ។
ចូរ្រសាយបញ្ជ ក់ថា △ ABC ∼△ SRC ។

A

B

C
R

S

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៨៥
េគមាន្រតីេកាណ ABC និង្រតីេកាណ PMN ែដល ∠A = 80◦,∠B = 54◦,∠P = 54◦ និង ∠M = 46◦ ។

ក. ចូរបងា្ហ ញថា្រតីេកាណ ABC ដូច្រតីេកាណ PMN ។
ខ. ចូរទាញរកផលេធៀបដំណូច។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៨៦
ចូររកតៃម្ល x ៃនរូបខាងេ្រកាមៈ 12m 100m

40m
x

A

B

C
R

S

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៨៧
េគមាន △ ABC ∼△ AEF ដូចរូប។
ចូរគណនា្របែវង្រជ�ង AE និង AF ។

A B

C

F

E

16m

14m

7m

24
m

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៨៨
ចូរគណនា្របែវងៃនទទឹងទេន្ល AB តាមរូបខាងសា្ត ។ំ
េដាយ △CBA ∼CDE ។

C
B

D

E

A

ទេន្ល

32m

40m

24m

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៨៩
េគមាន្រតីេកាណ ABC ែកង្រតង់
A ែដល AH = 8cm,BC = 15cm

និង AC = 12cm។
ចូររក្របែវង AB,HB និង HC ។

H

A

B C

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៩០
េគឱ្យ្រតីេកាណ ABC ចារកឹក្នុងរង្វង់ែដល AB = α,AC = β និង BC = γ ។ កន្លះបនា្ទ ត់ពុះ ∠BAC កាត់្រជ�ង BC ្រតង់
ចំណុច I និងធ្នូ BC ្រតង់ J ។

ក. ចូរ្រសាយបញ្ជ ក់ថា △ ABI និង △ AJC ជា្រតីេកាណដូចគា្ន ។
ខ. ចូរគណនាផលគុណ AI ×AJ ។
គ. ចូរបងា្ហ ញថា ∠BAJ = ∠CBJ ។
ឃ. ចូរ្រសាយបញ្ជ ក់ថា JB2 = JA× JI ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៩១
េគឱ្យ្រតីេកាណ ABC ចារកឹក្នុងរង្វង់។ បនា្ទ តម់ួយ្រសបេទនឹងបនា្ទ ត់ប៉ះ្រតង់ A កាតអ់ង្កត់ AB និង AC ្រតង់ចំណុច M និង N ។

ក. ចូរ្របដូច្រតីេកាណ ABC និង្រតីេកាណ AMN ។
ខ. ចូរ្រសាយបញ្ជ ក់ថា AB×AM = AC×AN ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៩២
តាមចំណុចៃនកន្លះរង្វង់េគគូសអង្កត់CD ែកអេទអង្កត់ផ្ចិត AB ។

ក. េបី AD = 4dm,DB = 9dm ។ ចូរគណនាCD ។
ខ. េបី AB = 29dm,CD = 10dm ។ ចូរគណនា AD និង DB ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៩៣
្រសាយបំភ្លឱឺ្យេឃញីថាក្នុង្រតីេកាណមួយរងា្វ សក់ម្ពស្់រចាសសមាមា្រតនឹងរងា្វ ស្់រជ�ងគឺ aha = bhb = chc ។ (ែណនាំ គូសកម្ពស់
ពីររចួ្របដូច្រតីេកាណែកងែដលមានកម្ពស់មួយជា្រជ�ងៃនមុំែកង) ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៩៤
តាមកំពូល A ៃន្រតីេកាណសមបាត ABC េគគូសបនា្ទ ត់មួយែដលកាត់្រជ�ង BC ្រតង់ D និងកាត់រង្វង់ចារកឹេ្រក្រតីេកាណ្រតង់
ចំណុច E ។ ចូរេ្របៀបេធៀប្រតីេកាណ ADB និង្រតីេកាណ AEB រចួ្រសាយបញ្ជ ក់ថា AB2 = AD×AE ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៩៥
េដីមឫស្សមីួយេដីមមានកម្ពស់ 10m ្រត�វខ្យល់វាយបាក់្រតង់ចំណុច P មួយ េហយីចុងឫស្សបី៉ះដី្រតង់ចំណុចមួយែដលមានចមា្ង យ
3m ពីគល់។ ចូរគណនាេដីមឫស្សពីីគល់េទចំណុចបាក់ P ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៩៦
តាង b និង cជារងា្វ ស្់រជ�ងទាងំពីរៃនមំុែកងរបស្់រតីេកាណែកងមួយ។ hជារងា្វ សក់ម្ពសច់ំេពាះអីុប៉ូេតនុស។ ចូរគណនា h េទតាម
តៃម្ល a និង b ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៩៧
ABCD ជា្របេលឡូ្រកាមដូចរូបខាងសា្ត ។ំ I ជាចំណុច
ចំណុចកណា្ត លៃន AD ែដល IB⊥AD ។

ក. ចូរគណនា IB ។
ខ. ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាៃន្របេលឡូ្រកាម។ A B

CD

I

10cm

12cm

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ២៩៨
ក្នុងរូបខាងសា្ត េំនះ NMQ និង PNQ ជា្រតីេកាណែកង។

ក. ចូរគណនារងា្វ ស់ MQ ។
ខ. ចូរគណនារងា្វ ស់ NP ។

5cm3cm

M Q

P

N

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ២៩៩
ក្នុងរូបខាងសា្ត េំនះអង្កត់ធ្នូ CD និង AB កាត់គា្ន ្រតង់ I
ែដល AI = 15cm, IC = 12cm, ID = 4cm

IB = 5cm និង BD = 3cm ។

D

B

A
C

ក. ចូរេ្របៀបេធៀប្រតីេកាណ IAC និង IBD ។
ខ. ចូរគណនារងា្វ ស់ AC ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣០០
ក្នុងរូបខាងសា្ត ពីំចំណុច P េគគូសបនា្ទ ត់ប៉ះរង្វង់្រតង់ A

េហយីគូសបនា្ទ ត់មួយេទៀតកាត់រង្វង់្រតង់C និង D ។
•

•

D

A

P
C

•
ក. ចូរេ្របៀបេធៀប△ PAC និង △ PAD ។
ខ. ចូរទាញឱ្យេឃញីថា AP2 = PC×PD ។

ចេម្លើយ �
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�� ពហុេកាណ

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

១៧.១ នយិមន័យ
េឈា្ម ះ ពហុេកាណ រូប ចំនួន្រជ�ង

្រតីេកាណ 3

ចតុេកាណ 4

បញ្ច េកាណ 5

ឆេកាណ 6

១៧.២ ផលបូកមុកំ្ន�ងៃនពហុេកាណ
និយមន័យ ១៧.២.១ ផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងៃនពហុេកាណមួយែដលមាន n ្រជ�ងេស្មីនឹង (n−2)×180◦ ។

ឧទាហរណ៍ ៦៩
ចូរគណនាផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងៃនពហុេកាណតាមរូបខាងសា្ត ។ំ
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ចេម្លើយ៖ ពហុេកាណេនះជាឆេកាណគឺ n = 6

េគបានផលបូកមុំក្នុងគឺ (n−2)×180◦ = (6−2)×180◦

= 4×180◦

= 720◦

ដូចេនះ ឆេកាណមានផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងេស្មីនឹង 720◦

១៧.៣ ផលបូករងា្វ ស់មុេំ្រកៃនពហុេកាណ
ជាទូេទ ១៧.៣.១ ផលបូករងា្វ ស់មុំេ្រកៃន្រគប់ពហុេកាណេប៉ាងមានរងា្វ ស់េស្មីនឹង 360◦ ។ 

! ផលបូករងា្វ ស់មុំេ្រកេនះគឺមិនអា្រស័យនឹងចំនួន្រជ�ងៃនពហុេកាណេទ។

ឧទាហរណ៍ ៧០
េបីផលបូកៃនរងា្វ ស់មុំក្នុងេស្មីនឹងផលបូករងា្វ ស់មុំេ្រក ៃនពហុេកាណមួយ ។ ចូរ្របាប់្របេភទពហុេកាណេនាះ។

ចេម្លើយ៖ េគបាន (n−2)×180◦ = 360◦

n−2 = 2

n = 4
ដូចេនះ ពហុេកាណែដលមានផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងេស្មីនឹងផលបូករងា្វ ស់មុំេ្រកគឺជាចតុេកាណ។

១៧.៤ រងា្វ ស់មុៃំនពហុេកាណនយ័ិត
ជាទូេទ ១៧.៤.១ • ពហុេកាណនិយត័ជាពហុេកាណែដលមុំមានរងា្វ ស់េស្មីគា្ន េហយី្រជ�ងទាងំអស់ប៉ុនគា្ន ។

• មំុក្នុងមួយៃនពហុេកាណនិយត័ែដលមាន n ្រជ�ងមានរងា្វ ស់មុំេស្មីនឹង
(n−2)×180◦

n
។

ឧទាហរណ៍ ៧១
ចូររករងា្វ ស់មុំក្នុងនីមួយៗៃនកាេរ។

ចេម្លើយ៖ រងា្វ ស់មុំក្នុងនីមួយៗៃនកាេរគឺ
(4−2)×180◦

4
= 90◦

ដូចេនះ រងា្វ ស់មុំក្នុងនីមួយៗៃនកាេរគឺេស្មី 90◦
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១៧.៥ លហំាត់
លំហាត់ ៣០១

ចូរ្របាប់េឈា្ម ះនិងគូសរូបពហុេកាណមួយែដលមានផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងេស្មីនឹង 1 080◦ ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣០២
ចូររកផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងៃនពហុេកាណែដលមាន្រជ�ង 7 , 10 និង 12 ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣០៣
ចូររកចំនួន្រជ�ងៃនពហុេកាណែដលមានផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងេស្មីនឹង 2 700◦ ។ 

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣០៤
េបីផលបូកៃនរងា្វ ស់មុំក្នុងេស្មីនឹងពីរដងៃនផលបូករងា្វ ស់មុំេ្រកៃនពហុេកាណមួយ។ ចូរបញ្ជ ក់ពី្របេភទពហុេកាណ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣០៥
ចូរគណនាតៃម្ល α ៃនពហុេកាណខាងសា្ត ។ំ

2α

2α

α

2α

α

2α

2α

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣០៦
ចូររករងា្វ ស់មុំក្នុងនីមួយៗៃនអដ្ឋេកាណនិយត័។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣០៧
េហតុអ្វីបានជាចតុេកាណែកង និងចតុេកាណេស្មីមិនែមនជាពហុេកាណនិយត័? ចូរបញ្ជ ក់?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣០៨
ចូរគណនាផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងៃនពហុេកាណែដលមាន្រជ�ង 7 , 8 , 9 , 10 និង 12 ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣០៩
ចូររកចំនួន្រជ�ងៃនពហុេកាណែដលមានផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងេស្មីនឹង 1 800◦ , 2 700◦ និង 4 860◦ ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣១០
េតីមានពហុេកាណណាែដលមានផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងេស្មីនឹង 5 130◦ ែដរឬេទ?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣១១
េនេពលេគេធ្វីការគណនាផលបូករងា្វ សមំុ់ក្នុងៃនពហុេកាណេប៉ាងមួយែដលមានរងា្វ សេ់ស្មីនឹង 540◦ េតីពហុេកាណេប៉ាងេនាះមាន
្រជ�ងប៉ុនា្ម ន?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣១២
ចូររកតៃម្ល x តាមរូបនីមួយៗៃនពហុេកាណខាងេ្រកាមៈ

80◦

x

x

2x

រូបក

x
50◦

100◦

2x 2x

រូបខ

x x

160◦

2x

2x

2x

រូបគ

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣១៣
ចូររកតៃម្ល y តាមរូបនីមួយៗៃនពហុេកាណខាងេ្រកាម។

2y
y

2y
y

រូបក

3y

2y 2y

2y

2y
3y

y

រូបខ

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣១៤
ចូរគណនាចំនួន្រជ�ងៃនពហុេកាណនិយត័េដាយសា្គ ល់រងា្វ ស់មុំក្នុងេស្មីនឹង 150◦ , 160◦ និង 175◦ ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣១៥
ផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងៃនពហុេកាណនិយត័មួយមានរងា្វ ស់េស្មីនឹង 3240◦ ។ ចូរគណនារងា្វ ស់មុំេ្រកនីមួយៗ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣១៦
មុំក្នុងមួយៃនពហុេកាណនិយត័ែដលមាន n ្រជ�ងមានរងា្វ ស់េស្មីនឹង 168◦ ។ ចូររកចំនួន n ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣១៧
ចូរគណនារងា្វ ស់មុំេ្រកនីមួយៗៃនពហុេកាណនិយត័ខាងេ្រកាម។

ក. ឆេកាណនិយត័ n = 6

ខ. បញ្ច េកាណនិយត័ n = 5

គ. អដ្ឋេកាណនិយត័ n = 8

ឃ. ពហុេកាណនិយត័ែដលមាន្រជ�ង 12 ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣១៨
ផលបូករងា្វ ស់មុំក្នុងនិងមំុេ្រកេស្មីនឹង 900◦ ។ េតីពហុេកាណេនាះមាន្រជ�ងប៉ុនា្ម ន?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣១៩
េដាយ្រជ�ងនីមួយៗៃនឆេកាណនិយត័ ជា្រជ�ងមួយរបស់កាេរែដលេគគូសេនខាងេ្រកឆេកាណនិយត័ែដលមាន្រជ�ង 12 ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣២០
មុំេ្រកៃនអដ្ឋេកាណនិយត័មួយមានរងា្វ ស់ 27◦ តិចជាងរងា្វ ស់មុំេ្រកមួយៃនពហុេកាណនិយត័មួយែដលមាន n ្រជ�ង។ ចូរគណនា
n ។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣២១
ចូរគណនាមុំក្នុងនិងមុំេ្រកៃនឆេកាណនិយត័។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣២២
មុំេ្រកៃនពហុេកាណនិយត័ែដលមាន n ្រជ�ងមានរងា្វ ស់ 30◦ េ្រចីនជាងរងា្វ ស់មុំេ្រកមួយៃនឆេកាណនិយត័។ ចូរគណនា n ។

ចេម្លើយ �
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�� សូលីត

ថា្ម ក់ទី
េគាត្តនាម នាម
េភទ 
េលខេរៀង

១៨.១ ៃផ្ទ្រកឡានងិមាឌៃនសូលីត
• ពរីា៉មតីនយ័ិតៈ
▶ ្រកឡាៃផ្ទបាត Sb = a2

▶ ្រកឡាៃផ្ទខាង Sl =
1
2

Pbl =
1
2

4al = 2al

▶ ្រកឡាៃផ្ទសរុប S = Sb +Sl = a2 +2al

▶មាឌ V =
1
3

Sb ×h

=
1
3

a2h

ែដល h ជាកម្ពស់

l ជាអាប៉ូែតម

Pb ជាបរមិា្រតបាត

S

h l

a

a

• េកាណៈ
▶ ៃផ្ទ្រកឡាបាត Sb = πR2

▶ ៃផ្ទ្រកឡាខាង Sl =
1
2

Pbl =
1
2

2πRl = πRl

▶ ៃផ្ទ្រកឡាសរុប S = Sb +Sl

▶មាឌ V =
1
3

Sb ×h

=
1
3

πR2h

ែដល h ជាកម្ពស់

l ជាជេន្រត

h l

R

• ែស្វ ៊ ឬ ប៊ូលៈ
▶ ៃផ្ទ្រកឡា S = 4πR2

▶មាឌ V =
4
3

πR3

ែដល O ជាផ្ចិតៃនប៊ូល ឬ ែស្វ៊

R ជាកាៃំនប៊ូល ឬ ែស្វ៊

[BC]ជាអង្កត់ផ្ចិត

R •

R

O
A B
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ឧទាហរណ៍ ៧២
េគឱ្យពីរ៉ាមីតនិយត័មួយមានរងា្វ ស់្រជ�ង a = 18cm

កម្ពស់ h = 12cm និងអាប៉ូែតម l = 15cm ។
ក. ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាបាត ៃផ្ទ្រកឡាខាង និង
ៃផ្ទ្រកឡាទាងំអស់ៃនពីរ៉ាមីតនិយត័។

ខ. ចូររកមាឌៃនពីរ៉ាមីតនិយត័។

S

h l

a

a

ចេម្លើយ៖
ក. ៃផ្ទ្រកឡាបាត Sb = a2

= 182 = 324cm2

ៃផ្ទ្រកឡាខាង Sl = 2al

= 2×18×15 = 540cm2

ៃផ្ទ្រកឡាសរុប S = Sb +Sl

= 324cm2 +540cm2 = 864cm2

ខ. មាឌ V =
1
3

a2h =
1
3

182 ×12

= 1296cm3

ឧទាហរណ៍ ៧៣
េគឱ្យេកាណមួយមានកាំ R = 4cm ជេន្រត l = 13cm

និង កម្ពស់ h = 3
√

17cm ។ (π = 3.14)

ក. ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាបាត ៃផ្ទ្រកឡាខាង និង
ៃផ្ទ្រកឡាទាងំអស់ៃនពីរ៉ាមីតនិយត័។

ខ. ចូររកមាឌៃនពីរ៉ាមីតនិយត័។

lh

R

ចេម្លើយ៖
ក. ៃផ្ទ្រកឡាបាត Sb = πR2

= 3.14×42 = 5.24cm2

ៃផ្ទ្រកឡាខាង Sl = πRl

= 3.14×4×13 = 163.28cm2

ៃផ្ទ្រកឡាសរុប S = Sb +Sl

= 5.24cm2 +163.28cm2 = 168.52cm2

ខ. មាឌ V =
1
3

πR2h

=
1
3

3.14×42 ×3
√

17

= 50.24
√

17cm3
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១៨.២ ផលេធៀបៃផ្ទ្រកឡានងិមាឌៃនសូលីត
១៨.២.១ ផលេធៀបៃផ្ទ្រកឡា

ជាទូេទ ១៨.២.១ កាលណារូបពីរដូចគា្ន ផលេធៀបរវាងៃផ្ទ្រកឡាេស្មីនឹងកាេរៃនផលេធៀបរវាងធាតុរ្រត�វគា្ន ពីរ។

ឧទាហរណ៍ ៧៤
្រតីេកាណទាងំពីរខាងសា្ត េំនះ ជា្រតីេកាណដូចគា្ន ។
ចូររកៃផ្ទ្រកឡា្រតីេកាណ S ។

S

12cm

144cm2

16cm

ចេម្លើយ៖ ៃផ្ទ្រកឡា្រតីេគាណ S

េគបាន S
144

=

(
12
16

)2

=

(
3
4

)2

=
9

16
នាឱំ្យ S =

9
16

×144

= 81

ដូចេនះ S = 81cm2

១៨.២.២ ផលេធៀបមាឌ

ជាទូេទ ១៨.២.២ កាលណារូបពីរដូចគា្ន ផលេធៀបរវាងមាឌ េស្មីនឹងគូបៃនផលេធៀបរវាងធាតុរ្រត�វគា្ន ពីរ។

ឧទាហរណ៍ ៧៥

ផលេធៀបរវាងបេណា្ត យៃន្របេលពីែប៉ត ែកងដូចគា្ន ពីរ េស្មីនឹង
4
3
។ េបី ្របេលពីែប៉ត ែកងតូចមានមាឌ 54dm2 ចូរ រកមាឌ

្របេលពីែប៉តែកងធំ។

ចេម្លើយ៖ មាឌ្របេលពីែប៉តែកងធំ
តាង V ជាមាឌៃន្របេលពីែប៉តែកងធំ

េគបាន V
54

=

(
4
3

)3

=
64
27

នាឱំ្យ V =
64
27

×54

= 128dm3

ដូចេនះ V = 128dm3
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១៨.៣ លហំាត់
លំហាត់ ៣២៣

ចូររកៃផ្ទ្រកឡាខាងនិងៃផ្ទ្រកឡាទាងំអស់ៃនរូបខាងេ្រកាមៈ
S

15cm

9cm

រូប(ក)

S

8cm

14cm

រូប(ខ)

14cm

S

8cm
O

រូប(គ)
ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣២៤
ចូររកមាឌេកាណែដលមានកម្ពស់និងកាបំាតក្នុងការណីនីមួយៗខាងេ្រកាមៈ

ក. R = 5cm និង h = 12cm

ខ. R = 3.4cm និង h = 8.9cm

គ. R = 3.7cm និង h = 7cm

ឃ. R = 5.2cm និង h = 11cm

ង. R =
√

5mm និង h = 13.4mm

ច. R = 7dm និង h = 16dm ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣២៥
ចូររកៃផ្ទ្រកឡាែស្វ៊និងមាឌប៊ូលក្នុងករណីនីមួយៗខាងេ្រកាមៈ

ក. កាំ R = 3cm ខ. អង្កត់ផ្ចិត D = 18dm គ. កាំ R = 3.7cm ឃ. អងា្ក តផ់្ចិតD = 23.2cm។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣២៦
ចូររកកាែំស្វ៊េដាយសា្គ ល់ៃផ្ទ្រកឡានីមួយៗដូចខាងេ្រកាមៈ

ក. S =
36
25

πcm2 ខ. S =
46
16

πm2 គ. S =
12
5

πdm2 ឃ. S = 1 764πcm2។

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣២៧
ចូររកកាៃំនប៊ូលេដាយសា្គ ល់មាឌ

ក. V = 288πcm3 ខ. V =
32
16

πm3 ។

ចេម្លើយ �

២២៧ Facebook Page: TexBook-School	 016 434 006



Hing Vothy

លំហាត់ ៣២៨
េគឱ្យេកាណនិងកន្លះែស្វ៊ដូចរូបខាងសា្ត ។ំ

ក. ចូររកមាឌទាងំអស់ៃនសូលីត។
ខ. ចូររកៃផ្ទ្រកឡាទាងំអស់ៃនសូលីត។ 6cm

S

4.5cm
O

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣២៩
េគឱ្យ្របេលឡូ្រកាម ABCD និង I

ជាចំណុចកណា្ត លៃន AB ។ បនា្ទ ត់ BD

និងCI ្របសព្វគា្ន ្រតង់ O ។ េតីៃផ្ទ្រកឡា
∆BIO តូចជាងៃផ្ទ្រកឡា ∆DOC ប៉ុនា្ម នដង? D C

BA
I

O

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣៣០
រូបថតៃនជញ្ជ ងំមួយមានកម្ពស់ 3cm និងមានៃផ្ទ្រកឡាេស្មីនឹង 9cm2 ។ េគដឹងថាជញ្ជ ងំមានកម្ពសពិ់ត 6m ។ េតវីាមានៃផ្ទ្រកឡា
ពិត្របាកដប៉ុនា្ម ន m2 ?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៣១

ទីធា្ល មួយមានៃផ្ទ្រកឡាពិត 9 600m2 ។ េតីៃផ្ទ្រកឡាេនះមានប៉ុនា្ម ន cm2 េនក្នុងប្លង់មួយែដលមានមា្រតដា្ឋ ន
1

2 500
។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣៣២
េគកាត់េកាណឱ្យ្រសបនឹងបាតជាបីចំែណក (ដូចរូបខាងសា្ត )ំ។
មុខកាត់មានអង្កត់ផ្ចិតេរៀងគា្ន 6cm និង 10cm ។

ក. ចូរគណនា x ។
ខ. ចូររកមាឌៃនេកាណេនាះ។

10cm

6cm

2cm

4cm

xcm

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៣៣
SABC ជាពីរ៉ាមីតែដលមានបាតជាកាេរ។ ្រជ�ងៃនកាេរេនះមាន្របែវង 60cm ។ កម្ពស់ [SO] ៃនពីរ៉ាមីតមាន្របែវង 80cm េគកាត់
ពីរ៉ាមីតេនះឱ្យ្រសបនឹងបាត។ េគបានកាេរ EFGK ។ េគឱ្យ OO′ = x ។

ក. ចូររក្រជ�ងៃនកាេរ EFGK តាមតៃម្ល x ។
ខ. េបី x = 30cm គណនាមាឌៃនកំណាត់ពីរ៉ាមីតខណ្ឌ េដាយ ABCD និង EFGK ។

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣៣៤

តាមរូបខាងសា្ត េំនះេគឱ្យ BA = 6,SA = 8 និង SA′ =
2
3

SA ។
រងា្វ ស់គិតជា cm ។

ក. ចូរគណនា A′B′ ។
ខ. ចូរគណនាៃផ្ទ្រកឡាៃនកាេរ A′B′C′D′ រចួេផ្ទ�ងផា្ទ ត់

ថាៃផ្ទ្រកឡា A′B′C′D′ =

(
2
3

)2

× ៃផ្ទ្រកឡា ABCD ។

គ. ចូរបងា្ហ ញថា SO′ =
2
3

SO រចួទាញបញ្ជ ក់ថា

មាឌ A′B′C′D′ =

(
2
3

)3

×មាឌ SABCD
A

H

C

O

B

D

S

A′
B′

H ′

C′D′

•O′

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៣៥

ក្នុងរូបខាងសា្ត េំនះេគឱ្យ SM′ =
1
2

SM,SO = 10cm និង OM = 6cm ។
ក. ចូរគណនា O′M′ រចួេផ្ទ�ងផា្ទ ត់

ៃផ្ទ្រកឡាថា (O′) =

(
1
2

)2

ៃផ្ទ្រកឡាថាស (O) ។

ខ. ចូរបងា្ហ ញថា SO′ =
1
2

SO ។
គ. ចូរ្រសាយបញ្ជ ក់ថា មាឌៃនេកាណៃនកំពូល S និងបាត O′

េស្មីនឹងមាឌៃនេកាណៃនកំពូល S និងបាត (O) គុណនឹង
(

1
2

)3

។

S

O′

O

M′

M

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣៣៦

អ្នកលក់ឪឡកឹមា្ន ក់កំណត់លក់ែផ្លឪឡកឹតូចពីរ ៃថ្លេស្មីនឹងែផ្លឪឡកឹធំមួយ។ េដាយថាកាៃំនែផ្លឪឡកឹតូចេស្មីនឹង
1
4
ៃនកាឪំឡកឹធំ។

េតីអ្នកទិញ្រត�វេ្រជីសេរសីមួយណាេដីម្បឪី្យ បានចំេណញជាង?

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៣៧

ឈ្មួញមា្ន កល់កម៉់ាសីុនេបាកេខាអាវពីរ្របេភទែដលមានរាងសីុឡាងំ ដូចគា្ន ។ ែតវមិា្រតៃនម៉ាសុីនទីមួយេស្មីនឹង
9

10
ៃនវមិា្រតម៉ាសុីន

ទីពីរ ។ តៃម្លៃនម៉ាសុីនតូចេស្មីនឹង
7

10
ៃនម៉ាសុីនធំ ។ េតីេគ្រត�វេ្រជីសេរសីយកម៉ាសីុន្របេភទណាេទីបចំេណញជាង?

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣៣៨
សីុឡាងំមួយមានរងា្វ ស់កាំ R និងកម្ពស់ h េគយកេកាណ
ែដលមានរងា្វ ស់កាំ R និងកម្ពស់ h ដាក់ក្នុងសីុឡាងំតាមរូប។

ក. ចូរគណនាមាឌេកាណនិងមាឌៃនសីុឡាងំ។
ខ. ចូរគណនាផលេធៀបរវាងមាឌៃនេកាណនិង
មាឌៃនសីុឡាងំ។

R
O

h

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៣៩
េកាណមួយមានរងា្វ ស់កាំ R និងកម្ពស់ h េនក្នុងេកាណ

េនាះមានសីុឡាងំមួយែដលមានរងា្វ ស់េស្មីនឹង
R
2
។

ក. ចូរគណនាមាឌៃនសីុឡាងំេនាះ។
ខ. ចូរគណនាផលេធៀបរវាងមាឌ
ៃនសីុឡាងំនិងមាឌៃនេកាណ។

h

O
R

h

ចេម្លើយ �
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លំហាត់ ៣៤០
គូបមួយមានរងា្វ ស់្រជ�ងេស្មីនឹង 2a េនក្នុងគូបេនាះេគមានសីុឡាងំមួយ
ែដលមានរងា្វ ស់កាេំស្មីនឹង a និងមានកម្ពស់េស្មីនឹង 2a ។

ក. ចូរគណនាមាឌៃនសីុឡាងំ
ខ. ចូរគណនាផលេធៀបរវាងមាឌៃនសីុឡាងំនិងមាឌៃនគូប។

•Oa
2a

2a

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៤១
គូបមួយមានរងា្វ ស់្រជ�ង 2cm េហយីែស្វ៊មួយមានការ r ។
ចូរកំណត់កាំ r េដាយដឹងថាមាឌៃនគូបេស្មីនឹងពីរដងៃន
មាឌែស្វ៊។ េគបង្គត់ π = 3 ។ 2cm

2cm
R •

r

O

ចេម្លើយ �

លំហាត់ ៣៤២
ៃផ្ទ្រកឡាៃន្រតីេកាណសម័ង្សែដលមាន្រជ�ង 1cm ។
េតី្រត�វជាប៉ុនា្ម នភាគរយៃនៃផ្ទ្រកឡាៃនកាេរែដលមាន
រងា្វ ស់្រជ�ង 1cm ។

1cm

1cm

ចេម្លើយ �
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