
  

កិ ច្ច កា រ ស្រា វ ជ្រា វ  

 

២០១៣ 

 

 

វិ ទ្យាស្ថាន ជាតិអប់រ  ំ

លីមីិវជាអងវភាពត់រ 

នជាបជាុគមជា៍ 

ណែនាំដោយដោកាស្រ្ាា ចា យវគងរ ់ ុជាដបៀង 

ដ ៀ់ដ ៀងដោយវគ ុជាអស្សអិជាំនជារាីវ១៨ 

ឯកដាស្វគែអិិទ្យាស្ថ 



I 
 

 ព្ពះរាតណាចព្កកមពតុ 

  តិអវាស្នវព្ពះមហាកសព្ិ 

 វិ ទ្យាស្ថាន ជាតិអប់រ  ំ  

  

 

 

លីមីិវជាអងវភាពត រ់នជាបជាុគមជា៍ 

 

 

ណែនាំដោយដោកសាស្រ្សាា ចារយ គងរវ់ ុជាដបៀង 

ដរៀបដរៀងដោយគរនិុស្សិតជាំនន់ទី ១៨ ឯកដទស្ គែិតវទិា 

ដោក ណប៉ែត ឡាពីន ដោក លឹង ដស្ឿន  ដោក ទូច វ៉ែន់នី 

ដោក ដយឿ សុ្វែណរទិធ ដោក លឹម ដេងឆាយ  ដោក ផផ សុ្ភ័កា 

ដោក ដពេះ វ៉ែន់សីុ្  ដោក ណកស្ ឡាាំ   កញ្ញា  នង ច័នទសុ្រកា 

ដោក ដស្ង ហួង  ដោក ដស្ក អង្គា រវធុ  កញ្ញា  ដស្ង សុ្ម៉ែ ភារ ី

ដោក ឡយ វជិជរ៉ែ   ដោក ណង៉ែត ដធឿន   អនកស្សី្ ដោ មែីចន្រ្នទ  



II 
 

អា មភកថា  

ស ៀវសៅដែលសោករគអូ្នករគូ មិត្តអ្នក ិកាទាំងអ្ ់កាំពុងកាន់កនុងដែសនេះ ជាស ៀវសៅ
ដែលបានចងរកងសោយរកុមសយើងខ្ុាំ ជាគរនិុ សតិ្ជាំនាន់ទី១៨ ឯកសទ  គណិត្វទិា របូវទិា 

រកុមទី ០៣ សៅសលើរបធានបទមួយ តីអ្ាំពី “លីមីិវ ជាអងវ ភាពត់រនជាបជាុគមជ៍ា” ដែលជារបធានបទ

មួយែ៏មានសារៈ ាំខាន់សៅកនុងការ ិកា មុខវជិាា  គណិត្វទិា ក៏ែូចជាការ ិកាសៅសលើមុខ
វជិាា ែ៏ដទៗ សផសងសទៀត្ដែលមានការពាក់ព័នធ ស ើយក៏មានទាំនាក់ទាំនងយ៉ាងខាល ាំងសៅនឹងជីវភាព
រ ់សៅរបចាំដងៃផងដែរ។  

 កនុងស ៀវសៅសនេះ រកុមសយើងខ្ុាំបានសរៀបចាំស ើងសោយបាន ស្វើការដបងដចកជាដផនកៗ 
សែើមបីជា ការងាយស្ លួយល់នូវខលឹមសារ។ កនុងសនាេះរមួមាន ដផនកសមសរៀន សងេប ជាដផនកដែល
បានពនយល់យ៉ាងលមអិត្អ្ាំពី និយមន័យ របូមនត ការបកស្សាយរបូមនត ក៏ែូចជាគនលឹេះសផសងៗ 
សោយភាា ប់មកជាមួយនូវឧទ រណ៍និងែាំស េះស្សាយងាយៗ ឆាប់យល់។ ចាំដណកដផនកមួយ
សទៀត្សនាេះជាដផនកលាំហាត់្ចសមលើយ ដែលកនុងដផនកសនេះរកុមសយើងខ្ុាំបានខិត្ខាំ ស្ ង់យកនូវលាំ
ហាត់្លអ ពីឯកសារជាសរចើនទាំងឯកសារជាតិ្ និងអ្នតរជាតិ្ ជាមួយនឹងការបកស្សាយយ៉ាង
លមអិត្ ចា ់ោ ់ និងរតឹ្មរត្ូវ ដែលនឹងជួយឲ្យអ្នក ិកាទាំងអ្ ់ ងាយស្ ួលយល់ពី
រសបៀបដនការសោេះស្សាយបញ្ហា សផសងៗទក់ទងនឹងរបធានបទសនេះ។ 

 រកុមសយើងខ្ុាំ បាន សរមចសោយសជាគជ័យកនុងការសរៀបសរៀងស ៀវសៅសនេះស ើងដត្សទេះបី
ជាយ៉ាង  ក៏សោយកាំ ុ  ឆគងដត្ងដត្សកើត្មាន សៅរត្ង់ចាំណុច មួយជាមិនខាន។រកុម
សយើង ខ្ុាំ នឹងរង់ចាំទទួលការរេិះគន់កនុងន័យសាា បនា ពី ាំ ក់មិត្តអ្នកអាន និង អ្នក ិកាទាំង
អ្ ់ សោយកតីរកីរាយ សែើមបីជួយដកលមអកិចចការមួយសនេះឲ្យកាន់ដត្រតឹ្មរត្ូវ និងរបស ើរស ើង 
សែើមបីទុកជាឯកសារសរបើរបា ់សៅដងៃអ្នាគត្។ 

 

ភនាំសពញ ដងៃទី២០ ដខមិងុនា ឆាន ាំ២០១៣ 

គរនិុ សតិ្ ជាំនាន់ទី ១៨ 

ឯកសទ គណិត្វទិា រកមុទី០៣ 



III 
 

ដស្ចកាីណលែងបាំែ គុែ 

 កិចចការស្សាវរជាវសៅសលើរបធានបទ “លីមីិវជាអងវភាពត់រនជាបជាុគមជ៍ា” រត្ូវបានបញ្ច ប់សោយ

សជាគជ័យ សរកាយពីបានចាំ យសពលសវោអ្ ់យ៉ាងសរចើន សៅកនុងការស្សាវរជាវ ចងរកង 
សរៀបចាំ រ ូត្បានកាល យ ជាលទធផល សរមចមួយសនេះ។ភាពសជាគជ័យសនេះ ក៏ទទួលបានសោយ 
សារ មានការជួយសរជាមដរជងយ៉ាង កមម ពី ាំ ក់មនុ ស មួយចាំនួនដែលរកមុសយើងខ្ុាំ 
 ូមដងលងអ្ាំណរគុណែល់ និងែឹងគុណយ៉ាងរជាលសរៅបាំផុត្ គ្មម នដងៃបាំសភលចបាន៖ 

 សោកអ្នកមានគុណទាំងពីរ ដែលបានបសងកើត្ និងចិញ្ច ឹមបីបាច់ ដងរកាកូនៗទាំងអ្ ់
គ្មន  ស ើយជាំរញុសលើកទឹកចិត្ត ផតល់ឱកា  និង ងវកិាយ៉ាងសរចើនែល់កូនៗឲ្យបានសរៀន ូរត្ 
រ ូត្មានចាំសណេះ ែូចដងៃសនេះ ដែលស្វើឲ្យកូនៗមានឱកា ស្វើ ឲ្យ សរមចនូវសាន ដែសនេះស ើង។ 

 ថ្នន ក់ែឹកនាាំរគប់លាំោប់ថ្នន ក់ដនវទិាសាា នជាតិ្អ្ប់រ ាំ ដែលបានផតល់ឱកា ឲ្យសយើងខ្ុាំទាំង
អ្ ់គ្មន បាន មកសរៀនសៅទីសនេះ រ ូត្មានឱកា  ស្វើឲ្យ សរមច បាននូវកិចចការស្សាវរជាវសនេះ
ទទួលបានសជាគជ័យ សែើមបីទុកជាសាន ដែសរបើរបា ់សៅសពលសរកាយៗសទៀត្។ 

 សោករគូ អ្នករគូ ដែលជាសាស្រ្សាត ចរយសៅ បឋម ិកា អ្នុវទិាល័យ វទិាល័យ 
សាកលវទិាល័យ ក៏ែូចជាសៅវទិាសាា នជាតិ្អ្ប់រ ាំទាំងអ្ ់ ដែលបានខិត្ខាំ   ទាំងកមាល ាំងកាយ 
កមាល ាំងចិត្តកនុងការបសរងៀនសយើងខ្ុាំទាំងអ្ ់គ្មន សលើរគប់មុខវជិាា ទាំងអ្ ់ រ ូត្សយើងទាំងអ្ ់គ្មន

មានចាំសណេះែឹងែូចដងៃសនេះ ជាពិស  សនាេះគឺសោកសាស្រ្សាត ចរយ គងរវ ់ ុជាដបៀង ដែលបានផតល់

ជាមតិ្សយបល់លអៗ  សែើមបីជួយស្វើឲ្យកិចចការស្សាវរជាវមួយសនេះ សរមចបានលទធផលសោយ
សជាគជ័យ។ 

 ជាចុងបញ្ច ប់ ូមអ្រគុណែល់មិត្ត គរនិុ សតិ្រមួរកមុទាំងអ្ ់គ្មន ដែលបានជួយសរជាម 
ដរជង ផតល់ជាឯកសារសផសងៗ ែ៏មានសារៈ ាំខាន់ ក៏ែូចជាកមាល ាំងចិត្ត និងរបាក់កា មួយចាំនួន
សែើមបសី្វើឲ្យ សរមចបាននូវកិចចការស្សាវរជាវមួយសនេះ។ 

ភនាំសពញ ដងៃទី២០ ដខមិងុនា ឆាន ាំ២០១៣ 

គរនិុ សតិ្ ជាំនាន់ទី ១៨ 

ឯកសទ គណិត្វទិា រកមុទី០៣ 



IV 
 

មា អិកា 
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វទិាស្ថា នជាតិ  អប់រ ំ លីមីត និង ភាពជាប់ននអនុគមន៍ 

 

គណិតវទិាររមុ០៣ (ជំនាន់ទី ១៨) ទំព័រទី1 

 

 

 

 

 

លីមីត និង ភាពជាប ់

ននអនគុមន ៍
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



វទិាស្ថា នជាតិ  អប់រ ំ លីមីត និង ភាពជាប់ននអនុគមន៍ 

 

គណិតវទិាររមុ០៣ (ជំនាន់ទី ១៨) ទំព័រទី2 

 

១. នយិមនយ័លីមតី (Definition of Limit) 

f ជាអនុគមន៍រំនត់បាន រនុងចននាល ោះនបើរណាមួយ ដែលផទុរនូវចំនួនពិត a ។  

នគនិយាយថា លីមីតនន f(x) នពល x ខិតនៅររ a គឺ L ន ើយនយើងសរនសរ 

 
 

lim ( )
x a

f x l


 មានន័យថាតនមល ( )f x អាចយរកាន់ដតជិតតនមល l នពលនយើងយរតនមល x កាន់ដតជិត 

a (ប ុដនែ មិនដមននសមើ a នទ) ។ 

| |x a ជាចំងាយពី x  នៅ a  ន ើយ | ( ) |f x l ជាចំងាយពី ( )f x  នៅ l  

 

 

 

 

 

 

 

  

 ឧទា រណ៍ ៖ នោយនរបើនិយមន័យបងាា ញថា 
3

lim(4 5) 7
x

x


   

 ែំនណាោះស្រស្ថយ ៖ 0, 0      ដែល 0 | 3 |x     នគបាន | 4 5 7 |x     

ដត | 4 5 7 | | 4( 3) | 4 | 3 |x x x      ននាោះ4 | 3 |x    ឬ | 3 |
4

x


   នយើងយរតនមល 
4


   

 ែូចននោះ 
3

lim(4 5) 7
x

x


  ។ 

 

 

,∃ ដែល  នពល   

a a +  a -  

 

 +  

 -  

0 

x 

y 
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លីមីតនឆវង 

 

 

 លីមីតស្ថែ  ំ

 

 

លីមីតមានតនមលអននែ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ឧទា រណ៍៖ នោយនរបើនិយមន័យបងាា ញថា 
20

1
lim
x x

 ។ 

ែំនណាោះស្រស្ថយ ៖ ចំន ោះ 0, 0M      ដែល 0 | 0 |x     នគបាន 
2

1
M

x
 នំានអាយ 

2 1
x

M


 

រ ឺ 1
| |x

M
  យរ 1

M
   

,∃ ដែល  នពល  ។ 

,∃ ដែល  នពល  ។ 

,∃ ដែល  នពល  ។ 

,∃ ដែល  នពល  

។ 

y y 

x 

x 

0 

0 

a 

a 

a -  

a -  a +  

a +  
y=M 

y=-M 
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ែួចននោះ 
20

1
lim
x x

 ។ 

លីមីតរតង់តនមលអននែ 
ឧបមាអនុគមន៍ f អាចរំណត់បាននលើចននាល ោះ (a,+∞) ននាោះ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ឧទា រណ៍ ៖ នោយនរបើនិយមន័យបងាា ញថា 1
lim 0
x x

  

ែំនណាោះស្រស្ថយ ៖ ចំន ោះ 0, 0,N x N       នគបាន 1
| 0 |

x
  នំានអាយ 1

x


  

យរ 1
N


  

ែូចននោះ 1
lim 0
x x

  ។ 

ឧបមាអនុគមន៍ f អាចរំណត់បាននលើចននាល ោះ (-∞,a) ននាោះ 

 

 

 

 

 

 

 

 

ដែល  ។ 

ដែល  ។ 

y 

x 

0 N 

L 

y=L+  

y=L-  

 

 

-N 0 

x 

y 

 

 

 

 

 



វទិាស្ថា នជាតិ  អប់រ ំ លីមីត និង ភាពជាប់ននអនុគមន៍ 

 

គណិតវទិាររមុ០៣ (ជំនាន់ទី ១៨) ទំព័រទី5 

 

ឧទា រណ៍៖ នោយនរបើនិយមន័យបងាា ញថា 1
lim 1

2x

x

x





 

ែំនណាោះស្រស្ថយ ចំន ោះ 0, 0,N x N        នគបាន 1
| 1|

2

x

x



 



 

3 3
| | | 2 |

2
x

x





    


 

នគបាន 3 3 3 2
2 2x x



  

 
         យរ 3 2

N




 
   

ែូចននោះ 1
lim 1

2x

x

x





 

ឧបមាអនុគមន៍ f អាចរំណត់បាននលើចននាល ោះ(a,+∞) *នរៀងគ្នន  (-∞,a)+ 

  

  

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ឧទា រណ៍៖ នោយនរបើនិយមន័យបងាា ញថា 2lim ( 4 3)
x

x x


     

 ែំនណាោះស្រស្ថយ៖ ចំន ោះ 0, 0M N    ដែល x N នគបាន 2 4 3x x M    



 
(នរៀងគ្នន -∞)    

(នរៀងគ្នន  )។ 



 
(នរៀងគ្នន -∞)    

(នរៀងគ្នន  )។ 

y y 

x x 

N 

y=M 

y=-M 

 

 

-N 
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2

'

1 2

4 3 0

4 (3 ) 1

2 1 , 2 1

] ,2 1 [ ]2 1 , [

x x M

M M

x M x M

x M M

    

     

     

        

   

ដត 0x   នគបាន ]2 1 , [x M     នំានអាយ 2 1x M N     

ែូចននោះ 2lim ( 4 3)
x

x x


     

២. លក្ខណៈននលីមតី  (limit law) 

 ឧបមាថា c ជាចំនួននថរ ន ើយលីមីត នន lim ( )
x a

f x


និង lim ( )
x a

g x


 មានតនមល នគបាន 

     lim[ ( ) ( )] lim ( ) lim ( ) ( ( , ))
x a x a x a

f x g x f x g x except thecase
  

      

   lim[ ( )] lim ( )
x a x a

cf x c f x
 

  

   lim[ ( ) ( )] lim ( ).lim ( ) ( (0, ))
x a x a x a

f x g x f x g x except thecase
  

   

   
lim ( )( )

lim , lim ( ) 0( (0,0),( , ))
( ) lim ( )

x a

x a x a

x a

f xf x
g x except thecase

g x g x


 



     

   
lim[ ( )] [lim ( )] , lim ( ) lim ( ) (lim ( ) 0)

, (1,2,3.......)

n n n n
x a x a x a x a x a

f x f x f x f x f x

n

    
  


 

   lim , lim
x a x a

c c x a
 

 
 

   

lim ( )
( )lim( ( )) (lim ( )) ( (1, ),( ,0),(0,0))x a

g x
g x

x a x a
f x f x except thecase

 
  

 

 

 

 

  

 

 

រទឹសែបីទ ១ 

នបើ f(x) ≤ g(x) នពល x ខិតនៅររ a ន ើយលីមីតនន f(x) និង g(x) មានតនមលននាោះ 

 

នបើ f(x)≤g(x) ≤h(x) និង   
 (The Squeeze Theorem)

 
 លុោះរាដត   
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៣. របូមនតសខំាន់ៗ ននលីមតី
 

រាងដែលនយើងមិនអាចវាយតនមលភាល មៗបាន    
 

 នបើ 
0

lim ( ) 0
x x

f x


 ននាោះ 

0

sin ( )
1. lim 1

( )x x

f x

f x
   2.   

0

tan ( )
lim 1

( )x x

f x

f x
      3.   

0

arcsin ( )
lim 1

( )x x

f x

f x
  

4.   
0

arctan ( )
lim 1

( )x x

f x

f x
  5.    

0

1

( )lim (1 ( )) f x

x x
f x e


   6.    

0

ln(1 ( ))
lim 1

( )x x

f x

f x


  

7.   
0

( ) 1
lim ln , 0

( )

f x

x x

a
a a

f x


    8.   

0

(1 ( )) 1
lim ( )

( )

r

x x

f x
r r

f x

 
   

 នបើ 
0

lim ( )
x x

f x


  ននាោះ 

 9.   
0

( )1
lim(1 )

( )

f x

x x
e

f x
    10.  

0

ln ( )
lim 0

( )x x

f x

f x
  

សមាា ល់ ៖    នពលដែល x  ខិតនៅររ +∞ ន ើយ n ជាចំនួនពិតវជិជមាន ។ 

នគបាន              ន ើយ  

៤. ភាពជាបន់នអនគុមន ៍(Continuity of Function) 

 នយើងសនងេតនឃើញថាកាលណាតនមលលីមីត នពល x ខិតនៅររតនមលរំណត់ណាមួយ 
នយើងរ៏អាចគណនាតនមលននាោះបាន ាមរយៈការគណនាតនមលអនុគមន៍នោយផ្ទទ ល់ នៅរតង់
តនមលននាោះដែរ។ អនុគមន៍ដែលមាន លរខណៈដបបននោះ រតូវបាននគនៅថាអនុគមន៍ជាប់ ។ 
នយើងនឹងនឃើញថា ភាពជាប់ននអនុគមន៍រនុងន័យ គណិតវទិា គឺនឆលើយតបយា ងសីុជនរៅនៅ
និង ភាពជាប់ រនុងជីវភាពរបចំនថៃដែរ។ មានន័យថា ភាពជាប់សំនៅ នលើអវីដែលនរើតន ើង
រ ូត នោយគ្នម នការរខំានន ើយ ។ 

 អនុគមន៍ f  ជាប់ រតង់ចំណុច a កាលណា  

  ១. ( )f a អាចរំណត់បាន (មានន័យថា a នៅរនុងដែនរំណត់នន f ) 

   

0 00
0 , , 0 , , , ,1

0


   



ln n xx x e 

ln ln
lim 0, lim 0 , lim 0

n

x x nx x x

x x x

e e x  
  

0 0
lim ln , lim ln 0n

x x
x x x

  
  



វទិាស្ថា នជាតិ  អប់រ ំ លីមីត និង ភាពជាប់ននអនុគមន៍ 

 

គណិតវទិាររមុ០៣ (ជំនាន់ទី ១៨) ទំព័រទី8 

 

២. lim ( )
x a

f x


 មាន  ៣. lim ( ) ( )
x a

f x f a


  

 ឧទា រណ៍ៈ នតើអនុគមន៍មួយណាដែល មិនជាប់ ? 

(a)  

 

(b)  2

1
0

( )

1 0

if x
f x x

if x




 
 

 (c)

2 2
2

( ) 2

1 2

x x
if x

f x x

if x

  


 
 

 

ែំនណាោះស្រស្ថយៈ 

នយើងនឃើញថា f(2) គឺមិនអាចរំណត់បាននទ ែូចននោះ f(x) មិនជាប់រតង់ 2 នទ។ 

ចំនុចននោះនយើងបាន f(0)=1 គឺអាចរំណត់បាន ដត 
20 0

1
lim ( ) lim
x x

f x
x 

 មិនមានតនមលនទ 

ែូចននោះ f(x) មិនដមនជាអនុគមន៍ជាប់រតង់ 0 នទ។ 

ចំនុចននោះនយើងបាន f(2)=1 អាចរំណត់បាន ន ើយ  
2

2 2 2 2

2 ( 2)( 1)
lim ( ) lim lim lim( 1) 3

2 2x x x x

x x x x
f x x

x x   

   
    

 
មានតនមលដត

2
lim ( )
x

f x


≠ (2)f  

ែូចននោះ f(x) រ៍មិនដមនជាអនុគមន៍ជាប់រតង់ 2 ដែរ។ 

ចំណំា៖ អនុគមន៍មួយជាអនុគមន៍ជាប់កាលណានយើងគូសរកាបនោយគ្នម នែរប ិចនចញពី
ររោសនទផទុយនៅវញិនបើអនុគមន៍ននាោះមិនជាប់នទការគូសរកាបនឹងរតូវែរប ិចនចញពី
ររោស នរ ោះនឹងមាន ចំនុចោច់រតង់ណាមួយជាមិនខាន។ 

  

 

 

ឧទា រណ៍៖ ចំន ោះចំនួនគត់ណាមួយ n អនុគមន៍ ( )f x x គឺជាប់ពីខាងស្ថែ  ំ ដតមិនជាប់ពី
ខាងនឆវង នរ ោះ lim ( ) lim ( )

x n x n
f x x n f n

  
     ដត lim ( ) lim 1 ( )

x n x n
f x x n f n

  
     ។ 

 

 

2 2
( )

2

x x
f x

x

 




និយមន័យ៖ អនុគមន៍ f ជាប់ពីខាងស្ថែ នំនចំនុច a កាលណា  

  ន ើយជាប់ពីខាងនឆវងននចំនុច a កាលណា  

 

និយមន័យ៖ អនុគមន៍ f ជាប់នលើចននាល ោះណាមួយកាលណាវា ជាប់រតង់រគប់ចំនុច 
នលើចននាល ោះននាោះ។ 
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វធីិស្ថស្រសែ ៖ នែើមបីបងាា ញអនុគមន៍ជាប់នលើចននាល ោះណាមួយ 

 
( )f x  

 

f ជាប់នលើ ] , [a b  
f ជាប់ខាងស្ថែ រំតង់ a  

រ ឺ lim ( ) ( )
x a

f x f a


  

f ជាប់ខាងស្ថែ នំឆវង 
b  

រ ឺ lim ( ) ( )
x b

f x f b


  

ជាប់នលើ [ , [a b  

b អាច +∞ 

 

ពិត 
 

ពិត 

 

 

មិនគិត 

ជាប់នលើ ] , ]a b  

a អាច -∞ 

 

ពិត 

 

មិនគិត 

 

ពិត 

 

ជាប់នលើ[ , ]a b  
 

ពិត 

 

ពិត 

 

ពិត 

ឧទា រណ៍ ៖ បងាា ញថាអនុគមន៍ 2( ) 1 1f x x    ជាប់នលើចននាល ោះ [-1,1] 

ែំនណាោះស្រស្ថយ៖នបើ -1<a<1 នគបាន
2 2 2lim ( ) lim(1 1 ) lim1 lim 1 1 1 ( )

x a x a x a x a
f x x x a f a

   
          នយើងនឃើញថារាល់តនមល a 

នៅចននាល ោះ]-1,1[ សុទធដតនធវើនអាយ f ជាប់។ 

ន ើយ   
1

lim ( ) 1 ( 1)
x

f x f


    និង 
1

lim ( ) 1 (1)
x

f x f


    

ែូចននោះ f ជាប់នលើចននាល ោះ [-1,1] ។ 

 

 

 

 

សំរាយ៖ នោយ f និង g ជាប់រតង់ចំនុច a ននាោះ lim ( ) ( )
x a

f x f a


  និង lim ( ) ( )
x a

g x g a


  

 នគបាន lim( )( ) lim[ ( ) ( )] lim ( ) lim ( ) ( ) ( ) ( )( )
x a x a x a x a

f g x f x g x f x g x f a g a f g a
   

          

 ននោះបងាា ញឱ្យនឃើញថា f+g រ៍ជាប់រតង់ a ដែរ ន ើយែូចគ្នន ចំន ោះ 2 , 3 និង 4 ។ 

 

រទឹសែបីទ ៤.២ ៖ របសិននបើ f និង g ជាប់រតង់ចំនុច a ន ើយ c ជាចំនួននថរ ននាោះអនុ
គមន៍ខាងនរកាមននោះរ៍ជាប់ដែរ  
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 សំរាយ ៖ 

អនុគមន៍ព ុធា ជាអនុគមន៍ដែលមានទរមង់ 

1

1 1 0( ) n n

n nP x a x a x a x a

      ដែល 1 1 0, ,..., ,n na a a a  ជាចំនួននថរ ។ 

នយើងនឃើញថា 
0

0 0lim
x x

a a


  និង 
0

lim n n

x x
x a


 ,n=1,2,3…,n 

ដតនយើងែឹងថា ( ) nf x x  ជាអនុគមន៍ជាប់ ន ើយ ាមរទឹសែីបទ ៤.២ ( ) ng x cx  ជាប់ 

និង P(x) ជាផលបូរនន អនុគមន៍របនភទ ( )g x នំាឱ្យ P(x) រ៏ជាប់ ។ 

អនុគមន៍ អសនិទានជាអនុគមន៍ដែលមានទរមង់ 

( )
( )

( )

P x
f x

Q x
  ដែល ( )P x  និង ( )Q x  ជាអនុគមន៍ព ុធា។ ដែនរំណត់នន ( )f x  គឹ  

 | ( ) 0D x Q x    ន ើយនយើងែឹងនទៀតថា ( )P x  និង ( )Q x  ជាប់នលើ  ។ 

ែូចននោះ ាមរទឹសែីបទ ៤.២ ននាោះ ( )f x  ជាប់នលើដែនរំណត់របស់វា ។ 

ចំណំា ៖  អនុគមន៍រចសនន អនុគមន៍ជាប់ ជាអនុគមន៍ជាប់ដែរ នរ ោះ រកាបននអនុគមន៍រចស
បានមរពីចំនុចឆលុោះននអនុគមន៍នែើមនធៀបនៅនឹង បនាទ ត់ y=x ។ ែូចននោះ នបើ រកាបអនុគមន៍នែើម
គ្នម នចំនុចោច់នទននាោះ រកាបននអនុគមន៍រចសរ៏គ្នម នចំនុចោច់ដែរ ។ 

 

 

 

 

 

 

 

រទឹសែបីទ ៤.៣ ៖  

 រាល់អនុគមន៍ ព ុធាគឺជាអនុគមន៍ជាប់នលើ  

 រាល់អនុគមន៍ អសនិទានជាអនុគមន៍ជាប់កាលណា តនមលវាអាចរំណត់បាន 

មានន័យថា វាជាប់នលើ ដែនរំណត់ របស់វា ។ 

រទឹសែបីទ ៤.៤ ៖ របនភទអនុគមន៍ខាងរកាមននោះ គឺជាប់រតង់រគប់ចំនុចរនុងដែន
រំណត់របស់វា៖ 

ព ុធា  អនុគមន៍សនិទាន អនុគមន៍រា ឌីកាល អនុគមន៍រតីនកាណមារត 

,អនុគមន៍រតីនកាណមារតរចស អនុគមន៍អិចសប ូណង់ដសយល  អនុគមន៍នោការតី
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ឧទា រណ៍ ៖ នតើអនុគមន៍ 
2

ln arctan
( )

1

x x
f x

x





 ជាប់នៅរដនលងណាខលោះ? 

ែំនណាោះស្រស្ថយ នយើងែឹងថា អនុគមន៍ ln xជាប់ចំន ោះ x>0 ន ើយ arctan xជាប់ចំន ោះតនមល 
x  ។ែូចននោះ ln x + arctan xជាប់នលើ (0,+∞) មា ងនទៀត 2 1x  ជាប់ចំន ោះតនមល x ។ ែូច
ននោះ f ជាប់នពល 2 1x  ≠0 ននាោះ f ជាប់នលើចននាល ោះ (0,1) និង (1,+∞)។ 

វធីិមា ងនទៀតរនុងការរចបាច់បញ្ចូ លគ្នន រវាងពីរអនុគមន៍ f និង g គឺអនុគមន៍បណាែ រ់ 

 

 

 

 

ឧទា រណ៍ ៖ គណនា 
1

1
lim arcsin( )

1x

x

x




? 

ែំនណាោះស្រស្ថយ ៖ នោយ arcsin ជាអនុគមន៍ជាប់នលើ ននាោះនយើងអាចនរបើរទឹសែីបទ ៤.៥ 

នគបាន
1 1 1

1 1 1 1
limarcsin( ) arcsin(lim ) arcsin(lim ) arcsin

1 1 2 6(1 )(1 )x x x

x x x

x x x x


  

  
   

   
 

 

 

 

 

 

ឧទា រណ៍ ៖  

  x ជាប់រតង់ 0 0x   ន ើយ sin x ជាប់នលើ  ននាោះ ( ) sinf x x ជាប់រតង់ 0 0x   

   sin x ជាប់រតង់ 0x   ន ើយ nx ជាប់រតង់ 0y   ននាោះ ( ) sinnf x x ជាប់រតង់ x   

 

 

 

រទឹសែបីទ ៤.៥ ៖ នបើអនុគមន៍ f ជាប់រតង់ b និង  ននាោះ 
   

មានន័យថា     

រទឹសែបីទ ៤.៦ ៖ នបើ ជាអនុគមន៍ជាប់រតង់ ន ើយ ជាប់រតង់  ននាោះអនុគម
ន៍បណាែ រ់  រ៏ ជាប់រតង់  ។ 
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ឧទា រណ៍ ៖ ររបនាល យភាពជាប់ ននអនុគមន៍ f  រតង់ 0x  ដែល sin
( )

1

x
f x

x





  

ែំនណាោះស្រស្ថយ ៖ នោយ 
1 1

sin sin (1 )
lim ( ) lim

1 1x x

x x
f x

x x

 


 


   

 
 

ែូចននោះបនាល យភាពជាប់នន f  រតង់ 0x  គឺ 
sin

1
( ) 1

1

x
if x

g x x

if x








 
 

   ។ 

 

  

 

 

 

 

         

    

 

 

 

 

រទឹសែបីទ ៤. ៧ ៖ នគនអាយអនុគមន៍ មានន័យរតង់ voisinage នន នលើរដលង
រតង់ ប ុដនែ  ននាោះនគអាចបនងេើត បនាល យភាពជាប់ ននអនុគមន៍  រតង់ 

 បានដែលរំណត់នោយអនុគមន៍ថមីគឺ  

  

គឺ  ជាប់រតង់  នោយ  

រទឹសែបីទ តនមលរណាែ ល ៖ ឧបមាថា  ជាអនុគមន៍ជាប់នលើចននាល ោះបិទ  ន ើយ
មានតនមល  ណាមួយនៅចននាល ោះ  ដែល ។ ននាោះរបារែជា
មានតនមល យា ងតិច មួយនៅចននាល ោះ  ដែលនផទៀងផ្ទទ ត់  ។ 

  

f(b)

ធ
f(a)

ធ
a b c 

y=f(c)=N 

y 

x 
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នយើងនឃើញថារទឹសែីបទននោះពិតជារតឹមរតវូ រនុងន័យធរណីមារត នរ ោះនបើនយើងគូសបនាទ ត់
y N កាត់ចននាល ោះ[ ( ), ( )]f a f b  ននាោះបនាទ ត់របារែជាកាត់ ដខែនកាង រ ឺ បនាទ ត់ដែលគ្នម នចំនុច
ោច់ននាោះ( f ជាប់)។ ននោះបងាា ញឱ្យនឃើញថាមានតនមលណាមួយដែលនៅចននាល ោះ [ , ]a b  ដែល 

( )f c N ។រទឹសែីបទននោះរតូវបានបងាា ញនោយនោរ Karl Weierstrass 1(1815-1897) ។ 

ររណីពិនសស ៖ ររណីដែល ( ). ( ) 0f a f b   ននាោះមានតនមល cយា ងតិចមួយនៅចននាល ោះ[ , ]a b  
ដែលនផទៀងផ្ទទ ត់ ( )f c N =0 ។ ររណីននោះភាគនរចើនរតវូបាននគនរបើ នែើមបីបងាា ញថាសមីការ
មានរសឹនៅចននាល ោះបិទណាមួយ។ 

        

 

 

 

 

            
 ឧទា រណ៍ ៖ បងាា ញថាមានរសឹមួយននសមីការ 3 24 6 3 2 0x x x    នៅចននាល ោះ[1,2] ។
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2

M M
x

 
  យរ

2 4

2

M M
N

 
  

ែូចននោះ
2 1

lim
x

x

x


   

 

១៤. 2lim ( 3 2)
x

x x


      

ចំន ោះ 0, 0 /M N x N      នគបាន 2 23 2 3 2 0x x M x x M           នគ

បាន 17 4 3 17 4 3
] , [ ] , [

2 2

M M
x

   
    នោយ xនំានអាយ

17 4 3
] , [

2

M
x

 
  នយើងអាចយរ 17 4 3

2

M
N

 
  

ែូចននោះ 2lim ( 3 2)
x

x x


      
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១៥.
2 1

lim ( )
x

x

x


   

ចំន ោះ 0, 0 /M N x N       នគបាន
2 21 1

0
x x Mx

M
x x

  
                                  

-ររណី 2M  នំានអាយ ] ,0[x  នយើងអាចយរ 0N                   

-ររណី 2M  នំានអាយ
2 4

] , [
2

M M
x

  
  នរ ោះ x យរ

2 4

2

M M
N

 
   

ែូចននោះ
2 1

lim ( )
x

x

x


   

១៦. 1
lim ( 3)

2xx
    

 ចំន ោះ 0, 0 /M N x N       នគបាន 2

1 1
3 2 log (3 )

2 3

x

x
M x M

M
       



 យរ 2log (3 )N M   

 ែូចននោះ 1
lim ( 3)

2xx
    

 

ភាពជាប ់
១៧. រំណត់តនមល m  និង n  នែើមបីឲ្យអនុគមន៍  f x  ជាប់នលើចននាល ោះ ] , [   

  

, 1

, 1 4

2 , 4

x if x

f x mx n if x

x if x




   
    

១៨. នគឲ្យអនុគមន៍    
2

2

1 cos
,

cos ,

x
x

xf x

x m x









 
  

រំណត់តនមល m  នែើមបឲី្យ  f x  ជាប់រតង់ x  ។ 

១៩. នគឲ្យអនុគមន៍  
2cos 1

, 0,
2cos 2 1 2 3

x
f x x

x

     
         

 

     នតើនគអាចបនាល យអនុគមន៍  f x  ឲ្យជាប់រតង់ 0
3

x


  ដែរឬនទ? 
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២០. នគឲ្យអនុគមន៍ f រំណត់នោយ  
3

x
f x

x 
។ សិរាភាពជាប់ននអនុគមន៍ f  រតង់ 

0 0x  ។ 

២១. នគឲ្យអនុគមន៍  
  3

2

, 0

2 1 , 0

xx a e x
f x

ax x x

  
 

  
 

       រំណត់តនមល a  នែើមបឲី្យអនុគមន៍ f  ជាប់រតង់ 0x   ។ 

២២. នគឲ្យអនុគមន៍  
sin

1 cos

x
f x

x



។ សិរាលីមីតនឆវង លីមីតស្ថែ រំតង់ចំនុច 

0 0x  ។ នតើនគអាច

បនាល យអនុគមន៍ f  ឲ្យជាប់រតង់ចំនុច 0 0x   បានដែរឬនទ? 

២៣. នគឲ្យអនុគមន៍ : ,
2 2

f
  

  
 

  
1 cos 2

sin , 0
sin

2 , 0

x
x x

x f x x

x

 
 

 
 

 

       នតើអនុគមន៍ f  ននោះជាប់រតង់ចំនុច 0 0x   ឬនទ? 

២៤. រំណត់តនមល a  នែើមបឲី្យអនុគមន៍ f  ជាប់នលើ  ដែលរំណត់នោយ  
3

2 , 1

log , 1

x a x
f x

x x

  
 


 

២៥. ររតនមល  ដែលនធវើឲ្យអនុគមន៍  

3

2

1
, 1

1

, 1

x
if x

f x x

a if x

 


  
 

 ជាប់រតង់ចំនុច 1x   ។ 

២៦. អនុគមន៍  រំណត់នោយ   2

3 ,

1 ,

x if x a
f x

x if x a

 
 

 
 

     រំណត់ចំនួនពិត a  នែើមបឲី្យអនុគមន៍ f  ជាប់រតង់ x a  ។ 

២៧. នគឲ្យអនុគមន៍ f  រំណត់នោយ  
2

3 2

sin

sin

x x x
f x

x x





 ចំន ោះ 0x   ន ើយមាន     

   0 lnf a  ។ រំណត់តនមល a  នែើមបីឲ្យ f  ជាប់រតង់ចំនុច 0x   ។ 

២៨. g  ជាអនុគមន៍រំណត់នលើ  នោយ  
32 3 4 , 0

1 2 3 , 0

x xe e if x
g x

x m if x

   
 

  
 

       រំណត់តនមល m  នែើមបីឲ្យ g  ជាអនុគមន៍ជាប់នលើ  ។ 

២៩. រំណត់តនមល a  នែើមបីឲ្យអនុគមន៍  
2

1

, 0

, 0

xe if xf x

a if x


  
 

  ជាប់រតង់ 0x   ។ 
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៣០. នគឲ្យអនុគមន៍  
 

2 , 0, 1
ln

ln 1 , 0

e
x if x x

f x x

m if x


   

 
  

 

       រំណត់តនមល m  នែើមបីឲ្យ f  ជាប់ខាងស្ថែ រំតង់ 0x   ។ 

៣១. នគឲ្យអនុគមន៍  
 sin sin sin x

f x
x

    នបើ 0x   និង 

 
 

   
, 0

log 6 log 6 , 0

f x if x
g x

k k if x

 
 

   

 

 រំណត់តនមល k  នែើមបឲី្យ g  ជាបនាល យាមភាពជាប់នន f  រតង់ 0x   ។ 

 

ដណំ ោះស្រាយ 

១៧. រំណត់តនមល m  និង n  នែើមបីឲ្យអនុគមន៍  f x  ជាប់នលើចននាល ោះ ] , [   

  

, 1

, 1 4

2 , 4

x if x

f x mx n if x

x if x




   
    

 

អនុគមន៍  f x  ជាប់នលើចននាល ោះ ] , [   លុោះរាដតអនុគមន៍  f x  ជាប់រតង់ 1 និង 4 ៖ 

ររណីអនុគមន៍  f x  ជាប់រតង់ 1  

នយើងមាន        
1 1 1 1

lim lim lim lim 1, 1
x x x x

f x f x mx n x m n
      

        

 ររណីអនុគមន៍  f x  ជាប់រតង់ 4 ៖ 

នយើងមាន          
4 4 4 4

lim lim lim lim 2 4 8, 2
x x x x

f x f x mx n x m n
      

          

ាម  1 និង  2  នយើងបាន 3m    និង 4n   

ែូចននោះ  3 , 4m n    
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១៨. នគឲ្យអនុគមន៍    
2

2

1 cos
,

cos ,

x
x

xf x

x m x









 
  

រំណត់តនមល m  នែើមបឲី្យ  f x  ជាប់រតង់ x  ។ 

 

នគមាន   2 2cos 1f m m      

 
     

2 2

2 2 2

2cos 2sin
1 cos 12 2lim lim lim lim

2
4

4

x x x x

x x
x

f x
x x x   



  
      




   
  



 

   2 2lim lim cos 1
x x

f x x m m
   

     

នែើមបីឲ្យ  f x  ជាប់រតង់ x   លុោះរាដត      lim lim
x x

f x f x f
 


  

   

 
2 1 6

1
2 2

m m       

ែូចននោះ  6

2
m    

១៩. នគឲ្យអនុគមន៍  
2cos 1

, 0,
2cos 2 1 2 3

x
f x x

x

     
         

 

នតើនគអាចបនាល យអនុគមន៍  f x  ឲ្យជាប់រតង់ 0
3

x


  ដែរឬនទ? 

នយើងមាន  
   2

3 3

2cos 1
lim lim

2 2cos 1 1 2cos 1x x

x
f x

x x 
 




   
 

 

  
   

  

3

3

2cos 1
lim

2cos 1 2cos 1 2cos 1

1 1
lim

42cos 1 2cos 1

x

x

x

x x x

x x












  

 
 

 

ែូចននោះ នគអាចបនាល យអនុគមន៍  f x  ឲ្យជាប់រតង់ចំនុច 0
3

x


  បាននោយរគ្នន់ដតបដនាម 

1

3 4
f

 
 

 
។ 
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២០. នគឲ្យអនុគមន៍ f រំណត់នោយ  
3

x
f x

x 
។ សិរាភាពជាប់ននអនុគមន៍ f  រតង់ 

0 0x  ។ 

 

នយើងមាន    0 0 0f x f   

   
0 0 0

lim lim lim 0
3 3x x x

x x
f x

x x    
  

 
 នរ ោះ 0x   ននាោះ x x  

   
0 0 0

lim lim lim 0
3 3x x x

x x
f x

x x    
  

  
 នរ ោះ 0x   ននាោះ x x   

នោយ      
0 0

lim lim 0
x x

f x f x f
  

    

ែូចននោះ អនុគមន៍ f  ជាប់រតង់ 0 0x   ។ 

២១. នគឲ្យអនុគមន៍  
  3

2

, 0

2 1 , 0

xx a e x
f x

ax x x

  
 

  
 

រំណត់តនមល a  នែើមបឲី្យអនុគមន៍ f  ជាប់រតង់ 0x   ។ 

 

នយើងមាន  0 1f   

     2

0 0
lim lim 2 1 1
x x

f x ax x
  

     

      3

0 0
lim lim x

x x
f x x a e a

 



 
    

នែើមបីឲ្យអនុគមន៍ f  ជាប់រតង់ 0x   លុោះរាដត      
0 0

lim lim 1
x x

f x f x f o a
  

     

 ែូចននោះ  1a   

២២. នគឲ្យអនុគមន៍  
sin

1 cos

x
f x

x



។ សិរាលីមីតនឆវង លីមីតស្ថែ រំតង់ចំនុច 0 0x  ។ នតើនគអាច

បនាល យអនុគមន៍ f  ឲ្យជាប់រតង់ចំនុច 0 0x   បានដែរឬនទ? 

 

 សិរាលីមីតនឆវង លីមីតស្ថែ ំរតង់ចំនុច 0 0x   
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នយើងមាន  
2

2sin cos 2sin cos
sin 2 2 2 2

1 cos
2 sin2sin

22

x x x x
x

f x
xx x

  


 

នបើ 0x   ននាោះ sin 0 sin sin
2 2 2

x x x
  

 

 

នយើងបាន 
0 0

2sin cos 2sin cos
2 2 2 2lim lim 2

2 sin2 sin
22

x x

x x x x

xx  
   

 ែូចននោះ លីមីតស្ថែ ំនន  f x  គឺ  
0

lim 2
x

f x


  

នបើ 0x   ននាោះ sin 0 sin sin
2 2 2

x x x
     

 
0 0

2sin cos 2sin cos
2 2 2 2lim lim 2

2 sin2 sin
22

x x

x x x x

xx  
  



 

 ែូចននោះ លីមីតនឆវងនន  f x  គឺ  
0

lim 2
x

f x


   

 នតើនគអាចបនាល យអនុគមន៍ f  ឲ្យជាប់រតង់ 0 0x   បានដែរឬនទ? 

នោយ    
0 0

lim 2 lim 2
x x

f x f x
  

     ននោះបញ្ជជ រ់ថា  
sin

1 cos

x
f x

x



  

គ្នម នលីមីតរតង់ 0 0x  នទ 

ែូចននោះ នគមិនអាចបនាល យអនុគមន៍ f  ឲ្យជាប់រតង់ 0 0x   បាននទ។ 

២៣. នគឲ្យអនុគមន៍ : ,
2 2

f
  

  
 

 

     
1 cos 2

sin , 0
sin

2 , 0

x
x x

x f x x

x

 
 

 
 

 

 នតើអនុគមន៍ f  ននោះជាប់រតង់ចំនុច 0 0x   ឬនទ? 
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នយើងមាន    0 0 2f x f   

   
2 2 sin1 cos2 2sin

sin sin sin
sin sin sin

xx x
f x x x x

x x x


       

នយើងបាន  
0 0 0

2 sin 2 sin
lim lim sin lim sin 2

sin sinx x x

x x
f x x x

x x    

   
         

  

 

   
0 0 0

2 sin 2 sin
lim lim sin lim sin 2

sin sinx x x

x x
f x x x

x x    

   
          

  

 

នោយ    
0 0

lim 2 lim 2
x x

f x f x
  

     

 ែូចននោះ  អនុគមន៍ f  មិនជាប់រតង់ 0 0x   នទ។ 

២៤. រំណត់តនមល a  នែើមបីឲ្យអនុគមន៍ f  ជាប់នលើ  ដែលរំណត់នោយ  
3

2 , 1

log , 1

x a x
f x

x x

  
 


 

 

 នយើងមាន  1 2f a    

      
1 1

lim lim 2 2
x x

f x x a a
  

       

     3
1 1

lim limlog 0
x x

f x x
  

   

 នែើមបីឲ្យ f  ជាប់នលើ  លុោះរាដត      
1 1

lim lim 1 2 0 2
x x

f x f x f a a
  

        

 ែូចននោះ  2a   

២៥. ររតនមល  ដែលនធវើឲ្យអនុគមន៍  

3

2

1
, 1

1

, 1

x
if x

f x x

a if x

 


  
 

 ជាប់រតង់ចំនុច 1x   ។ 

 

នយើងមាន  1f a  



វទិាស្ថា នជាតិ  អប់រ ំ លីមីត និង ភាពជាប់ននអនុគមន៍ 

 

គណិតវទិាររមុ០៣(ជំនាន់ទី ១៨) ទំព័រទី26 

 

  

 

   

3

21 1

1 3 2 3

1
lim lim

1

1 1
lim

61 1 1

x x

x

x
f x

x

x

x x x x

 









 

   

 

 នែើមបីឲ្យអនុគមន៍ f  ជាប់រតង់ 1x   លុោះរាដត 

    
1

1
1 lim

6x
f f x a


    

 ែូចននោះ  1

6
a   

 

២៦. អនុគមន៍  រំណត់នោយ   2

3 ,

1 ,

x if x a
f x

x if x a

 
 

 
 

  រំណត់ចំនួនពិត a  នែើមបីឲ្យអនុគមន៍ f  ជាប់រតង់ x a  ។ 

 

នយើងមាន   3f a a   

     lim lim 3 3
x a x a

f x x a
  

     

     2 2lim lim 1 1
x a x a

f x x a
  

     

 នែើមបីឲ្យអនុគមន៍ f  ជាប់រតង់ x a  លុោះរាដត  

 

     
2

2

lim lim

1 3

2 0

1 , 2

x a x a
f x f x f x

a a

a a

a a

  
 

   

   

   

 

 ែូចននោះ  1,2a   

២៧. នគឲ្យអនុគមន៍ f  រំណត់នោយ  
2

3 2

sin

sin

x x x
f x

x x





 ចំន ោះ 0x   ន ើយមាន  

     0 lnf a  ។ រំណត់តនមល a  នែើមបីឲ្យ f  ជាប់រតង់ចំនុច 0x   ។ 
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នយើងមាន    0 lnf a  

   

2

2

3 2 20 0 0
2

2

sin
1

sin
lim lim lim 2

sin sinx x x

x
x

x x x x
f x

x x x
x x

x

  

 
      

  
 

 

 

នែើមបីឲ្យ f  ជាប់រតង់ចំនុច 0x   លុោះរា

      2 4

0
0 lim ln 2 ln

x
f f x a e a e 


        

ែូចននោះ 4a e  

២៨. g  ជាអនុគមន៍រំណត់នលើ  នោយ  
32 3 4 , 0

1 2 3 , 0

x xe e if x
g x

x m if x

   
 

  
 

 រំណត់តនមល m  នែើមបីឲ្យ g  ជាអនុគមន៍ជាប់នលើ  ។ 

 

នយើងមាន  0 2 3 4 5g       

     3

0 0
lim lim 2 3 4 5x x

x x
g x e e

  
      

     
0 0

lim lim 1 2 3 1 3
x x

g x x m m
  

      

 g  ជាអនុគមន៍ជាប់នលើ  លុោះរាដត  

      
0 0

lim lim 0 1 3 5 2
x x

g x g x g m m
  

         

 ែូចននោះ 2m   

២៩. រំណត់តនមល a  នែើមបឲី្យអនុគមន៍  
2

1

, 0

, 0

xe if xf x

a if x


  
 

  ជាប់រតង់ 0x   ។ 

 

នយើងមាន  0f a  

   
2

1

0 0
lim lim 0x

x x
f x e



 
   
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 នែើមបីឲ្យ f  ជាប់រតង់ 0x   លុោះរាដត    
0

lim 0 0
x

f x f a


    

 ែូចននោះ 0a   

៣០. នគឲ្យអនុគមន៍  
 

2 , 0, 1
ln

ln 1 , 0

e
x if x x

f x x

m if x


   

 
  

 

  រំណត់តនមល m  នែើមបីឲ្យ f  ជាប់ខាងស្ថែ រំតង់ 0x   ។ 

 

នយើងមាន    0 ln 1f m   

   
0 0

lim lim 2 2
lnx x

e
f x x

x  

 
     

 
 

 នែើមបីឲ្យ f  ជាប់ខាងស្ថែ រំតង់ 0x   លុោះរាដត 

       2

0
lim 0 2 ln 1 1
x

f x f m m e





        

 ែូចននោះ 21m e   

៣១. នគឲ្យអនុគមន៍  
 sin sin sin x

f x
x

    នបើ 0x   និង 

 
 

   
, 0

log 6 log 6 , 0

f x if x
g x

k k if x

 
 

   

 

 រំណត់តនមល k  នែើមបឲី្យ g  ជាបនាល យាមភាពជាប់នន f  រតង់ 0x   ។ 

 

នយើងមាន  
 

0 0

sin sin sin
lim lim
x x

x
f x

x 

    

   
 

 
 

0

sin sin sin sin sin sin
lim 1

sin sin sinx

x x x

x x x

        
  

 

 នែើមបីឲ្យ g  ជាបនាល យាមភាពជាប់នន f  រតង់ 0x    

លុោះរាដត      
0

lim log 6 log 6
x

f x k k


     



វទិាស្ថា នជាតិ  អប់រ ំ លីមីត និង ភាពជាប់ននអនុគមន៍ 

 

គណិតវទិាររមុ០៣(ជំនាន់ទី ១៨) ទំព័រទី29 

 

   2 21 log 6 6 10 4k k k          

ដត 4k    មិនយរ 

ែូចននោះ  4k   
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