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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 1 

  

 

 

 

I. រង្វា ស់ម ុំ 
 ការកុំណត់ម ុំមានទិសដៅ 
 oOP  ជាវុ ៉ិចទ័រហ្នងឹ កៅថា វុ ៉ិចទ័រគល ់
 OP   ជាវុ ៉ិចទ័រចល័រ កៅថា វុ ៉ិចទ័រចុង 
   ជាមុុំដែលបកងកីរក ងីកោយ វុ ៉ិចទ័រ OP  ន៉ិង oOP   

 
 

ជាទូដៅ : oOP   ន៉ិង OP  ជាពីរវុ ៉ិចទ័រកុំណរ់បានមុុំ 360ok      k   ឬ           
         ,   360o

oOP OP k       k       ។ 

 

 ឧទាហរណ៍ ១ វុ ៉ិចទ័រ OP   វ ៉ិលបានកចញពីទីតុំងកែីម oOP   បានមុុំ 120o   កហ្យីបន្ទា ប់មកវ ៉ិល 
    បានមុុំ 155o  កទៀរ ។ គណន្ទមុុំ  ,oOP OP       ។ 

    ចង្លីយ   
    កគបាន     , 120 155 35o o o

oOP OP          ។ 
 
 ឧទាហរណ៍ ២ គណន្ទមុុំ 45 360o ok    កនុងករណី 1 , 1k k       ។ 

    ចង្លីយ 
 កបី 1k    កគបាន 45 (1)360 45 360 405o o o o o        
 កបី 1k     កគបាន 45 ( 1)360 45 360 315o o o o o         

 
 ប្រតិបតត ិ១  វុ ៉ិចទ័រ OP   វ ៉ិលបានកចញពីទីតុំងកែីម oOP   បានមុុំ 70o   តមទ៉ិសកៅអវ ៉ិជ្ជមាន 
    កហ្យីបន្ទា ប់មកវ ៉ិលបានមុុំ 150o  តមទ៉ិសកៅវ ៉ិជ្ជមាន ។ រកមុុំ  ,oOP OP    ។ 

 

 ប្រតិបតត ិ២  គណន្ទមុុំ 270 360o ok     កនុងករណី 2 , 3k k       ។ 

1
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 2 

  

 រង្វា ស់ម ុំគិតជារ៉ា ដ្យង ់
និយមន័យ 1 រ៉ា ែយង់ គឺជារង្វា ស់មុុំផ្ច៉ិរដែលស្កក រ់ធ្នូមួយ 
   ដែលមានត្បដវងកសមីនឹងោុំននរងាង់ 
   កហ្យីកគកុំណរ់សរកសរ 1 rd     ។ 

 
 បម្មែងម ុំ   ពី  rd    o  : 180 180

1 57
o o

ord rd 
 

       
 

 បម្មែងម ុំ   ពី   o   rd  : 1 0.017
180 180

o o

o o

 
       

 
ជាទូដៅ :    ,   2oOP OP k        k       ។ 

 
 ឧទាហរណ៍ ១ បតូរមុុំ 30 , 45 , 150o o o   ជារ៉ាែយង់   ។ 

   ចង្លីយ 
 កគបាន  30 30

180 6

o o

o

 
     

 កគបាន  45 45
180 4

o o

o

 
     

 កគបាន  5
150 150

180 6

o o

o

 
     

 

 ឧទាហរណ៍ ២ បតូរមុុំ 
2

, , 3
5 3

 
    ជាែឺកត្ក   ។ 

   ចង្លីយ 
 កគបាន  180

36
5 5

o
o 


     

 កគបាន  2 180 2
120

3 3

o
o 


    

 ប្រតិបតត ិ  បតូរមុុំពីរ៉ា ែយង់កៅជាែឺកត្ក   
4 4 7 7

, , ,
3 3 4 2

    
          ។ 

𝑜 1 𝑟𝑑 

𝑟 

𝑟 
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 3 

  

II. អន គមន៍ប្តីដកាណមាប្ត 
 ស ីន ស កូស ីន ស  តងស់ង ់ និងកូតងស់ង ់

 
 

 
 

 
 

 
 

ជាទូដៅ : កគបាន សុីនុស  កូសុីនុស  រង់សង់  ន៉ិងកូរង់សង់ ជាអនុគមន៍ត្រីកោណមាត្រ    ។ 
 
 អ័កស  'y y   កៅថាអ័កសសុីនុស 
 អ័កស  'x x   កៅថាអ័កសកូសុីនុស 

 

 ឧទាហរណ៍ ១ គណន្ទរនមៃអនុគមន៍ត្រីកោណមាត្រននមុុំ  ,
2 6

 
    ។ 

   B  ជាចុំណុចត្បសពារវាងរងាង់ន៉ិងអ័កស  'y y   តមទ៉ិសកៅវ ៉ិជ្ជមាន  ។ 

   ែូចកនេះ B  ជាចុំណុចដែលត្រូវនឹងរនមៃ  
2


       ។ 

   ចង្លីយ 
 
 

  

 

 

 
 

𝑜 
𝑥 

𝑦 

𝑃(𝑥, 𝑦) 

P’ 𝑥′ 
𝜃 

𝑣 

Q 

𝑦′ 

𝑢 

𝑣’ 

𝑢′ 

𝐴 
𝑥 

𝑦 
𝑟 

 sin   
ឈម

អ ីប៉ាូដតន ស
  OQ y

OP r
   

 cos   
ជាប់

អ ីប៉ាូដតន ស
  'OP x

OP r
   

 tan   
sin

cos

y
y r yr

x r x x

r




     

 
cos 1 1

cot
sin tan

x

y y

x




 
     

 

 អ័កស  'u u   កៅថាអ័កសរង់សង់ 
 អ័កស  'v v   កៅថាអ័កសកូរង់សង់ 

 

𝑜 𝑄 

𝑃 

𝐵 

𝐴 

𝜋 2𝜋 

𝜋

2
 

 sin 1 , cos 0
2 2

 
    

 

cos
02cot 0

2 1
sin

2





     

 

sin
12tan

2 0
cos

2





   ម៉ិនអាចកុំណរ់បាន    ។ 



គណិតវទិ្យាថ្នា ក់ទ្យ១ី១ អនុគមនត៍្រីកោណមាត្រ 

  

 

បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 4 

  

កនុងត្រីកោណដកង  OPQ   កគបាន  
6

AOP


     កហ្យី  1

2
PQ       ។ 

 

1
12sin

6 1 2

PQ

OP


     

 

2

2 1 1 3 3
cos 1 sin 1 1

6 6 2 4 4 2

   
        

 
  

 

1
sin

1 2 1 36 2tan
6 2 33 3 3cos

6 2





        

 
1 1 3

cot 3
6 3 3tan

6 3




       ។ 

ជាទូដៅ : កគអាចសកងេបរនមៃអនុគមន៍ត្រីកោណមាត្រននមុុំព៉ិកសសៗ ជាតរងែូចខាងកត្ោម : 

 

  ឧទាហរណ៍ ១ គណន្ទ  2sin 4cos 3tan 4cot
3 6 3 4

A
   

      

    ចង្លីយ 

    

   
3 3

2 4 3 3 4 1
2 2

3 2 3 3 3 4 4

A
   

      
   

         ។ 

           មុុំ 
អនុគមន៍ 

0  
6

  
4

  
3

  
2

  

sin  0  1

2
 2

2
 3

2
 1 

cos  1 3

2
 2

2
 

1

2
 0  

tan  0  3

3
 1 3  ||  

cot  ||  3  1 3

3
  

កគបាន   
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 5 

  

  ឧទាហរណ៍ ២ គណន្ទ  
2 2

2 3

5 4tan 45 cot 60

2cos 60 2sin 90 4tan 45

o o

o o o
B

 


 
  

    ចង្លីយ 

    

 

 

2 2

2 3

2

2

2
3

5 4tan 45 cot 60

2cos 60 2sin 90 4 tan 45

3
5 4 1

3

1
2 2 1 4

2

1
5 4

4 2 83
1 3 5 15

2 4
2

o o

o o o
B

 


 

 
   

 
 

  
 

 

   

 

 

 

  ប្រតិបតតិ  គណន្ទ   2 4 22
2sin 3tan 2cos 3cot

4 6 2 4

   
     ។ 

 
 
 

  សញ្ញា ននអន គមន៍ប្តីដកាណមាប្ត 
 រងាង់ត្រីកោណមាត្រដចកកចញជាបួនោត្ែង់គឺ  , , ,I II III  IV    ។ 

 ោត្ែង់ទី    : 0
2

I


    

 ោត្ែង់ទី   :
2

II


     

 ោត្ែង់ទី  3
:

2
III


     

 ោត្ែង់ទី  3
: 2

2
IV


    

 

 
 
 
 
 
 

កគបាន   

2𝜋 

𝜋 0 

𝜋

2
 

3𝜋

2
 

I II 

III IV 

𝛼 
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 6 

  

 កគបានតរងសកងេបសញ្ញា ននអនុគមន៍ត្រីកោណមាត្រែូចខាងកត្ោម ៖ 
 

ោត្ែង់ 
អនុគមន៍ 

I  II  III  IV  

sin          
cos          
tan          
cot          

 
 

  ឧទាហរណ៍ ១ ករីមុុំ  x   កៅកនុងោត្ែង់ណាដែលកផ្ាៀងផ្ទា រ់វ ៉ិសមីោរ sin 0

cos 0

x

x





  ។ 

    ចង្លីយ       

  កោយ  sin 0

cos 0

x

x





  x    កៅកនុងោត្ែង់ទី  III        ។ 

 

  ប្រតិបតតិ ១ ករីកនុងោត្ែង់ណាដែលកគអាចរកមុុំកផ្ាៀងផ្ទា រ់វ ៉ិសមីោរ cos 0

tan 0

x

x





  ។ 

 

  ប្រតិបតតិ ២ ករីកនុងោត្ែង់ណាដែល  tan x     ន៉ិង  cot x   មានសញ្ញា ែូចគ្នន  ។ 

 
 

III. លកខណៈននអន គមន៍ប្តីដកាណមាប្ត 
 ទុំនាក់ទុំនងសុំខាន់ៗ 

 

 
 
 
 

 
 

 

𝑥 𝑂 

𝑦 

A 

R P 

Q 

θ 
កៅកលីរងាង់ត្រីកោណមាត្រ    ជារង្វា ស់មុុំ   ,OA OP  : 

 cos
1

OQ OQ
OQ

OP
      

 sin
1

OR OR
OR

OP
      

អនុវរតត្ទឹសតីបទពីតគ័រ ចុំក េះត្រីកោណដកង OPQ  : 
2 2 2OP OQ PQ     ឬ   2 2sin cos 1          1   
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 7 

  

 ដចកអងគនន  1  នឹង 2sin      កគបាន ៖ 

   
2 2

2 2

sin cos 1

sin sin

 

 


   ឬ     

2 2

2 2 2

sin cos 1

sin sin sin

 

  
    

   
2

2

cos 1
1

sin sin



 

 
  

 
   ឬ     2

2

1
1 cot

sin



     ។ 

 
 ដចកអងគនន  1  នឹង 2sin      កគបាន ៖ 

   
2 2

2 2

sin cos 1

cos cos

 

 


  ឬ     

2 2

2 2 2

sin cos 1

cos cos cos

 

  
   

   
2

2

sin 1
1

cos cos



 

 
  

 
   ឬ     2

2

1
1 tan

cos



     ។ 

 
 

ជាទូដៅ : កគបានទុំន្ទក់ទុំនងសុំខាន់ៗ ែូចខាងកត្ោម : 
  2 2sin cos 1     ឬ 2 2sin 1 cos    

  2

2

1
1 cot

sin



    ឬ 2

2

1
sin

1 cot






 

  2

2

1
1 tan

cos



    ឬ 2

2

1
cos

1 tan






 

 
  ឧទាហរណ៍ ១ គណន្ទ  cos , tan , cot       កោយស្កគ ល់   8

sin
17

      ដែលមុុំ   

    ឋ៉ិរកៅកនុងោត្ែង់ទី I   ។ 

    ចង្លីយ 
 តមទុំន្ទក់ទុំនង 2 2sin cos 1      2 2cos 1 sin     

 2cos 1 sin         កត្ េះ   0 cos 0
2


       

 
2

8 64 225 15
cos 1 1

17 289 289 17


 
       

 
  

 តមរូបមនត 
8

sin 8 17 817tan
15cos 17 15 15

17





       
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 8 

  

 1 1 15
cot

8tan 8

15




      

 ែូចកនេះ 8 15 8 15
sin , cos , tan , cot

17 17 15 8
           ។ 

 
  ឧទាហរណ៍ ២ គណន្ទ   5sin 7cos

6cos 3sin
A

 

 





     កោយែឹងថា   4

tan
15

       ។ 

    ចង្លីយ 
 តមរូបមនត   sin

tan
cos





   ន៉ិង  4

tan
15

        

 កន្ទេះ sin 4 4
sin cos

cos 15 15


 


     

 

 កគបាន

 
4 4 255 cos 7cos 7 cos

25 5 12515 3 4
264 4 4 26 78

6cos 3 cos 6 cos
515 5

A

  

  

   
    

        
   

    
   

        

 

 ែូចកនេះ 125

78
A     ។ 

 

  ប្រតិបតតិ ១ គណន្ទ  cos , tan , cot       កោយស្កគ ល ់ 12
sin

13
      ន៉ិងមុុំ 

        ឋ៉ិរកៅកនុងោត្ែង់ទី IV      ។ 
 

  ប្រតិបតតិ ២ គណន្ទ   cot tan

cot tan
F

 

 





     កោយែឹងថា   3

sin
5

       ន៉ិងមុុំ  

        ឋ៉ិរកៅកនុងោត្ែង់ទី I    ។ 
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 9 

  

 អន គមន៍ប្តីដកាណមាប្តននម ុំ   និង 2k    
 មុុំ    កុំណរ់កោយវុ ៉ិចទ័រ OA   ន៉ិង  OP   
 មុុំ 2 ,k k     កុំណរ់កោយវុ ៉ិចទ័រ OA   ន៉ិង  OP   
ែូចកនេះ ផ្លកធ្ៀបត្រីកោណមាត្រននមុុំ     ន៉ិង 2 ,k k     មានរនមៃកសមីគ្នន  គឺ 
 

 

 

 

 

  

 

  
 
 

 
 
 

 
 ឧទាហរណ៍ ១ 

 
9 8

sin sin sin 4 sin 2(2 ) sin 1
2 2 2 2 2

     
 

     
           

     
  

 

 
17 18 1

cos cos cos 6 cos 2( 3 ) cos
3 3 3 3 3 2

     
 

       
               
       

  

 
 ឧទាហរណ៍ ២ កគែឹងថា  2

cos sin
4 4 2

 
      ។  គណន្ទ 65

cos
4


 , 

39
sin

4

 
 
 

 ។ 

   ចង្លីយ 

 
65 64 2

cos cos cos 8 cos 2(4 ) cos
4 4 4 4 4 2

     
 

     
           

     
 

 ,     

  ,    ,  
  

𝑦 

A O 

P 

θ 
𝑥 

𝑦 

𝑥 
A O 

P 
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 10 

  

 
39 40 2

sin sin sin 10 sin 2( 5 ) sin
4 4 4 4 4 2

     
 

       
               
       

 

 ប្រតិបតតិ  គណន្ទរនមៃរបស់  11 23 27
sin6 , sin , cos , tan

3 6 4

  


   
    
   

   ។ 

 

 ម ុំផ្ ុំ  
 ( ក ) ម ុំផទ យគ្នា     និង   : 
 មុុំពីរផ្ាុយគ្នន  ោលណាផ្លបូករង្វា ស់វាកសមីសូនយ តម 2   

 តង  ,OA OP   ន៉ិង   , ' 'OA OP    
 កគបាន ' 0    តម 2    កន្ទេះ  '     
 កូអរកោកនននចុំណុច P   គឺ   cos , sinP     
 កូអរកោកនននចុំណុច 'P   គឺ        ' cos ' , sin ' ' cos , sinP P        

កោយ P  ន៉ិង 'P   ឆៃុេះគ្នន កធ្ៀបនឹងអ័កសអាប់សុីស កន្ទេះកគបាន ចុំណុចទុំងពីរមាន 
 អាប់សុីសែូចគ្នន  គឺ  cos cos     
 អរកោកនផ្ាុយគ្នន  គឺ  sin sin      

កគបាន  
 
 

sin sin
tan tan

cos cos

 
 

 

 
    


  

ន៉ិង  
 
1 1

cot cot
tan tan

 
 

    
 

    ។ 

 

 
 

  

 

  
 
 

 

     

  ,      
  ,     

  
𝑦 

A 

O 

P 

θ 
𝑥 

P’ 

θ′ 

cos   

sin   
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   ឧទាហរណ៍ ១ 

 
3

sin sin
3 3 2

  
     
 

  

 
1

cos cos
3 3 2

  
   
 

  

 
3

cot cot
3 3 3

  
     
 

  

 tan tan 3
3 3

  
     
 

  

 
( ខ ) ម ុំបុំដពញ  

2




 
 

 
 និង     : 

  មុុំពីរបុំកពញគ្នន  ោលណាផ្លបូករង្វា ស់វាកសមី 
2

   តម 2  : 

 តង  ,OA OP   ន៉ិង   , ' 'OA OP    

 កគបាន '
2


    តម 2    កន្ទេះ  '

2


     

 កូអរកោកនននចុំណុច P   គឺ   cos , sinP     

 កូអរកោកននន 'P   គឺ   ' cos ' , sin ' ' cos , sin
2 2

P P
 

   
    

      
    

  

កោយ P  ន៉ិង 'P   ឆៃុេះគ្នន កធ្ៀបនឹងបន្ទា រ់ y x   កន្ទេះកគបាន ចុំណុចទុំងពីរមាន : 
 អាប់សុីសននចុំណុច P  ជា អរកោកនននចុំណុច 'P   គឺ  sin cos

2


 

 
  

 
  

 អរកោកនននចុំណុច P  ជា អាប់សុីសននចុំណុច 'P   គឺ  cos sin
2


 

 
  

 
 

កគបាន 
sin

cos2
tan cot

2 sin
cos

2




 
 

 


 
 

       
    
 

  

ន៉ិង 1 1
cot tan

2 cot
tan

2


 

 


 
    

    
 

    ។ 
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      ឧទាហរណ៍ ១ 

  
1

sin30 sin 90 60 cos60
2

o o o o      

  
3

cos30 cos 90 60 sin60
2

o o o o      
 

 ( គ ) ម ុំបម្នែម      និង     : 
  មុុំពីរបដនែមគ្នន  ោលណាផ្លបូករង្វា ស់វាកសមី    តម 2  : 

 តង  ,OA OP   ន៉ិង   , ' 'OA OP    
 កគបាន '     តម 2    កន្ទេះ  '      
 កូអរកោកនននចុំណុច P   គឺ   cos , sinP     
 កូអរកោកននន 'P   គឺ        ' cos ' , sin ' ' cos , sinP P          

កោយ P  ន៉ិង 'P   ឆៃុេះគ្នន កធ្ៀបនឹងបន្ទា រ់អ័កសអរកោកន  កន្ទេះកគបាន ចុំណុចទុំងពីរមាន : 
 អាប់សុីសផ្ាុយគ្នន   គឺ   cos cos       
 អរកោកនែូចគ្នន    គឺ   sin sin     

កគបាន  
 
 

sin sin
tan tan

cos cos

  
  

  


    

 
  

ន៉ិង  
 

1 1
cot cot

tan tan
  

  
    

 
    ។ 

  

  

  

  

𝑦 

A 

O 

P 

θ 
𝑥 

θ′ 

2

   

P’ 

y x   
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      ឧទាហរណ៍ ១ 

  
2

sin135 sin 180 45 sin 45
2

o o o o      

 

20 20 2 18 2
cos cos cos cos 6

3 3 3 3

2 3 1
cos cos cos cos

3 3 3 3 2

    


    


       
           
       

   
          

   

  

 

      ឧទាហរណ៍ ២ គណន្ទរនមៃកលខននកកនោម 

      
3

cos sin cos sin
2 2

A
 

    
   

          
   

  

   5 3
sin cos sin

6 4 6
B

   
    

 
           ។ 

     
    ចង្លីយ 

    

   
3

cos sin cos sin
2 2

cos cos cos sin 2
2

cos sin cos sin
2 2

cos cos 0

A
 

    


    

 
   

 

   
          

   

 
      

 

    
          

    

  

   

       

  

  

  

𝑦 

A 

O 

P 

θ 

𝑥 

θ′ 

2

   

P’ 

𝑥′ 𝑄 𝑄′ 

កគបាន 
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5 3
sin cos sin

6 4 6

6 4
sin cos sin

6 4 6

sin cos sin
6 4 6

2
sin cos sin cos

6 4 6 4 2

B
  

    

  
 

   

 
    

 

    
     

   

   
       

   

      

   

 
  ប្រតិបតតិ ១ កោយស្កគ ល់  sin47 0.6820o     ចូរគណន្ទ  cos43o       ។ 

  ប្រតិបតតិ ២ រករនមៃកលខននកកនោម 

        sin sin cos sin
2

A x x x x


 
 

        
 

  

    
5

sin cos 3
2

B x x



 

    
 

  

   
5 7 1

tan cot
6 4

tan
3

C
 


     ។ 

 ( ឃ ) ម ុំមានផលសងដសមើ      : 
 តង  ,OA OP   ន៉ិង   , ' 'OA OP    
 កគបាន '     តម 2    កន្ទេះ  '      
 កូអរកោកនននចុំណុច P   គឺ   cos , sinP     
 កូអរកោកននន 'P   គឺ        ' cos ' , sin ' ' cos , sinP P          

កោយ P  ន៉ិង 'P   ឆៃុេះគ្នន កធ្ៀបនឹងគល់ O   កន្ទេះកគបាន ចុំណុចទុំងពីរមាន : 
 អាប់សុីសផ្ាុយគ្នន   គឺ   cos cos       
 អរកោកនផ្ាុយគ្នន    គឺ   sin sin      

កគបាន  
 
 

sin sin
tan tan

cos cos

  
  

  

 
   

 
  

ន៉ិង  
 

1 1
cot cot

tan tan
  

  
   


    ។ 

កគបាន 
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      ឧទាហរណ៍ ១ 

  
1

sin 210 sin 180 30 sin30
2

o o o o        

 
7 6 3

tan tan tan tan
6 6 6 6 3

    


   
       

   
  

 

  ឧទាហរណ៍ ២ គណន្ទ 

       2cos( 2 ) sin 2cos 2 sin

2cos2 sin 2cos2 sin 0

A x y x y

x y x y

          

     
   ។ 

 
 

 ( ង ) ម ុំមានផលសងដសមើ  
2

     : 
 អនុវរតរូបមនត មុុំបុំកពញ  

sin cos
2


 

 
  

 
 , cos sin

2


 

 
  

 
 

tan cot
2


 

 
  

 
 , cot tan

2


 

 
  

 
 

 កគអាចសរកសរ 
 

   sin sin cos cos
2 2

 
   

   
         

   
 

       

  

  

  

𝑦 

A 

O 

P 

θ 

𝑥 

θ′ 

2

   

P’ 

𝑥′ 

𝑄 

𝑄′ 
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   cos cos sin sin
2 2

 
   

   
          

   
 

   tan tan cot cot
2 2

 
   

   
          

   
 

   cot cot tan tan
2 2

 
   

   
          

   
 

 ែូចកនេះ កគបានរូបមនតមុុំដែលមានផ្លសងកសមី 
2


    គឺ 

 

 
 
 
 
 

 
 

      ឧទាហរណ៍ ១ 

  
3

sin120 sin 90 30 cos30
2

o o o o      

 
5 3 2 3

tan tan tan cot
6 6 2 3 3 3

        
         

   
  

 

23 cot cotcot tan
4 2 44 4 1

3 2 cos 1
sin sin sin

2 2 2

    

    


   
            

    
   

   

  

 
 

  ឧទាហរណ៍ ២ គណន្ទ   
 
 

cos 288 cot 72
tan18

tan 162 sin108

o o

o

o o
A


 


       ។ 

 

     

 , 

 ,  
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    ចង្លីយ 

    

 
 

   
   

 

cos 288 cot 72
tan18

tan 162 sin108

cos 360 72 cot 90 18
tan18

tan 180 18 sin 90 18

cos72 tan18
tan18

tan18 cos18

cos 90 18
tan18

cos18

sin18
tan18 tan18 tan18 0

cos18

o o

o

o o

o o o o

o

o o o o

o o
o

o o

o o

o

o

o
o o o

o

A


 


  
 

  

 


 

    

  

 
 

  ប្រតិបតតិ ១ គណន្ទ  
25

sin870 , cos 135 , tan 765 , cot
4

o o o 
        ។ 

  ប្រតិបតតិ ២ គណន្ទ   cot 44 tan 226 cos406
cot 72 cot18

cos316

o o o

o o

o
B


    ។ 

 
 
 

IV. សិកាអន គមន៍ប្តីដកាណមាប្ត 
 ( ក ) ម្ដ្នកុំណត់ 

 អនុគមន៍សុីនុស កុំណរ់កលី   កគសរកសរ   siny f x x   មាន D   ឬ  ,D      
 អនុគមន៍កូសុីនុស កុំណរ់កលី  កគសរកសរ   cosy f x x   មាន D   ឬ  ,D     

 អនុគមន៍រង់សង់   tany f x x    កុំណរ់កលី       2 1 ;
2

D k k
 

    
 

  

 អនុគមន៍កូរង់សង់   coty f x x    កុំណរ់កលី    ;D k k     

 

កគបាន 
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និយមនយ័ 

 ( ខ ) ខួបននអន គមន៍ 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

  ឧទាហរណ៍ ១  រកខួបននអនុគមន៍   siny f x x    ន៉ិង   cosy f x x   ។ 

    ចង្លីយ   
  x   កគបាន      2 cos 2 cosf x x x f x        

 កន្ទេះ មានចុំនួនគរ់វ ៉ិជ្ជមានរូចបុំផុ្រ p  មួយ ដែល 2p   កផ្ាៀងផ្ទា រ់    f x p f x   ។ 
 ែូចកនេះ អនុគមន៍   siny f x x   មានខួប 2p     ។ 
 

  x   កគបាន      2 sin 2 sinf x x x f x        
 កន្ទេះ មានចុំនួនគរ់វ ៉ិជ្ជមានរូចបុំផុ្រ p  មួយ ដែល 2p   កផ្ាៀងផ្ទា រ់    f x p f x   ។ 
 ែូចកនេះ អនុគមន៍   cosy f x x   មានខួប 2p     ។ 

 

  ឧទាហរណ៍ ២ រកខួបននអនុគមន៍   sin2y f x x    ន៉ិង   cos2y f x x   ។ 

    ចង្លីយ   
  x   កគបាន        cos 2 cos 2 2 cos2f x x x x f x             

 កន្ទេះ មានចុំនួនគរ់វ ៉ិជ្ជមានរូចបុំផុ្រ p  មួយ ដែល p   កផ្ាៀងផ្ទា រ់    f x p f x   ។ 
 ែូចកនេះ អនុគមន៍   sin2y f x x   មានខួប p     ។ 
 

  x   កគបាន        sin 2 sin 2 2 sin2f x x x x f x             
 កន្ទេះ មានចុំនួនគរ់វ ៉ិជ្ជមានរូចបុំផុ្រ p  មួយ ដែល p   កផ្ាៀងផ្ទា រ់    f x p f x   ។ 
 ែូចកនេះ អនុគមន៍   cos2y f x x   មានខួប p     ។ 

 ជាអនុគមន៍មានដែនកុំណរ់  ។  ជាអនុគមន៍មានខួប  លុេះត្តដរ  ជាចុំនួន
វ ៉ិជ្ជមានរូចបុំផុ្រ ដែល     ។  ពីន៉ិយមន័យកនេះ កគអាច

ទញបាន   

ជាទូកៅ     វ ៉ិជ្ជមានរូចបុំផុ្រ 
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និយមនយ័ 

 
 
 
  
  ឧទាហរណ៍ ៣ រកខួបននអនុគមន៍   tany f x x    ន៉ិង   coty f x x   ។ 

    ចង្លីយ   
  x   កគបាន      tan tanf x x x f x        

 កន្ទេះ មានចុំនួនគរ់វ ៉ិជ្ជមានរូចបុំផុ្រ p  មួយ ដែល p   កផ្ាៀងផ្ទា រ់    f x p f x   ។ 
 ែូចកនេះ អនុគមន៍   tany f x x   មានខួប p     ។ 
 

  x   កគបាន      cot cotf x x x f x        
 កន្ទេះ មានចុំនួនគរ់វ ៉ិជ្ជមានរូចបុំផុ្រ p  មួយ ដែល p   កផ្ាៀងផ្ទា រ់    f x p f x   ។ 
 ែូចកនេះ អនុគមន៍   coty f x x   មានខួប p     ។ 

 
 
 

 
( គ ) ភាពគូ និងភាពដសស 

 
 
 
 
 
 

 
 ឧទាហរណ៍ ១  ករី siny x x   ជាអនុគមន៍គូ ឬកសស ? 

   ចង្លីយ 
   អនុគមន៍ siny x x   មានដែនកុំណរ់  D    

ជាទូកៅ អនុគមន៍  ន៉ិង    មានខួប      ។ 

ជាទូកៅ អនុគមន៍   ន៉ិង    មានខួប      ។ 

 ជាអនុគមន៍មានដែនកុំណរ់  : 
    ជាអនុគមន៍គូ  លុេះត្តដរ    កគបាន   
    ជាអនុគមន៍កសស  លុេះត្តដរ   កគបាន   
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 20 

  

លក្ខណៈ 

   ,x D x D      កគបាន : 
          sin sin sinf x x x x x x x f x               
   ែូចកនេះ  siny x x   ជាអនុគមន៍កសស ។ 

 

 ឧទាហរណ៍ ២ ករី 3tan coty x x   ជាអនុគមន៍គូ ឬកសស ? 

   ចង្លីយ 

   អនុគមន៍ 3tan coty x x  មានដែនកុំណរ់  ,
2

k
D k

 
   

 
  

   ,x D x D      កគបាន : 
             3 3 3tan cot tan cot tan cotf x x x x x x x f x           

   ែូចកនេះ  3tan coty x x  ជាអនុគមន៍គូ ។ 

 
 
 
 
 
 
 
  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ត្ោបននអនុគមន៍កសស  មានគល់រត្មុយជាផ្ច៉ិរឆៃុេះ 
 ត្ោបននអនុគមន៍គូ  មានអ័កសអរកោកនជាអ័កសឆៃុេះ 
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 21 

  

 អដេរភាព និងប្កាបននអន គមន៍ siny x   
 ដែនកុំណរ់ : siny x  ជាអនុគមន៍កុំណរ់ចុំក េះត្គប់ x   
 ខួប : កោយ  sin 2 sinx x   កន្ទេះ siny x   មានខួប 2p    
 ភាពកសស : កោយ  sin sinx x    កន្ទេះ siny x  ជាអនុគមន៍កសស 
 ទ៉ិសកៅអកេរភាព :  

x  2  3

2


    

2


  0  

2

    3

2

  2  

 
sin x  

 
0  

1  
0  

 
 
1  

 
0  

1  
0  

 
 
1  

 
0  

 
 
 ត្ោបននអនុគមន៍ :  

 
 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 

'y   
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 22 

  

 

 អដេរភាព និងប្កាបននអន គមន៍ cosy x   
 ដែនកុំណរ់ : cosy x  ជាអនុគមន៍កុំណរ់ចុំក េះត្គប់ x   
 ខួប : កោយ  cos 2 cosx x   កន្ទេះ cosy x   មានខួប 2p    
 ភាពកសស : កោយ  cos cosx x   កន្ទេះ cosy x  ជាអនុគមន៍គូ 
 ទ៉ិសកៅអកេរភាព :  

x  2  3

2


    

2


  0  

2

    3

2

  2  

 
cosx  

1   
0   

 
 
1    

 
0   

1  
0   

 
 
1   

 
0   

1  

 
 
 ត្ោបននអនុគមន៍ :  
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 23 

  

 អដេរភាព និងប្កាបននអន គមន៍ tany x   
 ដែនកុំណរ់ : tany x  ជាអនុគមន៍កុំណរ់ចុំក េះត្គប់ 

2
x k




 
   

 
  

 ខួប : កោយ  tan tanx x   កន្ទេះ tany x   មានខួប p    
 ភាពកសស : កោយ  tan tanx x    កន្ទេះ tany x  ជាអនុគមន៍កសស 
 ទ៉ិសកៅអកេរភាព :  

x    
2


  0  

2

    

 
tan x  

 
 

0     

 
||    

 
 

0   

 
||   

 
 

0   
 

 
 ត្ោបននអនុគមន៍ :  
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 24 

  

 អដេរភាព និងប្កាបននអន គមន៍ coty x   
 ដែនកុំណរ់ : coty x  ជាអនុគមន៍កុំណរ់ចុំក េះត្គប់   ,x k k     
 ខួប : កោយ  cot cotx x   កន្ទេះ coty x   មានខួប p    
 ភាពកសស : កោយ  cot cotx x    កន្ទេះ coty x  ជាអនុគមន៍កសស 
 ទ៉ិសកៅអកេរភាព :  

x    
2


  0  

2

    

 
cot x  

||      
 

0     

||    
 

0   

||   

 
 

 ត្ោបននអនុគមន៍ :  
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 25 

  

 ឧទាហរណ៍ ១  ស៉ិកោអកេរភាព ន៉ិងសង់ត្ោបននអនុគមន៍ 2siny x  កលីចកន្ទៃ េះ  0 , 2   

    
ចង្លីយ 

 

 ដែនកុំណរ់ : 2siny x  ជាអនុគមន៍កុំណរ់ចុំក េះត្គប់ x   
 ខួប : កោយ  2sin 2 2sinx x   កន្ទេះ 2siny x   មានខួប 2p    
 ភាពកសស : កោយ  2sin 2sinx x    កន្ទេះ 2siny x  ជាអនុគមន៍កសស 
 ទ៉ិសកៅអកេរភាព :  

x  0  
2

    3

2

  2  

 
2sin x  

 
0  

2    
0  

 
 
2  

 
0  

 
 ត្ោបននអនុគមន៍ :  
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 26 

  

 ឧទាហរណ៍ ២ ស៉ិកោអកេរភាព ន៉ិងសង់ត្ោបននអនុគមន៍ 2cosy x  កលីចកន្ទៃ េះ  ,    

    
ចង្លីយ 

 

 ដែនកុំណរ់ : 2cosy x  ជាអនុគមន៍កុំណរ់ចុំក េះត្គប់ x   
 ខួប : កោយ  2cos 2 2cosx x   កន្ទេះ 2cosy x   មានខួប 2p    
 ភាពកសស : កោយ  2cos 2cosx x   កន្ទេះ 2cosy x  ជាអនុគមន៍កសស 
 ទ៉ិសកៅអកេរភាព :  

x     
2


  0   

2

    

 
2cos x  

 
 
2   

 
0    

2    
0   

 
 
2   

 
 ត្ោបននអនុគមន៍ :  
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 27 

  

 ឧទាហរណ៍ ៣           ស៉ិកោអកេរភាព ន៉ិងសង់ត្ោបននអនុគមន៍ 1
tan

2
y x  កលីចកន្ទៃ េះ ,

2 2

  
 
 

  
   

ចង្លីយ 

 ដែនកុំណរ់ : 1
tan

2
y x  ជាអនុគមន៍កុំណរ់ចុំក េះត្គប់ ,

2
x k k




 
    

 
  

 ខួប : កោយ  
1 1

tan tan
2 2

x x   កន្ទេះ 1
tan

2
y x   មានខួប p    

 ភាពកសស : កោយ  
1 1

tan tan
2 2

x x    កន្ទេះ 1
tan

2
y x  ជាអនុគមន៍កសស 

 ទ៉ិសកៅអកេរភាព :  

x  
2


  

4


   0  

4

   
2

  

 
1

tan
2

x  

 
||    

 
 
1

2
   

 
0   

1

2
   

||   

 
 ត្ោបននអនុគមន៍ :  
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 ឧទាហរណ៍ ៤          ស៉ិកោអកេរភាព ន៉ិងសង់ត្ោបននអនុគមន៍ 1
cot

2
y x  កលីចកន្ទៃ េះ ,

2 2

  
 
 

  

 ចង្លីយ 

 ដែនកុំណរ់ : 1
cot

2
y x  ជាអនុគមន៍កុំណរ់ចុំក េះត្គប់   ,x k k     

 ខួប : កោយ  
1 1

cot cot
2 2

x x   កន្ទេះ 1
cot

2
y x   មានខួប p    

 ភាពកសស : កោយ  
1 1

cot cot
2 2

x x    កន្ទេះ 1
cot

2
y x  ជាអនុគមន៍កសស 

 ទ៉ិសកៅអកេរភាព :  

x  
2


  

4


   0  

4

   
2

  

 
1

cot
2

x  

 
0     

 
 
1

2
   

 
 
 
 
||   

1

2
   

0   

 
 ត្ោបននអនុគមន៍ :  
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 29 

  

V. ម្ផាកលុំហាត់អន វតតន៍ 
 

 (១) បុំដបៃងជារ៉ា ែយង់ននមុុំ  
  200 , 100 , 225 , 240 , 135 , 330 , 570 , 360o o o o o o o o    
 
 (២) បុំដបៃងជាែឺកត្កននមុុំ 

   2 5 5 5 7 11 5 7
, , , , , , , ,

3 4 6 7 4 6 2 2 9

         
   

 

 (៣) កគមាន 1
sin cos

2
       កហ្យី  2       ។  គណន្ទ : 

  ក.  sin cos    ខ.   1
tan

tan



    គ.  3 3sin cos    

 (៤) រករនមៃកកនោមខាងកត្ោម : 

  
3 3

3

8cos 2sin cos

2cos sin
A

  

 

 



      កោយស្កគ ល់   tan 2    

  sin cos

cos sin
B

 

 





  កោយស្កគ ល់  tan 2     

  
2 2

2 2

sin cos

sin 2cos

x x
C

x x





  កោយស្កគ ល់   cot 3x     ។ 

 (៥) សត្មួលកកនោមខាងកត្ោម : 

  ក.  2 2tan cot 2        ខ.   
2 2

2 2

sin tan

cos cot

 

 




  

  គ.      2 2sin 1 cot cos 1 tanx x x x      ឃ. 2 2

2 2

cos cos cot

sin sin tan

  

  




 

 (៦) កផ្ាៀងផ្ទា រ់សមមភាពខាងកត្ោម 

  ក. sin cos 1 cos

sin cos 1 1 sin

x x x

x x x

 


  
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បង្រៀនងោយ ្ រ្៊ុន ពនល ឺ 30 

  

  ខ. cos cot sin cot
1 sin cos

1 1

sin cos

x x x x
x x

x x


 



  

  គ.    
2

2 2 1
tan sin 1 cos 1

cos
  



 
     

 
  

  ឃ. 
2 2

2sin cos cos 1

1 sin sin cos tan

  

   




  
   

 (៧) រកខួបននអនុគមន៍ខាងកត្ោម 

  ក. 2
sin

3
y x    ខ. 1

sin
4

y x    គ. 1
2cos

4
y x   

  ឃ. 1
tan

4
y x    ង. 1

cot
3

y x    ច. sin 2 cosy x x    

 (៨) រកភាពគូ  ន៉ិងកសសននអនុគមន៍ត្រីកោណមាត្រខាងកត្ោម  
  ក. sin 2y x x    

  ខ. 2 2cosy x x   

  គ. 2tan cosy x x   

  ឃ.  sin5 sin3 5sin cos2y x x x x x      

  ង. sin tan cot3
2

k
y x x x x

 
    

 
  

  ច. 2cos sin sin 5
2

x
y x x x      ។ 

 (៩) សង់ត្ោបននអនុគមន៍ខាងកត្ោម 

  ក. sin
3

x
y     ខ. 1 siny     គ. cos

4
y



 

  
 

  

 (១០) សង់ត្ោបននអនុគមន៍  កោយកត្បីត្ោប  siny x   

 ក. sin
3

y x
 

  
 

  ខ. 2 siny x    គ. 1 siny x    

(១១) សង់ត្ោបននអនុគមន៍  កោយកត្បីត្ោប  cosy x   

 ក. cos
2

y x
 

  
 

  ខ. 2 cosy x    គ. cos 2y x    
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(១២) កគមានត្រីកោណែូចរូបខាងស្កត ុំដែលមាន  sin p    
 កហ្យី     ជាមុុំត្សួច  ។   
 
 
 
 
 
 
 
 
 ចូរគណន្ទកកនោមខាងកត្ោមជាអនុគមន៍នន p    : 
 ក. tan   ខ.  sin 90o    គ.  sin 180o    
 
(១៣) តមរូបខាងស្កត ុំកនេះ  QRS   ជាបន្ទា រ់ត្រង់  កហ្យី 
 12 , 5 , 13PQ cm QR cm RP cm     
  
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 ក. ចូរពនយល់ថាកហ្រុអាីបានជា  PQR  ជាមុុំដកង 
 ខ. ទញរករនមៃ  QPR    ន៉ិង  cos PRS   
 

(១៤) បង្វា ញថា  1 1
cos

1 sin 1 sin


 

 
 

  
 អាចសរកសរកនុងទត្មង់ tank   ន៉ិងរករនមៃនន k   


