
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ថ្នា ក់ទី 

រក្សាសិទ្ធិគ្រប់យ៉ា ង 

ប្រឡងមធ្យមសិក្សាទុតិយភូមិ

ប្រឡងអាហាររូក្សរណ៍

ប្រឡងប្រជែងនានា

ភាគ  



 

 

អារមភក្សថា 

 សួសដី! រងរអូនែនរមួជាតិ និងប្រិយមិតតអ្នក្សសិក្សាជាទីស្សនហា! 

   ស្សៀវស្ៅស្នេះប្តូវបានរស្ងកើតស្ឡើងស្ៅក្សនុងស្ោលរំណងែួយសប្មួលដល់ការសិក្សាស្រាវប្ជាវដល់រអូ
នៗ និងស្ោក្សប្រូ អ្នក្សប្រសូ្ដើមបីយក្សស្ៅស្រៀនហ្វឹក្សហាត់ស្ េះស្រាយ និងពប្ងឹងសមតថភាពស្លើមុខវជិាា រណិតវទ្ិ
យា។ 

  ស្សៀវស្ៅស្នេះ ស្យើងខ្ុំបានស្រៀរចំស្ឡើងស្ យស្ដដ តសំខានជាពិស្សសដល់រអូនៗសិសានុសិសស
សប្ារ់ស្ប្តៀមប្រឡងសញ្ញា រប្តមធ្យមសិក្សាទុតិយភូមិ និងប្រឡងប្រជែងអាហារូរក្សរណ៍នានា។ ស្ហ្ើយអ្វី
ជដលរតឹជតពិស្សសស្ទៀតស្នាេះ រឺស្ៅក្សនុងវញិ្ញា ានីមួយៗប្តូវបានសរស្សរសប្មិតសប្ាំងយក្សលំហាត់សតង់ 
ជដលជាលំនំាក្សនុងការប្រឡង និងលំហាត់មួយចំនួនស្ទៀតក៏្សបានដក្សស្រសង់ស្ចញពីស្សៀវស្ៅររស្ទសផងជដរ។ 
ស្ហ្ើយស្ៅស្ពលខាងមុខ ស្យើងខ្ុំនឹងស្ចញជាស្សៀវស្ៅភារ២រជនថមស្ទៀត ជដលជាដំស្ េះស្រាយស្ដើមបីស្អាយ
ប្រិយមិតតអ្នក្សសិក្សាងាយស្រសួលស្ធ្វើការសវយសិក្សា និងប្តួតពិនិតយចស្មលើយជដលខលួនបានស្ធ្វើ។ 

 

  ខ្ុំស្ែឿជាក់្សថា ក្សលឹមារនិងការប្តួតពិនិតយររស់ខ្ុំបាទស្ៅជតានចស្នាល េះប្រស្ហាង ានចំណុចខវេះខាត
ជាក់្សជាមិនខានស្ឡើយ។ ស្ហ្តុស្នេះស្យើងខ្ុំរង់ចំរាល់ការរេិះរន់ស្ដើមបីជក្សលំអ្រាថ រនាពីប្ររ់មែឍ ា នប្ររ់ស្ពល
ស្វោ។  

 

  ជាចុងរញ្ច រ់ ស្យើងខ្ុំសូមែូនពរ រវរសួសដី សិរមីងគលចូរស្ក្សើតានដល់រងរអូនែនរួមជាតិ និងមិតតអ្នក្ស
សិក្សាទំងឡាយកំុ្សរីស្្លៀងឃ្លល តស្ឡើយ។  

 

 

 ថ្ងៃសុប្ក្ស ១១ស្រាច ជខអ្សសុែ ឆ្ន ំខាល ចត្វវ ស័ក្ស ពុទធសក្សរាែ ២៥៦៦ 

 ភនំស្ពញ ថ្ងៃទី២១ ជខវចិឆិកា ឆ្ន ំ២០២២ 

 

 ហុ៊្ន ជវងហ៊្ង 

 

 



                         វិញ្ញា សាទ ី1 

    

           096 4444 228       ទំព័រ 1 

 

លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. បង្ហា ញថា  
2

3 1 4 2 3i    
 

   រួចដ ោះស្រាយសមីការ  2 1 3 2 3 0Z Z      ក្នុងសំណ ំ 

ក្ ំផ្លិច ដ យសរដសរឬសដ ោះជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ ។ 

II. សរដសរ 
4 9 16

5 10 152

i i i
W

i i i

 


  
 ិង 8 6H i  ជាទស្រមង់ពីជគណិរ។ 

III. គណនាលីមីរ  

   3 2 2

20

sin
lim

4

x

x

e e x
A

x

 




              

3

3
lim

1 1x

x
B

x x




  
                 

0

4sin 3 5sin
lim

3 2sin 3x

x x
C

x x





 

IV. ដគឲ្យ  

2sin ;
2

sin ;
2 2

cos ;
2

x x

f x A x B x

x x



 




  



    






។ ចូរក្ំណរ់រម្មល A  ិង B ដ ើមបីឲ្យអ  គម ៍  f x  ជាប់ដលើ ។  

V. ដគឲ្យ  
2

3 2

6 12

4 4

x x
f x

x x x

  


 
 

ក្/. រក្ចំ ួ ពិរ , ,a b c  ដ ើមបីឲ្យ  
 

2
2 2

a b c
f x

x x x
  

 
 

ខ/. គណនា 
2

3 2

6 12

4 4

x x
I dx

x x x

  


   

VI. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,o î j k  មា ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យចំណ ច      0,4,3 ; 1,0,2 ; 3,2,0A B C ។ 

ក្/. សង់ចំណ ច , ,A B C  

ខ/. រក្សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ាស្ររបនាា រ់  D ការ់តាម B  មា វ ិចទ័រស្របប់ទិស BC ។ 

គ/. សរដសរសមីការបលង់  P ការ់តាម A  ដ ើយមក្ង BC  ិងរក្ចំណ ចស្របសពវរវាង  D   ិង  P ។ 

ឃ/. គណនា BC BA  រួចគណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណ ABC  

ង/. គណនាមាឌដរស្រតាមអរ OABC រួចរក្ចមាា យពីO  ដៅបលង់  ABC  

VII. f ជាអ  គម ៍ក្ំណរ់ដ យ  
2 lnax bx x

y f x
x

 
   មា ស្រកាប  C ។ 

ក្/. រក្ដមគ ណ ,a b  ដ ើមបីឲ្យអ  គម ៍មា ស្រកាបការ់តាមចំណ ច  1,0A  ដ ើយបនាា រ់ប៉ាោះស្រកាប  C   

     ស្ររង់  1,0A  មក្ងបនាា រ់   :2 3 0D y x    ។ 

ខ/. សិក្ាអដេរភាព  ិងសង់ស្រកាប  C  តាងអ  គម ៍ខាងដលើចំដ ោះ ,a b  រក្ដឃើញ។ 

គ/. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាខ័ណឌ ដ យស្រកាប  C  អ័ក្សអាប់ស ីស បនាា រ់ 1x    ិង x e  ។ 

VIII. អាងទឹក្មួយមា រងជាស្របដលពីមប៉ារមក្ងម លមា ប ជាកាដរ រង្ហវ ស់ស្រជុង x  ិងមា ក្មពស់ y គិរជាមម៉ាស្ររ។ អាងទឹក្ដ ោះមា 

មាឌដសមើ 
332m ។ រក្ x   ិង y  ដ ើមបីឲ្យបរិមាស្ររម្ ម ខខាង ីមួយៗមា រម្មលអបបរមា។ 

 

 

 



                         វិញ្ញា សាទ ី2 

    

           096 4444 228       ទំព័រ 2 

 

លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ក្/. សរដសរ  3 cos sin
4 4

Z i
  

   
 

 ជាទស្រមង់ពីជគណិរ ិងជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររស្រពមទងំរក្រម្មល  

         ស្របក្ ម្  cos
12


 ិងsin

12


 ។ 

ខ/. សរដសរ 
1 2

1 2

i
Z

i

 


 
ជាទស្រមង់ពីជគណិរ  ិងជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ ស្រពមទងំរក្ចំ ួ ពិរ ,x y  

    ដ ើមបីឲ្យ   1W Z Z i   ដបើ    W x y i y x i    ។ 

  គ/. ដ ោះស្រាយសមីការ  2. 2 1 1 0i Z i Z    ក្នុងសំណ ំក្ ំផ្លិចដ យសរដសរឬសជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

II. ក្/. ដគងឲ្យ 
1

1 ln
y

x x


 
។ ចូរគណនា  ' ln 1xy y y x   ។ 

ខ/.  
 

4 2

2

1

4 1

x x
f x

x x

 



ម ល 0x  ។ ចូររក្ដមគ ណ , ,a b c  ដ ើមបីឲ្យ  f x  អាចសរដសរជា 

     រង   21

b cx
f x ax

x x
  


 រួចរក្ស្រពីមីទីវម្  f x  ដបើ ឹងថាមា ស្រកាបការត់ាម 

7
1,

4

 
 
 

។ 

III. ក្/. ដគឲ្យអ  គម ៍ 

 2ln 1
; 0

0; 0

x
x

x

x

 
 





។ សិក្ាភាពជាប់ ិងភាពមា ដ រីដវម្  f x  ស្ររង់ 0x   ។ 

ខ/. រក្ដមគ ណ ,a b  ដ ើមបីឲ្យស្រកាប   1 lng x ax b x    ប៉ាោះបនាា រ់   : 1 0d x y    ស្ររង់ចំណ ច  1,0A ។ 

IV. ក្/. ដ ោះស្រាយវិសមីការ 
21 ln 0x x    ក្នុងសំណ ំចំ ួ ពិរ ។ 

ខ/. រក្ចដមលើយពិដសសម្ សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល " 4 0y y  ម លដផ្ាៀងផ្ទា រ់  0 1y    ិង  ' 0 4y   ។ 

V. គណនាលីមីរខាងដស្រកាម 

 1

21

1 sin 1
lim

1

x

x

e x
A

x





   



      

3
lim ln 1
x

B x
x

 
  

 
          

2

2

4
lim

cos
4

x

x
C

x


  

VI. ដគឲ្យអ  គម ៍   2 24 xy f x x e    មា ស្រកាប  C  ។ 

 ក្/. គណនា  lim
x

f x


 

 ខ/. បង្ហា ញថាបនាា រ់   : 4y x   ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាប  C ។ សិក្ាទីតាំងដ ៀបរវាងស្រកាប  C   

  ដ ៀបបនាា រ់    ។ 

 គ/. គូសតារងអដេរភាពម្  រួចសង់ស្រកាប  C  ។ 

 ឃ/. សរដសររសមីការបនាា រ់ប៉ាោះ  C  ស្ររង់ 0x   ។ 

VII. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,O î j k  មា ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យចំណ ច  6,2,10 ;A  6,10,2B  

 ិង  2,10,10A    ។ 

 ក្/. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណ ABC   ិងបលង់  ABC ។ 

 ខ/. សរដសរសមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់  d ការ់តាមO ដ ើយមក្ងបលង់  ABC ។ គណនាមាឌដរស្រតាមអរOABC   
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 
1 2

1 2 ; 1z i z     ិង  
3

2z i   ។ 

១. គណនា 
1 2 1 2 2 3

; ;z z z z z z      ២. គណនា  1 2 3
z z z   ិង 1

2 3

z

z z
                                

II. គណនា លីមីរ  2

1 0

1 1 cos
lim 1 lim lim

sin2 3x x x

x x
A x x x B C

x xx  

 
     

 
 

III. ក្នុងេង់មួយមា ឃល ីស ៣ ឃល ីដមម ៤  ិងឃល ីម្បរង ៦ ។ ដគចាប់យក្ឃល ីបីស្រពមគ្នន ដចញពីេង់ដ យម្ច  យ  

ដគស និ ា  ថាស្របូបបម លចាប់ប ឃល ី ិមួយៗជាស  ស្របូបប ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍  

:A  “ឃល ីពណ៌សមួយយ៉ា ងរិច “    :B  “ឃល ីពណ៌ដមម មួយយ៉ា ងរិច 

 :C ”ឃល ីមា ពណ៌ ូចៗគ្នន  ”   :D “ ឃល ីមា ពណខ៌ សៗគ្នន ” 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល  
21

1
1A x dx


       

6

22

3 1 1
1

3 x

x
B dx C dx

xx e
 

    
  

   

V. ដគមា អ  គម ៍  
 

2
2

2

2 1x
f x

x


  ម ល 0x   

១. សរដសរ  f x ជាទស្រមង់ 2

2

C
Ax B

x
   រួចក្ំណរ់រម្មល , ,A BC  

២. ដស្របើលទធផ្លពីសំណួរទី១ ចូរគណនា '( ) ; ''( )f x f x  ិង  '''f x  

VI. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល  (មណនា៖ំ ដស្របើ '
dy

y
dx

 ) 

ក្. 
3' 2 4xy x             ខ.5 ' 2 3y x           គ.  2 5x x y   

VII. ១. ក្ំណរ់សមីការសកង់ ប៉ា រ៉ា បូលម លមា ក្ំពលូ  0,1V  ិងក្ំណ ំ  0, 1F  ។ រួចសង់ប៉ា រ៉ា បូលដ ោះ ។ 

២. ដគមា   , 3 ,u i j v j k w i k        

 ក្. គណនា ; ; 2 3u v v w u v w     

 ខ. គណនា ; ;u v v w w u    

 គ. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណ រួចម្ផ្ាស្រក្ឡាស្របដេេូស្រកាមម លមា ស្រជុងជាប់ ,u v រួច ,u w  

 ឃ. គណនាមាឌស្របដេពីមប៉ាស្ររមក្ងម លមា ស្រជុងជាប់ , ,u v w  

VIII. ដគមា អ  គម ៍   3 2 4xf x e x   មា ស្រកាបរំណាង 
f
C  ។ 

១. គណនាលីមីរ f  ស្ររង់   ។ ដផ្ាៀងផ្ទា រ់ថា    3 2 4x x xf x e xe e    រួចក្ំណរ់លីមីរ f  ស្ររង់   

២.បង្ហា ញថាបនាា រ់  : 2 4D y x  ជាអាស ីមរូរដស្រទរ ម្ ស្រកាប
f
C  ស្ររង់  

៣.សិក្ាទីតាំងមខសដកាង 
f
C  ដ ៀប ិងបនាា រ់ D  

៤.គណនា '( )f x   ិងដ ោះស្រាយវិសមីការ 3 2 0xe    សង់តារងអដេរភាពម្ f  

៥.ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ម លប៉ាោះ ិងមខសដកាង
f
C ស្ររង់ចណំ ចមា អាប់ស ីស 0។ រួចសង់

f
C  ិងT  
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ១.សរដសរចំ ួ ក្ ំផ្លិចw  ម លមា ម៉ាឌូ ល 2   ិងអាគ យម៉ាង់  
2


ជារងពជីគណិរ  

២. ដ ោះស្រាយសមីការក្នុងសំណ ំចំ ួ ក្ ំផ្លិច 2 4iz i z    ដ យឲ្យចដមលើយជាទស្រមង់ពីជគណិរ  

II. គណនាលីមីរ  
2

2

0 0

1 1 1 cos2
lim 3 1 lim lim

4 1 cos3x x x

x x x
A x x x B C

x x  

   
     


 

III. េង់មួយមា អំពូល ១៥ ម លក្នុងដនាោះមា  អំពូលខចូគ ណភាព៨។ ដគចាប់អំពូល៣ដចញពីេង់ដ យ 

ម្ច  យ។ រក្ស្របូបប ម ល 

ក្. គ្នម  អំណពូលខូចគ ណភាពដាោះ ។        ខ.  មា អំពូលខចូគ ណភាពមរមួយគរ់ ។ 

គ. យ៉ា ងរិចអំពូលខូចគ ណភាពមួយ ។        ឃ. យ៉ា ងដស្រចើ អំពូលខូចគ ណភាព១។ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល៖ 

3

1 1
sinI x ex dx

xx

 
    

 
      

2
2

4

1

1 x
J dx

x

 
  

 
        

2
1 cosK x dx   

V. ១. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរr ដ ើមបីឲ្យអ  គម ៍   rxh x e ជាចដមលើយម្ សមីការ '' 0E y y :  

២.ចំដ ោះស្រគប់ចំ ួ ពិរ ,   ចូរដផ្ាៀងផ្ទា រ់ថា   x xx e e      ជាចដមលើយទូដៅម្ សមីការE   

៣.ក្ំណរ់ចដមលើយពិដសសមួយម្ E ដបើដគ ឹងថាស្រកាបរំណាងរបស់វាការ់តាមចំណ ច
3

ln2;
4

 
 
 

 

    ដ ើយបនាា រ់ប៉ាោះស្ររង់ដ ោះមា ដមគ ណស្របប់ទិស ដសមើ ឹង 
5

4
 

VI. ១.ក្ំណរ់សមីការសកង់ ដអលីបម លមា ក្ំពូល  0, 5   ិង  0,5  ដ ើយក្ំណ ំ  0,3 ។រួចសង់ដអលីប 

២.ដគមា       0,0,3 , 2,0,4 , 1,1,2A B C   ិង  1, 4,0D   

 ក្. ក្ំណរ់សមីការទូដៅបលង់ ; ;ABC BCD ACD  ិង ABD  

 ខ.ក្ំណរ់សមីការឆលោុះ ិងប៉ា រ៉ា មម៉ាស្ររម លជាបនាា រ់ស្របសពវរវាងបលង់ABC   ិង BCD  រួចACD  ិង ABD  

VII. ដគមា អ  គម ៍    28 x xf x e e  មា ស្រកាបរំណាង C  ិងក្ំណរ់ដលើ 0;    

១.បង្ហា ញថាស្រគប់ 0x  ដគប  '( ) 8 2 1x xf x e e    

២.ដ ោះស្រាយវិសមីការ 2 1 0xe   ដលើចដនាល ោះ 0;    

៣.ចូរក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ T ប៉ាោះ ិងមខសដកាង C ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស ln2x   

៤.គូសតារងអដេរភាព f ។ សង់មខសដកាង C  ិង T  
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 1 3x i    ិង 3 3y i  ។សរដសរ 
2 2 4 2 3z x y i    ;xy  ិង 

x

y
 ជារង 

ពីជគណិររួចជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

II. គណនាលីមីរ  
2

2

0 12

2 sin
lim 1 1 lim lim

11 1x x x

x x
A x x x B C

xx



  
      

 
    

III. េង់មួយមា ឃល ីស៤ ិងដមម ៥។ដគចាប់ឃល ីពីរស្រគ្នប់គចឺាប់ឃល ីទី១ដ ើយមិ  ក្់ចូលវិញដទម  ដពលចាប់ 

ឃល ីទី២។ រក្ស្របូបបម ល៖ 

១. ឃល ីទងំពីរពណ៌ស      ២. ឃល ីទងំពីរពណ៌ដមម         ៣.ឃល ីពណ៌ ូចគ្នន      ៤. ឃល ីពណ៌ខ សគ្នន  

IV. ដគមា អ  គម ៍      22 2 1 8 1x xF x x e x e       ិង    28 x xf x x e e   ក្ំណរ់ដលើ  ។  

១.គណនា   0F        ២.បង្ហា ញថា ( )F x ជាស្រពីមីទីវមួយម្ ( )f x  

V. គណនាអាងដរស្រកាល ៖ 

1
1

2 2

x
I dx

x

 
   

 
        

4

2 31

1 1 1
J dx

x xx

 
   

 
          

2
cos sinK x x dx   

VI. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 
1

'
2

E f f x : ម ល f  ជាអ  គម ៍មា អញ្ញា រ x  ។ 

១. ក្ំណរ់អ  គម ៍ព  ធា ឺដស្រក្ទី១g  ជាចដមលើយម្ សមីការ E  ។ 

២. បង្ហា ញថា f g  ជាចដមលើយមួយម្ សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
1

1
: ' 0

2
E y y   ។ 

៣.ដ ោះស្រាយសមីការ
1
E  ិងទញរក្អ  គម ៍ f ។ 

VII. ១. ក្ំណរ់សមីការសកង់ ដអលីបម លមា ក្ំពូល  0,4   ិង  0, 4 ក្ំណ ំ  0, 7  ។សង់ដអលីបដ ោះ។ 

២. ដគមា 2 3u i j k    ិង 2 5v i k  ជាវ ិចទ័រដៅក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់ 

 ក្. គណនា     
2

. ; . ; ; . ; 2u v v u u u v v u v ។ 

 ខ. គណនាu v  រួចទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណម ល ិងស្របដេេូស្រកាមម លមា ស្រជុងជាប់u  ិងv  ។ 

VIII. ដគមា អ  គម ៍  
2 222x xf x xe x e   មា ស្រកាបរំណាង C  

១.រក្សំណ ំម  ក្ំណរ់ ម្ f ។ 

២.គណនាលីមីរច ងម  ក្ំណរ់រួចបក្ស្រាយលទធផ្លតាមស្រកាប 

៣. បង្ហា ញថា  
2 22' 2x xf x e x e    ិងទញរក្ទិសដៅអដេរភាពម្ f  

៤.គណនា 
1

2
f
 
 
 

 ិង
1

2
f
 
 
 

។ គូសតារងអដេរភាពម្ f  

៥.ដគតាង ជាបនាា រ់ម លមា សមីការ y x ។ សិក្ាទីតាំងម្ C  ដ ៀប ិងបនាា រ់ ។ 

៦.សង់មខសដកាង C  ិង បនាា រ់  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ១.ដ ោះស្រាយក្នុងសំណ ំចំ ួ ក្ ំផ្លិច ូវសមីការ 
2 2 3 4 0z z    

២.តាង 3a i   ិង 3b i  ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ ិងដៅចំណ ចដ ោះក្នុងបលង់ចំ ួ ក្ ំផ្លិច  

II. គណនាលីមីរ  
3 2

2

1 0

1 sin
lim lim 1 2 4 1 lim

1 1 cosx x x

x x
A B x x x C

x x  


      

 
 

III. ដគដបោះស្រគ្នប់េុក្ឡាក្់ពីរស្រពមគ្នន ។ស្រគ្នប់េុក្ឡាក្់ទី១ 
1
D ច ោះដលខ 1;1;1;1;2;2   ិងស្រគ្នប់េុក្ឡាក្់ទី២

2
D   

ច ោះដលខ 1;2;2;2;3;3។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍ ៖  

:A ”ប ដលខ ូចគ្នន ”           :B ”ប ដលខខ សគ្នន ”      :C ”ផ្លបូក្ដលខជាចំ ួ គ”ូ 

:D ”ផ្លបូក្ដលខជាចំ ួ ដសស”  :E ”ផ្លបូក្ជាចំ ួ បឋម”  :F ”ផ្លបូក្ ំជាង៣” 

IV. គណនា

 

 
        

     
 

  
2 2

4

31

1 2 1 1 2 1

2 2 1 2 1 3

ex x x
I dx J dx K dx

x x x x x
 

V. ១. បង្ហា ញថា   xu x xe ជាចដមលើយម្ សមីការ ' xE y y e :  

២.ដ ោះស្រាយសមីការ 
0
: ' 0E y y  ។ 

៣.បង្ហា ញថាដបើ vជាចដមលើយម្  E ល ោះស្រតាមរ v u ជាចដមលើយម្ សមីការ
0
E  ។ 

៤. ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ E  ។ ក្ំណរ់ចដមលើយពិដសស
2
f ជាចដមលើយម្ E  ដបើ  2

0 2f  ។ 

VI. ១.ក្ំណរ់សមីការសកង់ ប៉ា រ៉ា បូល ម លមា ក្ំពលូ  4,0  ិង ក្ំណ ំ  0,0  ។ រួចសង់ប៉ា រ៉ាបូលដ ោះ  

២.ដគមា       2,1,1 , 2,0,0 , 1,2,0A B C  

 ក្.គណនា ិងBA BC ស្រក្ឡាម្ផ្ាស្ររីដកាណ ABC ។រួចក្ំណរ់សមីការបលង់ ABC ។ 

 ខ.ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំ  ចD  ដ ើមបីឲ្យជាABCD ស្របដេេូស្រកាម ។ 

 គ. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ឆលោុះ ិងសមីការប៉ា រ៉ា មម៉ាស្ររម្ បនាា រ់AC  ។ 

VII. A. ដគមា អ  គម ៍   2 2 2lng x x x   ក្ំណរ់ដលើ 0;    

    ១.បង្ហា ញថា  
 22 1

'
x

g x
x


 ម ល ជាអ  គម ៍ 'g  ដ រីដវម្ g  ។ 

    ២.សិក្ាសញ្ញា  'g ម្   ិងសង់តារងអដេរភាពម្ g (មិ បច់រក្លីមីរg ស្ររង់ 0;   ) 

    ៣.ទញរក្សញ្ញា ម្   g x ដលើចដនាល ោះ 0;    

B. អ  គម ៍  
2 ln

1
x

f x x
x

   មា ស្រកាបរំណាងC   

   ១. គណនា  
0

lim
x
f x


 ិង  lim

x
f x


រួចទញរក្សមីការអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC  

   ២.ដផ្ាៀងផ្ទា រថ់ាក្បនាា រ់  មា សមីការ 1y x   ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាបC  

   ៣.សិក្ាទីតាំងដ ៀបម្ ស្រកាបC  ិង ។   គណនា '( )f x   ិង បង្ហា ញថា  
 

2
'

g x
f x

x
  

   ៤. ទញពីមផ្នក្A   ូវសញ្ញា   'f x  ិងគូសតារដអដេរភាព f  

   ៥.ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T  ម លប៉ាោះ ិងC  ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស1។ សង់ ;C    ិងT  
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ១. ដ ោះស្រាយក្នុងសំណ ំចំ ួ ក្ ំផ្លិច ូវសមីការ 
2 8 3 64 0z z    

២. ក្នុងបលង់ក្ ំផ្លិចដគមា  ចំណ ច A  ិង B មា រូបភាពដរៀងគ្នន  4 3 4a i   ិង 4 3 4b i    

 ក្. សរដសរa   ិងb  ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ     ខ. ស្របប់ស្របដេទស្ររីដកាណOAB  

II. គណនាលីមីរ 
 

 

 
3

2

20

1 1 1 ln 32 1
lim lim lim

31 1
xx x x

x x xx x
A B C

xex
  

       
   

  

 

III. ១. ក្នុងដសោងមួយមា ប ូល 10ម លច ោះដលខ ពី 1  ល់ 10។ ដគទញប ូលមកង ៣ដ យម្ច  យ  

    ក្. រក្ស្របូបបម លផ្លបូក្ដលខដលើប ូលដសមើ 20 

    ខ.រក្ស្របូបបម លផ្លបូក្ដលខដលើប ូលទងំ ៣  ំជាងឬដសមើ 25 

២. ក្នុងដសោង ម ល ូចខាងដលើ ដគចាប់ប ូលបីមកងមួយៗ ដ យមិ  ក្់ចូលវិញម  ចាប់ប ូល លបនាា ប់ 

    ក្. រក្ស្របូបបម លផ្លបូក្ដលខដលើប ូលទងំបីដសមើ 20 

    ខ.រក្ស្របូបបម លផ្លបូក្ដលខដលើប ូលទងំបី  ំជាងឬដសមើ 25 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល ៖ 

3
3

1 3 2

1 1 2 1
, ,

21

x

x

e x
I ex dx J dx K dx

x x ee x x

   
             
    

V. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 
2' xE y y x x e   :  ិងអ  គម ៍     2 1xf x x k e x x      

១. គណនា  'f x ចំដ ោះស្រគប់ចំ ួ ដេរ k  

២.បង្ហា ញថា f ជាចដមលើយម្ សមីការE  

៣. ក្ំណរ់រម្មលចំ ួ ពិរ k ចំដ ោះ  0 1f    

VI. ១.សរដសរសមីការសកង់ ដអលីប 
2 216 25 32 50 359 0E x y x y    : ។ រួចសង់ដអលីបដ ោះ  

២.ក្.បង្ហា ញថាចំណ ច ; ;A B C  ម លមា វ ិចទ័រទីតាំងដរៀងគ្នន  3 4 4a i j k           2b i j k    

           ិង 3 5c i j k    ក្ំណរ់ប ក្ំពូលស្ររីដកាណមក្ងមួយ។ 

    ខ.ដគមា 2 2 3 ; 2a i j k b i j k        ិង 3c i j  ។ ដបើ a b មក្ង ិងc  រក្រម្មលចំ ួ ពិរ  

    គ. ក្ំណរ់រម្មលចំ ួ ពិរ ិង ដ ើមបីឲ្យចំ ួ ពិរ    ិង  ដ ើមបី    2 6 27 0i j k i j k        

VII. ដគមា អ  គម ៍   2 4 6 1x xf x e e x      មា មខសដកាង C ក្នុងរស្រមុយ  , ,o i j  

មផ្នក្A .១. គណនាលីមីរ  lim
x
f x


 ិងបង្ហា ញថា    4 6x x x xf x e e xe e     ។ ទញរក្  lim

x
f x


 

          ២.តាង      6 1h x f x x   គណនា  lim
x
h x


 ។ ដរើដគអាចស និ ា  ប យ៉ា ង ូចដមកច ? 

          ៣.ក្ំណរ់សញ្ញា ម្  h x   ិងទញរក្ទីតាំងមខសដកាង C ដ ៀប ិងបនាា រ់ : 6 1D y x   

មផ្នក្B ១. បង្ហា ញថា      ' 2 3 1x xf x e e      

          ២. ដ ោះស្រាយវិសមីការ 1 0xe    ិងទញរក្សញ្ា  'f x  

          ៣. គូសតារងអដេរភាពម្ ( )f x  

          ៤. សង់ C  ិងD ក្នុងរស្រមុយមរមួយ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ដៅក្នុងសំណ ំក្ ំផ្លិច ដគមា សមីការ
2: z 8E i  ។ 

១.   បង្ហា ញថា  
6

1 8i i   ។     

២.   ទញពីសំណួរទី ១  ូវចដមលើយមួយសមីការE  ។ 

៣.   សមីការE មា ឫសមួយដផ្សងដទៀរ ។ ចូររក្ឫសមួយដ ោះដ យសរដសរជាទស្រមង់ពីជគណិរ  

៤.    ដ យដស្របើសំណួរ ១ ចូរទញរក្ឫសមួយម្ សមីការ
3' : 8E z i   ។ 

II. គណនាលីមីរ៖ 

   
0

3 ln
lim ln 2 1 ln 3 lim 2 ln
x x

x
A x x B x e x

x 

 
         

 
 

 
3 2 2 23

2

2 1 sin 1 sin
lim lim lim

24 2
x x

x

x x x
C D E

x x x x
  

 


  
  

   

 

III. ១.   ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 9 0E y y   ។ 

២.   ដផ្ាៀងផ្ទា រថ់ា      
1

sin 3 cos 3 sin
3

f x x A x x    ជាចដមលើយមួយម្ : '' 9 8 sinE y y x  ។ 

៣.   ក្ំណរ់រម្មលចំ ួ ពិរA ដបើដគ ឹងថា 0
4

f
 

 
 

 ។ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល
  

              
  

32 2017

3 2
2

1
tan

1 1 1 1

x e x
I x dx J dx K dx

ex x x x
 

V. ដគបដងកើរចំ ួ មួយម លមា ដលខបួ ខាង់មិ ស្រចំម លដ យដរីសដចញពីដលខ1;2;4;5  ិង9  ។ ដគចាប់ដលខបដងកើរប ដ ោះមួយ

ដលខដ យម្ច  យ ។ រក្ស្របូបបម ល៖   

:A «ជាច ំួ គូ»     

:B «ជាច ំួ ដសស»     

:C «មចក្ ច់ ឹង៥»   

VI. ក្នុងលំ រស្របក្បដ យរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា  ; ; ;O i j k ដគមា ចំណ ច  0;1; 1A   ; 2;2; 1B

 ិងសមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារម្ បនាា រ់ : 2 ; 1 ; 1 ,D x t y t z t t          ។ 

១.   សរដសរសមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់AB  ។   

២.   បង្ហា ញថាបនាា រ់AB  ិង បនាា រ់D មិ ស្រសបគ្នន  ដ ើយក្៏មិ ការ់គ្នន  ។ 

៣.   បង្ហា ញថាបលង់ : 3 0P x y z u    ការ់តាមចំណ ចM D ម ល  2 ;1 ; 1M u u u      

       ដ ើយអររូក្ូណាល់ ឹងបនាា រ់D  ចំដ ោះស្រគប់u   ។ 

៤.   បង្ហា ញថាបលង់P ស្របសពវគ្នន  ឹងបនាា រ់AB ស្ររង់ចំណ ច  4 6 ;3 3 ; 1N u u     ។ 

៥.   បង្ហា ញថា  MN មក្ង ឹងបនាា រ់D  ។ ដរើមា រម្មលuណាម លដ វើឲ្យបនាា រ់MN មក្ង ឹងបនាា រ់AB ? 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

VII. ដគមា អ  គម ៍   21
1 4 ln

2
f x x x   មា មខសដកាងរណំាងC  ។ 

១.   រក្ម  ក្ំណរ់ម្ f  ។    ២.   គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់ ។ 

៣.   តាង 'f ជាដ រីដវម្ f  ។ គណនា 'f  ិងបង្ហា ញថា  
   2 2

'
x x

f x
x

 
  ។ 

៤.   រក្សមីការបនាា រ់T ម លប៉ាោះ ឹង f ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស 1x   ។ 

៥.   ទញរក្សញ្ញា ម្  'f x  ិងគូសតារងអដេរភាពម្ f  ងិសង់C  ិងT ដៅក្នុងរស្រមុយមរមួយ ។ 

៦.   ដផ្ាៀងផ្ទា រ់ថា   31
4 ln 5

6
F x x x x x   ជាស្រពីមីទវមួយម្ អ  គម ៍ f  ។ 

៧.   គណនា  
5

1

f x dx រួចបក្ស្រាយលទធផ្លតាមមបប រណីមាស្ររ ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ១.   រក្ម៉ាូឌ ល  ិងអាគ យម៉ាង់ម្ ចំ ួ ក្ ំផ្លិច
1

3

i
z

i





 ។ 

២.   ដ ោះស្រាយក្នុងសំណ ំចំ ួ ក្ ំផ្លិច ូវសមីការ
8w z ម លzជាចំ  ួក្ ំផ្លិចម្ សំណួរ១ ។ 

II. គណនាលីមីរ៖    

2 0

ln 1 ln ln2
lim lim lim

2

ax bx

x e x x

x x e e
A B C

x e x x  

  
  

 
    

III. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
4: '' 2 ' 6 3 xE y y y e    ។ 

១.   ដ ោះស្រាយសមីការ '' 2 ' 6 0y y y    ។ 

២.   តាង
4xg Ke ចូរក្ំណរ់រម្មលK ដ ើមបីឲ្យg ជាចដមលើយម្ E  ។ 

៣.   ស្រាយថា ដបើ f ជាចដមលើយម្ E ល ោះស្រតាមរ '' 2 ' 6 0h h h   ម លh f g   ។ ទញរក្ f  ។ 

IV. ដគដបោះស្រគ្នប់េុក្ឡាក្់មួយចំ ួ ពីរ ង ។ លទធផ្លដលើក្ទី១តាងដ យx   ិងដលើក្ទី២តាងដ យy ម លស្ររូវប ដគដរៀប      

ជាគូលំ ប់  ;x y  ។ 

១.   រក្ចំ ួ ក្រណីអាចទងំអស់ម្ គូលំ ប់  ;x y ដ ោះ ។ 

២.   រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖    ,i x y ii x y      ិង      2iii x y   ។ 

V. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា  ; ; ;O i j k ដគមា ចំណ ច      3; 1;4 , 1;2; 3A B  , 4; 1;2C  

 ិងបលង់ : 2 3 2 7 0P x y z     ិង

1 4

: 4 ;

8 2

x t

y t t

z t

   


   
   


 ។ ដរើអំណោះអំណាងខាងដស្រកាមស្ររូវ ឬខ ស ? 

អណំោះអណំាងទ១ី៖ បនាា រ់អររូក្ូណាល់ ឹងបនាា រ់AC  ។ 

អណំោះអណំាងទ២ី៖ ចំណ ច ; ;A B C ក្ំណរ់ប បលង់មួយម លមា សមីការ2 5 5 0x y z     ។ 

អណំោះអណំាងទ៣ី៖ ស្រគប់ចំណ ច  ; ;M x y z ម ល

1 2 '

1 2 ' , , '

1 4 '

x s s

y s s s s

z s s

   


    
   


សថិរដៅក្នុងបលង់P  

VI. មផ្នក្A    ដគមា អ  គម ៍   ln 3u x x x   ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ 0;    ។ 

          ១.   ដផ្ាៀងផ្ទា រ់ថាuជាអ  គម ៍ដក្ើ  ច់ខារដលើចដនាល ោះ 0;    

          ២.   ស្រាយថាសមីការ   0u x  មា ឫស មរមួយគរ់ដៅចដនាល ោះ 2;3 
   ។   

                    ទញរក្សញ្ញា ម្  u x ដលើ 0;    ។ 

មផ្នក្B  អ  គម ៍ f ក្ំណរ់ដលើ 0;   ដ យ    
1

1 ln 2 2f x x
x

 
    
 

 ិងមា មខសដកាងរណំាងC  ។ 

          ១.   ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់0  ិង   ។ គណនា      1 , 2 , 3f f f  ិង  4f  ។ 

          ២.   បង្ហា ញថា  
 

2
'

u x
f x

x
  ។ គូសតារងអដេរភាពម្ f   ិងសង់មខសដកាងC  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

មផ្នក្C  តាង 'C ជាមខសដកាងរំណាង lny x ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ 0;    ។ 

       ១.   បង្ហា ញថា  
2 ln

ln
x

f x x
x


   ។ ទញរក្ចំណ ចស្របសពវរួមរវាងC   ិង 'C  ។ 

       ២.   គណនា

2

1

2 lne x
I dx

x


   រួចបក្ស្រាយលទធផ្លតាមស្រកាប។ ( ដគយក្ ln2 0.7  ិង ln 3 1.1 ) 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ១.   ក្ំណរ់ចំ ួ x ពិរ  ិងy  ម លជាចដមលើយម្ សមីការ  
2

5 12x iy i     ។ 

២.   ក្ំណរ់ចំ ួ ក្ ំផ្លិចa   ិងb  ម ល 2a b   ិង 9ab   ។ 

II. គណនាលីមីរ៖
  

   
  

  

3 2

30 1 1

1 cos 4 2 1
lim lim lim

2 tan2 2 1x x x

x x x x x
A B C

x x x x x
 

III. ដគមា អ  គម ៍   22

x b
f x a

x
   ម លa  ិងb ជាច ំួ ពិរ ។ ក្ំណរ់រម្មលa  ិងb ដ ើមបីឲ្យ  1 0f    ដ ើយ f មា 

អបបបរមាស្ររង់ 2x  ។ 

IV. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 2 ' 3 6E y y y    ។ 

១.   ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល '' 2 ' 3 0y y y    ។ 

២.   ដបើ  g x ax b  ជាចដមលើយមួយម្ E ចូរក្ំណរ់g  ។ 

៣.   ស្រាយថាដបើ f ជាចដមលើយម្ E ល ោះស្រតាមរ      '' 2 ' 3 0f g f g f g       ។ ទញរក្ f  ។ 

V. ដគឲ្យអ  គម ៍ f មា ដ រីដវដលើ ម ល    2ln 1f x x x    ។ 

១.   រក្រម្មលអមម្  'f x ចំដ ោះស្រគប់
3 4
,

4 3
x

 
  
 

 ។ 

២.   បង្ហា ញថាចំដ ោះស្រគប់
3 4
,

4 3
x

 
  
 

 ដគប ៈ  23 9 4 3
ln2 ln 1 ln2

5 20 5 5

x x
x x         ។ 

VI. ស្របអប់Aមា ការស្របសំ លឹក្ច ោះដលខ1;3;5;7;9  ិងស្របអប់B មា ការបីស លឹក្ច ោះដលខ1;4;9  ។ ដគចាប់ការមួយស លឹក្ដចញ

ពីស្របអប់ ីមួយៗ ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍ម លការទងំពីរ៖ 

១.   មា ដលខ ូចគ្នន         ២.   មា ផ្លបូក្ ជំាង3        ៣.    មា ផ្លគ ណមចក្ ច់ ឹង3     ។ 

VII. ១.   ក្ំណរ់សមីការបលង់P ការ់តាមចំណ ច    2;1;3 , 1; 1;2A B   ិង  3;2;1C  ។ 

២.   រក្សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់ស្របសពវរវាងបលង់ : 5 3 10 0x y z      ិង : 2 4 3 0x y z      ។ 

៣.   រក្ផ្ចិរ  ិងកាំមស វរ 
2 2 2: 4 2 8 5 0S x y z x y z        ។ 

៤.   រក្ក្ូអរដ ដ ចំណ ចស្របសពវM រវាងមសវ រS  ិងបនាា រ់       3  , 1 2  , 3  ; x t y t z t t  ។ 

VIII. ដគមា អ  គម ៍      1 2 xf x x e   ក្ំណរ់ដលើ 0;     ិងមា មខសដកាងរណំាងC  ។ 

១.  គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់   ។ 

២.  បង្ហា ញថាបនាា រ់ : 2 2y x   ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាប់C  ។ សិក្ាទីតាំងដ ៀបម្ C   ិង  ។ 

៤.  គណនា  'f x  ។ បង្ហា ញថា    ' 2 1x xf x xe e     ិង  ' 0f x   ចំដ ោះស្រគប់ 0x   ។ 

៥.   គណនា  ' 0f  រួចសង់តារងអដេរភាព f   ិង សង់C  ។ 

៦.   គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យមខសដកាងC បនាា រ់   ិង 1 ; 3x x   ។ 

៧.   ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ចA ម្ មខសដកាងC ម លបនាា រ់ប៉ាោះស្ររង់ដ ោះស្រសប ឹង  ។ 

៨.   គណនាចមាា យពចីំណ ចA ដៅបនាា រ់   
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ១.   សរដសរ
2z

z
ជាទស្រមង់ពីជគណិរ ម ល 1z i   ិងzជាចំ  ួក្ ផំ្លិចឆ្លល ស់ម្ z  ។ 

២.   រក្ចំ ួ គរ់n រូចបំផ្ រម ល nz ជាចំ ួ ពិរវិជជមា  ច់ខារ ។ 

II. គណនាលីមីរ៖ 
32 0

3 1 12 2 1
lim lim lim

2 sin2 sin82 4x x x

x x
A B C

x x xxx x  

   
       

     
 

III. ដបើ   3 2

1

1 2 32 5 6

A B C
f x

x x xx x x
   

    
  គណនា  

5

4

.I f x dx   ដ យសរដសរ 

ជារង ln   ។ 

IV. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល  1
E ក្ំណរ់ដ យ ' 2 3 4 2xy y e x     ។ 

១.   ដ ោះស្រាយសមីការ  2
: ' 2 0E y y   ។ 

២.   អ  គម ៍   xu x ae bx c   ជាចដមលើយម្ សមីការ  1
E  ។ ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ ; ;a b c  ។ 

៣.   បង្ហា ញថាvជាចដមលើយម្  2
E ល ោះស្រតាមរu v ជាចដមលើយម្  1

E  ។ ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្  1
E  

៤.   ក្ំណរ់ចដមលើយពិដសស f ម្  1
E ដបើមខសដកាងរំណាង f មា បនាា រ់ប៉ា៉៉ា៉ោះដ ក្ស្ររង់ចំណ ចអាប់ស ីស0  

V. ប រសពីរនាក្់A  ិងB  ប ដបោះស្រគប់េុក្ឡាក្់ដសមើាច់មួយតាមការបករូដវ មកងមាន ក្់ដ យA ដបោះម   ។ 

ដបើសិ មាន ក្់ណាដបោះប ដលខ5  ឬដលខ 6  ដនាោះដគស មរថាជាអនក្ឈ្ន ោះ ។ រក្ស្របូបបម ល៖ 

ក្. Bឈ្ន ោះដៅដពលដបោះដលើក្ទី១   

ខ. Aឈ្ន ោះដៅដពលដបោះដលើក្ទី២   

គ. Aឈ្ន ោះចំដពលដបោះដលើក្ទី៣ ឬ ឈ្ន ោះម  ដពលដលើក្ទី៣ 

VI. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  ; ; ;O i j k ដគមា ចំណ ច      2; 1;0 , 0;3; 4 , 4;1;1A B D    ិង  2;1;4S    

១.   បង្ហា ញថា ,A B   ិងD  មិ ររ់ស្ររង់គ្នន  ។ 

២.   ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ចC ដ ើមបីឲ្យABCDជាស្របដលេូស្រកាម ។ 

៣.   គណនាផ្លគ ណាក មល .ABAD  ។ ទញស និ ា  ប យ៉ា ង ូចដមកចចំដ ោះចរ ដកាណABCD  ? 

៤.   គណនាផ្លគ ណាក មល .ABAS ។ ទញរក្សមីការបលង់  ABD  ។ 

៥.   ក្ំណរ់សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់  d  ការ់តាមចំណ ចD  ដ ើយស្រសប ឹង  AS  ។ 

៦.   បង្ហា ញថាវ ិចទ័រ  1; 1;0u    ជាវ ិចទ័រណរមា៉ា ល់បលង់  SBC  ។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ចស្របសពវE        

       រវាងបនាា រ់  d  ជាមួយបលង់  SBC  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

VII. ដគមា អ  គម ៍  
1

x

x

e
y f x

e
 


មា មខសដកាងរណំាងC  ។ 

១.   បង្ហា ញថា     1f x f x    ចំដ ោះស្រគប់x   ។ ទញរក្ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរឆលោុះម្ មខសដកាងC  ។ 

២. បង្ហា ញថា  
1

1x
f x

e



 ចំដ ោះស្រគប់x   ។ 

៣.   ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់    ិងស្ររង់  ។ ទញរក្អាស ីមរូរម្ ស្រកាបC  ។ 

៤.   ក្ំណរ់ទិសដៅអដេរភាពម្ f   ិង គូសតារងអដេរភាពម្ f  ។ 

៥.   បង្ហា ញថាស្រគប់ ដៅចដនាល ោះ 0;1 
 

មា ចំ  ួពិរx មរមួយគរ់ម ល  f x   ។ 

៦.   ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ប៉ាោះT ម លប៉ាោះ ឹងមខសដកាងC ស្ររង់ 0x   ។ 

៧.   បង្ហា ញថា  
 

 
1

4 2 4 1 x

g xx
f x f

e

 
   

 
ម ល   2 2x xg x e xe x     ។ 

៨.    គណនា  'g x   ិង  ''g x  ។ រួចទញរក្សញ្ញា ម្  g x   ិងទញរក្ទីតាំងដ ៀបម្ C  ិងT  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ១.   សរដសរ
 

 

9

7

1

1

i
z

i






  ិង
3

1

i
w

i

 



 ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ ។ 

២.   ដ ោះស្រាយសមីការ
2 9 40z i    ិង

2 5 12z i   ។ 

II. គណនាលីមីរ៖   

 

3 3

20 0

1 1 1 3 1
lim lim

sin2 1 cosx x

x
A B

xxx 

    
   
 
 

 

III. ១.   បង្ហា ញថា  
2

2

1

1

x

x

e
f x

e





អាចសរដសរជារង  

x x

x x

e e
f x

e e









 ។ ទញរក្ស្រពីមីទវមួយម្  f x  ។ 

២.   បង្ហា ញថា    
2

' 1f x f x  
 

 ។ ទញរក្  
1 2

0

.I f x dx 
   ។ 

IV. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល   : '' 3 ' 2 2 6xE y y y e      ។ 

១.   ដ ោះស្រសយសមីការ  0
: '' 3 ' 2 0E y y y    ។ 

២.   ក្ំណរ់អ  គម ៍   xg x axe   ម លជាចដមលើយពិដសសម្  E  ។ ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្  E  ។ 

៣.   រក្ចដមលើយដ យមេក្ម្  E  ម លដផ្ាៀងផ្ទា រ់លក្ខខណឌ  0 2f    ិង  ' 0 1f   ។ 

V. ស្របអប់ទី១ មា បល់ដមម 8  ិង ស1  ។ ចំមណក្ឯស្របអប់ទី២មា មរបល់ដមម 7 គរ់ ។ (សំណួរ ក្.  ងិ ខ.  ចដ់ យពគី្នន ) 

ក្.   ដគចាប់បល់ 4 ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យដចញពីស្របអប់ទី១ រួច ក្់ចូលស្របអប់ទី២ ។ រក្ស្របូបបម លបល់សសថិរដៅក្នុង   

      ស្របអប់ទី១ ម ល ។ 

ខ.   ដគចាប់បល់ស្រពម4គ្នន ដ យម្ច  យដចញពសី្របអប់ទី១  ក្់ចូលក្នុងស្របអប់ទី២ ដ ើយចាប់បល់ 4 ពីស្របអប់ទី២ ក្់ 

      ចូលក្នុងស្របអប់ទី១ វិញ ។ គណនាស្របូបបម លបល់សដចញពសី្របអប់ទី១រួចវិលស្ររេប់មក្ស្របអប់ទី១ វិញ ។ 

VI. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  ; ; ;O i j k ដគមា    0;6;0 , 0;0;8A B   ិង  4;0;8C  ។ 

១.   បង្ហា ញថាបនាា រ់  BC អររូក្ូណាល់ ឹង  BA  ។ រួចស្រាយថា  OC អររូក្ូណាល់ ឹង  OA  ។ 

២.   បង្ហា ញថាបនាា រ់  BC អររូក្ូណាល់បលង់  OAB  ។ គណនាមាឌដរស្រតាមអរ  OABC  ។ 

៣.   បង្ហា ញថាចំណ ច ; ; ;O A B C  ជាចំណ ចម លមសវ រ  S ការ់តាម ។ រួចក្ំណរ់ផ្ចិរ  ិងកាំមសវ រ  S  ។ 

VII. ដគមា អ  គម ៍   2 1 lnx
f x x x

x


   ក្ំណរ់ដលើ 0;I     ិងមា មខសដកាងរណំាងC  ។ 

សកិ្ាអ  គម ជ៍ ំយួ ៖ ដគឲ្យអ  គម ៍   3 22 lng x x x x   ក្ំណរ់ដលើ 0;I      ។ 

១.   ក្ំណរ់ទិសដៅអដេរភាពម្ g  ដលើ 0;I      ។ 

២.   ស្រាយថា   0g x  សមីការមា ឫស មរមួយគរ់ ។ រក្ចំ ួ គរ់p ម ល  2 2.10 1 .10p p
 

    
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

សកិ្ាអ  គម  ៍៖ ១.   ក្ំណរ់លីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ណំរ់ I  ។ 

២.   បង្ហា ញថា  
 

2
'

g x
f x

x
  ។ ទញរក្ទិសដៅអដេរភាពម្ f   ិងសង់តារងអដេរភាពម្ f  ។ 

៣. តាង   2h x x x  មា មខសដកាងរំណាង  ។ គណនា    lim
x

f x h x


 
 

 ។ 

៤. គណនា      1 1
; ; 1 ; 2

2
f e f f f  

 
 

  ិង ។(ដគយក្ ln2 0.7  ិង
1 0.36e  ) 

៥. សិក្ាទីតាំងដ ៀបម្ C   ិង  ។ រួចសង់ស្រកាប   ិងC  ក្នុងរស្រមុយមរមួយ ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ក្នុងេង់មួយមា ប ូលស 3 ប ូលដមម 4  ិង ប ូលម្បរង 5។ ដគចាប់យក្ប ូល 3 មកងស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបប ម្ 

ស្រពឹរកិការណ៍ប ូល៖ :A ពណ៌ខ សៗគ្នន           :B យ៉ា ងរិចម្បរង2  :C ដមម មរមួយគរ់។ 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 
1

1 3z i    ិង 
2

3 3 3z i   ។ 

 ក្. គណនា 
1 2
z z  ិង 1

2

z

z
   

 ខ. សរដសរ 
1 2
z z  ិង 

2

1

2

z

z

 
  
 

ជារងស្ររីដកាណមាស្រររួចជារងពីជគណិរ។ 

III.  គណនាលីមីរ: 
 

2 2

31 0

4

sin
1 1 4sin2

lim lim lim
tan3 41x x

x

x
x x x

A B C
x xx 



 


 
       


។ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាលៈ  
1 22

1 0 0

1
3 2 , cos 3 ;

2 1
I x x dx J xdx K x dx

x




     



 
 
 

    

V.  1. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 3 ' 4 0E y y y   ។ 

 2. ក្ំណរ់ចដមលើយពិដសសមួយម្  E ដបើស្រកាបវាការ់តាម  0;2  ិង មា ដមគ ណបនាា រ់ប៉ាោះស្ររង់ដ ោះមា ដមគ ណ 1។ 

VI.  ដគមា ដកា ិច    
2

: 1 2 8 1 7 4 0P x y x      ។ បង្ហា ញថា P ជាប៉ា រ៉ា បូល។ក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ ក្ំពូល  

    ក្ំណ ំ  បនាា រ់ស្របប់ទិស  ិងសង់ស្រកាបរបស់វា។ 

 

VII.  ក្នុងរស្រមុយ អររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា   , , ,O i j k  ដគមា ចំណ ច    1, 2,1 ; 1,2,3A B   

                 ិង 3BC i j k   ។ 

  ក្. ក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ ចំណ ច C ។ គណនាផ្លគ ណាក មល BC BA  ិងទញរក្ស ី  សម្ ម ំB ។ 

  ខ. គណនាផ្លគ ណវ ិចទ័រ BC BA  ិង ក្ំណរ់សមីការបលង់ P ការ់តាម , ,A B C ។ 

VIII.  ក្នុងរស្រមុយអររូណមា៉ា ល់  , ,O i j ឯក្តា 2cmអាប់ស ីស  ិង 3cm ដលើអ័ក្សអរដ ដ  ដគឲ្យអ  គម ៍  f x ក្ំណរ ់    

   ដ យ  
4

1
4

x

x

e
y f x x

e
   


មា មខសរដកាង ណំាងស្រកាប C ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f  ិងគណនាលីមីរស្ររង់ ។ 

2. បង្ហា ញថា  f x អាចសរដសរជារង  
16

5
4x

y f x x
e

   


។ 

3. បង្ហា ញថា 
1
: 1d y x   ិង 

2
: 5d y x  ជាសមីការអាស ីមរូរម្ ស្រកាប C ខាង    ិង  ដរៀងគ្នន ។  

បញ្ញា ក្់ទីតាំងម្ ស្រកាប C ដ ៀបបនាា រ់ 
1 2
&d d ។ 

4. គណនាដ រីដវ  'f x  ិង បង្ហា ញថាអ  គម ៍  f x ដក្ើ ជា ិចច។ សង់តារងអដេរភាពម្   f x ។ 

5. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ T ប៉ាោះមខសដកាង C ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស 2 ln2។ 

6. បង្ហា ញថា  2 ln2, 2 ln2 3I  ជាផ្ចរិឆលោុះម្ ស្រកាប C ។ សង់ស្រកាប 
1 2

; ; ;C d d T ។ 



                         វិញ្ញា សាទ ី18 

    

           096 4444 228       ទំព័រ 18 

 

លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I.  ក្នុងេង់មួយមា បល់ស 5ច ោះដលខដរៀងពី 1 ល់ 5   ិងបល់ដមម  7 ច ោះដលខដរៀងពី 3  ល់ 9។ ដគចាប់យក្បល់ 2 ដចញពី

េង់ដ យម្ច  យ គណនាស្របូបប៖ 

 :A ប ផ្លបូក្ជាចំ  ួគ ូ     :B ប បលជ់ាចំ ួ បឋមទងំពីរ       :C ប បល់ដលខ5 មរមួយគរ់។ 

II. ដគមា ក្ ំផ្លិច 
1

cos sin
3 3

z i
    

    
   

 ិង 
2

cos sin sin
4 4 4

z i i
       

        
     

។ 

1. សរដសរ 
1
z  ិង 

2
z ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ គណនា 

3 4

1 2
z z ។ 

2. សរដសរ 
1 2 1 2 1 2

; ;z z z z z z     ិង 1

2

z

z
ជារងពជីគណិរ។ 

III. គណនាលីមីរ៖ 

   
2

2

2 2 31 2 2

2 1 7 2 sin 2 1 2 3
: lim lim lim

1 4 8x x x

x x x x
A B C

x x x  

     
 

  
  

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល    
2 2 2

1
2

3 4 cos2I x x dx J x x dx








       
 

1

21

1

2 1
K dx

x x



  ដ យ

ស្ររូវបង្ហា ញថា 
  22

1 1 2 4

2 12 1 x xxx x
   


។ 

V.   1. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល    ' ' ' 2y y y y y    ។ 

 2. ក្ំណរ់ចដមលើយដ យមេក្មួយដបើដគ ឹងថា វាមា បនាា រ់ប៉ាោះ : 2 1d y x  ស្ររង់ចំណ ច 0x  ។ 

VI.  1. ដគមា ប៉ា រ៉ា បូល  
2

: 2 1 4 4 1P x y x    ។ រក្ក្ូរអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ បនាា រ់ស្របប់ទិស  ិងសង់ P ។ 

   2. ក្នុងរស្រមុយ  , , ,O i j k ដគមា   1,1, 3A    ិងបលង់ : 2 3 1 0Q x y z     

a. ក្ំណរ់សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់Lការ់តាម A ដ ើយអររូក្ូណាល់ ិងបលង់ Q ។ 

b. គណនាក្ូអរដ ដ ចំណ ច 'A ជាដជើងចំដណាលម្ A ដលើបលង់ Q ។ 

VII.  ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , ,O i j មា អ  គម ៍    24 4 1 xy f x x x e    មា ស្រកាប C ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f   ិង គណនា  lim
x
f x


។ ទញរក្អាស ីមរូរម្  C ។ 

2. គណនា  'f x  ិង បង្ហា ញថា f មា អរិបរមា  ិង អបបបរមា មួយម លស្ររូវក្ំណរ់។ សង់តារងអដេរភាព f ។ 

3. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ T ម លប៉ាោះ ិងស្រកាប C ស្ររង់ចំណ ចម លមា អ័ក្សអាប់ស ីស 0 ។ 

4. គណនា  4f    ិង  1f   រួចសង់ &C T ។(យក្ 
5

4 12 0.082 , 0.018 & 0.36e e e


    ) 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I.  ក្នុងេង់មួយមា ស្រក្ សស្របក្់5000 ដរៀលចំ ួ  4ស លឹក្ ស្រក្ សស្របក្់ 2000 ដរៀលចំ ួ 3ស លឹក្  ិងស្រក្ សស្របក្់ 1000

ដរៀលចំ ួ  3ស លឹក្។ ដគ ូរយក្ស្រក្ សស្របក្់ 3ស លឹក្ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

 :A ប ស្រក្ សស្របក្់ទងំបីស្របដេទ :B យ៉ា ងរិច 5000 ដរៀលពីស លឹក្ 

 :C ប ទឹក្ស្របក្់សរ ប 12000 ដរៀល  :D ប ទឹក្ស្របក្់ដស្រចើ ជាង 3000 ដរៀល។ 

II.  ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លិច 4 cos 4 sin
5 5

z i
 

   ិង 2cos 2 sin
7 7

w i
 

   ។ 

1. សរដសរ &z wជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ រួចគណនា 
6 7&z z ជារងពីជគណិរ។ 

2. គណនា z w   ិង 
z

w
ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

III.  គណនាលីមីរ 

  
 

 
2

2

2 0

2 1 7 cos cos5
:lim :lim : lim 2

sin2 2x x x

x x x x
A B C x x x

x xx  

   
 

 
 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល ៖      
1

1
1 2 1 3sin cosI x x dx J x x dx



 
    

   
3 2

1

0

1 2

1

x x
K dx

x

   


  ដ យស្ររូវបង្ហា ញថា 
   

3 2

2
1 2 1

2
1 1

x x
x x

x x

  
   

 
។ 

V.  ក្. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល  : 1 2 ' ' 5 ' 6E y y y y    ។ 

   ខ. ក្ំណរ់ចដមលើយដ យមេក្មួយម្ សមីការ E ដបើស្រកាបការ់តាម  0,1 ដ ើយមា បនាា រ់ប៉ាោះដ ក្ស្ររង់ 0x  ។ 

VI.  សរដសរប៉ា រ៉ា បូល  
2

: 2 3 9 8 12P x y x    ជារងសកង់  រួចរក្ក្ំពូល ក្ំណ ំ បនាា រ់ស្របប់ទិស រួចសង់ P ។ 

VII. ក្នុងរស្រមុយ  , , ,O i j k ទិសដៅវិជជមា ដគមា       2,1,3 , 2,0,1 , 1,1,0A B C   ។ 

a. ក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ ចំណ ច D ដ ើមបីឲ្យ ABCDជាស្របដលេូស្រកាម។ 

b. គណនាផ្លគ ណវ ិចទ័រ BA BD  ិងទញម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណ ABD ។ 

VIII.  ក្នុងរស្រមុយអររូណមា៉ា ល់  , ,O i j ដគមា អ  គម ៍  
2

1
1

x

x

e
y f x x

e
   


មា ស្រកាប C ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f  ិង គណនាលីមីរស្ររង់ 0  ិង ។ 

2. បង្ហា ញថាបនាា រ់ 
1
: 1d y x   ិង 

2
: 1d y x  ជាអាស ីមរូរ ិងស្រកាប C ខាងមមក្   ិង  ដរៀងគ្នន ។ 

បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្  C ដ ៀប ិង 
1
d   ិង 

2
d ។ 

3. បង្ហា ញថា  
 

2

2

1
'

1

x

x

e
f x

e






  ិង សិក្ាសញ្ញា ម្  'f ។ សង់តារង អេិរភាពម្  f ។ 

4. គណនា  1f    ិង  1f ។ សង់មខសដកាង C ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. េង់មួយមា មផ្លស្រក្ូចបរ ់ំបង 4 មផ្ល ស្រក្ូចដ ារ់ 3 មផ្ល  ិងស្រក្ូចក្ំពង់ចាម 5 មផ្ល។ ដគចាប់យក្ក្ស្រក្ូច 4 មផ្លដ យម្ច  យ។  

គណនាស្របូបប៖ 

:A យ៉ា ងរិចស្រក្ូចដ  ិារ់ 50% :B ស្រក្ូចបរ ់បង 25%  :C ស្រក្ូចក្ំពង់ចាមមរមួយគរ់។ 

II.  ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លិច 3 3z i   ិង 
123 123

cos sin
4 4

w
    

     
   

។ 

1. សរដសរ wជារងពីជគណិររួច គណនា ; ;z w z w   ិង 
z

w
 

2. គណនា 
4z  ិង 

z

w
។ 

III.  គណនាលីមីរ 

 
2

2

30 2

4 sin 2 1 5
:lim : lim 4 : lim

tan2 8x x x

s x x x
A B x x x C

x x  

    
 


 

IV.  គណនាអំាងដរស្រកាល ៖  
1

1 0

2
232 2 cos1 3I x J dxx dx x




  

 
2

2 2
,

2

1
K dx

x x



  ដ យស្ររូវ

បង្ហា ញសមភាព 

 2

2 2 1 1

1 11 x x xx x
  

 
។ 

V.  ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល '' 4 ' 4y y y  តាមលក្ខខណឌ     0 1 ; ' 0 1y y   ។ 

            ក្ំណរ់អ  គម ៍   2f x ax bx c   ជាចដមលើយពិដសសសមីការ 
2'' 4 ' 4 1y y y x x     ។ 

VI. ក្/. បង្ហា ញថា 
2: 4 2 7 0P x y x    ជាប៉ា រ៉ា បូល។ ក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ បនាា រ់ស្របប់ទិស រួចសង់ P ។ 

ខ/. ក្នុងរស្រមុយ  , , ,O i j k ទិសដៅវិជជមា ដគមា     1,2, 0 ; 2,1, 4A B   ិងវ ិចទ័រ 2 3 2CB i j k    ។ 

a. ក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ ចំណ ច C  ិង គណនាម ំស ី  សម្ ម ំ C ។ 

b. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ច D ដ ើមបីប  ABCDជាស្របដលេូស្រកាម  ិង គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡា ABCD ។ 

VII.  ក្នុងរស្រមុយអររូណមា៉ា ល់  , ,O i j ដគមា អ  គម ៍  
1

2 ln
1

x
y f x

x

 
    

 
មា ស្រកាប C ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f  ិង គណនាលីមីរច ងម  ក្ំណរ់។ ទញរក្អាស ីមរូរម្ ស្រកាប C ។ 

2. គណនា  'f x   ិង បង្ហា ញថា f ជាអ  គម ៍ដក្ើ ជា ិចច។ 

3. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ T ម លប៉ាោះ ិងមខសដកាង C ស្ររង់ចណំ ចម លមា អាប់ស ីស 2 ។ 

4. បង្ហា ញថាសមីការ   0f x  មា ឬសមរមួយគរ់ចដនាល ោះ  1,2 ។ 

5. សង់តារងអដេរភាព ម្ អ  គម ៍ f ។ 

6. គណនា f ចំដ ោះ  3, 2,2, 3x    ។ សង់មខសដកាង C  ិង បនាា រ់ T ។ 

 



                         វិញ្ញា សាទ ី21 

    

           096 4444 228       ទំព័រ 21 

 

លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ក្នុងស្រក្ុមក្ីឡាមា សមាជិក្ 15នាក្់ ម លក្នុងដនាោះមា ជ ជារអិាស ី 5នាក្់ ជ ជារិអឺរ៉ា ប 6នាក្់  ិង ជ ជារអិាហ្រ វិក្ 4នាក្់ 

ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

:A ជ ជារអិាស ីយ៉ា ងរិច 50% :B ជ ជារអិាស ីមរមួយគរ ់ :C ជ ជារអិាហ្រ វិក្75%។ 

II. (ស្របេងស្រគមូ យម ២០១៨) 

ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 
1

1 3
3 2

2 2
z i

 
   
 
 

 ិង 
2

3 2 3z i   ។ គណនា 
1 2
z z   ិង សរដសរ 

1 2
z z ជាទស្រមង់ស្ររី

ដកាណមាស្ររ។ សរដសរ 1 2

2

z z 
  
 

ជាទស្រមង់ពីជគណិរ។ 

III. គណនាលីមីរ៖ 

 
   

3

2 22 1

1 sin8 4 2:lim :lim : lim ln 1 ln 1
6 1

x

x x x

x
x

A B C x x x
x x x



  


      

   

 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល ៖ (ស្របេងស្រគូម យម ២០១៨ ) 

     
23 6

4

0 0 6

sin2
2 1 3 2

4
xx

I x x dx J dx K xe dx




 
       

 
    

V. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល  ' 2 ' 3y y y  តាមលក្ខខណឌ     0 3 ; ' 0 4y y  ។ 

VI.  1. ក្នុងរស្រមុយ  , , ,O i j k ដគមា ចំណ ច        4,3,2 , 6,5,3 , 7,6,4 , 5,4,3A B C D ។ រក្វ ិចទ័រ AD   

      ិង BC ដ ើយទញបង្ហា ញថាចរ ដកាណ ABCDជាស្របដលេូស្រកាម។ 

2. ដគមា សមីការ 
2 3 2 3

1
18 2

y x y x    
   

   
។ បង្ហា ញថា សមីការដ ោះជាសមីការអីមពក្បូល។ ចូររក្ក្ូរអរដ ដ ក្ំពូល

ទងំពីរ  ិងក្ំណ ំទងំពីរបស់វា។ រក្សមីការអាស ីមរូរទងំពីររបស់វា  ិងសង់រូប។ 

3.  ដគមា អ  គម ៍ f ក្ំណរ់ដលើ  0,  ដ យ  
2 lnx x x

f x
x

 
  ិង ដយើងតាងដ យ C ស្រកាបរបស់វាក្នុង

រស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , ,O i j ។ 

1. បង្ហា ញថាដៅដលើចដនាល ោះ    
ln

0, , 1
x

f x x
x

    ។ សិក្ាលីមីរម្  f ស្ររង់ 0  ិង  ។ 

2. បង្ហា ញថាដ រីដវ ម្ អ  គម ៍ f គឺ f គឺ  
2

2

1 ln
'

x x
f x

x

 
 ។ 

3. ដ យ ឹងថាក្ដ ាម  2 1 lnx x  យក្រម្មលអវិជជមា  ច់ខារដលើចដនាល ោះ  0,1 ចូរសិក្ាសញ្ញា ម្   'f x  ិង 

សង់តារងអេិរភាពម្ អ  គម ៍ f ដលើ  0, ។ 

4. បង្ហា ញថាបនាា រ់មា សមីការ 1y x  អាស ីមរូរដៅ ិងស្រកាប C ស្ររង់  ។ ចូរសិក្ាទីតាំងម្ ស្រកាប C ដ ៀប

 ិង បនាា រ់  រួចសង់បនាា រ់  ិងស្រកាប C ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ក្នុងេង់មួយមា បល់ស 4 ច ោះដលខដរៀងពី 1 ល់ 4  ិងបល់ម្បរង 6ច ោះដលខ 1,2,3,5,7,8 ។ ដគចាប់យក្បល់ពីស្រគ្នប់ស្រពម

គ្នន ដ យម្ច  យដចញពីេង់។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

:A បល់មា ដលខ ូចគ្នន  :B ផ្លបូក្ ំជាង 5 ដបើ ឹងថាមា ពណ៌ខ សគ្នន  :C បល់ម្បរង  ិង ដសស។ 

II.  ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លិច 
1 3

1 2
4 4

z i
 
   
 
 

 ិង 1 cos sin
3 3

w i
 

    ។ សរដសរ z  ិង wជាទស្រមង់ពីជគណិរ  ិង 

ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ គណនា z w ជារងស្ររីដកាណមាស្រររួចគណនា  
32

z w ។ 

III. គណនាលីមីរ 
 3

32 0

4

ln 1 3cos2 1 1
lim lim lim

sin28cos sin x x
x

xx x x
A B C

xxx x  


  
  


 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល៖    
 

2
2 1

21 0 1

cos 2 1
3 2 3

4 2 1

x x
I x x dx J dx K dx

x x



 


     
  

   ដ យស្ររូវ

បង្ហា ញថា 
  22

1 1 3 6

2 12 1

x

x xxx x


   


។ 

V. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល  2 3 ' ' 4y y y   តាមលក្ខខណឌ     0 2 , ' 0 1y y  ។ 

VI. បង្ហា ញថា    
2 2

: 2 2 3 30 4 12E x y x y      ជាដអលីប។ ក្ំណរ់់ក្ូអរដ ដ ក្ំពូលទងំពីរ ក្ំណ ំទងំពីរ  ិង

សង់ស្រកាបម្  E ។ 

VII.  ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k ដគឲ្យ        2,1,3 ; 4,1,5 ; 1,2, 4 ; 5,2,2A B C D  ។បង្ហា ញថាចរ ដកាណ 

ABCDជាស្របដលេូស្រកាម។ គណនា AB AD   ិងទញរក្ស្រក្ឡាម្ផ្ារបស់វា។ ក្ំណរ់សមីការបលង់ P ការ់តាម 

; ; ;A B C D ។ 

VIII. 1. សិក្ាអ  គម ៍ជំ ួយ៖ ដគឲ្យអ  គម ៍ g ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0,  ដ យ   21 ln 2g x x x   ។ 

a. បង្ហា ញថា  
   2 1 2 1

'
x x

g x
x

 
 ។ សិក្ាសញ្ញា ម្   'g x ដៅចដនាល ោះ  0, ។ 

b. គណនា 
1

2
g
 
 
 

  ិង សង់តារងអដេរភាពម្  g (មិ ចាំបច់គណនាលីមីរដទ) ទញថាg ជាអ  គម ៍វិជជមា  ច់ខារ។ 

2. សិក្ាអ  គម ៍ f ៖ ដគមា អ  គម ៍ f ក្ំណរ់ដលើ  0, ដ យ  
ln

2 3
x

f x x
x

   មា មខសដកាង C ក្នុង

រស្រមុយអរូណមា៉ា ល់  , ,O i j ឯក្តា 2cm ដលើអ័ក្សអាប់ស ីស  ិង 1cm ដលើអ័ក្សអរដ ដ ។ 

a. សិក្ាលីមីរម្  f ស្ររង់ 0  ិង ទញថា C មា អាស ីមរូរមួយម លស្ររូវក្ំណរ់។ 

b. គណនាលីមីរម្  f ស្ររង់   ិងបង្ហា ញថាបនាា រ់ : 2 3y x   ជាអាស មីរូរម្ ស្រកាប C ។ 

c. បង្ហា ញថា  
 

2
'

g x
f x

x
 ទញរក្សញ្ញា ម្   'f x   ិង សង់តារងអេិរភាពម្  f ។ 

d. រក្ A  ិង B ជាចំណ ចម្ មខសដកាង C មា អាប់ស ីសដរៀងគ្នន  e  ិង e ។ បង្ហា ញថា 0f  ដលើចដនាល ោះ ,e e 
  

។  

e. បង្ហា ញថា មា បនាា រ់ T ប៉ាោះ ិងមខសដកាង C ស្ររង់ A ម លស្រសប ិង ។ សង់ ; ;C T  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ក្នុងេង់មួយមា បល់ដខៀវស្របំច ោះដលខពី 1 ល់ 5 ិង បល់ម្បរង 7 ច ោះដលខដរៀងពី 1 ល់ 7 ។ ដគចាប់យក្បល់ពីស្រគ្នប់ស្រពមគ្នន

ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

:A ប បល់ម្បរង :B ប បល់ដលខដសស  :C ប បល់ម្បរង  ិង ដសស។ 

II. ដគមា អ  គម ៍      3 22 2 2 1 2 2 2f z z z z       ។ 

1. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ a  ិង b ដ ើមបីប       22 0f z z z az b     ។ 

2. ដ ោះស្រាយសមីការ   0f z  ដ យសរដសរចដមលើយជារងស្ររដីកាណមាស្ររ។ 

III. គណនាលីមីរ 

3 32 3

3 0

4

1 5 4 1 sin cos
lim lim lim

3 sin2 4

x

x x
x

x x e x x x
A B C

x x x  


     
  

 
 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល៖      
1 2 22

1 0
1 2 sin cosI x x x dx J x x x dx




     

 

1

22

2

1
K dx

x x







  

ដ យរក្ , ,a b c  ម ល 

   
2 2

1

11 1

a b c

x xx x x
  

 

។ 

V. ក្/. បង្ហា ញថាអ  គម ៍    2cos3 3sin3 xg x x x e  ជាចដមលើយម្ សមីការ : '' 2 ' 10 0E y y y    

           ខ/. ក្ំណរ់អ  គម ៍   2h x ax bx c   ជាចដមលើយម្ សមីការ 
2: '' 2 ' 10 3F y y y x x    ។ 

VI.  ក្/. បង្ហា ញថា
5

: 1
2 3 3 2 36

x y x y xy
H

   
      

   
ជាអីមពបូល។ រក្ក្ូរអរដ ដ  ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិង អាស ីមរូរ រួចសង់ H  

 ខ/. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k ដគឲ្យ      2,3,4 , 5,7,7 , 7,7, 3A B C  ។  

a. គណនា u AB AC   ទញថា , ,A B C មិ ស្ររង់គ្នន   ិងក្ំណរ់សមីការបលង់  ABC ។ 

b. ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណ ABC   ិង មាឌចរ ម ខ OABC ។ 

VII.  ដគមា អ  គម ៍   1 2 ln
1

x
y f x x

x

 
     

 
មា ស្រកាប C ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f   ិង គណនាលីមីរច ងម  ក្ំណរ់ម្ f  

2. បង្ហា ញថា : 1d y x  ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ មខសដកាង C ។ បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្  C ដ ៀប D ។ 

3. គណនា  'f x  ិង ក្ំណរ់រម្មលអរិបរមា  ិង អបបបរមាម្ អ  គម ៍ f ។ សង់តារងអេិរភាពម្  f ។ 

4. គណនា  2f   ិង  4f ។ សង់ម្ខសដកាង C ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. ក្នុងេង់មួយមា អាវក្ឡីាស្រក្ ម 8  ិង អាវក្ឡីាដមម  6។ ដគចាប់យក្អាវ 4 ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ រក្ស្របូបប៖  

:A អាវស្រក្ ម 75% :B អាវដមម យ៉ា ងរិច 2   :C អាវដមម 50% :D អាវស្រក្ មយ៉ា ងរិចមួយ 

II. ១. ដបើ z x iy  ម ល x   ិង y  ជាចំ  ួពិរ។ រក្ &x y ដបើដគ ឹងថា    
10

3 2 1 3
2

i z i z
i

   


។ 

២. ដគឲ្យចំ ួ ក្ ំផ្លិច 
1 3

2

i
w


 ។ រក្ម៉ាូឌ ល  ិង អាគ យម៉ាង់ម្ ចំ ួ ក្ ំផ្លិច 

2012

21

w
U

w



។ 

III. គណនាលីមីរ៖ 

2

20 0

1 cos2 cos 4 1 1
lim lim

1 2 1 2x x

x x x x
A B

x x x 

   
 

  
 

 
2 sin 3

2

2 20

sin
lim lim lim 2

x x

x x x

e e x
C D E x x x

x x   


     


។ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល៖  
34 3 2

21 1

1 1
1 5 7I dx J x x dx
x x

 
     

 
   

2

0 2

1

1
K dx

x



  ដ យស្ររូវបង្ហា ញថា   2

2

1
ln 1

1

d
x x

dx x
  


។ 

V.  ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 4 ' 4 0E y y y   ដបើដគ ឹងថា ស្រកាបការ់ចំណ ច  1;M e ដ ើយមា បនាា រ់ប៉ាោះ

ដ ក្មួយស្ររង់ 0x  ។ 

VI.  រក្សមីការសកង់   ិង សង់អីមពក្បូល ម លមា ផ្ចរិ  0, 0 ក្ំពូល  0,2 ក្ំណ ំ  0, 4 ។ 

VII. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k ដគឲ្យ      2,0,0 , 0, 1,0 , 0, 0, 3A B C ។ 

i. គណនា u BA BC   ិង ក្ំណរ់សមីការបលង់ pការ់តាម , ,A B C ។ 

ii. គណនា ក្ូអរដ ដ ចំណ ច D ដ ើមបីប  ABCD  ជាស្របដលេូស្រកាម  ិង ក្ំណរ់ស្រក្ឡាម្ផ្ារបស់វា។ 

VIII. ដគមា អ  គម ៍    1 ln x xy f x e e    ក្ំណរ់ដលើ មា ស្រកាប C ។ 

1. សិក្ាលីមីរម្ f  ស្ររង់   ិង ។ 

2. គណនា  'f x  សិក្ាសញ្ញា   'f x ។ បង្ហា ញថា f មា អរិបរមាមួយ។ គូសតារងអេិរភាពម្  f ។ 

3. បង្ហា ញថា C មា បនាា រ់ 
1
D ជាអាស ីមរូរដស្រទរខាង  ។ 

4. បង្ហា ញថា C មា បនាា រ់ 
2
D ជាអាស ីមរូរដស្រទរខាង។ 

5. សង់ 
1 2
;D D  ិង C ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I) គណនាលីមីរ៖ 

 

 3 32 2

20 1 0

ln 1 21 sin 3 2 1
lim lim lim

tan 31 1 1

x

x x x

xe x x x
A B C

xx x
  

   
  

  

 

II) ក្នុងឡាងំមួយមា ដសៀវដៅគណិរវិទា 3 ក្ោល ដសៀវដៅរូបវិទា 2 ក្ោល  ិង ដសៀវដៅភាារមខមរ 5ក្ោល។ ដគចាប់

យក្ដសៀវដៅ 3 ក្ោលស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

  :A ដសៀវដៅភាាមខមរយ៉ា ងរិចមួយ  :B ដសៀវដៅពីរម ចវិជាជ   :C ដសៀវដៅគណិរយ៉ា ងរិចពីរ។ 

III)  ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លិច 2 3z i   ។ គណនាម៉ាូឌ លម្  z ។ បង្ហា ញថា 2 1 cos sin
6 6

z i
  

   
 

  ិង ទញរក្

ទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររម្  z ។ បង្ហា ញថា 
6 2

cos
12 4

 
 ។ 

IV)   គណនាអំាងដរស្រកាល ៖  
3

21
2

1
1 2 1 sin cos

2 4 4

x x x
I x dx J dx





   
      

   
   

 
2

0

22

2 2 1

1

x
K

x







ដ យ ឹងថា 
 

2

2

2 2 1

1 11

x b c
a
x xx


  

 
ម ល ,a b  ិង c ស្ររូវក្ំណរ់។ 

V)     ក្/. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល  1 ' 0y x y    ដបើ  2 1y   ។ 

    ខ/. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 
2'' 4 ' 9 3y y y x x    ។ 

VI)     ដគមា ប៉ា រ៉ា បូល 2: 4 4P y x   ។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ សមីការបនាា រ់ស្របប់ទិស  ិង សង់ P ។ 

VII)    ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k  ដគឲ្យ        1;3;2 ; 4;0; 3 , 5; 1;4 ; 0;6;1A B C D   ។ 

ក្/. គណនា DB DC ។ បង្ហា ញថា A មិ សថិរក្នុងបលង់ DBC ។ គណនាមាឌចរ ម ខ DABC ។ 

ខ/. សរដសរសមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់ BC ។ បនាា រ់AH មក្ងBC ស្ររង់ H ។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ  H ។ 

VIII) :A អ  គម ៍   1 lnf x x x   ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0;  ។ គណនា    1 ; 'f f x ។ រួចសង់តារងអេិរភាព f  

(មិ ចាំបច់គណនាលីមីរច ងម  ក្ំណរ់ដទ)។ ទញសញ្ញា ម្  f ។ 

    :B ដគមា អ  គ ៍  
1

ln
x

g x x
x

 
  
 

 មា ស្រកាប ំណាងC ។ 

i) គណនា  'g x ។ ទញរក្សញ្ញា ម្   'g x ដ យដស្របើសំណួរ A។ 

ii) សង់តារងអេិរភាពម្  g ។ 

iii) បង្ហា ញថា C មា អាស ីមរូរជាមួយមខសដកាង : lnH y x ។ សិក្ាទីតាំងC  ិង អាស ីមរូរមខសដកាងដ ោះ។ 

iv) សង់មខសដកាង C  ិង អាស ីមរូរH ។ 

v) គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាខណឌ ដ យមខសដកាង C ជាមួយ ិង H ដលើចដនាល ោះ 1;e 
 

។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ  

 
3

2

31

4

sin cos 1
lim lim lim 2 1 4

4 1x x
x

x x x
A B C x x x

x x   


 
     

 
 

II. េង់Aមា បល់ស3  ិងដមម  4 ដ ើយេង់B មា បល់ស4  ិងបល់ដមម 5។ ដគចាប់យក្បល់មួយដចញពីេង ីមួយៗ។ 

គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

:A មា បល់ពណ៌ដមម ទងំពីរ :B មា បល់ពណ៌ ូចគ្នន  :C មា បល់សមួយគរ់។ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ
1

2 cos sin
3 3

z i i
  

  
 

 ិង 
2

2 cos sin
3 3

z i i
  

  
 

។ 

ក្. សរដសរ
1
z  ិង

2
z ជារងពជីគណិរ  ិងជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ គណនា

4

1
z  ិង

4

2
z ។ 

ខ. ចូរបដងកើរសមីការ ឺដស្រក្ទីពីរម លមា  ឬស
1
z  ិង

2
z ។ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល៖    
22 ln2

1 0
1 3

1

x

x

e
I x x dx J x dx

e

 
     

 
   

4

0

1

cos
K dx

x



  ដ យស្ររូវដស្របើសមភាព
1 cos cos

cos 1 sin 1 sin

a x b x

x x x
 

 
។ 

V. ក្. ដ ោះស្រាយសមីការឌី. " 10 ' 11 0y y y   ដបើស្រកាបវាប៉ាោះ ឹងបនាា រ់ : 3D y x  ស្ររង់ 0x  ។ 

ខ. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល  21 4dy x xdx  ។ 

VI. ក្. ក្ំណរ់សមីការសដង់ ដអលីបផ្ខឹរដលើអ័ក្សអរដ ដ  មា ក្ំពូល  3,1V   ិងក្ំណ ំ  2,1 រួចសង់ដអលី  បដ ោះ 

ខ. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,o i j k ដគមា      6,4, 2 , 6,2,0 , 4,2, 2A B C   

a) គណនា , ,AB AC BC  ិង , ,AB AC BC រួចបង្ហា ញថាABC ជាស្ររីដកាណសម័ងស។ 

b) ដគឱ្យ  3, ,S y z ។រក្រម្មលy  ិងz ដ ើមបីប SABC ជាពីរ៉ា មីរ ិយរ័។ គណនាមាឌពរី៉ា មីរដ ោះ។ 

VII. ដគមា អ  គម ៍  
1 1

5 3 ln
2 2

x
y f x x

x

 
     

 
មា ស្រកាបC ។ 

a) រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f  ិងគណនាលីមីរច ងម  ក្ណំរ់។ទញរក្សមីការអាស ីមរូរស្រកាបC  

b) បង្ហា ញថាបនាា រ់
1

: 5
2

D y x  ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC ។ 

c) បង្ហា ញថា  
   

2 3 4
'

2 1 2

x x
f x

x x

 


 
។សិក្ាសញ្ញា ម្  'f x  ិងសង់តារងអដេរភាពម្ f  

d) បង្ហា ញថាសមីការ  f x o មា ឬសពីរ    2,3 & 9,10   

e) សង់មខសដកាងC  ិងបនាា រ់D ។ 

f) បង្ហា ញថា          1 ln 1 2 ln 2H x x x x x      ជាស្រពីមីទីវមួយម្  
1

ln
2

x
h x

x

 
  

 
។ ទញរក្ 

ស្រពីមីទីវមួយម្  f x  ិងទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យមខសដកាងC ជាមួយអ័ក្សអាប់ស ីសដលើចដនាល ោះ 3,9 
   
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនា

32 3

3 21 0 0

1 1 cos cos 3 1 1 sin2
lim lim lim

1x x x

x x x x x x
A B C

xx x  

     
  


 

II. េង់មួយមា អក្សរ , , , , , , , , , , , , , ,a b c d e f g h i j k l m n o ។ដគចាប់យក្អក្សរ 4 ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបបម្ 

ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

:A ប ស្រសោះទងំអស់ :B ប ស្រសោះយ៉ា ងរិចពីរ  :C មា ស្រសោះ50% :D ប ស្រសោះ25%។ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ
1

4 cos sin
4 4

z i i
  

   
 

 ិង  2
4 1 3z i   

ក្. សរដសរចំ ួ ក្ ំផ្លិច
1
z  ិង

2
z ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ រួចគណនា

1 2
z z  ិង

2019

1

2

z

z

 
  
 

ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

ខ. បដងកើរសមីការ ឺដស្រក្ទី២ម លមា ឬស
1 2
&z z . 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល
   

2 2

1 4 0

3 21 1 2

1 2 4 2 1

1

xx xe
I dx J dx K

x xx 

 
  


    

ដ យស្ររូវក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ , ,A B C ដ ើមបីប 
 

2

2

4 2 1

1 11

x B C
A
x xx


  

 
។ 

V. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល :3 " 8 ' 4 0E y y   ដ យ ឹងថាស្រកាបម្ ចដមលើយរបស់វាការ់តាមគល់រស្រមុយ  ិងបនាា រ់

ប៉ាោះស្ររង់ដ ោះស្រសប ឹងបនាា រ់ : 1D y x  ។ រក្អ  គម ៍   2f x ax bx c   ដ ើមបីប f ជាចដមលើយម្ សមីការ

2:3 " 8 ' 4F y y x   ។ 

VI. ក្. ក្ំណរ់សមីការសដង់ ប៉ា រ៉ា បូលមា ផ្ខឹរស្ររង់គលរ់ស្រមុយ  ិងក្ំណ ំមួយមា ក្ូអរដ ដ  0,2 រួចសង់ប៉ា រ៉ា បូលដ ោះ។ 

ខ. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,o i j k ដគមា        3,2,6 , 3, 1,0 , 0, 7,3 , 2,1, 1A B C D    ។ 

a) គណនា , , , ,AB BC AC AD BD រួចទញថាស្រទ  ងឈ្មរបស់ចរ ម ខABCD អររូក្ូរណាល់គ្នន ពីរៗ។ 

b) រក្ម ំផ្្ុំរវាង  AB ជាមួយដម ា AM របស់ស្ររីដកាណACD ។ 

c) បង្ហា ញថា  AB មក្ង ឹងបលង់BCD  ិងទញគណនាមាឌចរ ម ខABCD ។ 

VII. :A ដគមា អ  គម ៍   22 4 ln 4g x x x   ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0, ។ បង្ហា ញថា  
24 4

'
x

g x
x


  ិង 

         ក្ំណរ់សញ្ញា ម្  g x (ដ យមិ ចាំគណនាលីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់ដទ)។ 

:B ដគមា អ  គម ៍  
ln

2 3 4
x

f x x
x

   មា មខសងដកាងរណំាងC ។ 

a) សិក្ាលីមីរស្ររង់0  ិង   ិងបក្ស្រាយលទធផ្ល។ 

b) បង្ហា ញថាបនាា រ់ : 2 3d y x  ជាអាស ីមរូរដស្រទរខាង  ិងសិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹងd ។ 

c) បង្ហា ញថា  
 

2
'

g x
f x

x
 ។ សិក្ាសញ្ញា ម្  'f x  ិងសង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

d) បង្ហា ញថាសមីការ   0f x  មា ឬសមរមួយគរ់ចដនាល ោះ 1,2 
  ។ 

e) ដរើមា ចំណ ចអាប់ស ីសxណាមួយម លដ វើឱ្យមខសដកាងC មា បនាា រ់ប៉ាោះមួយស្រសប ឹងd ។សង់មខសដកាងC ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ៖ 

    
3 2

31

2

1 cos
lim lim lim 1 ln 2 ln 2 3

3 4 2 1 sinx x
x

x x
A B C x x

x x x 



     

   
 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 1 3a i    ិង 3 3b i  ។ 

ក្. ចូរសរដសរ    2 2z a b a b   ជាទស្រមង់ពីជគណិរ ិងជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

ខ. ចូរសរដសរ , , ,
a

a b ab
b
ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

III. េង់មួយមា ឃល ី10 ស្រគ្នប់ម លស្ររូវមបងមចក្ជាពណ៌ដខៀវ3  ពណ៌ស្រក្ ម4  ិងពណ៌ម្បរង3 ។ដគចាប់យក្ឃល ី3 ស្រគ្នប់ស្រពមគ្នន

ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

:A ចាប់ប ឃល ីមួយម ខមួយពណ៌    :B ចាប់ប ឃល ីស្រក្ មមរពីរគរ់ :C ចាប់ប ឃល ីម្បរងយ៉ា ងរិចមួយ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល       
21 22

1 0
1 2 cos 2 1I x x dx J x dx




       

2
3

32

4 3x
K dx

x x





 ដបើដគ ឹងថា

2

3

4 3

1 1

x A B C

x x xx x


  

 
។ 

V. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : " 3 ' 2 ' 0E y y y   ដ យ ឹងថាស្រកាបចដមលើយវាប៉ាោះ ឹងបនាា រ់ដ ក្ 2y  ស្ររង់ 0x  ។ 

VI. ដគមា ដកា ិក្ 2 2: 2 16 0E x y   ។បង្ហា ញថាE ជាដអលីប ក្ំណរ់ស្របមវងអ័ក្ស ំ ស្របមវងអ័ក្សរូច ក្ូរអរដ ដ ក្ំពូល  

ក្ំណ ំ អ ិចសង់ស្រទីស ីដរ  ិងសង់ដអលីបដ ោះ។ 

VII. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់
 , , ,o i j k

ដគមា 
     1,1,14 , 0,1,8 , 2,2,4A B C 

 ិង
 6,8, 1n  

. 

ក្. បង្ហា ញថាចំណ ច , ,A B C ក្ំណរ់ប បលង់មួយ។ 

ខ. បង្ហា ញថាវ ិចទ័រn អររូក្ូរណាល់ ឹងវ ិចទ័រAB  ិងAC ។ 

គ. បង្ហា ញថាបលង់ABC មា សមីការ6 8 0x y z    

ឃ. ដរើបនាា រ់ មា សមីការ
1

2 3, , 4 2
2

x t y t z t       ស្របសពវជាមួយបលង់ABC ឬដទ? 

VIII. ដគមា អ  គម ៍  
 

2
lnx

y f x
x

  ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ ]0, [ មា ស្រកាបរំណាងC   

a) ក្ំណរ់លីមីរម្ អ  គម ៍ f ស្ររង់0 រួចបក្ស្រាយលទធផ្លតាមស្រកាប។ 

b) បង្ហា ញថា  
 

2

ln
4

x
f x

x

 
 

  
 
 

ទញរក្លីមីរម្ f ស្ររង់  ិងក្ំណរ់អាស ីមររូ។ 

c) បង្ហា ញថា  
 

2

ln 2 ln
'

x x
f x

x


 រួចសិក្ាសញ្ញា ម្ 'f ។ គណនា  1f  ិង  2f e គូសតារងអេិរភាព f  

d) ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T ម លប៉ាោះមខសដកាងC ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស 1x  ។រួចសង់C  ិងT .។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ
0

3
lim

1 2sin 1 2sinx

x
A

x x


  
   






 1

3

3 2
lim

4 4
3 2x

x x
B

x x
       






 0

3

2
lim

1
3 4x

x

x x

e
C

e e
 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 1 3 3z i    ិង 2 cos sin
4 4

z i
 

   

ក្. សរដសរ 
1z  ិង 2
z ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ រួចគណនា

1 2
z z  ិង 1

2

z

z
ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

ខ. គណនា 
2 2

1 2 1 2
z z z z  ជារងពីជគណិរ។ 

III.  េង់មួយមា ឃល ីម្បរង 4ឃល ីស្រក្ ម3  ិងឃល ីដមម 4 ។ ដគចាប់យក្ឃល ីស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍ 

:A ជាឃល ីម្បរងមរមួយគរ់  :B ប ឃល ីស្រក្ មយ៉ា ងរិចមួយ :C ឃល ីដមម យ៉ា ងរិចពីរ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល      
2 22

2

1 0
1 2 1 cos sinI x x dx J x x dx




       

 

2
1

21

4 4

2

x
K dx

x x






      ដ យ ឹងថា 

   

2

2 2

4 4

22 2

x a b c

x xx x x


  

 

។ 

V. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល    : ' 2 ' 3 ' 2E y y y y     ដបើ ឹងថាស្រកាបវាការ់តាមគល់រស្រមុយ  ិងមា បនាា រ់ប៉ាោះ

ដ ក្ស្ររង់គល់រស្រមុយ។ 

VI. ក្. បង្ហា ញថា 
3 2 35

: 6 6 0
2 3 3 2 6

x y x y
E xy

   
       

   
ជាដអលីប។ ក្ំណរ់ស្របមវងអ័ក្សរូច អ័ក្ស ំ ក្ូរអរដ ដ ក្ំពូល  

  ក្ំណ ំ  ិងសង់ដអលីប E ។  

ខ. ក្នុងរស្រមុយ  ; ; ;o i j k ដគឱ្យចំណ ច      1, 1,0 , 6, 5,1 , 1,2, 2A B C     ិង  13,37,54S ។ 

a) បង្ហា ញថា , ,A B C ក្ំណរ់ប បលង់មួយ។ បង្ហា ញថា  5,16,29n  ជាវ ិចទ័រណរមា៉ា ល់ABC ។  

ក្ំណរ់សមីការបលង់ ABC ។ 

b) ក្ំណរ់ស្របដេទម្ ស្ររីដកាណ ABC  ិងបង្ហា ញថាម្ផ្ាស្រក្ឡាវាដសមើ ឹង
1122

2
ឯក្តា។ 

c) បង្ហា ញថា , , ,A B C S មិ សថិរក្នុងបលង់មរមួយ។ បនាា រ់ ការ់តាមS មក្ងបលង់ABC ស្ររង់H ។រក្ក្ូរអរដ ដ  H . 

VII. មផ្នក្ :A ចំដ ោះ ]0, [x   ដគមា    គម ៍   2

b c
u x a

x x
   មា បនាា រ់ 1y  ជាអាស ីមរូរដ ក្ ដ ើយមខសដកាងរបស់

វាការ់តាម  1,0A  ិង  4,0B ។ចូរបង្ហា ញថា  
2

2

5 4x x
u x

x

 
  

មផ្នក្ :B អ  គម ៍  
4

5 lnf x x x
x

   មា ស្រកា រំណាងC  ិងក្ំណរ់ដលើ ]0, [  

a) ក្ំណរ់លីលីមីរម្ អ  គ ៍  f x ស្ររង់0 ដ យដស្របើ
0

lim ln 0
x
x x


 ។ 

b) ក្ំណរ់លីមីរម្  f x ដពលx ខិរជិរ ។ 

c) បង្ហា ញថាចំពេស្រគប់ចំ ួ ពិរវិជជមា    'f x u x ។សិក្ាសញ្ញា ម្  'f x  ិងក្ំណរ់រម្មលបរមា រួចសង់តារង

អេិរភាព f  

d) គណនា  "f x រួចបញ្ញជ ក្់ថា f មា ចំណ ចរបរ់ម រឬដទ? គណនា
1

2
f
 
 
 

 ិង  8f រួចសង់មខសដកាងC ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ
   2 2

21

1 2 1 1

2 3
lim
x

x x x x
A

x x

    


 
     






0

cos 2 cos

sin 2
lim
x

x x
B

x x
    

 





0

ln 1 2
lim
x

x
C

x
 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ
1 2

2 , 2z i z   ិង
3

3 3z i  ។ 

ក្.គណនា  1 2 3
z z z   ិង

2

3

1 2

z

z z

 
 
 

ជារស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

ខ.សរដសរ
1 2 3
, ,z z z ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ រួចគណនា 

1 2 3
z z z  ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

III. េង់មួយមា ឃល ីស4 ច ោះដលខរងពី1 ល់4  ិងឃល ីស្រក្ ម3 ច ោះដលខដរៀងពី5 ល់7 ។ដគចាប់យក្ឃល ីពីរស្រគ្នប់ស្រពមគ្នន ដ យម្ច 

 យ។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការខាងដស្រកាម៖ 

:A ប ឃល ីមរមួយពណ៌គរ ់    :B ប ឃល ចី ោះដលខដសស     :C ប ឃល ីច ោះដលខគូយ៉ា ងរិចមួយ។ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល    
3 21 2 2

1 0
2 1 cos2 sin2I x x dx J x x dx




      

   

2
2

21

2

1 2 1

x
K dx

x x




 
 ដ យស្ររូវបង្ហា ញថា

     

2

2 2

2 2 3 1

1 2 11 2 1 2 1

x

x xx x x
  

   

។ 

V. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
2: 4 " 4 ' 2E y y y x x      

ក្.ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : 4 " 4 ' 0F y y y   ។ 

ខ.ក្ំណរ់អ  គម ៍   2h x ax bx c   ជាចដមលើយពិដសសម្ សមីការE រួចទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ E  

VI. ក្.បង្ហា ញថា 2 2: 8 8 3 4 0E y x y     ជាដអលីប។ រក្ស្របមវងអ័ក្សរូច អ័ក្ស ំ ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសង់ដអលីប 

ខ.ដគឱ្យSABCDជាពីរ៉ា មីរ ិយរ័ មា ក្ំពលូS  ិងបរABCDជាកាដរ។ ដគតាងOជាផ្ចិរកាដរ  ិង 1OB OS   

  ម លOSជាក្មពស់ពីរ៉ា មីរដ ោះ។ 

a) បង្ហា ញថា  0, , ,OB OC OS ជាដគ្នលអររូណរមា៉ា ល់។ ទញរក្ក្ូអរដ ដ ស្រគប់ក្ំពូលពីរ៉ា មីរដ ោះ។ 

b) យក្K ដផ្ាៀងផ្ទា រ់
1

3
SK SD  ិងI ក្ណាដ ល SO 

   

1. បង្ហា ញថា , ,B I K ររ់ស្ររង់គ្នន ។ 

2. ក្ំណរ់សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់SA ិងសមីការបលង់BCI  ។រក្ក្ូអរដ ដ ស្របសពវL រវាងSA ិងBCI ។ 

VII. ដគមា អ  គម ៍   1
x

x
f x x

e
   មា ស្រកាបរំណាងC ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , ,o i j ។ 

1. អ  គម ៍g ក្ំណរ់ដលើ ដ យ   1 xg x x e   ។ សង់តារងអេិរភាពម្ g ដលើ (មិ បច់រក្លីមីរច ងម  ដទ)

ទញរក្សញ្ញា ម្  g x ។ 

2. ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់ រួចលីមីរម្ f ស្ររង់។ ទញរក្សមីការអាស ីមរ រដស្រទរD  

3. បង្ហា ញថាចំដ ោះស្រគប់ចំ ួ ពិរx ដ រីដវ 'f ម្ f គឺ    ' xf x e g x  

4. សង់តារងអេិរភាពម្ f ។ បង្ហា ញថាសមីការ   0f x  មា ឬស មរមួយគរ់ ម ល 1 0    

5. ក្.បង្ហា ញថាបនាា រT់ ម លមា សមីការ 2 1y x  ជាបនាា រ់ប៉ាោះមខសដកាងC ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស0  

ខ.សកិ្ាទីតាំងC ដ ៀប ឹងបនាា រ់T  ។ រួចសង់មខសដកាង  C ជាអាស ីមរូរដស្រទរD  ិងបនាា រ់ប៉ាោះ  T  
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

  34

3 31 0 1

ln 1 31 1 cos 1 2 1
lim lim lim lim

sin2 3 32 3 1 cosx x x x

xx x x
A B C D

x xx x x   

   
   

  
 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ  2 2 cos sin
6 6

z i i
  

   
 

។ 

ក្.សរដសរzជារងពីជគណិរ ិងរងស្ររីដកាណមាស្ររ។គណនា 
3z ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

ខ.ដស្របើលទធផ្លខាងដលើ ទញរក្រម្មលស្របក្ ម្ 
5

cos
12


 ិង sin

12


 

III. េង់មួយមា ឃល ីពណ៌ស12  ិងឃល ីពណ៌ដមម 5។ ដគចាបយក្ឃល ី3 ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ រក្ស្របូបប៖ :A ឃល ីមរមួយពណ៌គរ់ 

 :B ឃល ីដមម យ៉ា ងរិចមួយ :C ឃល ីសយ៉ា ងរិចពីរ។ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល    
21 2 22

0 0
cos 4 sin2 x xI x x dx J e e dx


      

 

2
1

20
1

x
K dx

x



 ដ យស្ររូវបង្ហា ញថា

   

3

2 2

3 1
2

11 1

x
x
xx x

    
 

។ 

V. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 2: " 4 ' 4 4 1F y y y x x      ិងសមីការ : " 4 ' 4 0E y y y   . 

ក្.ដ ោះស្រាយសមីការE  

ខ.ក្ំណរ់អ  គម ៍   2g x ax bx c   ជាចដមលើយម្ សមីការF ។ 

គ.បង្ហា ញថា ដបើ f ជាចដមលើយម្ E ល ោះស្រតាមរg f ជាចដមលើយម្ សមីការ f ។ 

VI. ក្.បង្ហា ញថា 2 2:8 9 72 0E x y   ជាដអលីប។ រក្ស្របមវងអ័ក្ស ំ អ័ក្សរូច ក្ំពូល ក្ំណ ំ អ ិចសង់ស្រទីដរ  ិងសង់ដអលីបដ ោះ។ 

ខ.ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,o i j k ដគឱ្យ        3, 2,2 ; 6, 2,1 ; 6,1,5 ; 4,0,1A B C D   

a) បង្ហា ញថាស្ររីដកាណABC ជាស្ររីដកាណមក្ង។រូចទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាម្ ស្ររីដកាណABC ។ 

b) ដផ្ាៀងផ្ទា រ់ថា  1, 2,1n   ជាវ ចិទ័រណរមា៉ា ល់ម្ បលង់ABC ។រួចក្ំណរ់សមីការបលង់ABC ។ 

c) គណនាចមាា យពីចំណ ចD ដៅបលង់ABC  ិងមាឌដរស្រតាមអ រABCD ។ 

VII. :A ដគមា អ  គម ៍   2 2ln 4g x x x   ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ ]0, [I   ។ 

 ក្. យក្ 'g ជាអ  គ ៍ដ រីដវម្ g ដលើចដនាល ោះI ។ចូរបង្ហា ញថា  
2 1

' 2
x

g x
x

 
  

 
 

 ខ.សង់តារងអេិរភាពម្ g ដលើI ។ រួចទញរក្សញ្ញា ម្ g ដលើI  

:B ដគមា អ  គម ៍  
1 1 ln 1

2 2

x
f x x

x


   ក្ំណរ់ដលើI  ិងមា ស្រកាបរំណាងC ។ 

 ក្. សិក្ាលីមីរម្ f ស្ររង់0  ិងស្ររង់ ។ 

 ខ. បង្ហា ញថា  'f x ដ រីដវម្ f ដលើI គឺ  
 

2
'

2

g x
f x

x
 ។ គណនា  1f  ិងសង់តារងអដេរភាពម្ f  

 គ. បង្ហា ញថា បនាា រ់
1 1

:
2 2

D y x  ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាបC ។ បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្ C ដ ៀប ិងD  

 ឃ. សង់ស្រកាបC ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

   
3

30 0 0

1 3 1 9 1 cos2 cos10
lim lim lim

sin9 3

x

x xx x x

x x x x
A B C

x xx   

    
  


 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ
 
 
1 2

1 2

i
z

i

 


 
 ិង 

1

1

i
w

i





 

III. េង់មួយមា ឃល ី20ច ោះដលខដរៀងពី 1 ល់20។ដគចាប់យក្ឃល ីមួយស្រគ្នប់ដចញពីេង់ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបប៖  

:A ដលខរ  :B ដលខព  គ ណម្ ៥   :C ដលខរ   ិងព  គ ណម្ 5  :D ដលខរ ឬព  គ ណម្ 5  

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល  
3

ln2 224

0 0 1

1 1
cos 2 1

11x

x
I dx J x dx K dx

xe






   


    

V. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល  1 : ' 2 xy y xe  ។ 

ក្. ដ ោះស្រាយសមីការ  2 : ' 2 0y y  ម លមា អ  គម ៍y មា ដ រីដវដលើ ។ 

ខ. ចំដ ោះស្រគប់ចំ ួ ពរិ a  ិងb រក្អ  គម ៍     xu x ax b e   ជាចដមលើយម្ សមីការ  1 ។ 

គ.បង្ហា ញថា ដបើvជាចដមលើយម្ សមីការ  2 ល ោះស្រតាមរ  u v ជាចដមលើយម្  1 ។ទញរក្ចដមលើយម្  1 ស្ររង់0 ។ 

VI. បង្ហា ញថា 2 2: 4H x y  ជាអ ីមពបូល។ក្ំណរ់សមីការអាស ីមរូរ ក្ំពូល ក្ំណ ំ អ ិចសង់ស្រទីស ីដរ រួចសង់ស្រកាបអ ីមពបូល 

VII. ក្នុងរស្រមង់អររូណរមា៉ា ល់  , , ,o i j k ដគមា ចំណ ច      1,0,2 ; 1,1,4 ; 1,1,1A B C  ។ 

ក្.បង្ហា ញថា , ,A B C មិ ររ់ស្ររង់គ្នន ។ បង្ហា ញថា  3,4, 2n   អររូក្ូណាល់ ឹង &AB AC ។ទញរក្សមីការបលង់ABC  

ខ. ដគឱ្យបលង់
1
:2 2 1 0P x y z     ិង

2
: 2 6 0P x y z   ។រក្សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់D ស្របសពវ

1 2
&P P  

គ.ដរើបនាា រ់D ស្របសពវជាមួយបលង់ABC ឬដទ? ដបើមា ចូរក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ ចំណ ចស្របសពវ។ 

VIII. មផ្នក្ :A អ  គម ៍g ក្ំណរ់ដលើ  0, ដ យ   2 3 4 4 lng x x x x    ។ 

 ក្.ក្ំណរ់លីមីរម្ g ស្ររង់0  ិង  ។ 

 ខ. យក្ 'g ជាដ រីដវម្ g ។ចូរបង្ហា ញថា  
22 3 4

'
x x

g x
x

 
 ។ 

 គ.គូសតារងអេិរភាពម្ g ដលើ  0, ។ 

 ឃ.គណនា  1g  ិងទញរក្សញ្ញា ម្  'g x ដលើ  0, ។ 

មផ្នក្ :B ដគមា អ  គម ៍  
4 ln

3 ln
x

y f x x x
x

    ក្ំណរ់ដលើ  0, ។ 

 ក្.ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់0  ិងលីមីរស្ររង់ ដ យដស្របើ  
4

3 lnf x x x
x

 
   

 
។ 

 ខ.បង្ហា ញថា 'f ដ រីដវម្ f ក្ំណរ់ដ យ  
 

2
'

g x
f x

x
 ។ទញរក្សញ្ញា ម្ 'f  ិងសង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

 គ.ដ ោះស្រាយសមីការ  f x x ។រួចបក្ស្រាយលទធផ្លតាមស្រកាប។ សង់មខសដកាងC  ិងបនាា រ់ :D y x ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I.  គណនាលីមីរ
     

  

       
  

 

3
2

3 31 0 2

1 2 6 ln 1 3 1 5
lim lim lim

sin21 8x x x

x x x x x x
A B C

xx x
 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 2 1z i   ។បង្ហា ញថាម៉ាូឌ ល 2 2 2z    ិង 2 1 cos sin
4 4

z i
  

   
 

 

ទញរក្ទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររម្ z  ិងបង្ហា ញថា
2 2

cos
8 2

 
 ។ គណនា

32z ។ 

III.  េង់មួយមា បល់15 ច ោះដលខដរៀងពី1 ល់15 ។ដគចាប់យក្បល់2 ស្រគ្នប់ស្រពមគ្នន ដ យមច  យ។គណនាស្របូបប៖ 

:A ជាចំ ួ បឋមមួយគរ់ :B បល់គូ  ិងព  គ ណម្ 3  :C បល់គូឬព  គ ណម្ 3  

IV.  គណនាអំាងដរស្រកាល
   2

1 ln2 2

2 21 ln2 1

4 1 1

3 4 3x

x x x
I dx J dx K dx

x e x x 

 
  

  
    

V. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល " 3 ' 2 0y y y   តាមលក្ខខ័ណឌ    0 1; 3 0y y  ។ បង្ហា ញថា ចដមលើយតាមលក្ខខណឌ

គឺ៖ 
3 2

3 31 1

x xe e
y
e e



 
 

។ 

VI. បង្ហា ញថា 2 2:8 9 72H x y  ជាអ ីមពបូល។ ក្ំណរ់អាស ីមរូរទងំពីរ ក្ំពូល ក្ំណ ំអ ិចសង់ស្រទីស ីដរ  ិងសង់H  

VII. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,o i j k ដគមា ដរស្រតាមអ រ ABCD ម លមា ក្ំពូល  (1, 3,0), 1, 3,0A B  ិង

   2,0,0 , 0,0,2 2C D ។ 

ក្. បង្ហា ញថាបលង់  ABD មា សមីការ4 2 4x z  ។ 

ខ. ដគមា សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់ : ; 0; 2L x t y z t   ម លt  ។បង្ហា ញថា បនាា រ់L ស្រសបCD  ិងការ់តាម  

    ចំណ ចO ។ក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ ចំណ ចស្របសពវរវាងបនាា រ់Lជាមួយបលង់  ABD ។ 

VIII. មផ្នក្A :អ  គម ៍   21 lng x x x   ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0, ។ 

1. សិក្ាអេិរភាពម្ g ដលើចដនាល ោះ  0, មិ បច់គណនាលីមីរច ងម ក្ក្ំណរ់ដទ។ 

2. គណនា  1g រួចទញរក្ឹសញ្ញា ម្  g x ដលើចដនាល ោះ  0,  

មផ្នក្ :B ដគមា អ  គម ៍  
ln

2 2 4
x

y f x x
x

    មា ស្រកាបរំណាងC ក្នុងរស្រមុអររូណរមា៉ា ល់  , , ,o i j k  

1. ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់0  ិង  ។ 

2. បង្ហា ញថាបនាា រ់ : 2 4L y x   ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC ខាង ។ សិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹងL  

3. បង្ហា ញថា  
 
2

2
'

g x
f x

x
 ។ទញរក្អេិរភាពម្ f រួចសង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

4. បង្ហា ញថាសមីការ   0f x  មា ឬសពីរដៅចដនាល ោះ  0,1  ិង  2,3 ។ 

5. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T ម លប៉ាោះមខសដកាងC ដ ើយស្រសប ងឹបនាា រ់L ។ សង់មខសដកាងC  ិងបនាា រ់ ,L T ។ 

6. បង្ហា ញថា    
2 2ln 4F x x x x   ជាស្រពីមីទីវម្  f x ។ ទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យC ជាមួយ 

បនាា រ់ 1, 2x x  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

 

3
3

2 21 0 1

3 3 sin 1 cos 2 1 32lim lim lim
1 cos 1

x x x

x
x x x x x

A B C
x x x




  

  
  

  
 

 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ  
12

1
1z i   ិង  

10

2
1z i  ។សរដសរ

1
z  ិង

2
z ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ  ិងពីជគណិរ។  

រួចគណនា
1 2
z z  ិង

1 2
z z ។ 

III. េង់មួយមា ប ូលស្រក្ ម5ច ោះដលខ1,2,3, 4,5  ិងប ូលស4 ច ោះដលខ6,7, 8,9។ ដគចាប់យក្ប ូលមួយដចញពីេង់ ដ ើយដគ

ក្ំណរ់ស្រពឹរកិការណ៍ :A ប ូលម លយក្ដចញមា ពណ៌ស្រក្ ម  ិង :B ប ូលម លយក្ដចញមា ដលខគូ។ 

1. រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍ប ូលដលខគូ ដ យ ឹងថាវាជាប ូលពណ៌ស្រក្ ម។ 

2. រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍ប ូលពណ៌ស្រក្ ម ដ យ ឹងថា វាជាប ូលគូ។ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល

 

2 2
2 ln 3 1

2 21 0 2

3 1 1

3 1
x

x x e x
I dx J dx K dx

x e x x


  
  

 
    

V. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 2: " 2 ' 2 2E y y y x x      ិង
1
: " 2 ' 0E y y y   ។ 

ក្. ក្ំណរ់អ  គម ៍ ឺដស្រក្ទីពីរg ជាចដមលើយពិដសសម្ សមីការE ។ 

ខ. បង្ហា ញថាជាចដមលើយទូដៅម្ E ល ោះស្រតាមរ g  ជាចដមលើយទូដៅម្ 
1
E ។ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ E ។ 

VI. :A ក្ំណរ់សមីការសដង់ អ ីមពបូលមា ផ្ខិរស្ររង់គល់រស្រមុយ ដ ើយក្ំពូល  1,0V  ិងក្ំណ ំ  2,0F ។  

      រក្សមីការអាស ីមរូរទងំពីរ  ិងសង់អ ីមពលបូលដ ោះ។ 

:B ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,o i j k ដគមា        1,0, 1 , 1,2,3 , 5,5,0 , 11,1, 2A B C D   ។ 

    យក្ I  ិងJ ជាចំណ ចក្ណាដ លដរៀងគ្នន ម្ អងករ់ AB 
  ិង CD 

   ិងចំណ ចK ម ល
1

3
BK BC ។ 

1. ក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ ចំណ ច , ,I J K ។បង្ហា ញថា , ,I J K ក្ំណរ់ប បលង់មួយ។ បង្ហា ញថា  3,1,4n  ជាវ ិចទ័រណរមា៉ា

ល់ម្ បលង់  IJK ។ទញរក្សមីការបលង់  IJK ។ 

2. ដគមា បលង់ :3 4 8 0P x y z    ។ក្ំណរ់សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់  BD ។រក្ក្ូរ រដ ដ ចំណ ចL ស្របសពវម្ P

 ិង  BD ។ដរើចំណ ចL ឆលោុះ ឹងចំណ ចD ដ ៀប ឹងចំណ ចB ម រឬដទ? 

VII. ដគមា អ  គម ៍  
1

1 ln
1

x
y f x x

x

 
     

 
មា ស្រកាបរំណាងC ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f ។គណនាលីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់។ 

2. បង្ហា ញថាបនាា រ់ : 1L y x  ជាអាស ីមរូរម្ មខសដកាងC ។បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹងL ។ 

3. គណនា  'f x  ិងបង្ហា ញថា f ជាអ  គម ៍ដក្ើ  ច់ខារ។ សង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

4. បង្ហា ញថាសមីការ   0f x  មា ឬសពីរដៅចដនាល ោះ  3, 2   ិង  1,2 ។ 

5. សង់មខសដកាងC ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ ៖ 

3

2cos2 1
lim

2cos 1x

x
A

x






 

0

sin
lim

1 1 tan2x

x
B

x


 
 

 
2

2

31

2 1 2 6
lim

1x

x x x
C

x

  



 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 2 3z i    ។ បង្ហា ញថាម៉ាូឌ ល 6 2z     ិង 2 1 cos sin
6 6

z i
  

   
 

 ។  

សរដសរ zជាតាងស្ររីដកាណមាស្ររ  ិង ទញរក្រម្មលស្របក្ ម្ cos
12


។  

III. ដគបដងកើរដលខសមាា រម់ា បួ ខាង ់ដស្របើដលសពី 1  ល់ 9 ។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍ម លចំ ួ ដនាោះ ៖ 

A : ជាចំ  ួគ ូB : ជាចំ ួ ដសស  C : ដលខទងំបួ ខាងខ់ សៗគ្នន  D : ជាព  គ ណម្  5  

IV. គណនា  

    

2
2

1
2

2 3

x x
I dx



 
   

 
     2

0
1 sin 1 cosJ x x dx



    
2

ln2

0 1

x

x

e
K dx

e



  

V. ក្/. រក្សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយលលំ ប់ពីរ លីដ មអ  អូម៉ាូមស មា ដមគ ណដេរ ម លមា ចដមលើយដផ្ាៀងផ្ទា រ់   41 xy x e   ។ 

ខ/. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល    2 21 ' 1 0y x y x y    ម ល  0 3y   ។  

VI.  ក្ំណរ់សមីការសដង់ រដអលីប ផ្ចិរ  0,0 ក្ំណ ំ  2,0   ិង ក្ំពូល  3,0  រួចសង់ស្រកាបរបស់វា ។ 

VII. ក្នុងលំ  ដគមា គូបABCDEFGHមា ដគ្នលអររូណរមា៉ា ល ់  ; ; ;A AB AD AE  ។  

1. បង្ហា ញថា សមីការ 1x y z   ជាបលង ់  BDE  

2. បង្ហា ញថា បនាា រ់  AG អររូក្ូណាល់ ឹងបលង់  BDE  ។ 

3. បង្ហា ញថា
1 1 1

; ;
3 3 3

K
 
 
 

ជាស្របសពវរវាង  AG  ិង  BDE  ។ 

4. ដរើស្ររីដកាណBDEជាស្ររីដកាណសម័ងសឬដទ ? 

VIII. ដគមា អ  គម ៍   2

1
ln

3

x

x

e
y f x

e

 
   

 
មា ស្រកាបរំណាងC ។ 

1. រក្សំណ ំម  ក្ំណរ់ម្ f  ិង គណនាលីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់ ។ ទញរក្សមីការអាស ីមរូរឈ្រ ។ 

2. បង្ហា ញថាបនាា រ់ :D y x  ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាបC  ។ បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹងD  ។ 

3. បង្ហា ញថាដ រីដវ  
 

   

2

2

5
'

3 1

x x

x x

e e
f x

e e




 
។ ក្ំណរ់រម្មលបរមា រួចសង់តារងអដេរភាពម្ f  ។  

4. សង់ស្រកាបC  ិង អាស ីមរូរ ។ 

5. ដស្របើស្រកាបC ដ ោះស្រាយសមីការ
2 3 1 0m x x me e e     ។ 
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I. គណនាលីមីរ ៖ 
0

tan sin
lim
x

x x
A

x


  

2

2 3

2
lim

1 3x

x
B

x




 
  

20

1 2
lim cos 3

cosx
C x

xx

  
    

  
 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ

25

1

2 2

2 2
z i

 
   
 
 

 ិង

25

2

2 2

2 2
z i

 
  
 
 

 ។ សរដសរ
1
z  ិង

2
z  ជារងស្ររីដកាណមាស្រររួចជា

រងពីជគណិរ ។ គណនា
1 2 1 2 1 2

, ,z z z z z z    ិង 1

2

z

z
 ។  

III. ក្នុងដសោងមួយមា ឃល ីស4 ឃល ីដមម 5  ិងឃល ីម្បរង3 ។ ដគចាប់យក្ឃល 3ី ស្រគ្នប់ស្រពមគ្នន ដចញពីេង់។ គណនាស្របូបប ៖  

           A : ប ឃល ីមរមួយពណ៌គរ ់    B : ប ឃល ីពណ៌ដមម យ៉ា ងរិច២ស្រគ្នប់      C : ប ឃល សីមួយស្រគ្នប់គរ ់។ 

IV. គណនា  2

3

2cos2 3 sin 4I x x dx



   

2
2

1

1

2 1

x x
J dx

x

 


   
2

0

ln2

1

2

x

x

e
K dx

e





   

V. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : ' 2 cosE y y x   ិង
0
: ' 2E y y   

1. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរa  ិងb ដ ើមបីឲ្យអ  គម ៍  0
cos sinf x a x b x  ជាចដមលើយមួយម្ សមីការE  ។ 

2. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
0
: ' 2E y y  ។ 

3. បង្ហា ញថា f ជាចដមលើយម្ E ល ោះស្រតាមរ
0

f f ជាចដមលើយម្ 
0
E ។ ទញរក្ចដមលើយម្ E តាមលក្ខខណឌ 0

2
y

 
 

 
 ។ 

VI. a. បង្ហា ញថា
2 2: 9 25 225E x y  ជាដអលីប ។ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូលទងំពីរ ក្ំណ ំទងំពីរ ិងសង់ដអលីបដ ោះ ។ 

b. ក្នុងរស្រមុយ  , , ,O i j k ទិសដៅវិជជមា  ដគមា        3,2, 1 , 6,1,1 , 4, 3,3 , 1, 5, 1A B C D      ។ 

1. ដផ្ាៀងផ្ទា រ់ថាបលង់  BCD មា សមីការ 2 3 4 13 0x y z      ។ 

2. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំ  ចH ជាដជើងចំដណាលមក្ងម្ ចំ  ចA ដលើបលង់  BCD  ។ 

3. គណនាផ្លគ ណាក មលBH CD ។ ដរើដរស្រតាមអ រABCD អររូសង់ស្រទិច (orthocentrique) ឬដទ ? 

VII. អ  គម ៍ f ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0; ដ យ    1 2ln 2ln 1f x x x x      ។ ដគតាង ជាស្រកាបរំណាង ក្នុង

រស្រមុយ  , ,O i j ឯក្តា3cm ដលើអ័ក្សអាប់ស ីស  ិង1cm ដលើអ័ក្សអរដ ដ  ។  

1. បង្ហា ញថា   1 2 ln
1

x
f x x

x

 
    

 
។ គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់1 ិង ។ បក្ស្រាយតាម រណីមាស្ររ ។ 

2. បង្ហា ញថា បនាា រ់ : 1D y x  ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាប
f
C ។ បង្ហា ញថា 1

1

x

x



ទញរក្សញ្ញា ម្ ln

1

x

x

 
 

 
។ ទញ

បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្ 
f
C ដ ៀប ឹងD ។ 

3. តាង 'f ជាដ រីដវម្ f ។ បង្ហា ញថា    'f x g x ម ល  g x ជាអ  គម ៍ស្ររូវក្ណំរ់ ។ សិក្ាសញ្ញា ម្ 'f  ិង សង់តារង

អដេរភាព f  ។ 

4. រក្អាប់ស ីស
0
x ម្ មខសដកាង

f
C ម លបនាា រ់ប៉ាោះស្ររង់ដ ោះមក្ង ឹងបនាា រ់D ។ សង់មខសដកាង

f
C  ។ 

5. បង្ហា ញថា      ln 1 ln 1H x x x x x    ជាស្រពីមីទីវម្    ln ln 1h x x x   ។ ទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់

ខណឌ ដ យមខសដកាង
f
C ជាអ័ក្សអាប់ស ីស ដលើចដនាល ោះ 2;3 

  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ៖

3 2

20

1 2 1
lim
x

x
A

x

 
  

2

2

1 sin
lim

2

x

x
B

x







 
 

 

  
20

cos cos2
lim
x

x x
C

x


  

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 2 1 2 1A i     ិង
 1

x iy
B
i i





  

1. សរដសរ
2A ជារងពីជគណិរ រួចដ ើយជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ ។ 

2. សរដសរB ជារងពីជគណិរ ។ រក្រម្មលចំ ួ ពិរx  ិងy ដបើដគ ឹងថា 2 2 0A B   (B ជាចំ ួ ក្ ផំ្លិចឆ្លល ស់ម្ B ) 

III. ក្នុងដសោងមួយមា ស្រក្ សស្របក្់បីស្របដេទគឺ ១០០០០ដរៀល ចំ ួ ៤  ស លឹក្ ៥០០០ដរៀល ចំ ួ ៣ ស លឹក្ ១០០០ដរៀល ចំ ួ ២

ស លឹក្ ។ ដគចាប់៉ ក្ស្របសក្់៣ស លឹក្ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ ។ គណនាស្របូបប  

         A : ប ស្របក្់សរ ប ១៦០០០ដរៀល      B : ប ស្របក្់សរ ប ២១០០០ដរៀល     C : ប ស្របក្់សរ ប ៧០០០ ដរៀល  

IV. គណនា 

 

1

20

1 2

1 1
I dx

x x


 
  
    

  
2

1
ln

e
J xdx    4

0
sin cos 3K x xdx



   

V. ដគឲ្យសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
2: 9 '' 0E y y   ។បង្ហា ញថា   2cos 4 sin

3 3
g x x x

 
  ជាចដមលើយមួយម្ E  ។ 

ដ ោះស្រាយសមីការE តាមលក្ខខណឌ  0 1f   ិង  ' 0
3

f


 ។ បង្ហា ញថា   2 cos
3 4

f x x
  

  
 

។ 

VI. ក្ំណរ់សមីការសដង់ រ ដអលីបក្ំណ ំ  1
3;3F   ិង  2

3;3F ដ ើយស្រកាបវាការ់តាមគល់រស្រមុយ ។ សង់ដអលីបដ ោះ ។ 

VII. ក្នុងរស្រមុយ  , , ,O i j k ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យ      3; 1;7 , 3; 1;7 , 3;2;4A B C     ។ 

1. បង្ហា ញថា ; ;A B C មិ ររ់ស្ររង់គ្នន ។ ក្ំណរ់សមីការបលង់ABC ។  

2. ដគមា បនាា រ់d មា សមីការ

7 2

3

4

x t

y t

z t

   


 
  


ម លt  ។ បង្ហា ញថាd មក្ង ឹងបលង់ABC ។ ទញរក្ចំ  ចស្របសពវ

រវាងបនាា រ់d ជាមួយបលង់ABC ។  

VIII. អ  គម ៍  
1 ln

2
x

f x x
x x

   មា ស្រកាបរំណាងC  ិង ក្ំណរ់ដលើ  0; ។ 

1. គណនាលីមីរម្  f x ស្ររង់0  ិង  ។ 

2. បង្ហា ញថា បនាា រ់d មា សមីកាy x ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC ។ សិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹងd ។ 

3. បង្ហា ញថា  
 

'
g x

f x
x

 ម ល   2 1 2lng x x x   ។ គណនា  'g x  ិងបង្ហា ញថា   0g x  ។ 

4. សង់តារងអដេរភាពម្ f ។ តាងAជាច ំ ចម លមា អាប់ស ីស1  ។ ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T ម លប៉ាោះមខសដកាងC ស្ររង់A ។ 

5. សង់មខសដកាងC អាស ីមរូរd  ិង បនាា រ់ប៉ាោះT ។ បង្ហា ញថា  
2

2
ln ln

2

x
F x x x      ជាស្រពីមីទីវម្ f ។ ទញរក្ម្ផ្ា

ស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យមខសដកាងC ជាមួយបនាា រ់ឈ្រ 1x   ិងx e ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ  

      
 

40

1 cos 1 cos
lim
x

x
A

x

 
     2lim 4 1

x
B x x x


     

   
33

22

8 2 2
lim

4x

x x x
C

x

   



 

II. ក្នុងស្របអប់មួយមា ប ៊ិក្ដមម  ប ៊ិក្ស្រក្ ម  ិងប ៊ិក្ដខៀវ សរ បទងំអស់ចំ ួ  ២០ ដ ើម ។ 

1. ដគចាប់យក្ប ៊ិក្មួយដ ើមដ យម្ច  យ ។ ដគ ឹងថាស្របូបប ម លចាប់ប ប ៊ិក្ដមម ដសមើ ឹង
1

4
 ិង ស្របូបបម លចាប់ប ប ៊ិក្

ស្រក្ ម ដសមើ ឹង
1

5
។ រក្ចំ ួ ប ៊ិក្ដខៀវ ។ 

2. ដគចាប់ប ៊ិក្មដង 4 ដ ើមដ យម្ច  យ ។ រក្ស្របូបបម លដគចាប់ប  ប ៊ិក្ទងំ 4 ដ ើមមា ពណ៌ ចូគ្នន  ។ 

III. ដគមា ក្ ំផ្លិច
2 2

cos sin
5 5

z i
 

  ។ 

1. គណនា
5z រួចទញថា 2 3 41 0z z z z     ។ 

2. សរដសរ
2 3 4; ;z z z ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ ។ ទញថា

4 2
2cos

5
z z


   ិង

2 3 4
2cos

5
z z


  ។ 

IV. គណនា 4

0
1 cos 4I xdx



       
1

1 ln
2

e x
J dx

x x

 
  

 
      

 

2

31

1

1

x
K dx

x





  

          ដ យស្ររូវបង្ហា ញថា 

     
3 2 3

1 1 2

1 1 1

x

x x x


 

  

 

V. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាងមសយល : 4 '' 0E y y  ។ ដ ោះស្រាយសមីការE ដបើដគ ឹងថាស្រកាបចដមលើយ
f
C ម្ E   ការ់តាម

 0;1A  ិងមា បនាា រ់ប៉ាោះស្ររង់ដ ោះដមគ ណ
1

2
។ បង្ហា ញថា   cos sin

2 2

x x
f x   ។ 

VI. សរដសរ
2 2: 2 2 4 1E x y x y     ជារងសដង់ រ ។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពលូ ក្ំណ ំ  ិង សង់ដអលីប ។ 

VII. ក្នុងរស្រមុយ
 , , ,O i j k

ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យ
     1;0;0 , 0;2;0 , 0;0;3A B C

  

a. ក្ំណរ់សមីការបលង់ABC  ិងសមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់Dការ់តាមO ដ ើយអររូក្ូណាសល់ ឹងបលង់ABC ។ 

b. បង្ហា ញថា
36 18 12

; ;
49 49 49

H
 
 
 

ជាស្របសពវរវាងបលង់ABC  ិង បនាា រ់D ។ 

VIII. f អ  គម ៍ក្ំណរ់ដ យ  
1

1 ln
2

x x
f x

x

 
     

 
មា មខសដកាងរណំាងC ។ 

1. រក្សំណ ំម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f ។ គណនាលីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ ់។ ទញរក្សមីការអាស ីមរូរឈ្រ ។ 

2. បង្ហា ញថា : 1
2

x
L y    ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាបC ។ សិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹងD ។ 

3. បង្ហា ញថា
1 3
;

2 4
I
 
 
 

ជាផ្ចិរឆលោុះម្ ស្រកាបC ។ គណនា  'f x  ិង ក្ំណរ់រម្មលអរិបរមា  ិង អបបបរមាម្ f ។ សង់

តារងអដេរភាពម្ f ។ រួចសង់អាស ីមរូរ  ិង មខសដកាងC ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ  

      
0

2 1
lim

1 1

x

x
A

x




 
         

30

tan sin
lim
x

x x
B

x


         2 2lim 3 1 1

x
C x x x


      

II. រក្វិមាស្ររម្ ចរ ដកាណមក្ងម លចារឹក្ក្ លអរងវង់កាំr ដ ើមបីឲ្យវាមា ម្ផ្ាស្រក្ឡា ំបំផ្ រ ។ 

III.  ដគមា ព  ធា      3 22 3 4 1 3 8f z z i z i z i      ម លzជាច ំួ ក្ ំផ្លិច ។ 

1. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ ; ;a b c ដ ើមបីប      22f z z i az bz c   ។ រួចដ ោះស្រាយសមីការ   0f z  ។ 

2. សរដសរឬសទងំបីជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ ។ 

IV. គណនា  
2

4
3

4

2 2 cos2I x dx



    

9
1

100

10 10 ln10

10

x

x

x
J dx

x





               

 2

1

1 ln

1

x

x

x x
K dx

x





  

V.  ដគមា សមីការ '' 4 2 sin2 3 cos2y y x x    ិង សមីការ ' : '' 4 0E y y  ។ 

1. ដ ោះស្រាយសមីការ 'E ។ 

2. ក្ំណរ់អ  គម ៍   cos2 sin2h x a x b x  ជាចដមលើយពិដសសម្ សមីការE ។ ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ សមីការE  

VI. ក្នុងេង់មួយមា ឃល ីដមម ៥ ច ោះដលខដរៀង 1;2;3;4;5  ិង ឃល ីស៤ច ោះដលខដរៀង 6;7;8;9 ។ ដគចាប់យក្ឃល ី២ស្រគ្នប់ស្រពមគ្នន

ដ យម្ច  យ ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកការណ៍ 

           A : ប ឃល ីពណ ៌ូចគ្នន  B : ប ឃល ីដលខដសស   C : ប ឃល ីពណ៌ស ឬ ដលខគ ូ។ 

VII. ក្ំណរ់សមីការដអលីបE មា ផ្វិរស្ររង់គលរ់ស្រមុយ ក្ំណ ំ  1
0;2F  ិងការ់តាមចំ  ច  0;2A ។ សង់ដអលីបដ ោះ ។ 

VIII. ក្នុងរស្រមុយ  ; ; ;O i j k ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យ       1;2;0 , 1;2;4 , 1;1;1A B C  

a. បង្ហា ញថា ; ;A B C មិ ររ់ស្ររង់គ្នន  ។ គណនាAB AC  ិង ទញរក្ក្ូស ី  សម្ ម ំBAC ។ 

b. បង្ហា ញថា  2; 1; 1n    ជាវ ិចទ័រណ័រមា៉ា ល់បលង់ABC  ិង ក្ំណរ់សមីការបលង់ABC ។ 

c. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំ  ចស្របសពវ I រវាងបនាា រ់

2

: 3 4 ,

x t

L y t t

z t

 


   
 


ជាមួយបលង់ABC ។ 

IX. ដគមា អ  គម ៍  
 ln 1

2
1

x
f x x

x


  


មា ស្រកាបរំណាងC ។ 

1. រក្សំណ ំម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f  ិងគណនាលីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ ់។ ទញរក្សមីការអាស ីមរូរឈ្រ ។ 

2. បង្ហា ញថាបនាា រ់ : 2y x   ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាបC ។ សិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹង។ 

3. គណនា  'f x  ិង បង្ហា ញថា  
 

 
2

'
1

g x
f x

x




ម លអ  គម ៍    2 2 ln 1g x x x x    ។ គណនា  'g x  

 ិង ក្ំណរ់សញ្ញា ម្  g x ។ សង់តារងអដេរភាពម្ f ។ 

4. បង្ហា ញថាសមីការ   0f x  មា ឬសពីរគឺ  1;0    ិង  2;3  ។ 

5. សង់មខសដកាងC  ិង អាស ីមរូរ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 
2

21

2 2
lim

1x

x x

x

  
 


  2lim 2

x
x x x


     

2

3

ln 6ln 7
lim

ln 1x e

x x
C

x

 



 

II. គណនាចំ ួ ក្ ំផ្លិច 1Z i   &      2 2w i    

1. ចូរគណនា ; ; &
z

z w z w z w
w

    

2. ចូរសរដសរ &
z

z w
w

  ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ 

3. គណនា  
2017

2017
&

z
z w

w

 
  

 
 

III. ក្នុងេង់មួយមា ប័ណណ  ៦ ស លឹក្ច ោះដលខ 1,2,3, 4,5,6។ ដគចាប់យក្ប័ណណ  ២ ស លឹក្ មកងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញ។ 

1. រក្ចំ ួ ក្រណីអាច។ 

2. រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

A. ប ផ្លបូក្សរ ប ំជាង  7  

B. ប ផ្លបូក្មចក្ ច់ ឹង  9  

IV. ១. ដ ោះស្រាយសមីការសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 6 y' 5 y 0E y    ។ 

២. រក្ចដមលើយពិដសស f  ម្  E  ដបើស្រកាបវាការ់តាម  0;1  ដ ើយបនាា រ់ប៉ាោះស្រកាបវាស្ររង់មា ដមគ ណស្របប់ទិសដសមើ 3   

V. ១. សរដសរ  
 

2

22

2

2 1 1 1

x b c
f x a

x x x x


   

   
 ម ល , ,a b cជាចំ  ួពិរស្ររូវក្ំណរ់។ 

គណនា  
0

1

I f x dx


  ។ 

២. គណនាអំាងដរស្រកាល៖  2 2cos sinJ x x dx   
1

7x
k dx

e


    
4 1

2

x
L

x




  

VI. ក្. សរដសរសមីការសកង់ រដអលីប ក្ំពូល    1,1 & 5,1  ិងអ័ក្សរូចដសមើ 4  ឯក្តា។ សង់ដអលីបដ ោះ។ 

ខ. ក្នុងរស្រមុយអររូរមា៉ា ល់ មា ទិសដៅវិជជមា  , , ,o î j k  ដគឲ្យ      1,1,1 ; 2,3,4 & 6,5,2C   

1.  ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំ  ចD ដ ើមបីឲ្យ ABCDជាស្របដលេូស្រកាម  ិង ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្របដលេូស្រកាមដ ោះ។ 

2.  ក្ំណរ់សមីការបលង់ ABC  ិងសមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់ L  ការ់តាម C  មក្ង ឹងបលង់ ABCD។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍  
1

x

x

e
f x

e



មា ស្រកាបរំណាង c ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍  f x  ិងក្ំណរ់លីមីរម្ f  ស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់។ទញរក្សមីការអាស ីមរូរម្ ស្រកាប c ។ 

2. គណនា  'f x  ិងបង្ហា ញថា f ជាអ  គម ៍ច ោះជា ិចច។ សង់តារងអដេរភាពម្ f ។ 

3. ដរើចំណ ច 
1

0,
2

I
 
 
 

ជាផ្ចិរឆលោុះម្ ស្រកាប c ឬដទ? 

4. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ T ម លប៉ាោះមខសដកាង c  ស្ររង់ចំ  ចម លមា អាប់ស ីស ln 2x  ។ 

5. សង់មខសដកាង c   ិងបនាា រ់ប៉ាោះ T ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ  

0

1 cos 4
lim

sinx

x

x x


    2 2lim 2

x
x x x


      

2

20

3 4
lim

1

x x

xx

e e
C

e

 



 

II. ដគមា សមីការ  
2: z 3 1 0E z    ម ល z ជាច ំួ ក្ ំផ្លិច។ 

១.  ដ ោះស្រាយសមីការ E ក្នុងសំណ ំចំ ួ ក្ំផ្លិច ដ យយក្ 1z មា មផ្នក្ ិមិរកអវិជជមា ។ 

២.  សរដសរឬសទងំពីរជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ គណនា    
2017 2017

1 2&z z ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

III. ដគបដងកើរចំ ួ មា ដលខ ៥ ខាង់ មិ ស្រចំម ល ដ យដរីសដចញពីដលខ 0,1,2,3,4,5,6 ម លខាង់ ិមួយៗមិ មម ជាដលខ 0   

១.  ដរើដគអាចបដងកើរប ចំ ួ តាមលំនាខំាងដលើដ ោះប ចំ ួ ប៉ា នាម  រដបៀប? 

២.  ដគដស្រជើសដរីសចំ ួ មួយដចញពីច ំួ បដងកើរដ ោះដ យម្ច  យ។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៏៖ 

    ក្.   : “ចាប់ប ជាចំ ួ គ’ូ’   ខ.   : ‘’ចាប់ប ចំ ួ មចក្ ច់ ឹង 5 ’’ 

IV. ១.  ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : y'' 4 y 0E   ។ 

២.  រក្ចដមលើយពិដសសមួយម្  E  ដបើស្រកាបវាការ់តាម  0,2 ដ ើយបនាា រ់ប៉ាោះស្រកាបវាស្ររង់  ស្រសប ឹងបនាា រ់ 2 1y x   

V. ១.  សរដសរ  
   

3 2

2 2

3 3 2

1 1

x x x c
f x ax b

x x

   
   

 
 ម ល , ,a b c  ជាចំ ួ ពិរស្ររូវក្ំណរ់។  

      គណនា  
1

0

f x dx



  

២.  គណនាអំាងដរស្រកាល  22cos 1J x dx 
1x

x

e
K dx

e x




  
ln

1
x

L x dx
x

 
   

 
  

VI. ក្.  សរដសរសមីការសកង់ រដអលីបក្ំណ ំ    1,0 & 3,0  ដ ើយអ័ក្ស ំមា ស្របមវង 6 ឯក្តា។ សង់ដអលីបដ ោះ។ 

ខ.  ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា   , , ,o î j k ដគឲ្យស្របំចំណ ច , , , ,A B C D E  ម ល  1, 1,3 ,A        

            0,3,1 , 6, 7, 1 , 2,1,3 & 4, 6,2B C D E     

1. ក្ំណរ់សមីការបលង់ ABD  ិងសមីការប៉ា រ៉ា មមរបនាា រ់ EC  ។ បង្ហា ញថាECអររូក្ូរណាល់ ិង បលង់ ABD។ 

2. ក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ ចំ  ច F ម លជាច ំ ចស្របសពវរវាងបនាា រ់ EC ដ ងបលង់ ABD។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៏     2 xf x ax bx c e   មា ស្រកាប C ដ ើយ , ,a b cជាច ំួ ពិរដផ្ាៀងផ្ទា រ់លក្ខខណឌ  ូចខាងដស្រកាម៖ 

i. មខសដកាង C  ការ់តាមចំណ ច    0, 1 & 1,2e   ។ 

ii. បនាា រ់ប៉ាោះ ឺងមខសដកាងC ស្ររង់  ស្រសប ឹងអ័ក្សអាប់ស ីស។ 

 មផ្នក្ ១.  បង្ហា ញថា  1c    

           ២.  គណនា  'f x  ជាអ  គម ៍ម្  &a b  ។ គណនារម្មល  &a b  

 មផ្នក្    ក្ំណរ់ថាដបើ    22 1 xf x x x e   ចំដ ោះស្រគប់ x ។ 

         ១.  ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់ ។ បក្ស្រាយលទធផ្លដ ោះតាមស្រកាប។ 

         ២.  បង្ហា ញថា    ' 2 5 xf x x x e   ។ សិក្ាសញ្ញា ម្   'f x   ិង សង់តារងោះដេរភាពម្  f ។   

         ៣.  ក្ំណរ់ក្ូរអរដ ដ រចំណ ចស្របសពវម្ មខសដកាងCជាមួយអ័ក្សអាប់ស ីស។ 

          ៤.  សង់មខសដកាង  ។   
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ៖  

 2lim 3 1
x

x x x


           
20

2sin
lim
x

x x

x x


 


       

2

32

3 3
lim

8x

x x
C

x

  



 

II. ១.  ដ ោះស្រាយសមីការ 
2 8 17 0z z    ក្នុងសំណ ំក្ំផ្លិច ។ 

២.  បង្ហា ញថា     3 2 22 31 102 6 8 17P z z z z z z z        ។ ដ ោះស្រាយសមីការ   0P z   

III. ១.  បង្ហា ញថា    3 25 15 19 xF x x x x e    ជាស្រពីមីទីវមួយម្     3 22 5 4 xf x x x x e    ។  

     ទញរក្  
1

0

I f x dx  ។ 

២.  គណនាអំាងដរស្រកាល 
3

1 1
J x dx

xx

 
   

 
  

2

1

x

x

e
K dx

e


      2 3L x dx   

IV. ក្នុងេង់មួយមា ឃល ី ស៣ ដមម ៤  ិង ស្រក្ ម៤ ។ ដគចាប់យក្ឃល ី៣ មកងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញដ យម្ច  យ។ 

១.  រក្ចំ ួ ក្រណីអាចទងំអស់ម លអាចដក្ើរដេើង។ 

២.  រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៏ម លចាប់ប ឃល ី៖ 

i. “ លំ ប់ ស ដមម  ស្រក្ ម “ 

ii. “ មួយពណ៌គរ់ “ 

iii. “  ស្រក្ ម ១ គរ់ “ 

V. ១.  ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : y'' 6 y' 9 y 0E     

២.  រក្ចដមលើយដ យមេក្មួយម្ សមីការ E ដបើដគ ឹងថាស្រកាបវាមា បនាា រ់ 2 1y x  ជាបនាា រ់ប៉ាោះស្ររង់  0,1 ។ 

VI. ១.  រក្ក្ូរអរដ ដ ម្ ផ្ចិរ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិង សំណង់ដអលីប 
2 2: 3x 4 24 0E y x   ។ 

២.  ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា   , , ,o î j k ដគឲ្យបួ ចំ  ច , , ,C D  ម ល  4,0, 3 ,     

     2,2,2 , 3, 3, 1 &D 0,0, 3C    ។ 

a.   បង្ហា ញថាបលង់មរ ាទ័រ  មា សមីការ 4 4 10 13 0x y z    ។ 

b.   ក្ំណរ់សមីការបលង់ដម ាទ័រម្ អងករ់    &C CD  

VII. មផ្នក្   ដគមា អ  គម ៍     1xf x ax b e   ម ល ,a b មា មខសដកាងរណំាង C ។ 

1.   ចូរគណនា  'f x ជាអ  គម ៍ម្  &a b។ 

2.   ក្ំណរ់រម្មលចំ ួ ពិរ &a b ដបើដគ ឹងថាមខសដកាង Cការ់តាមចំណ ច  
3

0,4 & ,1
2

 
   

 
។ 

            មផ្លក្   ក្ំណរ់ថា    2 3 1xf x x e    

1) គណនាលីមីរម្  f ស្ររង ់។  បក្ស្រាយលទធផ្លតាមស្រកាប ។ 

2) លំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំ  ចស្របសពវរវាងមខសដកាងCជាមួយអាស ីមរូរដ ក្ D ។ 

3) សិក្ាទីតាំងម្  C ដ ៀប ឹង D ។ 

4) បង្ហា ញថា    ' 2 1 xf x x e   ។ សង់តារងអដេរភាពម្  f ។ 

5) ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ T ម លប៉ាោះ ឹង C ស្ររង់ ។ សង់C & T ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ  

3 2

20

1 1
lim
x

x

x

 
   

3

38

2
lim

19 3x

x

x


 

 
     lim 2 4

x
C x x x x


     

II. ១.  សរដសរចំ ួ ក្ំផ្លិច 
 

3
1 2 1

1

i i

i

  
 


ជារងពិជគណិរ រួចរក្ម៉ាូឌ លម្   ។ 

២.  ដគមា ផ្លបូក្ 
21 ...... n

nz i i i     ។  ចូរគណនា 2017 2018&z z ជារងពិជគណិរ។ 

III. ១.  គណនាអំាងដរស្រកាលមិ ក្ំណរ់  21 5I x x x dx    
2017sin cosJ x xdx   3 1 4K xdx   

២.  គណនាអំាងដរស្រកាលក្ំណរ់ 

2

2

0

1

1
L dx

x


  

1

2

0
4 4

dx
M dx

x x


   

IV. ដគបដងកើរដលខ ៦ ខាង់ចំ  ួស្រចំម លដ យដស្របើដលខ 0,1, 2,3, 4,5,6,7,8,9 ដ ើយខាង់ ិមួយៗមិ មម ជាដលខ0 ។ 

១.  ដរើមា ដលខចំ ួ ប៉ា នាម  ម លជាដលខដសស ? 

២.  ដរើមា ចំ ួ ប៉ា នាម  ម លរូចជាង 600000 ? 

V. ១.  ដ ោះស្រាយសមីការ : '' 4 y' 4 y 0E y    ។ 

២.  ក្ំណរ់ព  ធា   2p x ax bx c   ដ ើមបីឲ្យ p ជាចដមលើយពិដសស 
' 2

1 : '' 4 4 2 16 11E y y y x x     ។   

      ទញរក្ចដមលើរទូដៅម្  ។ 

VI. ១.  បំមលងជាទស្រមង់សកង់ រ រួចរក្ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិង សង់ដអលីប 
2 2: 9 5 10 40E x y y   ។ 

២.  ក្នុងរស្រមុយអររូណមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា   , , ,o î j k ដគឲ្យចំណ ច      2,0, 1 , 3, 2,0 & 2,1, 4C     ។ 

i. ក្ំណរ់សមីការបលង់ C  ិង ម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណ C ។ 

ii. ក្ំណរ់ក្ូរអដ ដ ម្ ចំណ ច D ដ ើមបីឲ្យ CD ជាស្របដលេូស្រកាម។ គណនាម្ផ្ាស្របដលេូស្រកាមដ ោះ។ 

iii. ក្ំណរ់សមីការប៉ា រ៉ា មមរបនាា រ់ Lការ់តាមចំណ ច 0 ដ ើយអរូក្រណាល់ ឹងបលង់ C ។ ទញរក្ក្ូអរដ ដ ចំណ ច H

ជាដជើងម្ ចំដណាលមក្ងចំណ ច0 ដលើបលង់ C ។ 

VII. ក្.  ដគមា អ  គម ៏  
 

1

1
2

2

1

x

xf x e
x






មា ស្រកាបរំណាងC  ិងក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  ,1  

i. ១.  តាង 
2

1
X

x



។ បង្ហា ញថា  

 

1

21
2

2

21

x

xx
e

f x e X e
x



 


។ ទញរក្លីមីរម្ f  ដពល x ខរិជិរ1  ។ 

   ២.  ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់។ ទញរក្សមីការអាស ីមរូរដ ក្ម្ ស្រកាបC ។   

ii. ដគឲ្យ  
1

1

x

xv x e


 ក្ំណរ់ដលើ  ,1 ។ គណនា  'v x  ិង បង្ហា ញថា  
 

1

1
4

4
'

1

x

x
x

f x e
x









។ 

iii. សិក្ាទិសដៅអដេរភាពម្ f   ិង សង់តារងអដេរភាពម្ f ។ សង់មខសដកាងC  ។ 

ខ.  ១. ក្ំណរ់ស្រពីមីទីវមួយម្    គម ៏  f x ដលើចដនាល ោះ  ,1 ។ 

      ២.  ចំដ ោះ0 1 ចូរគណនា    
0

g f x dx



   ។ គណនា  
1

lim g




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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ៖  

0

cos cos7
lim

sinx

x x

x x


   

4

cos2
lim

cos sinx

x

x x


 


  2lim 1 3
x

C x x x


      

II. ដគមា ព  ធា      3 22 2 2 1 2 2 2P z z i z i z i      ម ល z  

1.   បង្ហា ញថា 
0 2z i ជាឬសម្ សមីការ   0P z  ។ 

2.   ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ &a b ដ ើមបីប     22P z z i z az b    ។ ដ ោះស្រាយសមីការ   0P z   

III. ១.  ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ , ,a b c ដ ើមបីប  
   

2

2 2

4 6 3

1 21 2 1 2

x x b c
f x a

xx x

 
   

 
។ គណនា  

1

0

I f x dx   

២.  គណនាអំាងដរស្រកាល៖ 
1

ln
J dx

x x
   

 
2

cos2

cos sin

x
K dx

x x



  

3

1

x

x

e
L dx

e


  

IV. ថាន ក្់ដរៀ មួយមា  ិសសិរគីមី ៥ នាក្ ់រូបវិទា ៣នាក្់  ិង គណិរវិទា ៤នាក្់។ ដគដស្រជើសដរីស ិសសិរ៣នាក្់ដ យម្ច  យ។ រក្ស្របូ

បបម្ ស្រពឹរកិការណ៍ម លដគប  ិសសិរ៖ 

i. មួយម ខវិជាជ មាន ក្ ់

ii. មរ២ម ខវិជាជ គរ ់

iii. យ៉ា ងរិចគណិរវិទា២។ 

V. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល៖ : '' 3 ' 2 xE y y y xe   ។ 

1. ដ ោះស្រាយសមីការ '' 3 ' 2 0y y y   ។ 

2. ក្ំណរ់អ  គម ៍    2 xg x ax bx e  ជាចដមលើយពិដសសម្ E ។ 

3. ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ E ។ រក្ចដមលើយ f ដ យមេក្ម្ E ម លដផ្ាៀងផ្ទា រ់លក្ខខណឌ    0 ' 0 1f f   ។ 

VI. ១.  ដគមា ប៉ា រ៉ា បូល 
2: 2 4 9 0P y y x    ។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ បនាា រ់ស្របប់ទិស  ិង សង់ P ។ 

២.  ក្នុងរស្រមុយអរូរណមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា  , , ,o î j k ដគឲ្យចំ  ច    1,2,3 & 3,0,3  ។ ដគតាង I  

ក្ណាក ល  ិង មសវ រ S ។ 

i. ក្ំណរ់សមីការទូដៅម្ មសវ រ S ។ 

ii. ក្ំណរ់សមីការបលង់ P  ប៉ាោះមសវ រ S ស្ររង់ ។ 

VII. ដគមា   3

3

1x
f x

e



មា មខសដកាងរំណាងC ។ 

1.  ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់  ។ ទញរក្សមីការអាស ីមរូរ 1D ដ ើយសិក្ាទិតាំងម្ C ដ ៀប ឹងអាស ីមរូរដ ោះ។ 

2.   ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់។ ទញរក្សមីការអាស ីមរូរ 2D ។ បង្ហា ញថា  
3

3

3
3

1

x

x

e
f x

e
 


។ 

 សិក្ាទីតាំងC ដ ៀប 2D ។ 

3.   បង្ហា ញថា  
 

3

2
3

9
'

1

x

x

e
f x

e





 ។ សិក្ាទិសដៅអដេរភាព  ិង សង់តារងអដេរភាពម្ f ។ 

4.   ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់  ម លប៉ាោះ ឹងស្រកាប C ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស0 ។ សង់ 1 2, , &C D D ។ 

5.   គណនា   ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យCជាមួយអ័ក្សអាប់ស ីស  ិង បនាា រ់ 0,x x   ម ល0  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ៖ 

 
2 2

2

sin0

sin 3
lim

x xx

x

e e
 


 

2 2

2

cos
lim

4x

x

x 

 


 
2

0

1 1
lim

sinx

x x
C

x x

  



 

II. ១.  ដ ោះស្រាយសមីការ 
2: 3 2 2 3 2 0E z z   ក្នុងសំណ ំក្ំផ្លិច ។ 

២.  ចំ ួ ពិរ &a b ដ ើមបីឲ្យ   
3

2 2 2
2

a bi a bi i    ។ 

III. ក្នុងចំដណាមដឆ្លន រ ១០០ស លឹក្ មា ស្ររូវរង្ហវ  ់ ១០ ០០០$ ១ស លឹក្ រង្ហវ  ់ ៥ ០០០$ ចំ ួ  ៥ស លកឹ្  ិង រង្ហវ  ់  

១ ០០០$ ចំ ួ ១០ ស លឹក្។ អនក្ផ្សងសំណាងមាន ក្់ចាប់យក្ដឆ្លន រ៣ស លឹក្ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

i. អនក្ផ្សងសំណាងដនាោះប ស្របក្់ ៣ ០០០$ គរ ់

ii. អនក្ផ្សងសំណាងដនាោះប ស្របក្់យ៉ា ងរិច ៣ ០០០$ ។ 

IV. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 
2: '' cosE y y x  ។ 

i. ដ ោះស្រាយសមីក្រអូម៉ាូមស  '' 0y y  ដ យតាងចដមលើយ hy ។ 

ii. ក្ំណរ់អ  គម ៍   cos2 sin 2x x x k     ជាចដមលើយពិសសម្ សមីការ E ។ ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ E ។ 

V. ១.  ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ , ,a b c ដ ើមបីប   
   

3 2

2 222

4 7 5 1

2 12

x x x a b c
g x

x x xx x

  
   


។ គណានា  

1

1

I g x dx


  ។ 

២.  គណនាអំាងដរស្រកាលមិ ក្ំណរ់៖ 
4

3

2x
J dx

e


  
 2cos ln x

K dx
x

    3 2L x x dx   

VI. ១.  ក្ំណរ់សមីការសកង់ រដអលីប ក្ំណ ំ    2,0 & 4,0   ដ ើយក្ំពលូមួយគឺ  5,0 ។ សង់ដអលីបដ ោះ។ 

២.  ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា   , , ,o î j k ដគមា បលង់ពីរ : 4& ' : 2 4 3P x y z P x y z       

i. ដ យយក្ z t ចូរក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ d ម លជាស្របសពវរវាង & 'P P  

ii. ក្ំណរ់សមីការបលង់ Rការ់តាមចំណ ច  2, 1,0  ដ ើរមក្ង ឹងបនាា រ់d ។ 

VII. ក្នុងរស្រមុយអររូណរដម  , ,o î j ឯក្តាដលើអ័ក្ស 3cm ដគឲ្យអ  គម ៍    2ln 2 2f x x x   មា ស្រកាបរំណាងC ។ 

i. បង្ហា ញថាចំដ ោះស្រគប់ x ដគប 
2 2 2 0x x  ។ 

ii. គណនាដ រីដវ  'f x  ិង សិក្ាទិសដៅអដេរភាពម្ f  ដលើ ។ 

iii. ក្ំណរ់លីមីរម្ f  ស្ររង់។ 

iv. បង្ហា ញថាបនាា រ់ 1x   ជាអ័ក្សឆលោុះម្ ស្រកាបC ។ 

v. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ប៉ាោះស្រកាបC ស្ររង់ចំណ ចម លចំណ ចមា អាប់ស ីស 0, 2x x  ។ 

vi. សង់ C  ិងបនាា រ់ប៉ាោះ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ៖ 
4 2

31

2 1
lim

1x

x x

x

 
 


 

0

cos3 cos
lim

1 cos6x

x x

x


 


  

4

31

1
lim

7 2x

x
C

x




 
 

II. ១.  ដ ោះស្រាយសមីការ  2: 3 4 0E z i z    ។ រួចក្ំណរ់ម៉ាូឌ ល  ិង អាគ យម៉ាង់ម្  ឬសទងំពីរ។ 

២.  សរដសរចំ ួ ក្ ំផ្លិច 

 
7

5

cos sin 1 3
3 3

i i

i

  
  

   ជារងពិជគណិរ។ 

III. ក្នុងស្របអប់មួយមា ប ូលម្បរង៦ ច ោះពីលដលខពី ១  ល់ ៦ ប ូលស្រក្ ម ៥ ច ោះពីលឹឋ១ ល់ដលខ៥  ងិ ប ូល ស បួ ច ោះពីដលខ១

 ល់ដលខ៤។   

i. ដរើមា ប៉ា នាម  រដបៀបដបើដគចាប់ប ូលដ យម្ច  យប ប ូល ៣ មា ពណ៌ ូចគ្នន ? ប ូល ៣ ម លមា ដលខ ចូគ្នន ? 

ii. ដរើមា ប៉ា នាម  រដបៀបដបើដគចាប់ប ូលដ យម្ច  យប ប ូល ៣ មា ពណ៌ខ សគ្នន ? ប ូល ៣ ម លមា ដលខ  ិង ពណ៌ខ សៗគ្នន ? 

IV. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 
2: '' cos3xE y y e x  ។ 

i. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល '' 0y y  ដ យតាងចដមលើយ hy ។ 

ii. ក្ំណរ់ចដមលើពិដសស py  មួយម្ E ម លមា រង  2 cos3 sin3x

py e x x   ។ ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ E ។ 

V. ១.  គណនាអំាងដរស្រកាលមិ ក្ំណរ់៖ 
2 1I x xdx   

1

x
J dx

x



  

2

1 sin 2

2cos 1 2

x
K dx

x x




   

២.  ដបើ  
   

4 3 2
2

2 2

4 8 9

2 12 1 2 1

x x x x D E
f x x x C

xx x

  
      

 
។ គណនា  

1

0

L f x dx   

VI. ១.  ក្ំណរ់ទស្រមង់សកង់ រសមីការដអលីប
2 2: 9 5 36 10 4E x y x y    ។ រក្ក្ូរអដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិង សង់ E ។ 

២.  ដគឲ្យ CDEFGH ស្រទ  ង៣ឯក្តា។ ដគយក្  , , ,D î j k ជាដគ្នលអររូណរមា៉ា ល់ម លដផ្ាៀងផ្ទា រ់
1

3
î DA

 
1 1

&
3 3

j DC k DH   

i. ក្ំណរ់ក្ូរអដ ដ ស្រគប់ក្ំពូលម្ គូប  ិង ក្ូរអដ ដ ចំ  ច L ម លបរីសង់ម្ ស្របព័ ធ     C,2 , ,1E ។ 

ii. ក្ំណរ់ក្ូរអដ ដ ម្ វ ិចទ័រ AE  &      DL ។ 

iii. ដគយក្   2,a b  ។ ចំដ ោះ    &M AE N DL   ដរៀងគ្នន ម ល &AM aAE DN bDL  ។ ចូរក្ំណរ់

ចំ ួ ពិរ &a b ដ ើមបីឲ្យ MN អររូក្ូរណាល់ ឹងវ ិចទ័រ AE ផ្ង ឹងDL ផ្ង។ 

VII. មផ្នក្   ដគឲ្យអ  គម ៍    ln 1
1

t
t t

t
   


ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0, ។ គណនាដ រីដវ  ' x  

 រួចក្ំណរ់ទិសដៅអដេរភាពម្    ិងក្ំណរ់សញ្ញា ម្   ដលើចដនាល ោះ 0, ។ 

មផ្នក្   អ  គម ៍    ln 1x xf x e e  ក្ំណរ់ដលើ  ិងមា ស្រកាបរំណាងC ។ 

i. បង្ហា ញ    ' ln 1
1

x
x x

x

e
f x e e

e

  
   

 
 រួចទញរក្ទិសដៅអដេរម្ f ។ 

ii. បង្ហា ញ    ln 1x x xf x xe e e     ។ គណនាលីមីរម្  f x  ដពល x ។ 

iii. សង់តារងអដេរភាពម្  f  ិងសង់មខសដកាងC ។ 

iv. បង្ហា ញថា    '
1

x

x

e
f x f x

e




 


។ ដបើតាម    

0

x

I x f t dt  ចូរគណនា  lim
x

I x

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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I គណនាលីមីរ៖ 
10

21

2
lim
x

x x
A

x x

 



     

2

2 30

1 cos sin 2
lim
x

x x
B

x x

 



        3 3 2 3 3lim 3

x
C x x x x


      

II ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 2 2 3z i   ិង 3 cos sin
3 3

w i
  

  
 

។ 

1. ចូរសរដសរ ; ;z w z w   ិង 
z

w
ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។            2.  គណនា 

2017z  ិង 
2018w ជារងពីជគណិរ។ 

3. គណនា 
2017z  ិង 

2018w ជារងពីជគណិរ។ 

III េង់មួយមា ស្រក្ូច 12 (មផ្លទ ំ ិងខចី) ក្នុងដនាោះមា ស្រក្ូចទ ំ 7 មផ្ល។ ដគចាប់យស្រក្ូច 4 ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យដចញពីេង់។  

1. រក្ស្របូបបម លដគចាប់ប ស្រក្ូចទ ំមផ្ល 4 គរ់។                            2. រក្ស្របូបបម លដគចាប់ប ស្រក្ូចទ ំយ៉ា ងរិច25%។ 

3. រក្ស្របូបបម លដគចាប់ប ស្រក្ូចខចី75%។ 

IV ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 
2: " ' 6 tE y y y te   ។ 

1. ដ ោះស្រាយសមីការ : " ' 6 0F y y y     ិងក្ំណរ់ចដមលើយដ យមេក្ម្  F ដបើ  0 1y   ិង  ' 0 3y  ។ 

2. រក្ចដមលើយពិដសស g មួយម្  E ម លមា ទស្រមង់    2 2tg x e t t   ។ ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្  E ។ 

V 1.  គណនា 
  

0 3

2

1

1

1 2

x
I dx

x x




 
  ដ យដស្របើទស្រមង់ 

    

3

2 2

1

1 21 2 2

x B C D
A

x xx x x


   

   
។  

2. គណនា 
5

2

1x
J dx

e


       
 sin ln 2

cos3
x

K x dx
x

 
  

 
        

2
1 3cosL x dx  ។ 

VI 1.   បង្ហា ញថាសមីការ
2 2: 9 4 36 0H x y    ជាអ ីមពលបូល រួចរក្ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូល ក្ំណ ំ អាស ីមរូរ  ិងសង់ H  

2. ក្នុងរស្រមុយ  0, , ,i j k មា ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យបួ ចំណ ច        1,1,1 , 2,3,4 , 6,5,2 , 7,7,5A B C D ។ 

a. បង្ហា ញថា ABCDជាស្របដលេូស្រកាម រួចក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្លាស្របដលេូស្រកាមដ ោះ។ 

b. ក្ំណរ់សមីការបលង់ ABC  ិងម្ផ្ាស្រក្លាស្ររីដកាណ ABC។ 

c. ក្ំណរ់ចមាា យពី Oមក្បលង់ ABC។ ទញរក្មាឌចរ ម ខOABC។ 

VII មផ្នក្ .A  ដគឲ្យអ  គម ៍   22 4ln 4g x x x    ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0; ។ បង្ហា ញថា  
24 4

'
x

g x
x


 ។ 

 សិក្ាអដេរភាព  ិង សង់តារងអេិរភាពម្  g ដលើចដនាល ោះ  0; ។ ទញរក្សញ្ញា ម្ g ដលើចដនាល ោះ   0; ។ 

មផ្នក្ .B  អ  គម ៍  
ln

2 3 4
x

f x x
x

   ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0;  ិងមា ស្រកាបរំណាងC ឯក្តាដលើអ័ក្ស 1cm។ 

1. ក្ំណរ់លីមីរម្  f ស្ររង់0  ិងបក្ស្រាយលទធផ្លតាមស្រកាប។ 

2. ក្ំណរ់លីមីរម្ f  ស្ររង់  ។ បង្ហា ញថាបនាា រ់ : 2 3D y x  ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាប Cខាង ។ 

3. សិក្ាទីតាំងម្  C ដ ៀប ឹង D ។ 

4. ដផ្ាៀងផ្ទា រ់ថា  
 

2
'

g x
f x

x
 ។ ទញរក្តារងអដេរភាពម្ f  ដ យដស្របើលទធផ្លពីសំណួរ A ។ 

5. បង្ហា ញថាសមីការ   0f x  មា ឫសមរមួយគរ់ដលើចដនាល ោះ  1;2 ។ 

6. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ប៉ាោះ T ម លប៉ាោះមខសដកាង C ដ ើយស្រសប ឹងបនាា រ់D ។ សង់មខសដកាង ;C D  ិង T ។ 

7. ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យមខសដកាងCជាមួយ ឹងបនាា រ់D ដលើចដនាល ោះ 1;5 ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I គណនាលីមីរ៖  

7

1

1
lim

2 3x

x
A

x




 
        

4

1 tan
lim

4x

x
B

x 





          

2

2 1
lim

2 1x

x
C

x x




 
 

II ដគមា ចំ ួ ក្ំផ្លចិ cos sin
4 4

z i
 

   ិង cos sin
3 3

w i
 

   ។ 

1. សរដសរចំ ួ ក្ ំផ្លិច z  ិង wជារងស្ររីដកាណមាស្ររ រួចជារងពីជគណិរ។ 

2. គណនា z w  ិង 
z

w
ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ  ិង ជារងពីជគណិរ។ 

III រក្ចំ ួ រដបៀបទងំអស់ម្ ចមាល ស់ ដ យដស្របើស្រគប់រួម្ អក្សរម្  ក្យ DIVISION ។ ដគដស្រជើសដរីស ក្យមួយដ យម្ច  យដចញពី

 ក្យម លបដងកើរប ខាងដលើ។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកការណ៍ ៖ 

1. :X  “ ក្យចាប់ដផ្កើមដ យអក្សរ V ” 2. :Y  “ដផ្កើម ិងបញ្ចប់ដ យអក្សរ I ” 

IV ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 
2: " 4 ' 4 xE y y y xe   ។ 

1. រក្អ  គម ៍    3 2 2xg x ax bx e  ម លជាចដមលើយពិដសសម្ សមីការ E ។ 

2. ដ ោះស្រាយសមីការ : " 4 ' 4 0E y y y   ។ ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ សមីការ E ។ 

V 1.   គណនាអំាងដរស្រកាល 
 

0 3

2

1

1

1

x
I dx

x





 ដ យដស្របើស្របស់សមភាព 

   

3

2 2

1

1 1 1

C D x
Ax B

x x x


   

  
 

2. គណនាអំាងដរស្រកាល 

0

4

1 2J xdx


    ិង 

ln3

2

ln2

1

4x
K dx

e


 ។ 

VI. 1.    បង្ហា ញថាសមីការ 
2 2: 4 0H x y   ជាអ ីមពបូល។ រក្ផ្ចិរ ក្ំពូល ក្ំណ ំ អាស ីមរូរ  ិង សង់អ ីមពបូលH ។ 

2. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា   0, , ,i j k ដគឲ្យ      1, 1,0 ; 2,1, 1 ; 1,1,2P Q R   ។ 

a. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដណម្ វ ិចទ័រ PQ PR  ិង វ ិចទ័រឯក្តាម លមក្ង ឹងបលង់ PQR ។ 

b. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដណម្ វ ិចទ័រចំដណាលមក្ង PQ ដៅដលើវ ិចទ័រ PR ។ 

c. សរដសរសមីការរបលង់ PQR   ិងគណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណPQR ។  

VII ដគឲ្យអ  គម ៍   2 2 2 xf x x x xe   ក្ំណរ់ដលើ ។ 

1. សិក្ាទិសដៅអេិរភាពម្  f  ិង គណនាលីមីរម្ f  ស្ររង់  ិង។ សង់តារងអដេរភាពម្  f ។ 

2. ក្នុងបលង់ស្របក្បដ យរស្រមុយអររូណរដម  0, ,i j ឯក្តាដលើអ័ក្ស 2cm ដគតាង Cជាស្រកាបរំណាង f  ិង Pជាស្រកាប

រំណាងប៉ា រ៉ា បូល   2 2g x x x  ។ 

a. សិក្ាទីតាំងម្  C ដ ៀប ឹង P  ិង ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ចម លស្របសពវគ្នន ។ 

b. បង្ហា ញថាស្រកាបPជាមខសដកាងអាស ីមរូរដៅ ឹងស្រកាបCខាងមមក្ ។ 

c. សង់មខសដកាង C  ិង ប៉ា រ៉ា បូល P ក្នុងរស្រមុយមរមួយ។ 

d. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់  A  ខណឌ ដ យស្រកាបC  ិង Pជាមួយបនាា រ់ឈ្រ 0x   ិង ,0x    ។  

គណនា  lim
x

A 


។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I គណនាលីមីរ  

 
2

1 cos2
lim

sinx

x
A

x x





 

22

1 1
lim

4 2x
B

x x

 
  

  
  3 3lim 2

x
C x x x


    

II 1.    ដបើ 1z  ិង 2z (មា មផ្នក្ ិមិរកអវិជជមា )ជាឫសសមីការ 2 2 2 0z z   ចូរគណនា    
2017 2018

1 21 1w z z    ។ 

2. ដបើ 2 8z z i   ចូរគណនា z ។ (ម ល z  ិង z ជាចំ ួ ក្ ំផ្លិចឆ្លល ស់  ិងម៉ាូឌ លដរៀងគ្នន ម្  z ។) 

III ក្នុងហាងមួយមា មសបក្ដជើង 10គូ។ ដគដរីសមសបក្ដជើង 4ខាង មកងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញដ យម្ច  យ។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរក

ការណ៍ម លដគប មសបក្ដជើងស្ររូវគូគ្នន យ៉ា ងរិចមួយ។ 

IV ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : " 4 ' 13 0E y y y   ដបើដគ ឹងថា  0 1y   ិង   2' 2y e    ។ 

V 1.   គណនាអំាងដរស្រកាល 
4

0

2 2 4I cox xdx



    
1

1

2

x
J e dx


 



   

2

1

ln

e

e

K dx
x x

  ។ 

2. បង្ហា ញថា 
     

3 2 3

1 1 2

1 1 1

x

x x x


 

  
រួចគណនា 

 

1

3

0

1

1

x
L dx

x





 ។ 

VI 1.   ក្ំណរ់សមីការសកង់   ិងសង់ដអលីប Eមា ក្ំណ ំ  2,2  ិង  2,2 ដ ើយមខសដកាងវាការ់តាមគល់រស្រមុយ។ 

2. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា  0, , ,i j k ៖ 

a. ចូរក្ំណរ់រម្មលb ដ ើមបីឲ្យ    26, ,2 , , ,u b v b b b   ជាពីរវ ិចទ័ររអររូក្ូណាល់គ្នន ។ 

b. ដរើ PQRជាស្ររីដកាណមក្ងម ររឺដទ? ដគឲ្យ      1, 3, 2 , 2,0,4 , 6, 2, 5P Q R    ។ 

c. រក្វ ិចទ័រឯក្តាម លអររូក្ូណាល់ ឹងពីវ ិចទ័រ p i j   ិង q i k  ។ 

VII ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  0, ,i j ដគឲ្យអ  គម ៍  
22 1

ln
2

x

x

e
f x

e

 
  

 
មា ស្រកាបរំណាងC ឯក្តាដលើអ័ក្ស3cm  ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍  f x ។ 

2. ក្ំណរ់លីមីរម្  f ស្ររង់។ បក្ស្រាយលទធផ្លតាមមបប រណីមាស្ររ។ 

3. បង្ហា ញថា  

21
1

2ln 2 ln
1 2

x

x

e
f x x

e





 
 

    
 

 

។ ទញរក្លីមីរម្ f ស្ររង់ ។ 

4. បង្ហា ញថាបនាា រ់ : ln 2d y x  ជាអាស ីមរូរដៅ ឹងស្រកាបC ។ សិក្ាទីតាំងម្ ស្រកាបC ដ ៀប ឹង d ។ 

5. គណនា  'f x  ិងក្ំណរ់ទិសដៅអេិរភាពម្  f ។ សង់តារងអដេរភាពម្  f ។ 

6. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ប៉ាោះT ម លប៉ាោះ ឹងស្រកាបC ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស0 ។ 

7. សង់ ,C d  ិង T ក្នុងរស្រមុយមរមួយ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I គណនាលីមីរ  

 

3 2

1

2
lim

sin 1x

x x
A

x

 



 

2

2

2

sin 3sin 4
lim

sin 1x

x x
B

x


 



 

2 2

ln 1
lim
x e

x
c

x e





 

II សរដសរចំ ួ ក្ ំផ្លិចខាងដស្រកាមជារងពីជគណិរ a bi  

 
 

3
10

3

1
1. 3 2. cos sin 3.

6 6 2 2 3

i i

i

  
  

   

 

III ដគមា ៨ចំណ ចដផ្សងៗគ្នន ដៅដលើរងវង់មួយ។ ដគបដងកើររូប រណីមាស្ររដ យភាជ ប់ចំណ ចដ យម្ច  យ៖ 

1. ដរើមា អងករ់ចំ ួ ប៉ា នាម  ? 

2. ដរើមា ស្ររីដកាណចំ ួ ប៉ា នាម  ? 

3. ដរើមា ចរ ដកាណចំ ួ ប៉ា នាម  ? 

IV ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល  
1

: " 4 0 ; 0 1 ; '
12 2

E y y y y
 

    
 

។ 

V 1.   គណនាអំាងដរស្រកាល៖  
4 7

3 2
9 0 0

1 1
sin cos

2 1

x x
I J x x dx K dx

x x




   


    

2. ដគឲ្យអ  គម ៍   2

1 , 1 1

1 2

1 2 3

x x

f x x x

x

   


  
  

។ គណនា  
3

1

L f x dx


  ។ 

VI 1.   បង្ហា ញថា 
2 2

: 1
36 64

x y
H   ជាសមីការអ ីមពបូល។ រក្ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ អាស ីមរូរ  ិងសង់ H ។ 

2. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា  0, , ,i j k ដគឲ្យ      1, 1,2 , 2,0, 1 , 0,2,1P Q R  ។ 

a. គណនា PQ PR  ិង ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្ររីដកាណ PQR ។ 

b. រក្វ ិចទ័រឯក្តាម លមក្ង ឹងបលង់ PQR ។  

VII ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  0, ,i j ឯក្តាដលើអ័ក្ស 2cm ដគឲ្យអ  គម ៍   12 1 xf x x xe    មា ស្រកាប C ។ 

1. សិក្ាលីមីរម្  f ស្ររង់ ិង   (ដគសរដសរ
1 1x xxe xe

e

  )។ 

2. បង្ហា ញថាបនាា រ់ d មា សមីការ 2 1y x  ជាអាស ីមរូរដៅ ឹងស្រកាបC ស្ររង់។ 

3. សិក្ាទីតាំងម្ d ដ ៀប ឹងមខសដកាងC ។ 

4. a.   គណនា 'f  ិង "f ។ 

b. សង់តារងអដេរភាពម្ 'f  ិងគណនាលីមីរម្  'f ស្ររង់។ 

c. គណនា  ' 1f  ិងទញរក្សញ្ញា ម្ 'f  ដៅតាមរម្មលម្ ចំ ួ ពិរ x ។ 

d. សង់តារងអដេរភាពម្  f ។ 

5. បង្ហា ញថាសមីការ   0f x  មា ឫសមរមួយគរ់  1.9;2  ។ 

6. សង់d  ិងC ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I គណនាលីមីរ  

 

 

23 3

3 2 2 21 0

sin 21
lim lim lim

2 1 1 tan 3x x x

xx x x x
A B C

x x x x x  

 
    

    
 

II ដគឲ្យចំ ួ ក្ ំផ្លិច cos sin
4 4

z i
 

    ិង cos sin
3 3

w i
 

   ។ 

1. សរដសរ z  ិង wជារងពីជគណិរ  ិង រងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

2. សរដសរ 1 z  ិង 1 w ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

III ដគចាប់បល់មួយដ យម្ច  យដចញពីស្របអប់ប បល់ស្រក្ ម ៦ ស៤  ិងដខៀវ៥ ។ គណនាស្របូបបម លដគប ៖ 

1. បល់ស្រក្ ម  2. បល់ស 3. បល់ដខៀវ  4.បល់មិ មម ស្រក្ ម  5.បល់ស្រក្ ម ឫ ស។  

IV ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 
3: ' 3 2 1xE y y e   ។ តាមលក្ខខណឌ   0 0y  ។ 

V 1.   គណនាអំាងដរស្រកាល៖ 
 

1

24 4 4
2

1 1 0

11
cos 4

4

x
I dx J dx K x dx

x x x



  
    

 
    

2. គណនាអំាងដរស្រកាល៖ 

0 3

2

1
2 1

x
L dx

x x



   ដ យដស្របើសមភាព 

 

3

22 2 1 1 1

x c d
ax b

x x x x
   

   
។ 

VI 1.   បង្ហា ញថា 
2 2

: 1
6 9

x y
E   ជាដអលីប។ ដគរំក្ិល E ដៅខាងដឆវង 2 ឯក្តាស្រសបអ័ក្សអាប់ស ីស រួច1ឯក្តាច ោះដស្រកាម

ស្រសបអ័ក្សអរដ ដ ដ ើមបីប ដអលីបេមី 'E ។ រក្ទស្រមង់សកង់ រ 'E ក្ូរអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូល ក្ំណ ំម្  'E ។ សង់ E   ិង 'E ។ 

2. ក្នុងរស្រមុយ  0, , ,i j k  ដគឲ្យ , ,a i j k b i j k c i j k          ។ 

a. គណនា  a b c  ។ ទញរក្មាឌស្របដលពីមប៉ារក្ំណរ់ដ យបីវ ិចទ័រ , ,a b c ។ 

b. គណនាa b រួចទញរក្ក្ូស ី  សម លផ្កុំដ យពីរវ ិចទ័រ a  ិង b ។ 

c. គណនា a c រួចទញរក្ស ី  សម លផ្កុំដ យពីរវ ិចទ័រ a  ិង c។ 

VII ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  0, ,i j ដគឲ្យអ  គម ៍    2 xh x x e x    មា ស្រកាបរំណាង C ។ 

1. គណនា 'h រួច "h ។ ក្ំណរ់ទិសដៅអដេរភាពម្  'h រួចទញរក្សញ្ញា ម្ 'h ។ ទញរក្ទិសដៅអដេរភាពម្  h។ 

2. ក្ំណរ់លីមីរម្  h ស្ររង់ ិង  ។សង់តារងអដេរភាពម្   h x ។ 

3. a.   បង្ហា ញថាបនាា រ់ Dមា សមីការ y x ជាអាស ីមរូរម្ មខសដកាង C ។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដណចំ  ចស្របសពវ C  

      ជាមួយD  ិងសិក្ាទីតាំងម្  C ដ ៀប ឹង D ។ 

b. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T ប៉ាោះ ឹងស្រកាបC ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស0 ។ សង់ ,C D  ិង T ។ 

4. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់បិទជិរខណឌ ដ យCជាមួយ ងឹD  ិងបនាា រ់ 1x   ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I គណនាលីមីរ៖   

2 6

2 100 1 0

9 3 1 9 5
lim lim lim

1

x x

x x x

x x
A B C

x x x  

   
  


 

II 1.   ដ ោះស្រាយសមីការក្នុងសំណ ំចំ ួ ក្ ំផ្លិច 
2 1 1

0
2 4

z z   ។ 

2. សរដសរ  4 3z i   ិង 3 3w i   ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ រួចគណនា 
1

, ,
z

zw
w z

ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។  

III េង់ I មា បល់ស៤  ិងដមម ២ ដ ើយេង់ II មា បលស់៣  ិងដមម ៥ ។ ដគចាប់បល់មួយដចញពីេង់ ីមួយៗ។ រក្ស្របូបប៖ 

1. ប បល់សទងំ២  2. ប បល់ដមម ទងំ២  3. ប បល់ស២  ិង ដមម ១     

IV ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : 4 " 4 ' 5 0E y y y   ម ល    1 , ' 0y y   ។ 

V 1.   គណនាអំាងដរស្រកាល 
   

1

0 13 22

2 3

1 0 1

4 2 4

1 41 1

x x x x x
I dx J dx K dx

x x xx x 

  
  

  
    

2. គណនាអំាងដរស្រកាល 
2

2 2

4 cos

3 2 sin sin

x

x x

x e x
L dx M dx N dx

x e e x x


  

      

VI 1.   បង្ហា ញថា 
2 2

: 1
4 5

x y
H   ជាអ ីមពបូល។ ដគរំក្ិល H ដៅាក ំ2 ឯក្តាស្រសបអ័ក្សអាប់ស ីស  ិង 2 ឯក្តាដៅដលើស្រសបអ័ក្ស

អរដ ដណដ ើមបីប អ ីមពបូលេមី 'H ។ រក្ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូល ក្ំណ ំ អាស ីមរូរម្ 'H   ិងសង់ 'H ។ 

2. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  0, , ,i j k ដគឲ្យបីវ ិចទ័រ 2 , 3 2 , 5a i j k b i j k c j k        ។  

គណនា    ) 2 3 ) ) ) )a a b b a b c a b d a b c e a b c       ។ 

                សម្ាល់៖ ដ ើមបីគណនា )d  ិង )e  ដគដស្របើរូបម ក      a b c a c b a b c       ិង  
1 2 3

1 2 3

1 2 3

a a a

a b c b b b

c c c

   ។ 

VII ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  0, ,i j ដគឲ្យអ  គម ៍    
2

1 xf x x e  មា ស្រកាបរំណាងC ។ 

1. a.   ក្ំណរ់លីមីរម្  f ស្ររង់ ិង ។ 

c. ក្ំណរ់លីមីរម្  f ស្ររង់  ។ បក្ស្រាយលទធផ្លតាមស្រកាប។ 

d. សិក្ាអដេរភាពម្ អ  គម ៍ f  ិងសង់តារងអដេរភាពម្  f ។ 

2. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T ប៉ាោះ ឹងស្រកាបC ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស0 ។ 

3. a.   តាង   1 xk x x e   ។ គណនា  'k x សិក្ាអដេរភាព  ិងសញ្ញា ម្   k x ។ 

b.   ទញរក្ទីតាំងម្ មខសដកាងC ដ ៀប ឹងបនាា រ់T ។ 

4. គណនា        2 , 1 , 2 , 4f f f f ។ សង់មខសដកាងC  ិងបនាា រ់ប៉ាោះT ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ
 

2 3 2 3

20 1 0

2 5 3 1 1
lim lim lim

3 3cos 1x x x

x x x x x
A B C

x xx  

    
  

 
 

II. 1.   ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ x  ិង y ដ ើមបីប  

2
1 1

1
1

i
i

i x iy

 
   

  
។ 

2. ដ ោះស្រាយសមីការ 
4 22 4 0z z   ក្នុងសំណ ំចំ ួ ក្ ំផ្លិច ដ យ ំបូងស្ររូវតាង 

2t z សិ ។ 

III. ដគមា ស្រគូគណិរវិទា៥ នាក្់ ិង រូបវិទា៧នាក្់។ ដគចង់បដងកើរគណៈក្មមការម លមា ស្រគូគណិរ២  ិង រូប៣។  

គណនាស្របូបប៖     A: ស្រគូរូបមាន ក្់ស្ររូវប ដរីសជាស្របធា     

                        B: ស្រគូគណិរ២ នាក្់ស្ររូវប ល បដ ម្ ោះមិ ឲ្យជាសមាជិក្គណៈក្មមការ។ 

IV. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : " ' 5 sin 2xE y y e x   ។ 

1. ដ ោះស្រាយសមីការ 1 : " ' 0E y y  ដ យតាងចដមលើយដ យ 1y ។ 

2. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ , ,A B C ដ ើមបីឲ្យ cos2 sin 2x

py Axe B x C x   ។ ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្  E ។ 

V. 1.   គណនាអំាងដរស្រកាល 

 

1

32

2
2

0 1

x
I dx

x



 ដ យដស្របើសមភាព 

   

3

2 22
2 211 1

x ax b cx d

xx x

 
 

 
។ 

3. គណនាអំាងដរស្រកាលក្ំណរ់  1 cos3J x x dx





     ិង 

3

2

1

2
1

2

x
K x dx

x


 
    

 
 . 

VI. 1.   a.   ក្ំណរ់សមីការសកង់ រអលីប 0E ម លមា ក្ពំូល  2;0  ិង ក្ំណ ំ  2,0 ។ សង់រូប 0E ។ 

b. ដគរំក្ិល 0E ដៅាក ំ2 ឯក្តា  ិងដៅដលើ3ឯក្តាដ ើមបីប ដអលីប 1E ។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូល  ិងក្ំណ ំម្ 1E  

1. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  0, , ,i j k ដគឲ្យចំណ ច        0,0,3 , 2, 1,2 , 3,2,1 , 1,3,2P Q R S ។ 

a. បង្ហា ញថាចរ ដកាណPQRSជាស្របដលេូស្រកាម  ិង សង់រូបរបស់វា។ 

b. គណនា PQ ិង PS ។ គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាម្ ចំដណាលមក្ងស្របដលេូស្រកាម PQRS ដៅដលើបលង់ xoy ។ 

ស្រទសឹកបីទ៖ ម្ផ្ាស្រក្លាម្ ចំដណាលមក្ងស្របដលេូស្រកាមក្ំណរ់ដ យវ ិចទ័រu  ិង v ដលើបលង់ម លមា វ ិចទ័រឯក្តា pជាវ ិចទ័រណរមា៉ា

ល់គឺក្ំណរ់ដ យ  u v p  ។ 

VII. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  0, ,i j  ិងចំដ ោះ 0x  ដគឲ្យអ  គម ៍  
2ln x

f x x
x

  ស្រកាបC  ិងឯក្តាដលើអ័ក្ស 1cm  

1. ដគឲ្យអ  គម ៍ជំ ួយ   2 2 2lng x x x    ម ល 0x  ។ 

a. សិក្ាអដេរភាពម្  g  ិងគណនា  1g ។ 

b. ទញរក្សញ្ញា ម្ g ដលើចដនាល ោះ  0, ។ 

2. a.    គណនាលីមីរ f ស្ររង់ 0  ិង  ។ 

b. សិក្ាអដេរភាពម្ f  ិងសង់តារងអដេរភាពរបស់វា។ 

c. បង្ហា ញថាបនាា រ់មា សមីការ y x ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC  ិង សិក្ាទីតាំងម្  y x ដ ៀប ឹង។ 

d. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដណចំណ ច A ម លបនាា រ់T ប៉ាោះស្រកាបC ស្ររង់ A ស្រសប ឹង។ សង់ ,C   ិង T ។ 

e. បង្ហា ញថាសមីការ   0f x  មា ឫស មរមួយគរ់ម ល 
1

1
2

  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

0

2 2 2
lim

sinx

cos x
A

x x


  ; 

 

3 2

31

2
lim

1x

x x
B

x

 



 ; 

32

2 2
lim

8x

x x
C

x





  

II. ១. ដ ោះស្រាយសមីការ
2: 2 5 0E z z    ក្នុងសំណ ំចំ ួ ក្ ំផ្លិច។ 

 ២. ដគឱ្យចំ ួ ក្ំផ្លិច 2 3 2 & 1x i y i       ។ គណនា
1

, , 4 , 2 &
x

xy x y
y x

   ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

III. ស្របអប់មួយមា បល់ស្រក្ ម៨ ស៣  ិងដខៀវ៩។ ដគចាប់បល់៣ មកងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញដ យម្ច  យ។ 

រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍ម លដគចាប់ប ៖ 

ក្/. ស្រក្ មទងំ៣ ខ/. សទងំ៣  គ/. ស្រក្ ម២ ងិស១   

ឃ/. យ៉ា ងរិចស១      ង/. ស្រគប់ពណ៌  ច/. តាមលំ ប់ស្រក្ ម ស ដខៀវ។ 

IV. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : " 100 0E y y   ម ល  0 2y   ិង   5y    ។ 

V. ១. គណនាអំាងដរស្រកាល
4

x
I dx

x


  ;
2

4

x
J dx

x


   ិង
  

9

5 2

x
K dx

x x




   ។ 

២. គណនាអំាងដរស្រកាល

4

1

xL e dx   ។ 

VI. ១. ក្ំណរ់សមីការសកង់ រអ ីមពបូល
2 2: 4H y x   ។ រក្ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងអាស ីមរូរម្ H  រួចសង់ស្រកាបវា។ 

២. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k  ដគឱ្យ 2 , 2 & 2a i j k b i j k c i j k          ។ 

    a. បង្ហា ញថា      2a b a b a b      ។ 

    b. បង្ហា ញថា      a b c a c b a b c       ។ 

VII. មផ្នក្A. ដគមា អ  គម ៍   2

2

1
4lng x x x

x
    ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0,  ។ 

     ១. សិក្ាអដេរភាពម្ g   ិងគណនា  1g ។ 

     ២. សិក្ាសញ្ញា ម្  g ដលើចដនាល ោះ    0,1 & 1,  ។ 

មផ្នក្B. ដលើចដនាល ោះ  0, ដគមា អ  គ ម៍    
22

2

1 1
ln

4 4
f x x x

x
    មា ស្រកាបរំណាង

fC  ។ 

 ១. ចំដ ោះស្រគប់ 0x   ចូរបង្ហា ញថា  
1

f x f
x

 
  

 
 ។ 

 ២. ក្ំណរ់លីមីរម្ f  ស្ររង់   (ដ យទញ
2x  ជាក្តាក រួម)  ិងលីមីរម្ f ស្ររង់០។ 

 ៣. ចំដ ោះស្រគប់ 0x   បង្ហា ញថា    
1

'
2

f x g x
x

  ។ ដស្របើលទធផ្លមផ្នក្A ចូរសិក្ាអដេរភាពម្ f ។ 

 ៤. សង់មខសដកាង
fC ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , ,O i j ដលើឯក្តាអ័ក្ស5cm  ។ 

មផ្នក្C. សិក្ាឬសម្ សមីការតាមស្រទឹសកីបទរម្មលក្ណាក ល 

 ១. បង្ហា ញថាសមីការ  f x x  មា ឬស  0,1   មរមួយគរ់(ដគស្ររូវសិក្ាអដេរភាពម្    h x f x x   ) 

 ២. បង្ហា ញថាសមីការ  
1

f x
x

  មា ឬស  1,   មរមួយគរ់។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

2 2

4

sin cos
lim

4 5x

x x
A

x x  




 
;         

3

3 23

27
lim

5 7 3x

x
B

x x x




  
;   32 3 2lim 2 2

x
C x x x x


      

II. ១. ដបើ
3 1w   ចូរសស្រមួលក្ដ ាម

7 8A w w     ិង
2 2

1 1 1

1 1
B

w w w w
  

  
 ។ 

 ២. ដ ោះស្រាយសមីការក្នុង  ៖ 
6 1z   ដ យសរដសរជារងa bi  ។ 

III. ដរើដគអាចមបងមចក្ម  សស១០នាក្់ជាស្រក្ុមប ប៉ា នាម  រដបៀប? 

ក្. ២ស្រក្ុមមា ម  សស៧នាក្់  ិង៣នាក្់។  ខ. ៣ស្រក្ុមម លមា ម  សស៥នាក្់ ៣នាក្់  ិង២នាក្។់ 

IV. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល    : " 12 ' 36 0, 1 0, ' 1 1E y y y y y      ។ 

V. ១. គណនាអំាងដរស្រកាល  5 43A x x x dx    ,
2 2cos sin

dx
B

x x
  , 

2 1

1

x

x

e
C dx

e




   

 ២. ដគឱ្យ      ln 1 &
1

x
G x x x g x

x
   


 ។ បង្ហា ញថា  G x  ជាស្រពីមីទីវម្  g x  ស្រគប់ x  ។ 

VI. ១. ក្ំណរ់សមីការសកង់ រ  ិងសង់រូបអ ីមពបូលH  ម លមា ក្ំពូល  3,0   ិងអាស ីមរូរ
4

3
y x   ។ 

 ២. a. ដគឱ្យ      1,2, 1 , 1,1,0 , 0,2, 2A B C   ក្នុងរស្រមុយOxyz  ។ 

           ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ច E  ដ ើមបីប សមភាព 3AB AE CB AC    ។ 

      b. ក្នុងរស្រមុយOxyz ដគឱ្យ    0,4,3 , 2,0,a b m   ។ ក្ំណរ់រម្មល m ដ ើមបីឱ្យ &a b  ផ្្ុំប ម ំ120  ។ 

VII. មផ្នក្A. ដគមា អ  គម ៍    3 22 4 xf x x x e   ស្រកាបC  ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  0, ,i j  ឯក្តា1cm  ។ 

 a. ក្ំណរ់លីមីរម្ f  ស្ររង់    ិង   ។ 

 b. គណនា  'f x   ិងបង្ហា ញថា    2' 2 5 4 xf x x x x e     ។ 

 c. សិក្ាទិសដៅអដេរភាព  ិងសង់តារងអដេរភាពម្ f ។ 

 d. សង់មខសដកាងC ។ 

មផ្នក្B. ចំដ ោះស្រគប់ចំ ួ គរ់ 0n   ដគតាង

1

0

n x

nI x e dx   ។ 

 a. ដស្របើអំាងដរស្រកាលដ យមផ្នក្ ចូរគណនា 1I  ។ 

 b. ចំដ ោះ 2n   ចូរបង្ហា ញថា 1

1
n nI nI

e
   ។ ទញរក្ 2 3&I I  ។ 

 c. គណនា S ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់គិរជា
2cm  ម លខណឌ ដ យមខសដកាងC  អ័ក្សអាប់ស ីស ិងបនាា រ់ 0, 1x x   ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

 
2 3

21

1
lim

2 3x

x x x
A

x

  


 
  

 0

1 cos3
lim

ln 1 2x

x
B

x





   2 2lim 1 3 3 2 1

x
C x x x


       

II. ដគឱ្យចំ ួ ក្ ំផ្លចិ cos sin
3 3

x i
 

    ិង cos sin
6 6

y i
 

    ។ 

 ១. សរដសរ x   ិង y ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

 ២. គណនា
2017 20171 ,1 , &x y x y   ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

III. ក្នុងេូមិមួយមា ម  សស២០០ស្រគួារ ម លក្នុងដនាោះ១៣០ស្រគួារមា  ីមស្រស ៩០ស្រគួារមា  ីចមាក រ  ិង៥០ស្រគួារមា ទងំ

 ីមស្រស  ិង   ចមាក រ។ ដគដស្រជើសដរីសស្រគួារមួយដ យម្ច  យ ដ ើមបីដ វើជារំណាងេូមិ។ រក្ស្របូបបម ល៖ 

 ១. មា មរ ីមស្រសមួយម ខគរ់។      ២. មា មរ ីចមាក រមួយម ខគរ់។      ៣. គ្នម  ទងំពីរ ៤. យ៉ា ងរិចមួយស្របដេទ ី។ 

IV. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល៖    : " 3 0, 0 1, ' 0 3E y y y y     ។ 

V. ១. គណនាអំាងដរស្រកាល៖

2

0

cos sin
2 2

x x
I dx


 

  
 
 ; 

2

2

cos3

1 sin 3

x
J dx

x








 ;

ln3

ln2

8

1x
K dx

e


   

 ២. ដ យបង្ហា ញថា
5 4

2

3

16 4 1 1
4 4

4 2 2

x x
x x

x x x x x

   
      

   
 ចូរគណនា

1 5 4

3

1

16

4

x x
L dx

x x


 


  ។ 

VI. ១. បង្ហា ញថា
2 2:16 25 400E x y   ជាសមីការដអលីប។ រក្ក្ូអរដ ដ ម្  ផ្ចិរ ក្ំពូល  ិងសង់រូប E  ។ 

 ២. a. ដបើ    1,1,0 , 2, 1,3A B   រក្ក្ូអរដ ដ ចំណ ចC  ម្ អ័ក្សOy  ដ ើមបីឱ្យស្ររដីកាណ ABC  មក្ងស្ររង់ A  ។ 

     b. ដបើ      1,1,0 , 1,2,0 , 2,1,0M N P ។ គណនាស្របមវងស្រជុងទងំបី រួចបង្ហា ញថា MNP  សមបរ។ 

VII. ដគមា អ  គម ៍  
4

1
1x

f x x
e

  

 មា ស្រកាបរំណាងC ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  0, ,i j ដលើឯក្តាអ័ក្ស2cm ដលើ

អ័ក្សអាប់ស ីស  ិង1cm ដលើអ័ក្សអរដ ដ ។ 

 ១. បង្ហា ញថា  
4

3 ,
1

x

x

e
f x x x

e
   


 ។ 

 ២. គណនាលីមីរម្ f  ស្ររង់    ិង ។ 

 ៣. បង្ហា ញថា 1 2: 1& : 3d y x d y x     ជាអាស ីមរូរដស្រទរខាង    ិង  ដរៀងគ្នន ។ 

                 សិក្ាទីតាំងដ ៀបម្ C  ដ ៀប  ឹង 1d   ិង C  ដ ៀប ឹង 2d ។ 

 ៤. បង្ហា ញថា  0,1I  ជាផ្ចិរឆលោុះម្ ស្រកាបC  ។ 

 ៥. បង្ហា ញថា  
2

1
'

1

x

x

e
f x

e

 
  

 
  ិងសង់តារងអដេរភាពម្ f  ។ 

 ៦. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T  ម លប៉ាោះមខសដកាងC  ស្ររង់ I  ។ 

 ៧. សង់មខសដកាង ិងបនាា រ់ 1 2, , &C T d d  ក្នុងរស្រមុយមរមួយ។ 

 ៨. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាS គិរជា
2cm  មផ្នក្បលង់ខណឌ ដ យមខសដកាងC  ជាមួយបនាា រ់ 0, 1x x   ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ៖  

 
2 3

31

1 5 5
lim

1x

x x x
A

x

  



 ,  

2

0

sin 3
lim

1 cosx

x
B

x



    ,

2 20

sin 4
lim

1 1x

x
C

x x


  
  

II. ស្របអប់មួយមា សំប ស្ររ៩ ច ោះដលខពី១ ល់៩។ ដគចាប់សំប ស្ររ៣ មកងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញ។ រក្ស្របូបបម ល៖ 

ក្. ដគប លំ ប់ដលខ ដសស គូ ិងដសស។  

ខ. ដគប លំ ប់ដលខគូ ដសស គូ។ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ
1 3

1 2

i
z

i





  ិង cos sin

3 3
w i

 
   ។ 

 ១. សរដសរ z   ិងw  ជារងពជីគណិរ។     

 ២. សរដសរ
3 10, , , &z w z w z w  ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

IV. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
2: " 5 ' 4 1E y y y x x       

 ១. ដ ោះស្រាយសមីការ 1 : " 5 ' 4 0E y y y   ។ 

 ២. រក្អ  គម ៍   2g x Ax Bx C    ជាចដមលើយពិដសសម្ E  ។ ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ E ។ 

V. ១. គណនាអំាងដរស្រកាល  
2

3 2

0

3 1I x x dx   ,  
2

2

2

4 cos3J x x dx






   ,

0

1

1K xdx


    

 ២. បង្ហា ញថា
   3

3 3 5 1

2 8 8 16 2 16 2

x

x x x x x

 
  

  
 រួចគណនា

1

3

1

3

2 8

x
L dx

x x





   

VI. ១. បង្ហា ញថា
2 2: 9 10 90E x y   ជាសមីការដអលីប។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសង់ស្រកាបវា។ 

 ២. a. ដបើ    1,1, 2 , 1,0,a b m    ។ ដបើ &a b  ផ្្ុំប ម ំ 45  ចូរក្ណនារម្មលm ។ 

     b. ដគមា  1, log3,a m   ិង  3, log 25, 3b    ។ រក្រម្មលm ដ ើមបីឱ្យa b  ។ 

     c. ដគមា      2,1,0 , ( 1,2,0), 2, 1,0 & 1, 2,0A B C D     ។ បង្ហា ញថា ABCD  ជាកាដរ  ិងក្ំណរ់ម្ផ្ាវា។ 

VII. ដគឱ្យអ  គម ៍   ln
2 1

x
f x x

x

 
   

 
 មា ស្រកាបរំណាង

fC  ក្នុងរស្រមុយ  0, ,i j ។ 

 ១. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f  ។ 

 ២. គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់  ិងទញរក្អាស ីមរូរឈ្រ។ 

 ៣. បង្ហា ញថាបនាា រ់ : ln 2d y x   ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាប
fC ។ សិក្ាទីតាំងដ ៀប

fC  ឹងបនាា រ់d  ។ 

 ៤. គណនា  'f x   ិងបង្ហា ញថា f ជាអ  គម ៍ដក្ើ ។ សង់តារងអដេរភាពម្ f ។ 

 ៥. បង្ហា ញថាសមីការ   0f x   មា ឬសពីរគឺ
5 3

1, & 1,
4 5

 
   

      
   

 ។ 

 ៦. សង់មខសដកាង
fC  ិង d  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I គណនាលីមីរ 

 
2

22

2
lim

2x

x x
A

x x




 
      ;

 
4

0

1 1
lim
h

h
B

h

 
   ,

3

1

1
lim

1x

x
C

x





  

II ស្របអប់មួយមា ឃល ីស៣ ឃល ីដមម ៥  ិងស្រក្ ម២។ ដគចាប់ឃល ី៣ស្រគ្នប់ មកងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញ។ គណនាស្របូបប 

ក្. ឃល ីពណ ៌ូចគ្នន ២ស្រគ្នប់គរ់។              ខ. ឃល ីស២  ិងឃល ីដមម ១។                គ. ឃល ីស្រគប់ពណ៌។ 

III ១. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ ,x y  ម ល
   

2
3 4 2x x yi x yi    

 ។ 

 ២. ដគមា ចំ  ួក្ ំផ្លិច 1 3 & cos sin
3 3

a i b i
 

     ។ 

 a. សរដសរ &a b  ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។   

 b. គណនា
4

6
&

a
a b

b
  ។ 

IV ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : 4 " 4 ' 0E y y y    ម ល    0 1, ' 0 1.5y y   ។ 

V ១. គណនាអំាងដរស្រកាល  
2

2I x dx   ។ 

 ២. បង្ហា ញថា

   

4

2 2
2 2

1 1 2

1 1

x x

xx x x


 

 
 ។ ទញរក្អំាងដរស្រកាល

 

2 4

2
2

1

1

1

x
L dx

x x





  ។ 

VI ១. ដគមា ដកា ិក្
2 2:8 9 72E x y   ។ បង្ហា ញថា E  ជាដអលីប រួចរក្ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ ិងសង់រូប E ។ 

 ២. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k ដគឱ្យ      2,3, 1 , 1,1,1 , 1, 1,2M N P m    ។ 

  a. គណនា NM   ិង NP។ ក្ំណរ់រម្មលm  ដ ើមបីឱ្យស្ររីដកាណMNP  មក្ងស្ររង់N  ។ 

  b. គណនា NM NP ។ ទញរក្ម្ផ្ាស្ររីដកាណMNP  ិងក្ំណរ់សមីការបលង់MNP ។ 

VII ដគឱ្យអ  គម ៍  
4

2 3
1x

f x x
e

  

 ក្ំណរ់ដលើសំណ ំចំ ួ ពិរ   ិងមា ស្រកាបរំណាងC  ឯក្តាដលើអ័ក្ស2cm   

 ១. បង្ហា ញថាចំដ ោះស្រគប់ចំ ួ ពិរ ដគប  
4

2 1
1

x

x

e
f x x

e
  


។ 

 ២. a. ក្ំណរ់លីមីរម្ f  ស្ររង់  ។ 

      b. បង្ហា ញថាបនាា រ់ 1 : 2 1D y x   ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាប  ិងសិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹង 1D  ។ 

 ៣. a. ក្ំណរ់លីមីរម្ f  ស្ររង់   ។ 

      b. បង្ហា ញថាបនាា រ់ 2 : 2 3D y x   ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាប  ិងសិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹង 2D  ។ 

 ៤. បង្ហា ញថា  
 

 

2

2

2 1
'

1

x

x

e
f x

e





  ិងក្ំណរ់ទិសដៅអដេរភាពម្ f ។ 

 ៥. សរដសរសមីការបនាា រ់T  ម លប៉ាោះមខសងដកាងC ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស០។ 

 ៦. គណនា  1f    ិង  1f  ។ សង់ 1 2, , &D D T C  ក្នុងរស្រមុយ  , ,O i j ។ 

 ៧. បង្ហា ញថាសមីការ   0f x   មា ឬស  មរមួយគរ់ម ល  0,1  ។ ទញរក្សញ្ញា ម្  f x  ។ 

 ៨. a. ក្ំណរ់ស្រពីមីទីវមួយម្ អ  គម ៍  f x (ដ យដស្របើសំណួរ១. ) ។ 

      b. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងជ់ា
2cm  ខណឌ ដ យមខសដកាងជាមួយអ័ក្សអាប់ស ីស ិងបនាា រ់ 1, 2x x    
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

 
3

21

4 3
lim

1x

x x
A

x

  



,  2lim 9 1 3

x
B x x x dx


    , 

 

 0

sin 2017
lim

sin 2018x

x
C

x









  

II. ស្របអប់មួយមា អំពូល១០ក្នុងដនាោះ មា អំពូលខូច៤។ ដគចាប់អំពូល៣ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបប 

      ១. លអទងំអស់          ២. ខូចទងំអស់         ៣. ខូចមួយគរ ់     ៤. លអមួយគរ់  ៥. យ៉ា ងរិចលអមួយ។ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 1 3 & 6 2z i w i      ។ 

     ១. សរដសរ z   ិងwជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។   

 ២. គណនា
5 18, , &

z
z w z w

w
  ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

IV. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
2: " 3 ' 2E y y y x    ។ 

     ១. ដ ោះស្រាយសមីការ " 3 ' 2 0y y y   ។ 

     ២. រក្អ  គម ៍   2g x ax bx c    ម លជាចដមលើយពិដសសម្ E  ។ ទញរក្ចដមលើយម្ សមីការ E ។ 

V. ១. គណនាអំាងដរស្រកាល   
1

2

0

2 3 1 2I x x dx    ។ 

      ២. គណនាអំាងដរស្រកាល
 

1 3

3

0 1

x
L dx

x



  ដ យដស្របើសមភាព

     

3

3 2 3
11 1 1

x B C D
A

xx x x
   

  
 ។ 

VI. ១. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសង់ដអលីប
2 2: 4 4E x y   ។ ក្ំណរ់រម្មលk  ដ ើមបីឱ្យបនាា រ់ y x k   ការ ់

           ដអលីប E  ប ពីរចំណ ច។ 

      ២. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k ដគឱ្យ      3, 2,4 , 5,1,6 , 3,0,2a b c      ។ 

       a. គណនា 4, 39, 0a x b x c x       ។ ចូរក្ំណរ់ x  ។ 

      b. គណនា  a b c   រួចទញរក្មាឌស្របដលពីមប៉ារក្ំណរ់ដ យបីវ ិចទ័រដ ោះ។ 

VII. A. ដគឱ្យអ  គម ៍    1 1 xf x x e    ក្ំណរ់ដលើ  ។ 

      a. គណនា  'f x   ិងសិក្ាសញ្ញា ម្  'f x ។ 

      b. គណនា  0f  ិងសង់តារងអដេរភាព  f x ។ ទញរក្សញ្ញា ម្  f x ដៅតាមរម្មល x  ។ 

      B. ដគមា អ  គម ៍   2 xg x x xe    មា ស្រកាបរំណាងC  ឯក្តាដលើអ័ក្ស 2cm  ។ 

      a. គណនាលីមីរម្ g ស្ររង់  ិង   ។ 

      b. បង្ហា ញថាបនាា រ់ : 2D y x   ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC ។ បញ្ញជ ក្់ទីតាំងC  ដ ៀប ឹងD ។ 

      c. បង្ហា ញថា    'g x f x  ។ គណនារម្មលបរមា ម្ g   ិងសងត់ារងអដេរភាពម្ g ។ 

      d. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T   ម លប៉ាោះ ឹងមខសដកាងC  ដ ើយស្រសប ឹងD  ។ 

      e. គណនា    1 , 1g g  រួចសង់ , &C D T  ។ 

      f. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាគិរជា
2cm  មផ្នក្បលង់ខណឌ ដ យ &C D ជាមួយបនាា រ់ 2, 0x x    ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

     
3

22

8
lim

3 10x

x
A

x x




 
  

6

6
lim

3sin
6

x

x
B

x









 
 

 

  ;
2 2

20

1 2 1
lim

3x

x x
C

x

  
   

II. ក្នុងថាន ក្់មួយមា សិសស៦០នាក្់ ម លដៅក្នុងដនាោះមា សិសស២៨នាក្់ចូលចិរក ូបាច់ដគ្ន ៣៧នាក្់ចូលចិរក ូបាច់ស្រជូក្  ិង

១៥នាក្់ចូលចិរក ូបទងំពីរម ខ។ ដគជួបសមាា ស ៍សិសសមាន ក្់ដ យម្ច  យ។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍ម លដគប ៖ 

 ១. សិសសចូលចិរក ូបាច់ដគ្នមួយម ខគរ់។   

 ២. សិសសចូលចរិក ូបាច់ស្រជូក្មួយម ខគរ់។ 

 ៣. សិសសមិ ចូលចិរក ូបាច់ទងំពីរម ខ។ 

III. ១. សរដសរចំ ួ ក្ ំផ្លិច
 

2

1 3 1

1

i i

i

   
 
  

 ជារងពីជគណិរ រួចជាស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

       ២. ក្ំណរ់ម៉ាូឌ ល  ិងអាគ យម៉ាង់ម្ 
1

1

i

i




 រួចគណនា

2018
1

1

i

i

 
 
 

 ។ 

IV. ១. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល    : " ' , 0 2, ' 0 1xE y y xe y y     ។ 

      ២. ដ ោះស្រាយសមីការ
26

:
2 cos

dy x
F

dx y y



 ។ 

V. ១. គណនាអំាងដរស្រកាល
 

2
1x

I dx
x


     ;  

2

1x xJ e e dx   ;  2 3sin 2K x x dx   

      ២. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់ខណឌ ដ យមផ្នក្មខសដកាងម្ អ  គម ៍   2 32f x x x   ិង   24g x x   ។  

VI. ១. ក្ំណរ់សមីការសកង់ រដអលីប E  ផ្ចិរស្ររង់O   ិងមា ក្ំណ ំ  3,0   ិងអ័ក្សរូចស្របមវង8ឯក្តា។ សង់ដអលីប។ 

      ២. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,O i j k ដគឱ្យ    1,1,2 , 1, , 2u v m m     មា ម ំផ្្ុំគ្នន   ។ 

      a. គណនាu v  ជាអ  គម ៍ម្ m ។  b. ក្ំណរ់រម្មលm ដ ើមបីឱ្យ 4u v   ។ 

VII. ដគឱ្យអ  គម ៍  
4

2
1

x

x

e
f x x

e
   


 មា ស្រកាបរំណាងC  ។ 

១. គណនាលីមីរម្ f  ស្ររង់ ិង  ។ 

២. បង្ហា ញថាបនាា រ់ 1 2: 2& : 6d y x d y x       ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC  ។ 

 សិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹងអាស ីមរូរ 1 2&d d  ។ 

៣. គណនា  'f x   ិងបង្ហា ញថា f ច ោះ ច់ខារ។ សង់តារងអដេរភាពម្ f ។ 

៤. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T  ម លប៉ាោះC  ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស០។ 

៥. បង្ហា ញថា  0, 4I   ជាផ្ចិរឆលោុះម្ ស្រកាប។ 

៦. សង់មខសដកាង 1 2, , &d d C T  ។ 

៧. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យC ជាមួយបនាា រ់ 2d   ិងបនាា រ់ 0, 1x x   . 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ  

4 2

3 22 2 0

16 2 3 2sin
lim lim lim

8 45 3x x x

x x x x x
A B C

x xx  

   
  

  
 

II. ក្នុងេង់មួយមា ស្រក្ូចជូរ7  ិងស្រក្ូចមផ្អម8។ ដគចាប់យក្ស្រក្ូច 4 មផ្លស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យដចញ។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឺរកិការណ៍៖ 

 A:  ស្រក្ូចជូរ25%             B:   ស្រក្ូចមផ្អម50%           C:  ស្រក្ូចជូរ75%  

III. ដគឲ្យ
1 3

2 2
z i   ិង 4 4w i   ។ គណនា z w  ិង

z

w
 ជាទស្រមង់ពីជគណិរ ិងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

IV. 1. ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល    : '' ' 2 0 ; ln 2 1, ' 0 2E y y y y y     ។ 

2. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ , ,a b c ដ ើមបីឲ្យ   2f x ax bx c   ជាចដមលើយពិដសសម្ 2

1 : '' ' 2 2 5E y y y x     ។ 

V. គណនាអំាងដរស្រកាល  
ln3

4

ln2
4

1
1 sin8 cos4

1x
I x dx J x x dx

e






 
     

 
        

4
1

21

4 4

1

x x
K dx

x

 


  ដ យ

ស្ររូវបង្ហា ញថា
4

2

2 2

4 4
4 4

1 1

x x x
x

x x

 
  

 
។ 

VI. 1. ក្ំណរ់សមីការសដង់ រដអលីបក្ំណ ំ  0; 3  ិង អក្ស័រូចស្របមវង 4 ឯក្តា។ សង់ដអលីបដ ោះ។ 

2.  a. ដគឲ្យក្ំពូលស្របដលេូស្រកាម ABCDគឺ    1;2;3 , 1; 2; 1A B     ិង  2;3;2C ។ រក្ក្ូអរដ ដ ម្ D ។ 

     b.  គណនាបរិមាស្ររ  ិង ម្ផ្ាស្របដលេូស្រកាម ABCD។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍  
3 1

1

x

x

e
f x

e





មា ស្រកាបរំណាងក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , ,O i j ឯក្តាដលើអក្ស័2cm។ 

1. បង្ហា ញថា     4f x f x   ចំដ ោះស្រគប់ x ។ ទញថាមា ផ្ចិរឆលោុះមួយតាងដ យ A ម លដគស្ររូវក្ំណរ់ក្ូអរដ 

ដ ។ 

2. ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់ ិង  ។ ទញរក្សមីការអាស ីមរូរដ ក្ទងំពីរម្ ។ 

3. គណនា  'f x  ិងសិក្ាសញ្ញា ម្  'f x ។ សង់តារងអេិរភាពម្  f x ។ 

4. a.  ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T ម លប៉ាោះមខសដកាង ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាស ីស0 ។ 

b.  តាង    
1

2
2

x f x x
 

   
 

។ បង្ហា ញថា  
2

1 1
'

2 1

x

x

e
x

e


 
   

 
។ គណនា  0  ិង ក្ំណរ់សញ្ញា ម្  x

។ ទញរក្ទីតាំងម្  ដ ៀប ិងT ។ 

 5.   សង់ ,T   ិងអាស ីមរូរក្នុងរស្រមុយមរមួយ។ 

 6.   ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាគិរជា
2cm មផ្នក្បលង់ខណឌ ដ យជាមួយអក្ស័អាប់ស ីស  ិងបនាា រ់ 0; 1x x  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ  

 
23 2

2 22 3 0

1 cos8 9
lim lim lim

2 2 7 5x x x

x xx x
A B C

x x xx  

  
  

   
 

II. ក្នុងេង់មួយមា ស្រក្ សស្របក្់1$ចំ ួ 5ស លឹក្ 5$ចំ ួ 3ស លឹក្  ិង 10$ចំ ួ 4ស លឹក្។ ដគចាប់យក្ស្រក្ សស្របក្់3ស លឹក្ស្រពម

គ្នន ដ យម្ច  យ ។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឺរកិការណ៍ ៖   

.A ប ស្របក្់30$       .B ប ស្របក្់រិចជាង5$     .C ប ស្របក្់16$        .D ប ស្របក្់យ៉ា ងរិច10$។ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ
3

2

i
z

i

 



  ិង cos sin

3 3
w i

 
   ។  

1. សរដសរចំ ួ ក្ ំផ្លិច z  ិងwជារងពីជគណិរ។           

2. គណនា
10;z w z  ិង

18

1

w
ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

IV. ដគមា សមីការឌីដផ្រង់មសយល :4 '' ' 3 0E y y y   ម ល    0 1; '' 0 4y y   ។ 

V. គណនាអំាងដរស្រកាល    
 

2
ln2 12 2

2
1 30
24

2 cos sin
1

x x
I e dx J x x dx K dx

x




    


     ដ យដស្របើ 

សមភាព
     

2

3 2 3
11 1 1

x a b c

xx x x
  

  
។ 

VI. 1.   បង្ហា ញថាដកា ិច
2 2:7 16 112E x y  ជាដអលីប។ រក្ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសង់ដអលីប E ។ 

            2. ដគឲ្យគូប .ABCD EFGHមា ស្រទ  ង 2cm ដៅក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  , , ,A AB AD AE ។ 

a. រក្ស្រគប់ក្ូអរដ ដ ក្ំពូលគូបទងំអស់។ 

b. បង្ហា ញថា ACGEជាចរ ដកាណមក្ង ិងក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡារបស់វា។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍  
2

ln
2

x
f x x

x

 
   

 
មា ស្រកាបរំណាងC ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f ។ 

2. គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់2
 ិង 2 ។ ទញរក្សមីការអាស ីមរូរឈ្រ។ 

3. គណនា  'f x  ិង បង្ហា ញថា f ជាអ  គម ៍ច ោះជា ិចច ។ សង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

4. បង្ហា ញថាOជាផ្ចិរឆលោុះម្ ស្រកាបC  ិង ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់T ប៉ាោះ ិងស្រកាបC ស្ររង់O។ 

5. រក្    1 ; 1f f  ិងសងមខសដកាងC ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ   

 
3 2

2 4 2

2 21 0

1 cos
lim lim 4 5 lim

2 9 7x x x

x x x
A B x x x C

x x x



  

 
     

 
 

II. ក្នុងេង់មួយមា ប ូលស្រក្ ម3ច ោះដលខ1, 2,3 ិង ប ូលដខៀវ 4 ច ោះដលខ 2,3, 4,5។ ដគចាប់យក្ប ូលពីរដ យម្ច  យដចញពី

េង់ដ ោះ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឺរកិការណ៍៖                                                                                                              

.A ប ប ូលពណ៌ ូចគ្នន          .B ប ប ូលដលខគូ          .C ប ប ូលស្រក្ មដ ើយដសស ។ 

III. ដគមា សមីការ
3 2: 15 17 0F x x x    ។ 

1. បង្ហា ញថា 1x  ជាឬសម្ សមីការF ។ 

2. ទញរក្ឬសពីរដទៀរម លជាចំ ួ ក្ ំផ្លិច។ 

IV. 1.   ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 2 ' 0E y y y   ។                                                                                                         

2.   ក្ំណរ់អ  គម៍ជាចដមលើយពិដសសម្ ដបើវាមា អរិបរមាស្ររង់។ 

V. 1.    គណនាអំាងដរស្រកាល    4 4

3

1 1
2 1I x x dx J x x dx

x x x

  
      

 
    

2.    ដគឲ្យ  ln cos2y x ។ គណនា
dy

dx
 រួចទញរក្អំាដរស្រកាល 6

0
tan 2L xdx



                                                       

VI. 1.   ក្ំណរ់សមីការសដង់ រដអលីបក្ំណ ំ  1,0  ិងការ់តាមចំណ ច  0,2 ។ សង់ដអលីបដ ោះ។  

2.  ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  ; , ,O i j k  ដគឲ្យ      1, 1, 3 ; 2,1, 2 ; 5,2, 6A B C      ។     

      a.  គណនាក្ូស ី  សម្ ម ំ A។ 

      b.   រក្ក្ូអរដ ដ ម្ ចំណ ចD ដ ើមបីឲ្យ ADជាបនាា រ់ព ោះក្នុងម ំ A ម្ ស្ររីដកាណ ABC។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍  
4

1
1x

f x x
e

   

មា ស្រកាបរំណាងC ។ 

1. គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់ , ។ 

2. បង្ហា ញថាCមា អាស ីមរូរពីរម លស្ររូវរក្។ បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្ C ដ ៀប ិងអាស ីមរូរទងំពីរដ ោះ។ 

3. គណនា  'f x  ិង  f x បង្ហា ញថាជាអ  គម ៍ច ោះជា ិចច។ សង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

4. បង្ហា ញថា  0, 1I  ជាផ្ចិរឆលោុះម្ ស្រកាបC ។ 

5. គណនា f ចំដ ោះ  2, 1,1,2x   ។ សង់មខសដកាងC  ិងអាស ីមរូរ។ 

6. គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យមខសដកាងCជាមួយអក្ស័អាប់ស ីស  ិងបនាា រ់ 1; 1x x   ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ    

2

29

4

3 2 7 1 sin cos
lim lim lim

9 3 7
tan

4

x x
x

x x x x x
A B C

x x x
x

  


   
  

   
 

 

 

II. ដគបដងកើរដលខ៣ខាង់មិ ស្រចំម ល ដស្រជើសដចញពីដលខ1,3, 4,5,8។ 

1. ចូរគណនាចំ ួ ក្រណីអាច។ 

2. រក្ស្របូបបម លចំ ួ បដងកើរប ដ ោះជាចំ ួ ដសស។ 

3. រក្ស្របូបបម លចំ ួ បដងកើរប ដ ោះជាព  គ ណម្ 5។ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ cos sin
3 3

z i
 

    ិង sin cos
4 4

w i
 

  ។ 

1. សរដសរ z  ិងwជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

2. គណនា
4z  ិង

9w ដ យឲ្យលទធផ្លរងពីជគណិរ។ 

IV. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
1

: '' 0
4

E y y  តាមលក្ខខណឌ  
0

f x dx


  ិង   1f   ។ 

V. គណនាអំាងដរស្រកាល    
3 3 0

20 0
2

1 2
1

xdx
I x x dx J K h x dx

x
     


   ដ យស្ររូវដស្របើសមភាព

 
   

2 2

sin 2 cos cos

2 sin2 sin 2 sin

x A x B x
h x

xx x
  

 
។ 

VI. 1.  បង្ហា ញថា
2 2: 3 3H x y    ជាអ ីមពបូល។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសង់អ ីមពបូលដ ោះ។ 

2. a.  ដគមា 2 3a i j k    ិង
2

a b b  ដ ើយ 7a b  ។ គណនា b ។ 

    b.   ដបើ 0u v w    ិង 3, 4, 5u v w   ។ គណនាu v v w w u     ។    

    c.   ដបើ  3 2 6i j k   ជាវ ិចទ័រឯក្តា ចូរក្ំណរ់រម្មល ។  

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍   2ln
1

x
f x x

x

 
    

 
មា ស្រកាប ណំាងC ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f ។ 

2. គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់ ; ;0   ិង 1 ។ ក្ំណរ់សមីការអាស ីមរូរឈ្រ។ 

3. បង្ហា ញថាបនាា រ់ :d y x  ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC ។ បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្ ស្រកាបC ដ ៀប ិងd ។ 

4. បង្ហា ញថា f មា អរិបរមា  ិង អបបបរមាមួយម លស្ររូវក្ំណរ់។ សង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

5. សង់មខសដកាងC  ិងអាស ីមរូរd ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ  

 
3

2

20 2

sin3 8
lim lim 4 1 lim

tan 4 2 8x x x

x x
A B x x x C

x x x  


     

 
 

II. ក្នុងេង់មួយមា ប ៊ិក្ស្រក្ ម៣ ដមម ៤  ិងដខៀវ៥។ ដគចាប់យក្ប ៊ិក្៣ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបប៖  :A ស្រគប់

ស្របដេទប ៊ិក្     :B ស្រក្ មមរមួយគរ់      :C យ៉ា ងរិចដខៀវមួយ។ 

III. ដគមា សមីការ  2: 3 4 5 0F z i z a i     ម ល z ជាចំ  ួក្ ំផ្លិច។ 

1. ក្ំណរ់រម្មល a ដ ើមបីឲ្យ2 3i ជាឬសម្ សមីកា F រ។ 

2. ទញរក្ឬសមួយដផ្សងដទៀរ។ 

IV. ដគមា សមីការឌីផ្រ៉ាង់មសយល
2: '' 3 'E y y mx nx p    ។ 

1. ដ ោះស្រាយសមីការឌីផ្រ៉ាង់មសយល : '' 3 ' 0F y y  ដបើដគ ឹងថា    0 1, ' 0 2y y   ។ 

2. គណនារម្មល , ,m n p ដ ើមបីឲ្យ   2 1g x x x   ជាចដមលើយម្ សមីការ E ។ 

V. 1.  គណនាអំាងដរស្រកាល  
4

21 2 4
1

x
I x x x dx J dx

x
    

   

2. គណនាដ រីដវម្    2ln 1h t t t      រួចគណនា  
1

0

x
x

x x

e
K dx t e

e e
 


 t ag ។ 

VI. 1.  ក្ំណរ់សមីការសដង់ រដអលីបក្ំណ ំ  1,0  ិង  1,0 ដ ើយការ់តាមចំណ ច  3,0 ។ សង់ ដអលីបដ ោះ។ 

2.  a.  ដគឲ្យ      5, 1,1 ; 7, 4,7 ; 1, 6,10A B C    ិង  1, 3,4D   ។   

បង្ហា ញថា ABCD  ជាចរ ដកាណដសមើ រួចគណនាម្ផ្ាស្រក្ឡារបស់វា ។ 

     b. ដគឲ្យចំណ ច (0,4,1); (2,3, 1)M N    ិង (4,5,0)P ។  

បង្ហា ញថា ABCជាស្ររីដកាណមក្ង ។ ក្ំណរ់សមីការបលង់ MNP  ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍    ln 1 xf x e  មា ស្រកាបរំណាងក្នុងរស្រមុយអររូណមា៉ា ល់  ; ;O i j ។ 

មផ្នក្A.  1.  ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់ ិង  ។ 

    2.  សិក្ាទិសដៅអេិរភាពម្ f ។ 

  3.  បង្ហា ញថា    ln 1 xf x x e     ិងក្ំណរ់អាស ីមរូរ។ បញ្ញជ ក្់ទីតាំង ដ ៀប ិង។ 

 4.  សង់  ិង។ 

មផ្នក្B.   1.  ដផ្ាៀងផ្ទា រ់ថា  
1

'
1 x

f x
e

 


។ 

     2.  តាង , ,A B Cជាចំណ ចម្ មខសដកាង ម លមា អាប់ស ីស0,1, 1 ដរៀងគ្នន ។ 

តាង 0 1 1; ;T T T ជាបនាា រ់ប៉ាោះ ិង ស្ររង់ , ,A B C ដរៀងគ្នន ។ 

                              a.  បង្ហា ញថាBC ស្រសប ិង 0T ។ 

                              b.  ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ចស្របសពវរវាង 1T  ិង 1T ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ   

 
6 2

2

31 4

2 1 16
lim lim lim 1

2 1 sinx x x

x x x
A B C x x x

x x x  

  
    

 
 

II. ក្នុងេង់មួយមា ឃល ីស៧  ឃល ីដមម ៤    ិង ស្រក្ ម៥។ ដគចាប់យក្ឃល ី៣ស្រគ្នប់ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ គណនាស្របូបប៖ 

:A ប ឃល ីមរមួយស្របដេទ     :B  យ៉ា ងរិចពីរពណ៌        :C គ្នម  ពណ៌ ូចគ្នន ដាោះ។ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ cos sin
3 3

z i
 

   ិង 3 3w i  ។ 

1. សរដសរ z  ិងwជារងស្ររីដកាណមាស្ររ រួចគណនា z w  ិង
w

z
។ 

2. គណនា  
4

1 z  ិង  
5

2 3 w ។ 

IV. 1.  ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 3 ' 2 0E y y y   តាមលក្ខខណឌ    ' 0 1; ' ln 2 3y y  ។ 

2.  រក្អ  គម ៍   cos sing x a x b x  ដ ើមបីឲ្យ gជាចដមលើយម្ '' 3 ' 2 cosy y y x   ។ 

V. គណនាអំាងដរស្រកាល  
 

3
ln3 1

2

2ln2 1

1
1 2 sin 2

1 2

x

x

dx
I e dx J x dx K

e x x



 

 
      

  
   ដ យស្ររូវការ

2t x  ិង ដស្របើសមភាព
 

1

2 2

a b

t t t t
 

 
។ 

VI. 1. ក្ំណរ់សមីការសដង់ រដអលីបក្ំណ ំ  0; 2 ដ ើយការត់ាមចំណ ច  2;0 ។ សង់ដអលីបដ ោះ។ 

2.  ក្នុងលំ ដគឲ្យគូប .ABCD EFGHមា ដគ្នលអររូណរមា៉ា ល់  ; ; ;A AB AD AE ។  

 ក្ំណរ់សមីការបលង់ FBC  ិងសមីការប៉ា រ៉ា ដម៉ារបនាា រ់CD។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍    2 5 xf x x e  មា ស្រកាបរំណាងC  ិងឯក្តាដលើអក្ស័2cm។ 

1. គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់ & ។ បក្ស្រាយលទធផ្លដ ោះតាមស្រកាប។ 

2. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ចស្របសពវរវាងមខសដកាងCជាមួយអក្ស័ទងំពីរម្ រស្រមយ។ 

3. គណនា  'f x សិក្ាសញ្ញា ម្  'f x  ិងសង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

4. យក្ I ជាចំណ ចម លមា អាប់ស ីស
1

2
 ។ ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ប៉ាោះ  :T y g x ស្ររង់ I ។ 

5. តាង      d x f x g x  ។ 

a.   សិក្ាអេិរភាពម្  'd x គណនា
1

'
2

d
 
 
 

 ិងក្ំណរ់សញ្ញា ម្ 'd ។ 

b.    សិក្ាអេិរភាពម្ d  គណនា
1

2
d
 
 
 

 ិងក្ំណរ់សញ្ញា ម្ d ។ 

c.    បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្ មខសដកាងCជាមួយបនាា រ់ប៉ាោះT ។ 

6. សង់មខសដកាងCជាមួយបនាា រ់ប៉ាោះT ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

 A =
1

1
lim

1x

x

x x




      B =

0

3
lim

4 sin 4 sinx

x

x x   
   C= 

3lim ( 9)
x

x x x x


    

II. ក្នុងេង់មួយមា បល់ដលឿង៥ ស្រក្ ម៥  ិងដមម ៥ ។ ក្នុងបល់មួយៗមា ពណ៌ច ោះដលខពី១ ល់៥ ូចគ្នន  ។ 

ដគចាប់យក្បល់៣ស្រពមគ្នន  ។ គណនាស្របូបប : 

 :A   បល់ពណ៌ ូចគ្នន      :B បល់មា ដលខ ូចគ្នន          :C   បល់មា ពណ៌ខ សគ្នន   ។       

III.  ដគមា ចំ ួ ក្ំផ្លិច cos sin
5 5

z i
 

    ិង 4 2w x iy   ម ល ,x yជាចំ ូ ពិរ។ 

 a.  សរដសរ1 z ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

 b.   ក្ំណរ់រម្មល ,x y ដ ើមបីប 4 3 2w i  ។ 

IV. a.   ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 4 ' 4 0E y y y   ។ 

b.   រក្ចដមលើយមួយម្ សមីការ E ដ យ ឹងថាស្រកាបតាងចដមលើយខាងដលើប៉ាោះជាមួយបនាា រ់មួយម លស្រសប ិងបនាា រ់ព ោះទីពីរស្ររង់

ចំណ ច  0;4M ។ 

V. a.  គណនាអំាងដរស្រកាល  
ln3

0

2
cos 3sin

2 2 4

x

x

e x x
A x dx B dx

e





   
      

   
   

b.   ដគឲ្យអ  គម ៍    
2

2 ln 9ln 11f x x x x   
 

ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ ]0; [I    ិងអ  គម ៍  F x ក្ំណរ់ដ យ

     
22 ln lnF x x a x b x c   

 
។ ក្ំណរ់រម្មល ; ;a b c ដ ើមបីឲ្យ F ជាស្រពីមីទីវម្ f ដលើ I ។ 

VI. 1.    ក្ំណរ់សមីការសកង់ រដអលីបក្ំណ ំ  1 1 5; 2F    ិង  2 1 5; 2F    ិងអក្ស័រូចស្របមវង 4 ឯក្តា។  

       ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល  ិងសង់ដអលីបដ ោះ។ 

2.   ក្នុងលំ Oxyz ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យ      1,0,1 ; 0,2,3 ; 3,2,0M N P ។ 

         a.  គណនាបរិមាស្ររស្ររីដកាណMNP។  

         b.   បង្ហា ញថាMNPជាស្ររីដកាណមក្ង។ 

         C.   គណនាMN MP ។ ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណMNP  ិងសមីការបលង់MNP ។ 

VII. ដគឲ្យអ  ក្ម ៍   ln
1

m x
f x

x

 
  

 
មា ស្រកាបរំណាងC ។ 

1. ក្ំណរ់រម្មលm ដ ើមបីឲ្យស្រកាបCការ់តាមគល់  0;0O ។ 

2. សិក្ាភាពគូឬដសសម្ f រួចទញរក្ភាពឆលោុះម្ ស្រកាបC ។ 

3. រក្ម  ក្ំណរ់  ិងគណនាលីមីរច ងម  ។ បញ្ញជ ក្ស់មីការអាស ីមរូរ។ 

4. គណនា    ' , ''f x f x ។ បញ្ញជ ក្់ថាគល់រស្រមុយ  0;0O ជាចំណ ចរបរ់។ 

5. សិក្ាសញ្ញា ម្  'f x ។ សង់តារងអេិរភាពម្ f  ិងសង់ស្រកាបC ។ 

6. ចូរក្ំណរ់រម្មល k ដ ើមបីឲ្យវិសមីការ  f x k គ្នម  ឬស។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

  
2 4

20 0

1 1 cos3 cos6
lim , lim , lim

2 1x x x

x x x x x x x
A B C

x xx  

     
  


  

II. ក្នុងេង់មួយមា ប័ណណ  ៥០ ស លឹក្ច ោះដលខពី ១  ល់ ៥០ ។ ដគចាប់យក្ប័ណណ មួយស លឹក្ដ យម្ច  យ។  

រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៏៖ 

      :A  ប័ណណ ដលខគូ      :B  ប័ណណ ដលខដសស      :C  ប័ណណ មចក្ ច់ ឹង៥                 :D  ប័ណណ ព  គ ណម្ ៣ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ      3 1 3 1 , ( )z i w x x i y y i        ម ល ,x y  ជាចំ ួ ពរិ។ 

ក្. សរដសរ 
2z  ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ        ខ. គណនា ,x y  ដ ើមបីប  

12w z    ។ 

IV. ក្/. ដ ោះស្រាយសមីការ 
'' '2 2 0y y y    តាមលក្ខខណឌ  '(0) 1, (0) 3y y    

       ខ/. បង្ហា ញថាអ  គម ៍  ( ) 1 sinxh x e x   ជាចដមលើយម្ សមីការ    
'' '2 2 sin 2cosy y y x x      

V. ក្/. គណនាអំាងដរស្រកាល   
4

2

4

sin 3A x x dx





     
2

1

ln
e

x
B dx

x
    

 ខ/. ដគឲ្យ 

0

2

1

tI t e dt   ។ ក្ំណរ់រម្មល , ,a b c  ដ ើមបីប   2 tat bt c e  ជាស្រពីមីទីវម្ 
2 tt e ។ ទញរក្រម្មល I  ។ 

VI. 1. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ  ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសង់ដអលីប 
2 2:3 4 8 8 0E x y y     ។ 

          2. ក្នុងលំ  oxyz  ទិសដៅវិជជមា  ដគឲ្យ (1;1;0), (1;0;3), (2;1;1)A B C  ។ 

           .a  ក្ំណរ់ក្ូអដ ដ ចំណ ច D  ដ ើមបីប  ABCD  ជាស្របដលេូស្រកាម។ 

           .b គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាស្របដលេូស្រកាមដ ោះ  ិងក្ំណរ់សមីការបលង់ BCD  ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍ 
2

2

1 2ln
: ( )

x x
C y f x

x

 
   ។ 

ក្/. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f  រួចគណនាលីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់ម្ f  ។ 

ខ/. បញ្ញជ ក្់សមីការអាស ីមរូរដ ក្  ិងឈ្រម្ ស្រកាប C  ។ 

គ/. គណនា 
' ( )f x   ិងសិក្ាសញ្ញា របស់វា។ សង់តារងអដេរភាពម្ f   ិងទញរក្រម្មលបរមាមួយ។ 

ឃ/. រក្ចំណ ចស្របសពវរវាងមខសដកាងC  ជាមួយអាស ីមរូរវា។ សង់ស្រកាបC  ។ 

ង/. ដ យដស្របើស្រកាបCទញរក្រម្មលm ម លដ វើឲ្យសមីការ
2( 1) 2ln 1 0m x x     គ្នម  ឬស។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

 
3

40 2 0

1 sin 1 sin 2 8 1 cos sin
lim , lim , lim

14x x x

x x x x x
A B C

x x x x  

     
  

 
  

II. ក្នុងេង់មួយមា ឃល ីពណ៌ស ៥  ិងឃល ីដមម  ៦ ។ ដគចាប់យក្ឃល ី២ស្រគ្នប់ដចញពីេង់ រួចចាប់យក្ឃល ី ៣ ស្រគ្នប់ដទៀរដ យមិ  ក្់

ឃល ី ២ ស្រគ្នប់ម  ចូលដៅវិញដទ។ គណនាស្របូបបម្ ៖ 

:A  ឃល ីដមម ដៅដលើក្ទី ១  ិងឃល ីសដៅដលើក្ទី២  :B  ឃល ីសដៅដលើក្ទី ១  ិងឃល ីដមម ដៅដលើក្ទី២  ។ 

III. ដគមា ក្ដ ាម 
3 2( ) 3f x x x x k     ។ដបើ 1 2x i   ជាឬសសមីការ ( ) 0f x   ។ ចូរក្ំណរ់រម្មល k   ិងរក្ឬស

ពីរដផ្សងដទៀរ។ 

IV. ដគមា 
5x xy Ae be   ម ល ,A B  ជាចំ  ួពិរ។ 

.a  គណនា
' '',y y  ។   

.b  ចូរបដងកើរសមីការឌីផ្ររ៉ាង់មសយល F  ម លមា y  ខាងដលើជា   ចដមលើយទូដៅ។   

.c  រក្ចដមលើយពិដសសម្ F  ដ យ ឹងថា
'''(0) 1, (0) 3y y   ។ 

V. .a  គណនាអំាងដរស្រកាល

1

2

1

1
.

2

x
I x dx

x


 
   

 
   ិង  

2

4

1 cos 2sin 4J x x dx





     

.b  ដគមា អ  គម ៍  
2

( ) xf x x e    ិង ( ) xg x xe  ។ 

     ក្. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ ,a b  ដ ើមបីប ( ) ( ) xG x ax b e   ជាស្រពីមីទីវម្ ( )g x  ។ 

          ខ. ទញរក្ស្រពីមីទីវ ( )F x  ម្ ( )f x  ដ យ ឹងថាស្រកាបវាការ់តាមគល់រស្រមុយ (0;0)O   

VI.   ក្ំណរ់សមីការម្ ដអលីបមា ក្ំណ ំ 1 2(1;0), (4,1)F F   ិងមា ស្រកាបការ់តាមចំណ ច (5;1)  ។រក្ក្ូអរដ ដ ក្ំពូលទងំពីរ  

         ិងសង់ដអលីបដ ោះ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍
ln

( ) 1
x

C y f x
x

     ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0;  ឯក្តាដលើអ័ក្ស 5cm  ។ 

1. គណនាលីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់  ិងក្ំណរ់សមីការអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC  ។ 

2. សិក្ាអេិរភាពម្ f  ។ សង់តារងអេិរភាពម្ f  ។ 

3. បង្ហា ញថាសមីការ ( ) 0f x   មា ឬសមរមួយគរ់ដៅចដនាល ោះ 1;1e    ។ 

4. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់D  ម លប៉ាោះ ឹងមខសដកាងC  ស្ររង់ចណំ ចម លមា អាប់ស ីស 1 ។ 

5. .a  តាង
2( ) lnx x x x     ម ល 0x   ។ គណនា

'( )x   ិងក្ំណរ់សញ្ញា ម្  ( )x  ។ 

6. បង្ហា ញថាចំដ ោះ 0x   ដគប 
( )

( )
x

f x x
x


    ិងទញរក្ទីតាំងម្ C  ដ ៀប ឹងD  ។ 

7. សង់មខសដកាងC   ិងបនាា រ់D  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

 
3

2

20 1

cos cos7 2 1
lim , lim , lim 1 4

1x x x

x x x x
A B C x x x

x x  

  
     


  

II. ក្នុងេង់មួយមា ប័ណណ  ៧ស លឹក្ច ោះដលខ ១ ល់ ៧ ។ ដគចាប់ប័ណណ  ២ស លឹក្មកងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញដ ើមបីបដងកើរជាចំ ួ មា 

ដលខពខីាង់មិ ស្រចំម ល។ រក្ស្របូបបចំ ួ ដនាោះជា៖ 

:A  ដលខគូ             :B  ដលខដសស           :C  ដលខជាព  គ ណម្ ៥         :D  ដលខមចក្ ច់ ឹង៣ 

III. ដគមា សមីការ
2 2 4 0z z    ដ យតាង 1z  ជាឬសមា មផ្នក្ ិមិរកវិជជមា   ិង 2z  ជា   ឬសមួយដទៀរ។  

ក្/. សរដសរ 1 2,z z  ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។    ខ/.   សរដសរ 2
3

1

4z
z

z
  ជារងពីជគណិរ។ 

IV. ចូរបដងកើរសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយលអូម៉ាូមស ម លមា 
5( ) xy Ax B e   ជាចដមលើយទូដៅ  ិងរក្ចដមលើយពិដសសម លដផ្ាៀងផ្ទា រ់

'(0) 1, (0) 3y y   ។ 

V. 1.   គណនាអំាងដរស្រកាល

7

3

0

1.I x dx    ិង  
2

0

cos3 sin3J x x dx



    

2.   ដគមា អ  គម ៍  2( ) 3 2 , ( ) 3 2f x x x F x ax bx c x       ។ 

ក្ំណរ់រម្មល , ,a b c  ដ ើមបីប ( )F x  ជាស្រពីមីទីវមួយម្ ( )f x  ។ 

VI. 1.   ក្ំណរ់សមីការសកង់ រដអលីបក្ំណ ំ (1;3)   ិង (5;3)  ដ ើយការ់តាមចំណ ច (0;3)  ។ 

      សង់ដអលីបដ ោះ។ 

2.   ក្នុងលំ oxyz  ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យ : 0P ax by cz d      ិង (1;0;1), (0;1;1), (2;0;0)A B C  ។ 

      a. ដបើ , ,A B C  ជាចំណ ចម្ បលង់ P  ចូររក្រម្មល , , ,a b c d  ។ 

     .b  គណនាចមាា យ ពីគល់O  ដៅបលង់ P  ។ 

     .c  ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ចD ដ ើមបីប ABCDជាស្របដលេូស្រកាម ិងគណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាវា 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍
1 2ln

( )
x

y f x x
x


    មា ស្រកាបរំណាងC  ឯក្តាដលើអ័ក្ស 2cm  ។ 

 មផ្នក្ :A  ដគឲ្យ
2( ) 1 2lng x x x    ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0;  ។ 

1. គណនា
'g   ិងសង់តារងអេិរភាពម្ g  (មិ ចាំបច់គណនាលីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់) 

2. ទញរក្សញ្ញា ម្ អ  គម ៍ ( )g x  ដលើចដនាល ោះ  0; ។ 

        មផ្នក្ :B 1. ក្ំណរ់លីមីរម្ f  ស្ររង់0   ិង   ។ 

2.បង្ហា ញថា : y x   ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC  ស្ររង់  ។សិក្ាទីតាំងដ ៀបម្ C  ិង   

3.បង្ហា ញថា
' ( )
( )

g x
f x

x
  ចំដ ោះស្រគប់ 0x   ។ សង់តារងអេិរភាពម្ f  ។ 

4.យក្M  ជាចំណ ចម លមា អាប់ស ីស 1 ។ គំណរ់សមីការបនាា រ់T  ប៉ាោះC  ស្ររង់M  ។ 

5.សង់បនាា រ់   បនាា រ់T   ិងមខសដកាងC  ។ 

6.បង្ហា ញថា  
2

2
( ) ln ln

2

x
F x x x    ជាស្រពីមីទីវមួយម្ ( )f x  ដលើចដនាល ោះ  0; ។ 

7.ទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់ខណឌ ដ យមខសដកាងCជាមួយអក្ស័អាប់ស ីសដលើចដនាល ោះ 1;e
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

 
2

0 0

1 1 1 cos4
lim , lim , lim 3

sin 4 1 cos5x x x

x x
A B C x x x x

x x  

  
    


  

II. ដគមា  ក្យDESERVE  ។ រក្ចំ ួ ចមាល ស់ទងំអស់ម្ រួអក្សរក្នុង ក្យដ ោះ។ 

ចូរក្ំណរ់ចំ ួ រដបៀបម្ ចមាល ស់ម ល៖ 

:a  អក្សរ E   ំបូងដគ  :b  អក្សរ R  ដៅដស្រកាយដគ  :c  ដផ្កើមដ យ S   ិងបញ្ចប់ខាងច ងដ យV  ។ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ
1 3

1

i
z

i





 ។ 

:a  សរដសរ
4z  ជារងពជីគណិរ  ិងរងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

:b  ក្ំ រ់ចំណយ ពិរ ,a b  ដ ើមបីប 2 (1 ) (1 )z i a i b     ។ 

IV. ដគឲ្យសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
'' ': 2 5 0E y y y    ។ 

1. ដ ោះស្រាយសមីការ E  ម លដផ្ាៀងផ្ទា រ់
'(0) 3, (0) 1y y   ។ 

2. រក្អ  គម ៍
2

py x x      ម លជាចដមលើយពិដសសម្ សមីការ
'' ' 2: 2 5 5 1F y y y x x      ។ 

V. 1.    គណនាអំាងដរស្រកាល

2 2

2

0

1.I x x dx    ិង
4

0

sin 2

2 cos2

x
J dx

x




   

2. :a  រក្ចំ ួ ពិរ ,A B  ដ ើមបីប 
2

2 21 1

x

x x

e B
A

e e
 

 
 ។ 

   :b  គណនា

ln3 2

2

ln2
1

x

x

e
K dx

e


   ិងទញរក្

ln3

2

ln2
1 x

dx
L

e


  ។ 

VI. ក្.    ក្ំណរ់សមីការសកង់ រអីមពបូល 1 2( 3;1); (5;1)V V   ិងក្ំណ ំ ( 2;1)F   ។សង់ដអលីប។ 

                 ខ. ក្នុងលំ Oxyz  ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យ (2;1;0); (2;0; 1); (0;1;3); (3; 1;1)A B C D   ។ 

  :a  គណនា ( )AB AC AD   ិងទញរក្មាឌដរស្រតាមអ រ ABCD  ។ 

  :b  ក្ំណរ់សមីការបលង់ ABD   ិងចមាា យពីC  ដៅបលង់ ABD  ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍
2( ) 1 ( 4 3) xy f x x e      មា ស្រកាបរំណាង

fC  ក្នុងរស្រមុយ ( ; ; )O i j  ឯក្តាដលើអក្ស័2cm  ។ 

1. .a  ក្ំណរ់លីមីរម្ f  ស្ររង់   ។ 

.b  បង្ហា ញថាបនាា រ់  មា សមីការ 1y   ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាប
fC  ខាងមមក្   ។ 

     សិក្ាទីតាំង
fC  ដ ៀប ឹង  ។ 

2. គណនា
' ( )f x   ិងសិក្ាអេិរភាព រួចសង់តារងអេិរភាពម្ f  ។ 

3. បង្ហា ញថាសមីការ ( ) 0f x   មា ឬស  មរមួយគរ់ម ល ( ) 0f x   ។ 

4. សង់មខសដកាងC   ិង  ។ 

5. បង្ហា ញថា 25
( ) 2

2

xH x x e
 

   
 

 ជាស្រពីមីទីវមួយម្   2( 4 3) xh x x e    ។ 

6. ទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យមខសដកាង
fC  ជាមួយបនាា រ់   ិងបនាា រ់ 1; 0x x    ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

2

2 2 20 0

1 1 cos5 cos9 ln 3ln 1
lim ; lim ; lim

1 2ln 3xx x x

x x x x x
A B C

e x x  

    
  

 
  

II. ក្នុងថាន ក្់មួយមា សិសស ៥០នាក្់ម លក្នុងដនាោះមា សសិស ២៨ នាក្់ដស្របើទូរសពា័ iphone  ៣២នាក្់ដស្របើ samsung   ិង ១៥

នាក្់ដស្របើទងំពីរស្របដេទ។ ដគជួបសមាា ស ៍សិសសមាន ក្ក់្នុងថាន ក្់ដ ោះ។ គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

:A  សិសសដស្របើទូរសពា័មួយស្របដេទគរ់ 

:B  សិសសដស្របើទូរសពា័យ៉ា ងរិចមួយស្របដេទ 

:C  សិសសដស្របើទូរសពា័ iphone  ដ យ ឹងថាចូលចិរកដស្របើ samsung  ។ 

III. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 4 2 4 2z i    ។ 

1. សរដសរ z  ជារងស្ររីដកាណមាឌ។ 

2. គណនា
12z  ជារងពីជគណិរ។ 

3. គណនាឬសទី៣ម្ z  ។ 

IV. ដគឲ្យអ  គម ៍
5 5 3x xy Ae Bxe    ម ល ;A B  ជាចំ ួ ពិរ។ 

1. ចូរបដងកើរសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយលអូម៉ាូមស ម លមា 
5 5x xw Ae Bxe   ជាចដមលើយទូដៅ 

2. ចូរបដងកើរសមីការឌិដផ្រ៉ាង់មសយលមិ អូម៉ាូមស ម លមា 
5 5 3x xy Ae Bxe   ជាចដមលើយទូដៅ។ 

V. 1.    គណនាអំាងដរស្រកាល
2

4

cos3 .sin3 .I x x dx





    ិង

2
3

1

ln
e

x
J dx

x
    

2.ដគមា 
3 2

1
( )

6 7 3 2 3 3 1

a b c
f x

x x x x x x
   

   
 ។រក្ដមគ ណ , ,a b c   ិងគណនា

1

1

( ).K f x dx


   ។ 

VI. ក្. ក្ំណរ់សមីការសកង់ រដអលីបក្ំពូល 1 2(1;1); (5;1)F F  ដ ើយការត់ាមចំណ ច (0;1)  ។ 

               ខ. ក្នុងលំ Oxyz  ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យ (0;0;6); (1;0;4); (4;2;2)A B C  ។ 

                   .a  ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ចD  ដ ើមបីប ABCD  ជាស្របដលេូស្រកាម។ 

                   .b  គណនា AB AC   ិងក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាស្របដលេូស្រកាម ABCD  ។ 

                   .c  ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ចំណ ច S  ដ ើមបីប 
1

2
DS AB AC   ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍ ( ) ln
1

x
y f x x

x

 
    

 
 មា ស្រកាបរំណាងC  ។ 

1. គណនាម  ក្ំណរ់D  ម្ អ  គម ៍ f  ។ គណនាលីមីរស្ររង់ច ងម  ក្ំណរ់  ិងក្ំណរ់សមីការអាស ីមរូរ។ 

2. បង្ហា ញថាបនាា រ់ :L y x  ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC  ខាង  ។ 

3. គណនា
' ( )f x   ិងសិក្ាសញ្ញា

' ( )f x  ដបើ ( 1) 0x x    ស្រគប់ x D  ។សង់តារងអេិរភាពម្ f  ។ 

4. គណនា ( 2)f    ិង (1)f  ។សង់ស្រកាបC   ិងបនាា រ់ L  ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

2 2

21 0

1 2 2 ln(1 3 ) ln 8ln 9
lim ; lim ; lim

sin( 1) 1 1 lnxx x x e

x x x x x
A B C

x e x  

     
  

  
  

II. 1.ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ ,a b  ដ ើមបីឲ្យ (2 )i  ជាឬសសមីការ
2: 0E x ax b    ។ 

2.ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លិច
2

1

i
x

i



 ។ សរដសរ x   ិង 24x  ជារងស្ររីដកាណមាឌ។ 

III. ដគចាប់ប័ណណ  ៣ ស លឹក្ដចញពីប័ណណ  ៩ ស លឹក្ច ោះដលខ1;2;3;4;5;6;7;8;9  ។រក្ស្របូបប 

                :A  ប័ណណទងំបីជាចំ ួ គូ។                            :B  ផ្លគ ណដលើការទងំបីជាចំ ួ គូ។ 

IV. 1.ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
'': 4 0E y y   ម ល (0) 1y    ិង

'(0) 1y    ។ 

2.រក្អ  គម ៍
2( ) xy Ax B e   ជាចដមលើយម្ សមីការ

'' 2: 4 xF y y xe    ។ 

V. ក្/. ដគមា 
2 2

2 2

0 0

cos . ; sin .I x dx J x dx

 

    ។ បង្ហា ញថា
2

I J


    ិង 0I J   ។ទញរក្ I   ិង  J  ។ 

                 ខ/. ដគឲ្យ
3

1
.K dx

x x



  ។តាង

1 6z x  ចូរបង្ហា ញថា 2 1
6 1

1
K z z dz

z

 
     
   ិងទញរក្K  ។ 

VI. ក្. ក្ំណរ់សមីការសកង់ រដអលីប
2 2: 3 4 6 16 7 0E x y x y      ។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ  ផ្ចិរ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសង់ដអ

លីប 

ខ. ក្នុងរស្រមុយ ( )Oxyz  មា ទិសដៅវិជជមា ដគឲ្យ (1;1;0); (2;0;1); (4;1;3)A B C  ។ 

   .a  ក្ំណរ់D  ដ ើមបីប ABCD  ជាស្របដលេូស្រកាម  ិងក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាវា។ 

   .b  សរដសរសមីការបលង់ ABD   ិងចមាា យពីO  ដៅបលង់ ABD។ 

   .c  សរដសរសមីការមស វរ S  ផ្ចិរD   ិងការ់តាមគល់O  ។ 

VII. ដគឲ្យ ( ) 2 ( 1) xy f x x e     មា ស្រកាបរំណាងC  ឯក្តាដលើអក្ស័2cm  ។ 

1. គណនាលីមីរម្ f  ស្ររង់  ។ ទញរក្សមីការអាស ីមរូរ   ិងបញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្ C  ដ ៀប ឹង  ។   2.   គណនា

' ( )f x     ិងសង់តារងអេិរភាពម្  f   ។ 

3. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ប៉ាោះT  ម លប៉ាោះ ឹងមខសដកាងស្ររង់ចណំ ចម លមា អាប់ស ីស 1   

4. បង្ហា ញថាសមីការ ( ) 0f x   មា ឬសមរមួយគរ់  2;0    ។សង់ ;C    ិងT  ។ 

5. ទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យ  ជាមួយអក្សអ័ាប់ស ីស ិងបនាា រ់  

6. ទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យC  ជាមួយអក្ស័អាប់ស ីស ិងបនាា រ់ 1; 1x x   ។ 
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I. គណនាលីមីរ 

21

4 5 3
lim

2 2x

x
A

x x

 


  
                   

2

1 cos
lim

( )x

x
B

x 





               

2lim (2 1 4 3 )
x

C x x x


      

II. ដគមា សមីការ
3 2: 2 16 0E z z     

1. បង្ហា ញថា 2z   ជាឬសម្ សមីការ E   

2. សរដសរ E  ជាទស្រមង់
2: ( 2)( ) 0; , ,E z az bz c a b c     ជាច ំួ ក្ ំផ្លិចស្ររូវក្ំណរ់។ 

3. ដ ោះស្រាយសមីការ E  ជាទស្រមង់ពីជគណិរ រួចជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាឌ។ 

III. ក្នុងេង់មួយមា ប ូលស្រក្ ម ៥ ច ោះដលខពី ១ ល់ ៥  ិងប ូលស ៤ ច ោះដលខពី ៣ ល់៦។ ដគចាប់យក្ប ូលមួយដចញពីេង់

ដ យម្ច  យ។ តាង :A  ជាស្រពឹរកិការណ៍ម លប ប ូលស្រក្ ម  ិង :B  ជាស្រពរឹកិការណ៍ម លប ប ូលស។  

គណនាស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ ( ); ( ); ( ); ( ); ( )P A P B P A B P A B P B A  ។ 

IV. 1.ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល
'' ': 2 3 0E y y y    ។ 

2.ក្ំណរ់ចដមលើយពិដសស ( )h x  មួយម្ សមីការ E  ដ យ ឹងថាស្រកាបវាប៉ាោះ ឹងបនាា រ់ :
2

x
d y    ដៅស្ររង់គល់ 

   រស្រមុយ (0;0)O  ។ 

V. 1. គណនាអំាងដរស្រកាល  
2

3

4

sinI x dx





    ិង  
4

2

0

1 tan 3J x dx



    

2. ដគឲ្យអ  គម ៍
2

1
( )

4 4x x
y f x

e e
 

 
 ។ រក្ចំ ួ ពិរ , ,a b c  ម ល

 
2

( )
2 2

x x

x x

be ce
f x a

e e
  

 
  

                      រួចគណនា

1

0

( )K f x dx    

VI. 1.ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ក្ំពូលV  ក្ំណ ំ F   ិងបនាា រ់ស្របប់ទិសម្ ប៉ា រ៉ា បូល
2: 2 3 5 0P y y x     ។ 

2.ដគឲ្យ ABCDEFGH  ជាស្របដលពីមប៉ារមក្ងម ល 2; 1AB BC GC    ។ 

.a  បង្ហា ញថា
1

; ; ;
2

A AD AB AE
 
 
 

 ជារស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ស្រគប់ក្ំពូលម្ ស្របដលពីមប៉ារមក្ង។ 

.b  គណនាCH CF  រួចក្ំណរ់សមីការបលង់CHF  ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍ ( ) ln(1 )y f x x x     ក្ំណរ់ដលើ  1;    ិងមា ស្រកាបរំណាងC  ។ 

1. គណនាលីមីរ
1

lim ( ),lim ( )
x x

f x f x
 

 ។ 

2. សិក្ាអេិរភាពម្ f   ិងសង់តារងអេិរភាពម្ f  ។ទញរក្សញ្ញា ម្ f  ដលើចដនាល ោះ  1;   ។ 

3. ដស្របើសញ្ញា ម្ f  ដផ្ាៀងផ្ទា រ់ថា
1 1

ln 1 ;n
n n

 
   

 
  ិងទញបង្ហា ញថា

1
1

n

e
n

 
  

 
 ម លn  ។ 
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I. គណនាលីមីរ  

4

sin 1
4

lim
4x

x

A
x





 
  

 



   

2
2 1

lim
2 1

x

x

x
B

x

 
  

 
 

3 3

0

1 1
lim

sin2x

x x
C

x

  
  

II. ដគឲ្យពីរចំ ួ ក្ ំផ្លិច 
1 2 cos sin

6 6
z i i

  
  

 
 ិង 

2 2 cos sin
6 6

z i i
  

  
 

 ។ 

1. សរដសរ 
1z  ិង 

2z ជាទស្រមង់ពិជគណិរ  ិង ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។បង្ហា ញថា 6 6 7

1 2 2z z  ។ 

2. បដងកើរសមីការ ឺដស្រក្ទី២ម្  z ម លមា  
1z  ិង 

2z ជាឬស។ 

III. ក្នុងស្របអប់មួយមា ប ូលម្បរង5 ិងស្រក្ ម7 ។ដគចាប់យក្ប ូល3ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យដចញពេីង់។ 

គណនាស្របូបប៖  :A ប ូលម្បរងមួយគរ់          :B ប ូលស្រក្ មយ៉ា ងរិចមួយ           :C ប ូលស្រក្ មយ៉ា ងរិចពីរ។ 

IV. ដគឲ្យសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 2 ' 2 xE g g g e   ។ 

1. ដ ោះស្រាយសមីការ E តាមលក្ខខណឌ     0 4; ' 0 1y y   ។ 

2. បង្ហា ញថា    2 5 7 xg x x x e   ជាចដមលើយមួយម្ សមីការ E ។ 

V. ដគឲ្យអ  គម ៏  
 

1
; 0

1
g x x

x x
 


។ 

1. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ A  ិង B ដ ើមបីប   
1

A B
f x

x x
 


 ិងគណនា  I f x dx  ។ 

2. គណនាផ្លបូក្ 
 

1 1 1 1
...

1 2 2 3 3 4 1
nS

n n
    

   
 ិងទញរក្ lim n

x
S


។ 

VI. 1. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសមីការអាស ីមរូរម្ អ ីមពបូល 
2 2

: 1
4 9

x y
H   ។ 

    2.  ដគឲ្យបលង់ : 2 0P x y    ិងចំណ ច  2; 1; 1M   ។តាង  ; ;H a b c ជាដជើងចំដណាលមក្ងម្  M មក្ដលើបលង់ P   

a.ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ម្ ចំណ ច H ដបើដគ ឹងថាMH t n  ម ល t ។ 

b.ទញរក្ចមាា យព ី M ដៅបលង់ P ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៏   2 2x xy f x e e    មា ស្រកាបC ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់  ; ;O i j  ម ល 1i j  ។ 

1. គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់  ិង ។ទញរក្សមីការអាស ីមរូរ។ 

2. ដ ោះស្រាយសមីការ   0f x  ក្នុងសំណ ំចំ ួ ពិរ ។ 

3. សិក្ាអេិរភាព ិងគូសតារងអេិរភាពម្ f ។ 

4. ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ប៉ាោះ T ម លប៉ាោះ ឹងមខសដកាងC ស្ររង់ចណំ ច           ។សង់មខសដកាងC  ិងT ។ 

5. ដស្របើស្រកាបC ចូរក្ំណរ់រម្មលm ដ ើមបីឲ្យសមីការ 2 2 0x xe e m    មា ឬស។ 
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I. 1.ក្ំណរ់រម្មលm ដ ើមបីប 
2

2

4
lim 0

2x

x mx

x

 



។ 

2.គណនាលីមីរ
2

2
lim

2
x

x
A

x x x





  
 ិង

21

1 1
lim

1 1x
B

x x

 
  

  
។ 

II. ដគឲ្យចំ ួ ក្ ំផ្លិច z a ib   ិង  1A i z  ។ 

1.សរដសរ Aជារងពិជគណិរ ងិក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ a  ិង b ដ ើមបីប A z ។ 

2.សរដសរចំ ួ ក្ ំផ្លិច
1 1

2 2
w i   ជារងស្ររីដកាណមាស្ររ ិង 4w ជារងពិជគណិរ។ 

III. ក្នុងស្របអប់មួយមា ឃល ីស8 ិង ឃល ីដមម 7។ដគចាប់ឃល ី4ស្រគ្នប់មដងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញ។គណនាស្របូបបម ល 

   :A ប ឃល ីស1 ិងឃល ីដមម 3                     :B ប ឃល ីដមម មួយស្រគ្នប់គរ់                     :C ប ឃល ីសយ៉ា ងរិច3។ 

IV. ដគមាសមីការ ីដផ្រ៉ាងមសយល 2: '' 2 ' 2 2E y y y x x     ។ 

1.ដ ោះស្រាយសមីការ '' 2 ' 0y y y   តាមលក្ខខណឌ    0 ' 0 1y y  ។ 

2.បង្ហា ញថា   2 2f x x x  ជាចដមលើយពិដសសម្ សមីការ E ។ 

3.បង្ហា ញថាជាចដមលើយម្ ល ោះស្រតាមរ f  ជាចដមលើយម្ សមីការ '' 2 ' 0y y y   ។ 

V. គណនាអំាងដរស្រកាល
2

21

3 2

4 4 1

x
I dx

x x




 
 ដ យស្ររូវបង្ហា ញថា

   
2 2

3 2 3 7

2 2 14 4 1 2 2 1

x

xx x x


 

  
។ 

VI. ដគឲ្យ ; ;a b cជាចំ ួ គរ់វិជជមា ជារង្ហវ ស់វិមាស្ររម្ ស្របដលពីមប៉ារមក្ងមួយ។ចូរក្ំណរ់មាឌអរិបរមាម្ ស្របដលពីមប៉ារមក្ងដនាោះ

ដបើដគ ឹងថា 13a b c    (គិរជា cm )។ 

VII. 1. ដគឲ្យប៉ា រ៉ា បូល 2: 4 4 12 0P y y x    ។ 

        a.រក្ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសមីការបនាា រ់ស្របប់ទិសម្ ប៉ា រ៉ា បូល។ 

         b.គណនា y ចំដ ោះ 3x  ។សង់ប៉ា រ៉ា បូល P ក្នុងរស្រមុយអូរូណរមមា៉ា ល់។ 

  2.ក្នុងរស្រមុយ  Oxyz ដគមា មសវ រ 2 2 2: 2 2 4 3 0S x y z x y z       ។ 

         a.ចូរដផ្ាៀងផ្ទា រថ់ាចំណ ច  1;2;4A ជារបស់មសវ រ S ។ 

        b.ចូរក្ំណរ់សមីការបលង់ប៉ាោះ ឹងមសវ រ S ស្ររង់ A ។ 

VIII. ដគឲ្យអ  គម ៏    2 4 xy f x x e    មា ស្រកាបរំណាងC ។ 

1.គណនាលីមីរម្ f ស្ររង់  ិង  ។ទញរក្សមីការអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC ។ 

2.សិក្ាអេិរភាពម្ f  ិងសង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

3.ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ប៉ាោះT ម លប៉ាោះស្រកាបC ស្ររង់ 0x  ។ 

4.តាង      2 4x f x x    ។ 

       a.គណនា  ' x  ិង  '' x ។សិក្ាទិសដៅអេិរភាពម្  ' x  ិងទញរក្សញ្ញា ម្  ' x ។ 

       b.ដស្របើ(a.)រក្ទិសដៅអេិរភាពម្  x ។ គណនា  0  ិងសិក្ាសញ្ញា ម្  x ។ ទញរក្ទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹង  

                         បនាា រ់ប៉ាោះT  

       5.សង់ស្រកាបC  ិងT ។ 
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I 1.  ក្ំណរ់រម្មល m  ដ ើមបីប  
2

21

3
lim 2

1x

x mx

x

 



 ។ 

2. គណនាលីមីរ  
2

22

2
lim

6x

x x x
A

x x

  


 
  ិង  

3lim ( )
x

B x x x x


   ។ 

II ដគដអាយសមីការ  
2: 4 16 0E z z    មា ឬស  1z មផ្នក្ ិមិរកអវិជជមា ។ 

1. ដ ោះស្រាយសមីការ  E  រួចសរដសរឬសទងំពីរជារងស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

2. គណនា  6 12

1 2z z   ដ យឲ្យលទធផ្លជារងពជិគណិរ។ 

III ក្នុងស្របអប់មួយមា បល់ស្រក្ ម  7   ស្រគ្នប់ច ោះដលខពី1  ល់ 7   ិងបល់ស 3  ច ោះដលខ 3;4;5  ។ដគចាប់យក្បល់  2  ស្រពមគ្នន

ដចញពីស្របអប់។ រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៏ម ល៖ 

:A ប បល់ច ោះដលខ ូចគ្នន ។ 

:B ប បល់ពណ៍ ចូគ្នន ។ 

:C ប ផ្លបូក្ ំជាង9។ 

IV ដគមា សមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 10 ' 25 0E y y y   តាមលក្ខខណឌ  (0) '(0) 1y y     ។ 

V គណនាអំាងស្ររស្រកាល 2ln( 1 )I x x dx    ិង  
3

1

x
J dx

x



។ 

VI ដគឲ្យសមីការ  
5 2 0x x    មា ឬស 0x មួយគរ់ចដនាល ោះ  1;2  ។ របង្ហា ញថា  9

0 8x   ។ 

VII 1.  ដគឲ្យប៉ា រ៉ា បូល  
2: 4 2 3 0P y x y     ។ 

a. រក្ក្ូអរដ ដ ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសមីការបនាា រ់ស្របប់ទិសម្ P ។ 

b. រក្ y ចំដ ោះ 0x   ិង 3x  ។សង់ប៉ា រ៉ា បូលដ ោះ។ 

2. ក្នុងរស្រមុយ (0 )xyz ដគឲ្យចំណ ច (2;1;1); ( 2;1;3)A B   ិង (3; 1; )C z ។ 

a. សរដសរសមីការមសវ រ S អងករ់ផ្ចិរ AB ។    

b. ក្ំណរ់រម្មល z ដ ើមបីប ABCជាស្ររីដកាណមក្ងស្ររង់ A។ 

VIII  ដគឲ្យអ  គម ៏ ( ) ( 1)(2 )xf x x e    ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ[0; [   ិងមា ស្រកាបរំណាង  C    ។ 

1. ក្)  ក្ំណរ់លីមីរម្    f   ស្ររង់    ។ 

ខ)  បង្ហា ញថាបនាា រ់  : 2 2y x     ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាប C ។សិក្ាទីតាំងម្ C  ដ ៀប ឹង ។ 

2. ក្)  បង្ហា ញថា '( ) 2(1 )x xf x xe e     ិង ទញថា ចំដ ោះស្រគប់ចំ ួ ពរិ 0x  ដគប  '(0) 0f  ។ 

ខ)  គណនា '(0)f រួចសង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

3. ក្)  គណនាម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់ខណឌ ដ យC  ិង  ដលើចដនាល ោះ 1;3 ។ 

ខ)  ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ម្ ចំណ ច A ម លបនាា រ់ប៉ាោះ ឹងC ស្ររង់ នឹងស្រសប ឹងបនាា រ់។ 

គ)  គណនាចមាា យពី A ដៅបនាា រ់។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I គណនាលីមីរ  

2

31

1 2
lim

1x

x x x
A

x

   



    lim ( ( ) ln(2 1))x

x
B xe lin x x


       

ln 1
lim

2 2x c

x
C

x e





 

II 1.   បង្ហា ញថា 
2(1 2 ) 3 4i i    ។ 

2. ដ ោះស្រាយសមីការ
2 (3 4 ) 1 5 0z i z i     ដ យយក្ 1z ជាឬសមា មផ្នក្ ិមិរក ំជាង 2z ។ 

3. គណនា 1
1 2 1 2 1 2

2

; , &
z

z z z z z z
z

   ជារងពីជគណិរ។ 

III ក្នុងស្របអប់មួយមា ស្រក្ូចជូរ5 មផ្ល  ិងស្រក្ូចមផ្អម3 មផ្ល។ ដគចាប់យក្ស្រក្ូច3 ស្រគ្នប់ស្រពមគ្នន ដចញពសី្របអប់។ គណាស្របូបបម ល៖  

:A ប ស្រក្ូចជូរ
1

3
ម្ ស្រក្ូវមផ្អម    :B ស្រក្ូចជូរ

2

3
ម្ ស្រក្ូចមផ្អម។។ 

IV ដស្របើឌីដផ្រ៉ាង់មសយលដ ើមបីគណនារម្មលស្របម លម្  25.75 តាមរូបម ក ( ) ( ) '( ).o o of x x f x f x x    ។ 

V គណនាអំាងដរស្រកាល 

ln3

3 3 2

0

( )x xI e e dx    2(cos3 1)J x dx





      ិង 
2

2

1

(1 )

x x
K

x x

 


 ។ 

VI ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាងមសយល : " 8 ' 15 0E y y y   តាមលក្ខខណឌ ដស្របើស្រកាបវាការ់តាម (0;1) ដ ើយបនាា រ់ប៉ាោះស្ររង់ នឹង

មា ដមគ ណ 2 ។ 

VII 1.   ដគឲ្យដអលីប 
2 2: 4 3 16 4 0E x y x    ។ ក្ំណរ់សមីការសដង់ រ រួចរក្ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូល  ិងសង់ដអលីប E ។ 

2.  ក្នុងរស្រមុយ  Oxyz ដគឲ្យ      0,2,4 , 2,2,0 , 3,0,2A B C ។ 

ក្)  គណនា BA BC  ិង ក្ូស ី   សម្ ម ំ A។ 

ខ)  គណនា CA CB ។ ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណ ABC  ិងសមីការបលង់ ABC។ 

គ)  គណនា ( ).CA CB CO ។ រួចរក្មាឌចរ ម ខ OABC ិងចមាា យពី Oមក្បលង់ ABC។ 

VIII .A  ដគមា 
2( ) 1 2lnh x x x   ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ ]0; [ ។ 

1. សិក្ាអេិរភាពម្ អ  គម ៏   h   ិងសង់តារងអេិរភាពម្   h x ។ 

2. គណនា  1h រួចទញថា វិជជមា  ច់ខារដលើចដនាល ោះ  0; ។ 

.B   ដគឲ្យអ  គម ៍
1 2ln

( ) 4
x

f x x
x


   មា ស្រកាបC  ិងក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ  0; ។ 

1. គណនាលីមីរ f ស្ររង់0  ិង  ។ ក្ំណរ់សមីការអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC ។ 

2. បង្ហា ញថាបនាា រ់ : 4D y x  ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាបC រួចសិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹងD ។ 

3. បង្ហា ញថា
2

( )
'( )

h x
f x

x
  ិងសង់តារងអេិរភាពម្ f ។ សង់C  ិងD ។ 

4. ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យ C  ិង D ដលើចដនាល ោះ  1;e ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 

3

21

1 1
lim

1x

x x
A

x

  



        

1
lim ln( )

2

x

xx

e
B x

e

 
  

 
     

0

1 cos2
lim

1 cos4x

x
C

x





 

II.  ក្. ដ ោះស្រាយសមីការ  2 4z z i   ម ល  z   ជាចំ ួ ក្ ំផ្លចិ។ 

 ខ. ដគឲ្យចំ ួ ក្ ំផ្លិច  
1 2

1 2

i
A

i

 


 
 ។ចូរគណនា 

20182018.A  ជារងពិជគណិរ។ 

III. ដគសរដសរដលខ1;2;3;4;5;6;7;8;9  ដរៀងគ្នន ដលើសំប ស្ររ  9  ស លឹក្រួច ក្់ក្នុងស្របអប់មួយ។ដគចាប់យក្សំប ស្ររមដងមួយស លឹក្ 

ចំ ួ បី ងដចញពីស្របអប់ មក្រដស្រមៀបតាមលំ ប់ម លចាប់ប ។រក្ស្របូបបម ល៖ 

:A  សំប ស្ររទងំបីបដងកើរប ចំ ួ 168  

            :B សំប ស្ររទងំបីបដងកើរចំ ួ មចក្ ច់ ឹង 125  ។ 

III. ដគយក្ម ក្ស លឹក្មួយផ្ទា ំងរងចរ ដកាណមក្ងបដណាដ យ80cm   ិងទទឹង 30cm មក្ដ វើជាស្របអប់រងស្របដលពីមប៉ារគ្នម  គស្រមប។

ដរើដគស្ររូវដ វើស្របអប់ដនាោះក្មពស់ប៉ា នាម  ដ ើមបីឲ្យមាឌវាអរិបរមា? 

IV. ដគឲ្យអ  គម ៍ 
2( ) ln( 1 )f x x x   ។ 

1. រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f   ិង សិក្ាភាពគូដសសម្ អ  គម ៍ f ។ 

2. គណនា  'f x   ិងគណនា ( )I f x dx  ។ 

V. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 7 ' 6 0E y y y    ដបើ ឹងថាបនាា រ់ 3y x   ប៉ាោះ ឹងមខសដកាងវាស្ររង់ 0x  ។ 

VI. 1.រក្សមីការប៉ា រ៉ា បូលម លមា អ័ក្សឆលោុះឈ្រ ដ ើយការ់តាមបីចំណ ច (2;5), ( 2; 3)A B   ; (1;6)C ។ 

2. ក្នុងរស្រមុយ  , , ,o x y z ដគមា បួ ចំណ ច (1;1;0), (0;2;2), (1; 2;3)A B C   ិង (1; 2;0)D  ។ 

a. គណនា n AB AC
  

    ិង សរដសរសមីការបលង់  ABC ។ 

b. សរដសរសមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់ L  ការ់តាមD  ដ ើយមក្ង ឹងបលង់  ABC ។ 

c. រក្ចំណ ចស្របសពវរវាងបនាា រ់  Lជាមួយបលង់  ABC   ។ 

d. សររដសរសមីការមសវ S  ការ់តាមបួ ចំណ ច  ; ; ;A B C D ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៏ 

1

2( ) (20 10)
x

f x x e


    ក្ំណរ់ដលើ  [0; [ ។ 

1. គណនាលីមីរម្  f ស្ររង ់ ។ 

2. សិក្ាអេិរភាពម្  f  ិង សង់តារងអដេរភាពម្  f ។ 

3. បង្ហា ញថាសមីការ ( ) 10f x   មា ឬស     មរមួយគរ់ចដនាល ោះ  ]4;5[   ។  

4. សង់ C ។ 
3 5

24 2( 0.47; 0.13; 0.08)e e e
 

    

5. គណនា 

3

0

( )I f x dx  ។ រួចបក្ស្រាយលទធផ្លតាមមបប រណីមាស្ររ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 
3

21

1 3
lim

2 2x

x x
A

x

  



     lim ( 1 )

3

x

xx

e
B x

e
  


     

0

cos3 1
lim

1 xx

x
C

e





 

                 
 

 

3 2

2

ln 1 4ln 3 2ln ln
lim lim

ln 1 2 1 lnx x e

xx x x
D E

x x x 

   
   

  
 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 1 3z i    ិង 2 4( cos sin )
4 4

z i
 

   ។ 

a. សរដសរចំ ួ ក្ ំផ្លិច 1z  ិង 2z ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

b. ក្ំណរ់អាគ យម៉ាង់ម្  12 z   ិង 6

1z ។ 

III. ក្នុងស្រក្ុមមួយមា សិសស 100  នាក្់ម លក្នុងដនាោះមា សិសសចូលចិរកកាដ វ45  នាក្់ ចូលចិរកក្ូកាក្ូឡា  30នាក្់  ិង16   នាក្់ចូល

ចិរកទងំពីរម ខ។ដគដស្រជើសដរីសសិសសមាន ក្់ដ យម្ច  យដ ើមបីសមាា ស ៏។រក្ស្របូបបម ល 

a. សិសសចូលចិរកដេសជជៈមរមួយស្របដេទគរ់។ 

b. មិ ចូលចិរកមួយណាដាោះ។ 

c. ចូលចិរកយ៉ា ងរិចមួយម ខ។ 

IV. គណនាអំាងដរស្រកាល 

1

2 3

1

(1 2 )I x x dx


    24

4

(1 cos2 )J x dx





   
3 2

1

20

( 1) (2 1)

2

x x
K dx

x

  


 ដ យ 

ស្ររូវបង្ហា ញថា    
3 2

2 2

( 1) (2 1)
1

2 2

x x x
x

x x

  
  

 
។                                            

V. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : 5 '' ' 6E y y x     តាមលក្ខខណឌ   (0) 0;y  '(0) 10y   ។ 

VI. ក្. រក្សមីការដអលីបមា ក្ំណ ំ ( 3;0);(3;0)   ិងការ់តាមចំណ ច (0;4)  ។ 

ខ. ក្នុងរស្រមុយ   (0 )xyz  ដគមា បួ ចំណ ច (0;4; 1), ( 2; 4; 5), (1;1; 5)A B C      ិង (1;0; 4)D   ។ 

VII. 1. ដគឲ្យអ  គម ៍ 
2( ) 1 lnf x x x   ក្ំណរ់ដលើ ]0, [ ។ 

a. សិក្ាលីមីរម្  f  កាលណា , 0x x  ។ 

b. សិក្ាសញ្ញា  '( )f x   ិងសិក្ាសញ្ញា វា។ 

c. សិក្ាទិសដៅអេិរភាពម្  f  ិង សិក្ាសញ្ញា ម្  f ដលើ ]0, [ ។ 

2. ដគមា អ  គ ៍
ln

( ) 1
x

g x x
x

   មា ស្រកាប C ។ 

a. គណនា 'g   ិងបង្ហា ញថា 'g  មា សញ្ញា  ូច f  ដលើ  ]0, [ ។សិក្ាទិសដៅអេិរភាពម្   ( )g x ។ 

b. សិក្ាលីមីរម្  gកាលណា , 0x x  ។ 

c. បង្ហា ញថាបនាា រ់ : 1y x    ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាប C ។បញ្ញជ ក្់ទីតាំងម្    C  ដ ៀប ឹង  ។ 

d. បង្ហា ញថាមា បនាា រ់ T   ប៉ាោះ ឹងស្រកាប C ដ ើយស្រសប ឹង  ។រក្ក្ូអរដ ដ ចំណ ចប៉ាោះដ ោះ។    

e. សង់មខសដកាង , &C T  ។ 

f. ក្ំណរ់ស្រក្ឡាម្ផ្ាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យមខសដកាង  C  ិងបនាា រ់  ជាមួយបនាា រ់ 1;x x e   ។           
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ 
3

2

0

ln 1 ln 1
lim 2 1 2 1 lim lim

ln 1 2 ln 1x x x e

x x
A x x x B C

x x
          

        
20 1

2 3cos cos4
lim lim

1x x

xx x
D E

x x 

 
 


 

II. ១.   ដបើ
1z   ិង

2z ជាឬសសមីការ    22 1 4 2 5 3 0i z i z i       ចូរគណនា
2 2

1 2z z ។ 

    ២.   ដគមា ចំ ួ ក្ ផំ្លិច 2 2x i    ិង 2 2y i    ។ ចូរគណនា ; ;x y x y x y     ិង
x

y
 ។ 

III. ដគឲ្យសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 3 ' 2 4sinE y y y x    ។ 

      ១.   ដ ោះស្រាយសមីការ '' 3 ' 2 0y y y    ។ 

     ២.   ក្ំណរ់អ  គម ៏   cos sing x a x b x  ជាចដមលើយមួយម្ E  ។ 

   ៣.   ដបើ f ជាចដមលើយម្ សមីការ E ដនាោះដគប      '' 3 ' 2 0f g f g f g       ។ 

IV. េង់មួយមា ឃល ី 15A ស្រគ្នប់  ឃល ី 10B ស្រគ្នប់  ិងឃល ី 5C ស្រគ្នប់ ។ ដគចាប់យក្ឃល ី3  មដងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញ ។ 

     រក្ស្របូបបម លដគចាប់ប ៖ 

   ១.   ឃល ី AABតាមលំ ប់ដ ោះ ។ 

    ២.   ឃល ី 2A ស្រគ្នប់  ិងឃល ី 1B ស្រគ្នប់មិ គិរលំ ប់ ។ 

    ៣.   ឃល ី3 ម លមា អក្សរខ សៗគ្នន  ។ 

V. ១.   ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ ;a b ដ ើមបីប 
   

2

2 2
11 1

x x x

xx x

e ae be

ee e
 

 
  ិងគណនា

 
2
.

1

x

x

e
I dx

e



  ។ 

    ២.   គណនាអំាងដរស្រកាលក្ំណរ់៖
12

3

0 0

sin cos . 1 .J x x dx K x x dx



     ។ 

VI. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា  ; ; ;o i j k ដគឲ្យ    3;0;10 ; 0;0;15A B  ិង  0;20;0C   ។ 

    ១.   សរដសរសមីការប៉ា រ៉ា មម៉ាស្ររបនាា រ់  AB   ិងបង្ហា ញថាបនាា រ់  AB ស្របសពវអ័ក្សអាប់ស ីសស្ររង់  9;0;0E  ។ 

    ២.   គណនា AB AC រួចទញបង្ហា ញថា ; ;A B Cជាបីចំណ ចមិ ររ់ស្ររង់គ្នន  ។ ក្ំណរ់សមីការបលង់ ABC  ។ 

 ៣.   ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ម្ ចំណ ច D ដ ើមបីប ABCDជាស្របដលេូស្រកាម ។ ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាស្របដលេូស្រកាមដ ោះ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៏  
2

ln 4
1x

f x x
e

  

មា ស្រកាបរំណាងC  ។ 

១.   ក្ំណរ់លីមីរម្ f ស្ររង់    ិង   ។ 

២.   គណនា    f x f x   ។ ដរើដគអាចថាប យ៉ា ង ចូដមដចចំដ ោះចំណ ច  0;1 ln4A   ? 

៣.   សិក្ាអេិរភាពម្ f   ិងសង់តារងអដេរភាព f  ។ 

៤.   បង្ហា ញថាស្រគប់ចំ ួ ពិរ x ដគប  
2

2 ln 4
1

x

x

e
f x x

e
   


 ។ 

៥.   បង្ហា ញថាបនាា រ់ : ln4y x     ិង ' : 2 ln4y x    ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាបC  ។  

       សិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹង   ។ 

៦.   ចំដ ោះ 0  ដគមា    
0

ln4 .I f x x dx


       ។ បង្ហា ញថា  
2

2ln
1

e
I

e






 
  

 
 ។  

       គណនា ចំដ ោះ   1I    ។  
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ
2

2

0

2

sin 2sin 3 1 cos4
lim 4 1 2 lim lim

sin 1 1 cos3x x
x

x x x
A x x x B C

x x

20

ln 1 2ln 2
lim ln lim

2 ln 3ln 2x x e

x x
D x x E

x x x
 

II. ១. ក្ំណរ់ចំ ួ ក្ ំផ្លិច  z  ម លដផ្ាៀងផ្ទា រ់
2 2

1 1 10 3z z i z ។ 

                 ២. ដគមា ចំ ួ ពិរ   
1 3

2 2
x i   ិង 1 3y i ។ ចូរគណនា 2 ; 2 ;1 .x y x y x y  ិង 

 ក្ំណរ់ម៉ាូឌ ល  ិងអាគ យម៉ាង់ម្   

2017

2x

y
។ 

III. ដគឲ្យសមីការឌីដផ្រ៉ាង់ដសយល : 2 ' 0E y y   ិង  2' : 2 ' 1
x

E y y e x ។ 

 ១. ដ ោះស្រាយសមីការ  E ។ 

 ២. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ m  ិង n ដ ើមបីឲ្យ 22

x

f x e mx nx ជាចដមលើយម្  'E ។ 

 ៣. បង្ហា ញថា  gជាចដមលើយមួយ Eល ោះស្រតាមរ g f ជាចដមលើយម្  E   ។ ទញរក្ចដមលើយម្ 'E    ។ 

IV. េង់មួយមា ប ូល៩ ច ោះដលខពី១ ល៩់។ ដគចង់បដងកើរដលខបីខាង់ដ យដស្របើប ូលទងំដ ោះ។ 

 ១. ដរើដគអាចបដងកើរប ប៉ា នាម  ចំ ួ  ដបើខាង់ ីមួយៗមិ ស្រចំម ល? 

 ២. រក្ស្របូបបម លដគចាបប់ប ៖  A: <<ចំ ួ គូ >>       B:<<ចំ ួ ដសស>>      C:<<ចំ ួ មចក្ ច់5 >> 

V. ១. ដគមា lnf x x   ិង
2

lng x x    ិងតាង

1

ln

e

I xdx  ិង   
2

1

ln

e

J x dx  ។ 

 ក្. បង្ហា ញថា lnF x x x xជាស្រពីមីទីវមួយម្   f រួចទញរក្ I     ។ 

 ខ. បង្ហា ញថា 2J e I ។ ទញរក្ J ។ 

 ២. គណនា  
2

3

3 2

t
K dt

t x
។ 

VI. ក្. បមមលងដអលីប 
2 2: 4 9 24 18 9 0E y x y x    ជារងសកង់ រ  ិងសង់រូបវា។ 

 ខ. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា  ; ; ;O i j k ដគឲ្យ 1;1;0 , 1;2;1A B   ិង 3; 1;2C  

  ១. បង្ហា ញថា ; ;A B C មិ ររ់ស្ររង់គ្នន   ិងបង្ហា ញថាបលង់ ABC មា សមីការ2 3 0x y z ។ 

  ២. ដគមា បលង់ : 2 4 0P x y z  ិងបលង់ : 2 3 2 5 0Q x y z ។ បង្ហា ញថាស្របសពវរវាង 

   បលង់  P  ិង Q ជាបនាា រ់ : 2 ; 3; ;D x t y z t t ។ 

 ៣. ក្ំណរ់ចមាា យពីចំណ ច A ដៅបនាា រ់ D ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍ 
ln

1
x

f x x
x

ក្ំណរ់ដលើ 0;   ិងមា ស្រកាប Ｃ។ 

 ១. ក្ំណរ់លីមីរម្   f ស្ររង ់0  ិង ។ 

 ២. បង្ហា ញថា  Ｃ មា អាស ីមរូរដស្រទរ d មួយម លស្ររូវក្ំណរ់សមីការ។ 

 ៣. បង្ហា ញថា 'f x យក្សញ្ញា តាម 2 1 lnN x x x x  ។ 

 ៤. គណនា 1N  ិងក្ំណរ់សញ្ញា ម្  N x  ដ យពិភាក្ាក្រណី 0 1x    ិង 1x  ។ 

 ៥. ទញរក្អេិរភាពម្  f  ិង សង់មខសដកាង C  ិង  d ។ 
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លោកគ្រូ៖ ហ៊៊ុន វែងហ៊ង 

I. គណនាលីមីរ
2 2

2 2

30

cos cos 2 1
lim 1 2 2 lim lim

cos 1 1

x

xx x x

x x e
A x x x B C

x e
 

                   
3

33

ln 1 2ln 2 ln ln
lim lim

ln 2 1 lnx x e

xx x x
D E

x xx
 

II. ១. ចូរក្ំណរ់ចំ ួ ក្ ំផ្លិច z  ម ល
4 8 8 3z i    ។ 

        ២. ដគឲ្យចំ ួ ក្ ំផ្លិច 1x i ិង  3 3y i។ ចូរគណនា ; ; ;
x

x y x y x y
y
  ិង 

2017

x

y
 

III. ១. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 2: '' 0E y y ។ 

 ២. រក្ចដមលើយដ យមេក្ដផ្ាៀងផ្ទា រ់
1

3
3

y  ិង  
1

'
3

y ។ 

IV. A  ិង B ដ វើពិដា  ៍ដលងមលបងចស្ររង ្១២កាក រ។ ដគ ឹងថា A អាចឈ្ន ោះ៦កាក រ B អាចឈ្ន ោះ៤ កាក រ  ិងដសមើគ្នន ២ កាក រ។ 

 ពួក្ដគយល់ស្រពមក្នុងការស្របក្ួរគ្នន  ៣ កាក រ។ រក្ស្របូបបម ល៖  

        ១. A ឈ្ន ោះទងំបីកាក រ      ២. ដសមើគ្នន ពីរកាក រ   ៣. A   ិង B  ឈ្ន ោះឆ្លល ស់គ្នន     ៤.  B ឈ្ន ោះយ៉ា ងដហាចណាស់១ កាក រ 

V. ១. គណនាអំាងដរស្រកាលមិ ក្ំណរ់ ៖ 2 2sin cosI x dx J x dx   ិង 3sinK x dx  

 ២. គណនាអំាងដរស្រកាលក្ំណរ់ ៖ 
ln 5

ln 3
2 3x x

dx
L

e e
  ិង

1

2

0
5x

dx
M

e
។ 

VI. ក្. រក្សមីការសកង់ រដអលីបផ្ចិរស្ររង់ 0,2   ក្ំណ ំ   0,0   ិងអ័ក្សរូចស្របមវង  4  ឯក្តា ។ 

 ខ. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា ; ; ;O i j k ដគឲ្យ 2;4;1 , 0;4; 3 , 3;1; 3A B C  

     1;0; 2 , 3;2;1D E     ិង  
3 9

;4;
5 5

F ។ ដរើអំណោះអំណា ដ ោះស្ររូវឬខ ស?មូលដ រ អវី ? 

  ១. បលង់ ABCមា សមីការ 2 2 11 0x y z  ។ 

  ២. ចំណ ច E   ជាចំដណាលមក្ងម្   D ដលើបលង់ ABC។ 

  ៣. បនាា រ់ AB   ិងCD  អររូក្ូណាល់គ្នន ។ 

  ៤. បនាា រCDមា សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ាស្ររ 1 2 ; 1 ; 1x t y t z t ម ល  t  ។ 

  ៥. F ជារបស់បនាា រ់ AB ។ 

VII.   ដគឲ្យអ  គម 
2

ln x
f x x

x
 មា ស្រកាបរំណាង  C   ិងក្ណរ់ដលើចដនាល ោះ 0;   ។ 

 ១. ដគឲ្យអ  គម ៍ 3 1 2lnu x x x   ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ 0; ។ 

  a. សិក្ាអេិរភាពម្ អ  គម ៍   u ដលើចដនាល ោះ 0;    ។ 

  b. គណនា 1u   ិងទញរក្សញ្ញា ម្ u x ចំដ ោះស្រគប់ x  ចដនាល ោះ 0;  ។ 

 ២. a. ក្ំណរ់ដលើលីមីរម្ f ស្ររង់ 0  ិង    ។ 

  b. ក្ំណរ់ដ រីដវ 'f x  ិង សង់តារងអេិរភាព f ។ 

 ៣. a. បង្ហា ញថាបនាា រ : y x  ជាអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC  ិងសិក្ាទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹង ។ 

  b. សង់មខសដកាង  C   ិងនាា រ់ ។ 

 ៤. តាង A ជាម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់ខណឌ ដ យស្រកាបC    ិងបនាា រ់ ដលើចដនាល ោះ 1,   ម ល 1   ។ 

 បង្ហា ញថា
ln 1

1A ។ ក្ំណរ់លីមីរ liml A  ិង បង្ហា ញថា 1l A e ។                                                                                                                                   
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I. គណនាលីមីរ៖  
2

2

2 20 0

5 4 1 cos4
lim 3 4 1 3 lim lim

1 sin 3

x x

xx x x

e e x
A x x x B C

e x  

  
     


  

II. ១. ចូរក្ំណរ់ចំ ួ ក្ិិំផ្លិច z  ម ល 
3 2 2z i            ។ 

២. សរដសរជារងស្ររីដកាណមាស្ររ ៖  ក្.

4
1

1

i

i

 
 
 

  ខ.  
2017

3 i   ។ 

III. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : " 4 ' 0E y y y    ។ រក្ចដមលើយដ យមេក្ដផ្ាៀងផ្ទា រ់  0y e   ិង  ' 0 2y e  ។ 

IV. ដគដបោះស្រគ្នប់េុក្ឡាក្់មកងពីរ ។ ដគតាង A ជាស្រពឹរកកិារណ៍ម លមា ស្រគ្នប់េុក្ឡាក្់មួយដចញដលខ 5  ិង Ｂជាស្រពឹរកកិារណ៍ម ល

ផ្លបូក្ដលខម្ ស្រគ្នប់េុក្ឡាក្ត់ាំងពីរដសមើ ឹង 7 ។ 

១. រក្ស្របូបបម លផ្លបូក្ដលខដសមើ ឹង 7 ។ 

២. រក្ស្របូបបម លផ្លបូក្ដសមើ ឹង 7 ដ យ ឹងថាមា ស្រគ្នប់េុក្ឡាក្់មួយដចញដលខ 5 ។ 

៣. រក្ស្របូបបម លស្រគ្នបបេុក្ឡាក្់ដចញដលខ 5 ដ យ ឹងថាផ្លបូក្ដលខដសមើ ឹង 7។ 

V. ១. បង្ហា ញថា
    

2 2

1 1 1 1

3 23 2 2x xx x x
  

   
។ គណនា

  
3

1

3 2
I dx

x x


 
 ដបើ  0 1I        

២. គណនាអំាងដរស្រកាលក្ំណរ ់

2 3
7

2

20 2

1

21

x
I dx K dx

x xx
 

 
            

VI. ក្. រក្សមីការសកង់ រដអលីបក្ំណ ំ  1,1  ិង  1,9  ដ ើយអ័ក្ស ំមា ស្របមវង 10 ឯក្តា។ 

ខ. ដគមា គូប ABCDEFGH ស្រទ  ង១ឯក្តា  ិងយក្  , , ,A AB AD AE ជាដគ្នលអររូណរមា៉ា ល់។ 

 ដគយក្ , ,I J K ជាចំណ ចក្ណាក លដរៀងគ្នន ម្ អងករ់      ; ;BC BF HF    ។ 

 ១. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ម្ ចំណ ច ,I J   ិងK ។ 

 ២. បង្ហា ញថា  2,1,1n   អររូក្ូណាល់ ឹង IK  ិង IJ  ិងបង្ហា ញថាបលង់ IJK  គឺ4 2 2 5 0x y z      

 ៣. ក្ំណរ់សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ាស្ររបនាា រ់CD។ ក្ំណរ់ចំណ ចស្របសពវR រវាងបលង់ IJK  ិងបនាា រ់CD  ។ 

VII. មផ្នក្A: ដគឲ្យអ  គម ៍   1 lnf x x x  ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ ]0,1[មា ស្រកាបC  ិងបនាា រ់ :T y x ។ 

 ១. គណនាលីមីរ  
0

lim
x

f x


 ិងបង្ហា ញថា   1f x  ចំដ ោះ ]0,1[x ។ 

២. គណនា  'f x  ិង បង្ហា ញថាT ជាបនាា រ់ប៉ាោះ ឹងC ស្ររង់ 1x  ។ 

៣. តាង   1 lng x x x x   ក្ំណរ់ដលើ ]0,1[ ។ 

  a. គណនា  
0

lim
x

g x


 ិង សង់តារងអេិរភាពម្ g ។ 

  b. ទញរក្ទីតាំងម្  C ដ ៀប ឹងបនាា រ់ T ។ 

៤. ចំដ ោះ0 1  ដគតាង    
1

1I f x dx


     ។ 

  a. ដស្របើអំាងដរស្រកាលដ យមផ្នក្បង្ហា ញថា  
2 21

ln
2 4 4

I
 

    ។ 

  b. គណនា  
0

lim I





 ិង បក្ស្រាយលទធផ្លតាមស្រកាេិច។ 

  c. ដស្របើលទធផ្លខាងដលើ ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់ខណឌ ដ យ ;C T  ិងអ័ក្សអរដ ដ ។ 

 មផ្នក្ B. ១. គណនា
2

1
lnI x xdx  ។ ២.ទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យCជាមួយអ័ក្ស 'x x ដលើចដនាល ោះ 1,2           
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I. គណនាលីមីរ៖    
21

2

0 0

tan 4
lim 4 2 2 lim 1 sin 4 lim

1 cos2
x

x x x

x
A x x x B x C

x  
     


 

 
  2

2

4

sin 4 1 4ln 5ln
lim lim

8 2 1 lnx e
x

x x x
D E

x x



 


  
 

 
 

II. ១. ចូរក្ំណរ់ចំ ួ ក្ ំផ្លិចជារងស្ររីដកាណមាស្ររ  
2017

1 3 ; 1 cos sin
6 6

z i w i
 

      ិង  
168

1z i  ។ 

២. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 1a i   ិង 1b i   ។ ចូរគណនា 
2 2 4a b i   ិង

3
a

b

 
 
 

។ 

III. ១. គណនាអំាងដរស្រកាលដ យមផ្នក្៖ 2ln 2 ; cos2 ; sin3 ; xI x xdx J x xdx K x x L xe dx        

២. គណនាអំាងដរស្រកាលក្ំណរ់ ៖ 
1

0

1
1

1
M dx

x

 
  

 
  ិង

 

2

21

1 2

2 1 2
N dx

x x

 
  

   
    

IV. បល់ពីរស្ររូវប ដរីសដចញពីស្របអប់មួយម លមា បល់ស្រក្ ម ៦ បល់ស៤  ិងបល់ដខៀវ៥។ គណនាស្របូបបម ល ៖ 

១.  បល់ពណ៌ស្រក្ ម ២. បល់ពណ៌ស     ៣. យ៉ា ងរិចដខៀវ១ ៤. ពណ៌ដខៀវ ឬស្រក្ ម 

V. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល៖
2: " 2 ' 2 2E y y y x x      ិង 1 : " 2 ' 0E y y y   ។ 

១. រក្អ  គម ៍ ឺដស្រក្ទី២ g ម លជាចដមលើយពិដសសម្ E ។ 

២. បង្ហា ញថា ចដមលើយម្ Eល ោះស្រតាមរ g  ជាចដមលើយទូដៅម្ 1E ។ 

៣. ដ ោះស្រាយសមីការ 1E ។ ទញរក្អ  គម ៍ជាចដមលើយទូដៅម្  E ។ 

VI. ក្. រក្សមីការសកង់ រដអលីប   ក្ំណ ំ  1,2  ិង  3,2  ិងក្ំពូល  4,2 ។  សង់ដអលីបដ ោះ។ 

ខ. ដគមា ស្របដលពីមប៉ារ ABCDEFGH ម ល 1, 2AB AD   ិង 1AE  ដ ើយចំណ ច I ក្ណាក ល  AD ។ 

 ដគយក្  , , ,A AB AI AE ជាដគ្នលអររូណរមា៉ា ល់។ 

 ១. ក្ំណរ់ស្រគប់ដបើក្ូអរដ ដ ស្រគប់ក្ំពូលម្ ស្របដលពីមប៉ារដ ោះ។ 

 ២. បង្ហា ញថាស្ររីដកាណFIH មក្ងស្ររង់ក្ំពូល I  ិង ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាស្ររីដកាណFIH ។ 

 ៣. ក្ំណរ់សមីការបលង់ FIH  ិងគណនាចមាា យពីG មក្បលង់FIH ។ 

 ៤. ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ម្ ចំណ ច 'G ជាដជើងម្ ចំដណាលមក្ងG ដលើបលង់FIH ។ 

VII. ដគឲ្យអ  គម ៍   1 lnf x x x  ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ ]0, [  ិង មា ស្រកាបរំណាង C  ។ តាងM  ិង N ជាចំណ ចរបស់មខស

ដកាងC ម លមា អាប់ស ីស1  ិង 2 ដរៀងគ្នន  ។ 

 ១. បង្ហា ញថា f  វិជជមា ជា ិចចដលើ  1,2 ។ 

 ២. បង្ហា ញថាបនាា រ់MNមា ដមគ ណ 2ln 2។ 

 ៣. យក្ Eជាចំណ ចម លមា អាប់ស ីស
14e
។ បង្ហា ញថាដលើចដនាល ោះ  1,2  មា Eជាចំណ ចមរមួយគរ់ម លបនាា រ់ប៉ាោះ 

      ឹងC ស្ររង ់នឹងស្រសបMN  ។ 

 ៤. បង្ហា ញថាបនាា រ់T ប៉ាោះC ស្ររង់E  គឺ ៖  
4

: 2 ln 2 1T y x
e

   ។ 

 ៥. តាង      
4

2ln 2 1g x f x x
e

 
    

 
ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ 1,2 ។  បង្ហា ញថា  ' 1 ln

4

x
g x

 
   

 
។ 

     សិក្ាអេិរភាពម្ g  ិងទញរក្ទីតាំងម្ C ដ ៀប ឹងT ។ 
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I. គណនាលីមីរ៖ 

  2

10 0 20

tan 2 2
lim lim lim lim

1 cos 4 1 3
1

x x xx
x

x x x x
A B x x C D

x x
e

 

II. ដគមា សមីការ 3 2: 4 13 4 13 0E z i z i z i ម ល z  ជាចំ ួ ក្ ំផ្លចិ។ 

១. បង្ហា ញថា i ជាឬសម្ សមីការ E ។ 

២. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ ; ;a b c ដ ើមបីប 3 2 24 13 4 13z i z i z i z i az bz c ។  រក្ឬសដផ្សងដទៀរ។ 

III. ដគមា   
0

sinxe xdx   ិង 
0

cosxe xdx ។ 

 ១. បង្ហា ញថា I J  ិង 1xI J e  ។      

 ២. ទញរក្រម្មលស្របក្ ម្  I   ិង J  ។  

IV. រក្កាំបរ  ិងក្មពស់ម្ ស ីឡាងំម លមា មាឌ ជំាងដគ ដ ើយចារឹក្ក្នុងមស វមួយម លមា កាំ R ។ 

V. ដលខសមាា រ់របស់ដាជាចំ ួ មា ដលខ៤ខាងខ់ សពីដលខ 0 ។ ដរើដគអាចបដងកើរដលខសមាា រ់ដ ោះប ប៉ា នាម  មបប? 

 រក្ស្របូមបបម ល ៖ 

១.  A: ដលខសមាា រជ់ាចំ ួ គ ូ   

២. B: ដលខតាមខាង់ ីមួយៗស ទធមរគូ  C: ដលខ 1 មា មរមួយគរ់ 

VI. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល 3: ' 2 3 xE y y e  ិង ' ' 2 0E y y ។ 

១. ដ ោះស្រាយសមីការ E ។  បង្ហា ញថា  29

2

xh x e ជាចដមលើយម្ 'E   ិង 33 xg x e  ជាចដមលើយមួយម្   E  ។ 

២. តាង f g h  ។ បង្ហា ញថា f  ជាចដមលើយម្  E     ។ 

VII. ក្. បង្ហា ញថា 2 2: 2 4 3y x x    ជាអ ីមពបូល។    រក្ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ ក្ំពូល   អាស ីមរូរ   ិង សង់ស្រកាប    ។ 

ខ. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា  ; ; ;O i j k ដគឲ្យ 3;0;0 0;6;0 0;0;4 5;0;1A B C D     ។ 

 ១. បង្ហា ញ 4;2;3n ជាវ ិចទ័រណរមា៉ា ល់ម្ បលង់ ABC  រួចក្ំណរ់សមីការបលង់ ABC    ។ 

 ២. ក្ំណរ់សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ាស្ររម្ បនាា រ់  ការ់តាមចំណ ច D ដ ើយអររូក្ូណាល់ ឹងបលង ់ ABC  ។  

 ៣. ទញរក្ក្ូអរដ ដ ចំណ ច H  ជាដជើងម្ ចំដណាលមក្ងម្  D ដលើបលង់ ABC  ។  គណនាចមាា យពី D ដៅបលង់ ABC។ 

VIII. ដគឲ្យអ  គម ៍ 2 2lnf x x ax b x ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ 0;l   ិងមា មខសដកាងរណំាងC៕ 

A. ក្ំណរ់ចំ ួ ពិរ  a  ិង b  ដបើមខសដកាង C  ការ់តាមចំណ  1;3A  ដ ើយបនាា រ់ប៉ាោះ ឹងស្ររង់C នឹងមា ដមគ ណ 0 .។ 

B. ចំដ ោះ 2 4 2lnf x x x    ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ 0;l   ។ 

១. ក្ំណរ់លីមីរម្  𝑓 ស្ររង ់0  ិង ក្ំណរ់សមីការអាស ីមរូរ។ 

២. ដផ្ាៀងផ្ទា រ់េ
4 ln

2
x

f x x x
x x

     ិង ក្ំណរ់លីមីរម្  f  ស្ររង់    ។ 

៣. បង្ហា ញថា
2 1 1

'
x x

f x
x

។ សិក្ាសញ្ញា ម្  'f រួចសង់តារងអេិរភាពម្     f    ិង  សង់ C      ។ 

៤. បង្ហា ញថា lnH x x x xជាស្រពីមីទីវមួយម្ ln x  រួចទញរក្ពញរីមីទីវម្ f x    

    ទញរក្ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលង់ខណឌ ដ យ C  ជាមួយ ឹងអ័ក្សអាប់ស ីសដលើចដនាល 1;2         
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I. គណនាលីមីរ 

2

21

1
lim

2 3x

x
A

x x
            

2

23

7 4
lim

9x

x
B

x
           2lim 2 4 1

x
C x x x     

 
2 2

sin
lim
x

x
D

x
               

1
lim

1

x

x

x
E

x
 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ 2 2z i ិង 1w i។ 

         ១.ចូរគណនា ; ;z w z w z w     ិង
z

w
  ជារងពីជគណិរ។ 

          ២.សរដសរ   z   ិង  wជារងស្ររីដកាណមាស្ររ   រួចគណនា
2017

z

w
    ។ 

III. ១. រក្ចំ ួ ពិរ , ,a b c  ដបើ
2 2

4 5

1 21 2 2

x a b c
f x

x xx x x
 ។  គណនា 

1

0

I f x dx ។ 

២. គណនាអំាងដរស្រកាលក្ំណរ់៖
1

0
2 1

xdx
J

x
  ិង

1

sin ln

2

e
x

K dx
x

   ។ 

IV. េង់មយមា ប័ណណ ៨ស លកឹ្ច ោះអក្សរ , , , , , , ,P A R A L L E L   ។  ដគចាប់ប័ណណ៣ស លឹក្ មកងមួយៗមិ  ក្់ចូលវិញ។ 

រក្ស្របូបបម្ ស្រពឹរកិការណ៍៖ 

A. “ប័ណណ ទី២ជាអក្សរ L”   

B.  “ប័ណណតាមលំ ប់  A , L , E ”   

C.  “ប័ណណ២ស លឹក្ ំបូងជាអក្សរខ សគ្នន ”  

V. ១. ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ់ង់មសយល : '' 16 0E y y    ។ 

 ២. ដបើ f ជាចដមលើយម្ E  ម ល
1

0
10

f  ិង
2 3

' 0
5

f បង្ហា ញថា
1

cos 4
5 3

f x x  

VI. ក្. បង្ហា ញថាមខសដកាង 2 2: 25 36 900 0x y  ជាដអលីប។  ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ផ្ចិរ  ក្ំពូល ក្ំណ ំ  ិងសង់     ។ 

 ខ. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា ; ; ;O i j k  ដគឲ្យ 3;2;6 , 1;2;4A B  ិង 4; 2;5C    ។ 

១. បង្ហា ញថា ABC     ជាស្ររីដកាណមក្ង។ ក្ំណរ់សមីការបលង់ ABC    ។ 

២. ក្ំណរ់សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ាស្ររបនាា រ់ ការ់តាម  O  ដ ើយមក្ង ឹងបលង់ ABC ។ 

៣. យក្ K  ជាដជើងម្ ចំដណាលមក្ង O  ដលើបលង់  ABC  ។ ក្ំណរ់ក្ូអរដ ដ ម្ ចំណ ច K ។ 

VII. A. ដគមា  2 1 2lnh x x x   ក្ំណរ់ដលើចដនាល ោះ 0;  ។ 

  ១. សិក្ាអេិរភាពម្ អ  គម ៍  h x        ិងសង់តារងអេិរភាពម្  ។ 

  ២. គណនា 1h  រួចទញថា   h    វិជជមា  ច់ខារដលើចដនាល ោះ 0;   ។ 

 B. ដគឲ្យអ  គម ៍
1 2ln

4
x

f x x
x

      មា ស្រកាបC    ិងក្ំណរ់ដលើចដនាល 0;         

  ១. គណនាលីមីរម្  𝑓 ស្ររង់ 0  ិង   ។ ក្ំណរ់សមីការអាស ីមរូរម្ ស្រកាបC         

  ២. បង្ហា ញថា : 4D y x   ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ ស្រកាប C   រួចសិក្ាទីតាំងម្  C ដ ៀប ឹង  D    ។ 

  ៣. បង្ហា ញថា
2

'
h x

f x
x

      ិង សង់តារងអេិរភាពម្  𝑓 ។ សង់ C   ិង D។ 

  ៤. ក្ំណរ់ម្ផ្ាស្រក្ឡាមផ្នក្បលងខ់ណឌ ដ យ C  ិង D  ដលើចដនាល ោះ 1;e ។ 
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I. គណនាលីមីរ  ិងអំាងដរស្រកាល៖ 

            

  
 4

3 4 20 0

1 1 cos1 cos
lim lim 1 cos .sin

sin 2 3 1 4

x

x x

e xx x
A B I J x xdx

x x x x x dx 

 
    

 
 

 

II. ដគមា ចំ ួ ក្ ំផ្លចិ
 

 

9

1 7

1

1

i
z

i





 ិង

2

3

1

i
z

i

 



។ សរដសរ 1z  ិង 2z ជាទស្រមង់ស្ររីដកាណមាស្ររ។ 

III. ១.  ដ ោះស្រាយសមីការឌីដផ្រ៉ាង់មសយល : '' 4 ' 0E y y y   ។ 

             ២.  រក្អ  គម ៍   2g x ax bx c   មួយម លជាចដមលើយសមីការ
2: '' 4 ' 8 2F y y y x x     ។  

                  ទញរក្ចដមលើយទូដៅម្ សមីការ។ 

IV. ដសោងមួយមា ប ូល១០ម លក្នុងដនាោះមា ប ូល៥ពណ៌ម្ប៉ារងច ោះដលខពី១ ល់៥  ប ូល៣ពណ៌ស្រក្ មច ោះដលខពីរ៦ ល៨់  ិងប ូល

២ពណ៌ដខៀវច ោះដលខ៩ ងិដលខ១០។ ដគចាប់ប ូលមដង៣ស្រពមគ្នន ដ យម្ច  យ។ 

 ១.  រក្ចំ ួ ក្រណីអាច។ 

 ២.  គណនាស្របូបបម លប ប ូល២មា ពណ៌ ូចគ្នន   ិង១ដទៀរពណ៌ដផ្សងពីដគ។ 

 ៣.  គណនាស្របូប ម លប ូលទងំ៣មា ពណ៌ខ សៗគ្នន  ដ ើយមា ច ោះដលខជាចំ ួ គូ។ 

V. ក្នុងរស្រមុយអររូណរមា៉ា ល់មា ទិសដៅវិជជមា  ; ; ;O i j k ដគឲ្យ    3; 2;2 , 6;1;5A B  ិង  6; 2; 1C   ។ 

    ១. ក្ំណរ់សមីការបលង់ ABC  ិងបង្ហា ញថា ABCជាស្ររីដកាណមក្ង។ 

    ២.  ដគមា បលង់ : 3 0P x y z    ។ បង្ហា ញថាបលង់ Pការ់តាម A ដ ើយ មក្ង ិងបនាា រ់ AB ។ 

    ៣. ដគឲ្យបលង់ 'P ការ់តាម A ដ ើយមក្ង ិងបនាា រ់ AC ។ ក្ំណរ់សមីការទូដៅបលង់ 'P ។ 

    ៤. ក្ំណរ់សមីការប៉ា រ៉ា មម៉ារបនាា រ់ ម លជាស្របសពវរវាងបលង់ P  ិង 'P ។ 

    ៥.  ដគឲ្យចំណ ច  0;4; 1D  ។ បង្ហា ញថាបនាា រ់ AD មក្ង ិងបលង់ ABC  ិងទញរក្ មាឌដរស្រតាមអ រ ABCD។ 

VI. ដគមា អ  គម ៍  
2

1

x

x

e
f x x

e
 


មា មខសងដកាងរណំាងC ។  

     ១.  រក្ម  ក្ំណរ់ម្ អ  គម ៍ f ។ គណនា  
0

lim
x

f x


 ិង  
0

lim
x

f x


។ ដរើបនាា រ់ 0x  ជាអវី? 

     ២.  គណនា  lim
x

f x


 ិង  lim
x

f x


។ 

     ៣.  បង្ហា ញថាបនាា រ់ 1 :y x   ិងបនាា រ់ 2 : 2y x   ជាអាស ីមរូរដស្រទរម្ Cខាង ិងខាង ដរៀងគ្នន ។ 

     ៤.  គណនា  'f x ចំដ ោះ 0x   ិងសិក្ាសញ្ញា ម្ 'f ។ សង់តារងអេិរភាពម្ f ។ 

     ៥.  ក្ំណរ់សមីការបនាា រ់ប៉ាោះT ម លប៉ាោះ ិងមខសដកាងC ស្ររង់ចំណ ចម លមា អាប់ស ីស ln 3។ 

     ៦.  គណនា  1f   ិង  1f ។ សង់Cអាស ីមរូរ  ិងបនាា រ់ប៉ាោះT ក្នុងរស្រមុយមរមួយ។ (ដគយក្ 2.7e  ) 
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