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្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ � �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (០៥ពិន្ទុ) f ជាអនុគមន៍កំណត់េដាយ f(x) =


2x + 1 + e2

ln x
េបី x > 0 និង x ̸= 1

f(0) = m

គណនា lim
x→0+

f(x) ។ ទាញរកតៃម្ល m េដីម្បឲី្យ f ជាអនុគមន៍ជាប់ខាងសា្ត ្ំរតង់ x = 0 ។

II (១០ពិន្ទុ)គណនា៖

ក A = (1 − 2i)(2 + 2i)

ខ B = lim
x→0

√
x + 16 − 4

x

គ C = ln e2x+1 − eln 5

ឃ D =
∫

(ex − 3 cos x)dx

III (១០ពិន្ទុ)
ក េគឲ្យ z = −1 + i។ ចូរសរេសរ z និង z2024 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។
ខ េគឲ្យ u = x + iy និង z1 = a + ib ។ ចូរគណនា x, y ជាអនុគមន៍ៃន a និង b េបីដឹងថា u = 2z2

1 + z1 − i ។

IV (១០ពិន្ទុ)
ក កំណត់ α និង β ែដលចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត x

េគបាន ex

ex + 2
= α + βex

ex + 2
។

ខ គណនាៃផ្ទ្រកទបែផ្នកប្លង់ ែដលគូសឆូតេន
ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់ (xoy) ។

0 1 2 3−1−2
0

−1

1

2

f(x) = ex

ex + 2
x′ x

y

y′

V (១៥ពិន្ទុ)
ក េដាះ្រសាយសមីការ y′′ + 2y′ + y = 0 ។
ខ កំណត់ចេម្លីយ g(x) មួយរបស់សមីការ (E) េដីម្បឲី្យ្រកាបតាងអនុគមន៍ g ប៉ះនឹងបនា្ទ ត់ (d) ែដលមានសមីការ

y = 2x េន្រតង់ចំណុច O(0, 0) ។
VI (៤០ពិន្ទុ)

១ អនុគមន៍ h កំណត់ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត x េដាយ h(x) = e2x − 2x

• មានតារាងអេថរភាព៖

១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
x

h′(x)

h(x)

−∞ 0 +∞

− 0 +

+∞+∞

11

+∞+∞

• េដាយេ្របីតារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ h ចូរបញ្ជ ក់ថា h(x) > 0 ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត x ។
២ f ជាអនុគមន៍កំណត់េដាយ f(x) = (2x + 1)

(
e−2x + 1

)
ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត x និងមាន្រកាប (C) ។

ក គណនាf ′(x) និងf ′(0)។ បញ្ជ ក់ថា f ′(x) និងអនុគមន៍ h(x) មានសញញ ដូចគា្ន ∀x ̸= 0។
ខ គណនា lim

x→−∞
f(x) និង lim

x→+∞
f(x) ។ សង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។

គ បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ (D) មានសមីការ y = 2x + 1 ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន (C) ខាង +∞ ។
ឃ សិក�ទីតាងំរវាង្រកាប (C) និងបនា្ទ ត់ (D) ។
ង បនា្ទ ត់ (∆) ្រសបនឹងបនា្ទ ត់ (D) េហយីប៉ះនឹង្រកាប (C) ្រតង់ចំណុចM ។ រកកូអរេដាេនចំណុចM និងសមីការបនា្ទ ត់

(∆) ។
ច សង់បនា្ទ ត់ (D) , (∆) និង្រកាប (C) េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j
)
។

VII (៣៥ពិន្ទុ) េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
ែដលមានទិសេដវជិ្ជមាន។ េគឲ្យចំណុចA(1, −1, 2); B(2, 1, 0)

និង C(0, 1, 3)។
ក រកសមីការប៉ារ៉ាែម៉្រតៃនបនា្ទ ត់ D ែដលកាត់តាម A និងមានវុចិទ័រ្របាប់ទិស −→u (2, −1, 1) ។
ខ គណនាផលគុណវុចិទ័រ −→

AB × −→
AC ។ ទាញថាចំណុច A, B, C បេង្កីតបានជា្រតីេកាណមួយ។

គ រកសមីការប្លង់ (P ) ែដលកាត់តាមចំណុច A, B, C ។
ឃ គណនាៃផ្ទ្រកទបៃន្រតីេកាណ ABC។
ង គណនាមាឌចតុត្ថមុខ OABC ។

 ដេំណាះ្រសាយ
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ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)
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៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ � �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី២៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ២

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) េគឲ្យ f(x) = e2x

ax + b
ែដល a និង b ជាចំនួនពិត។

ក គណនា f ′(x) និង f ′′(x) ។
ខ កំណត់ចំនួនពិត a និង b េដីម្បឲី្យអនុគមន៍ f មានអប្បបរមាេស្មីនឹង e2 ្រតង់ x = 1 ។

II (១៥ពិន្ទុ) េគឲ្យចំនួនកុំផ្លិច Z =
4
(
−1 − i

√
3
)

1 − i
√

3
។

ក សរេសរ Z ជាទ្រមង់ពីជគណិត រចួជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។
ខ សរេសរ Z ′ =

√
3 + i ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត រូចទាញរកម៉ូឌុល និងអាគុយម៉ង់ៃន ចំនួនកុំផ្លិច

Z ′

Z
។

III (១៥ពិន្ទុ) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = 3x2 + 12x + 8
x3 + 4x2 + 4x

, x ̸= 0, −2។

ក សរេសរ f(x) ជារាង A

x
+ B

x + 2
+ C

(x + 2)2 ែដល A , B និង C ជាចំនួនេថរ ែដល្រត�វកំណត់។

ខ គណនា
∫ 3x2 + 12x + 8

x3 + 4x2 + 4x
dx ។

IV (២០ពិន្ទុ) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់ចំេពាះ x > 0 េដាយ y = f(x) = ln x − x

x
និងមានែខ្សេកាង(C)។

ក គណនាេដរេីវ f ′(x) ។ បងា្ហ ញថា f មានតៃម្លអតិបរមាមួយ េហយីគណនាតៃម្លអតិបរមាេនាះ។
ខ គណនាលីមីត lim

x→0+
f(x) និង lim

x→+∞
f(x) ។ កំណត់សមីការៃនអាសីុមតូតឈរ និងេដក ៃន្រកាប(C)។

សង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f។
V (៣៥ពិន្ទុ)

១ f ជាអនុគមន៍កំណត់េលីR េដាយf(x) = (x − 1)ex + 1។ គណនា f ′(x)។
សង់តារាងអេថរភាពៃន f (េដាយមិនចាបំាច់គណនាលីមីត្រតង់ −∞ និង +∞។ទាញរកសញញ ៃន f(x) ។

២ g ជាអនុគមន៍កំណត់េលី R េដាយ g(x) = (x − 2)ex + x ។
ក គណនា lim

x→−∞
g(x) និង lim

x→+∞
g(x) ។ គណនា g′(x) ។ េដាយេ្របីលទ្ធផលែដលបាន េនសំណួរ១.

ចូរសិក�សញញ ៃន g′(x) រចួសង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ g ។
ខ បងា្ហ ញថាែខ្សេកាង(C)តាងអនុគមនg៍ មានបនា្ទ ត់ (D) : y = xជាអាសីុមតូតេ្រទត កាលណាxខិតជិត−∞។

បញ្ជ ក់ទីតាងំៃនែខ្សេកាង (C) េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ (D) ។
គ កំណត់សមីការបនា្ទ ត់ប៉ះនឹងែខ្សេកាង (C) ែដល្រសបនឹងបនា្ទ ត់ (D) ។
ឃ រកកូអរេដាេនៃនចំណុចរបត់របស់ែខ្សេកាង (C) ។
ង សង់ែខ្សេកាង (C) ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j
)
។ (ឯកតាេលីអ័ក្សេស្មីនឹង 1cm )។

VI (៣០ពិន្ទុ)
១ េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
ែដលមានទិសេដវជិ្ជមាន (ឯកតាេលីអ័ក្សេស្មីនឹង1cm) ចូរេដចំណុច

៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
A(2, 2, 0); B(0, 1, 2) និង C(3, 0, 2) ។

២ សរេសរសមីការប៉ារ៉ាែម៉តៃនបនា្ទ ត់ (D) ែដលកាត់តាម C េហយី្រសបនឹង −→
AB ។

៣ គណនា
∣∣∣−→
AB

∣∣∣ និង ∣∣∣−→
AC

∣∣∣ ។ ្របាប់្របេភទៃន្រតីេកាណ ABC ។
៤ គណនា −→

AB × −→
AC។ ទាញថាចំណុច A, B, C មិនឋតិេនេលីបនា្ទ ត់ែតមួយ។ រកសមីការប្លង់(ABC)។

គណនាៃផ្ទ្រកទបៃន្រតីេកាណ ABC ។
៥ រកមាឌេត្រតាែអត OABC ។ ទាញរកចមា្ង យពី O េទប្លង់ (ABC) ។

 ដេំណាះ្រសាយ

៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ � �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី៣៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ៣

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) កំណត់ចំនួនពិត a និង b េដីម្បឲី្យអនុគមន៍ y = ax2 + bx

x2 + 4
មានបរមាែតមួយគត់ និង ែខ្សេកាងៃនអនុគមន៍េនាះ

មានបនា្ទ ត់ y = 3 ជាអាសីុមតូតេដក។
II (១០ពិន្ទុ) េដាះ្រសាយសមីការ y′′ + 9y = 0 េបី y(0) = 2 , y′(0) = 3 ។
III (១០ពិន្ទុ) រកកំពូល S និងកំណំុ F របស់ប៉ារ៉ាបូល x2 − 2x − 8y + 17 = 0 ។
IV (១០ពិន្ទុ) េគចង់េ្រជីសេរសីសិស្ស 3នាកក់្នុងចំេណាមសិស្ស 11នាកែ់ដលក្នុងេនាះមានសិស្ស្រប�ស 6នាក់ និងសិស្ស្រសី 5នាក់។

រក្រប�បាបែដលេគេ្រជីសេរសីបានសិស្ស្រប�ស 1 នាក់ និងសិស្ស្រសី 2 នាក់។
V (១៥ពិន្ទុ)

ក កំណត់ចំនួនពិត x និង y េដីម្បឲី្យ 3xi + y = (1 − 2i)(2 + i)
i(1 − i)

។

ខ េគឲ្យ Z = cos 2π

7
+ i sin 2π

7
។ សរេសរ (1 + Z)4 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។

VI (១៥ពិន្ទុ) េគឲ្យ g(x) = x2 + 3x − 4
x2 + 4x + 3

។
១ កំណត់ចំនួនពិត m, n និង p េដីម្បឲី្យបាន g(x) = m + n

x + 1
+ p

x + 3
ចំេពាះ្រគប់ x /∈ {−3, −1}។

២ គណនា I =
∫ 1

0
g(x)dx ។

VII (២៥ពិន្ទុ) ក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាលវ់ជិ្ជមាន
(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគឲ្យចំណុចA(2, 1, 1) និងK(0, −1, −1)

។
១ រកសមីការប្លង់ (P ) ែដលកាត់តាម A េហយីែកងនឹងបនា្ទ ត់ (AK) ។
២ េគឲ្យចំណុច B(4, 0, 0); C(0, 4, 0) និង D(0, 0, 4)។ េផ្ទ�ងផា្ទ តថ់ាចំណុច B, C និង D ជាចំណុចរបសប់្លង់ (P ) ។
៣ គណនាៃផ្ទ្រកទបៃន្រតីេកាណ BCD ។
៤ គណនា្របែវង AK រចួទាញរកមាឌៃនេត្រតាែអត KBCD ។

VIII (៣០ពិន្ទុ) f ជាអនុគមន៍កំណត់ចំេពាះ x > 0 េដាយ f(x) = 2 − 3
(

ln x

x

)
េហយីមាន្រកាប (C) ។

១ គណនា lim
x→0+

f(x) និង lim
x→+∞

f(x) ។ កំណត់សមីការអាសីុមតូតឈរ និងេដកៃន្រកាប (C) ។
២ គណនាេដរេីវ f ′(x) និងសិក�សញញ ៃន f ′(x) ។ សង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។
៣ កំណត់កូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វ A រវាង្រកាប (C) និងបនា្ទ ត់ (D) : y = 2 ។ កំណត់សមីការបនា្ទ ត់ (L) ែដលប៉ះ

នឹង្រកាប (C) ្រតង់ចំណុច A ។
៤ គណនា f

(
1
2

)
។ សង់បនា្ទ ត់ (L) អាសីុមតូត និង្រកាប (C) េនក្នុងត្រម�យែតមួយ។

(េគយក e = 2.7,
3
e

= 1.1, ln 2 = 0.7 )

១៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
 ដេំណាះ្រសាយ

១៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866





្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ � �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី៤៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ៤

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) េគមានចំនួនកុំផ្លិចពីរ Z1 =
4
(
cos π

12 + i sin π
12

)2

√
3 + i

និង Z2 = (2 − i)x + (1 + y)(1 − i)។

១ សរេសរ Z1 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត េហយីសរេសរជាទ្រមង់ពីជគណិត។
២ កំណត់ចំនួនពិត x និង y េដីម្បឲី្យបាន Z1 − (Z2 + x − 2) = 0 ។

II (១៥ពិន្ទុ)
១ េដាះ្រសាយសមីការ (E) : y′′ + 4y′ + 3y = 0 ។
២ កំណត់ចេម្លីយមួយៃនសមីការ(E) េបីេគដឹងថាបនា្ទ ត់ D : y = 2x + 1 ប៉ះ្រកាបៃនចេម្លីយ ្រតង់ x = 0។

III (១៥ពិន្ទុ) ្របធានវញិញ សាគណិតវទិយៃនការ្របទ្បងមួយ មានលំហាត់ពីជគណិត 7 និងធរណីមា្រត 3 ។ េបក្ខជនមា្ន ក់ៗ
្រត�វេធ្វីលំហាត់ 2 ក្នុងចំេណាមលំហាត់ទាងំ 10 េនះេទតាមការេ្រជីសេរសីរបស់ខ្លួន។
១ រកចំនួនករណីអាច។
២ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ដូចតេទ៖

ក A : សិស្ស X មា្ន ក់េ្រជីសេរសីយកលំហាត់ពីជគណិតទាងំពីរ។
ខ B : សិស្ស Y មា្ន ក់េ្រជីសេរសីយកលំហាត់ធរណីមា្រតទាងំពីរ។
គ C : សិស្ស Z មា្ន ក់េ្រជីសេរសីយកលំហាត់ពីជគណិតមួយ និងលំហាត់ធរណីមា្រតមួយ។

IV (១៥ពិន្ទុ) េគឲ្យអនុគមន៍ f(x) = 2x2 − 3x − 1
x(x + 1)2 កំណត់ចំេពាះ្រគប់ x ែដល x ̸= 0, x ̸= −1។

១ កំណត់ចំនួនពិត a, b ; c េដីម្បឲី្យបាន f(x) = a

x
+ b

x + 1
+ c

(x + 1)2 ចំេពាះ្រគបx់ ̸= 0, x ̸= −1។

២ គណនា I =
∫ 2

1
f(x)dx ។

V (១៥ពិន្ទុ) េគឲ្យ f(x) = e2x និង g(x) = ln(2x + 1) + 1 ។
១ េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ថាែខ្សេកាង (C1) : y = f(x) និង (C2) : y = g(x) មានចំណុចរមួ A(0, 1)។
២ គណនា f ′(0) និង g′(0) រចួទាញថា (C1) និង (C2) ប៉ះគា្ន ្រតង់ A ។
៣ សរេសរសមីការបនា្ទ ត់ប៉ះរមួរវាង (C1) និង (C2) ។

VI (២០ពិន្ទុ) េនក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគឲ្យចំណុច A(1, 0, 2) និងបនា្ទ ត់ (D) ែដល

មានសមីការប៉ារ៉ាែម៉ត x = 2 + t, y = 1 − t, z = −t, t ∈ R ។
១ បងា្ហ ញថាប្លង់ P : x − y − z + 1 = 0 កាត់តាមចំណុច A េហយីែកងនឹងបនា្ទ ត់ (D) ។
២ ប្លង់ (P )កាតអ់័ក្ស Ox ្រតង់M, Oy ្រតង់N និង Oz ្រតង់ P ។ រកកូអរេដាេនៃនចំណុចM, N និង P រចួសង់ចំណុច

A, M, N, P េនក្នុងត្រម�យ
(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
។

៣ បងា្ហ ញថា្រតីេកាណ MNP ជា្រតីេកាណសម័ង្ស។

១៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
៤ គណនា −−→

MP × −−→
MN រចួទាញរកៃផ្ទ្រកទបៃន្រតីេកាណ MNP ។

VII (៣៥ពិន្ទុ) f ជាអនុគមន៍កំណត់ចំេពាះ x > 0 េដាយ f(x) = 3
(

1 − ln x

x

)
េហយីមាន្រកាប (C) ។

១ គណនា lim
x→0+

f(x) និង lim
x→+∞

f(x) ។ កំណត់សមីការអាសីុមតូតឈរ និងអាសីុមតូតេដកៃន្រកាប (C) ។
២ គណនាេដរេីវ f ′(x) និងសិក�សញញ f ′(x) ។ កំណត់តៃម្លបរមាៃន f ។ សង់តារាងអេថរភាពៃន f ។
៣ កំណត់កូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វ M រវាង្រកាប (C) និងអាសីុមតូតេដករបស់វា ។ កំណត់សមីការបនា្ទ ត់ (L) ែដលប៉ះ

នឹង្រកាប (C) ្រតង់ចំណុច M ។
៤ សង់បនា្ទ ត់ (L) និង្រកាប (C) េនក្នុងត្រម�យែតមួយ ។

៥ កំណត់តៃម្លៃនចំនួនពិត k េដាយេ្របី្រកាប C េដីម្បឲី្យសមីការ 3
(

1 − ln x

x

)
= k មានឬស។

គណនាៃផ្ទ្រកទបែផ្នកប្លង់ែដលកំណត់េដាយ្រកាប (C) អ័ក្ស (x′Ox) បនា្ទ ត់ឈរ x = 1 និង x = e ។

 ដេំណាះ្រសាយ

២០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

២១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

២២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

២៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

២៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ � �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី៥៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ៥

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ)
១ កំណត់ចំនួនពិត a; b េដីម្បឲី្យ x1 = 1 − i

√
3 ជាឬសមួយៃនសមីការ x2 + ax + b = 0។

២ រកឬស x2 មួយេទៀតៃនសមីការ។ សរេសរ Z =
(

x1

x2

)3
ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។

II (១០ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖

១ lim
x→0

e2x + sin 2x − 1
x2 + 2x

២ lim
x→+∞

ln x − 1
2x + 3

III (១០ពិន្ទុ) េគេ្របីេលខពី 0 ដល់ 9 េដីម្បសីរេសរចំនួនែដលមានេលខ 5 ខ្ទង់ េដាយខ្ទង់េដីមដំបូង មិនេ្របីេលខ 0 េទ។
១ េតីេគអាចសរេសរបានប៉ុនា្ម នចំនួនខុសៗគា្ន តាមរេបៀបខាងេលីេនះ?
២ េតីមានប៉ុនា្ម នចំនួនែដលមានេលខទាងំ 5 ខ្ទង់ខុសៗគា្ន ?
៣ េតីមានប៉ុនា្ម នចំនួនែដលមានេលខទាងំ 5 ខ្ទង់ដូចគា្ន ?

IV (១៥ពិន្ទុ) េដាះ្រសាយសមីការ y′′ − 4y′ + 5y = 0 េដាយដឹងថា y(0) = 1 , y′(0) = 2 ។
V (១៥ពិន្ទុ)

១ កំណត់ចំនួនពិត a, b និង c េដីម្បឲី្យ 3x + 2
x2(x + 2)

= a

x
+ b

x2 + c

x + 2
ចំេពាះ្រគប់ x ែដល x ̸= 0, x ̸= −2 ។

២ គណនាអាងំេត្រកាល I =
∫ 2

1

[
3x + 2

x2(x + 2)

]
dx ។

VI (៣០ពិន្ទុ) f ជាអនុគមន៍កំណត់ចំេពាះ x > 0 េដាយ y = f(x) = 2 − ln x

x2 េហយីមានែខ្សេកាង C។
១ គណនា lim

x→+∞
f(x) និង lim

x→0+
f(x)។ កំណត់សមីការអាសីុមតូតឈរ និងេដកៃនែខ្សេកាង C។

២ បងា្ហ ញថា f មានតៃម្លអប្បបរមា្រតង់ x =
√

e ។ គណនា f
(√

e
)
។ សង់តារាងអេថរភាពៃន f ។

៣ កំណត់កូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វ M រវាងែខ្សេកាង C និងអាសីុមតូតេដក។ សរេសរសមីការបនា្ទ ត់ T
ែដលប៉ះនឹងែខ្សេកាង C ្រតង់ចំណុច M ។

៤ សង់បនា្ទ ត់ T និងែខ្សេកាង C េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់មួយ។ (យក e = 2.7,
√

e = 1.6,
1
2e

= 0.18 )

កំណត់តៃម្ល k េដីម្បឲី្យវសិមីការ 2 − ln x

x2 > k េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ចំេពាះ្រគប់ x > 0 េដាយេ្របីែខ្សេកាង C ។
VII (៣៥ពិន្ទុ) េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគឲ្យចំណុច A(2, 1, 0) និងវុចិទ័រ −→

AB = (1, −1, 2) ។
១ គណនាកូអរេដាេនៃនចំណុច B ។ រកសមីការប្លង់ P ែដលកាត់តាមចំណុច A និងមានវុចិទ័រណរម៉ាល់ −→

AB ។
២ េគឲ្យចំណុច C(1, 2, 1) និង D(2, 1, 3) ។ រកកូអរេដាេនៃនវុចិទ័រ −→

AC និង −−→
CD ។

គណនា −→
AB · −→

AC រចួបងា្ហ ញថា ABDC ជាចតុេកាណែកង។
៣ គណនា −→

AB × −→
AC ទាញរកៃផ្ទ្រកទបៃនចតុេកាណ ABDC ។

២៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
៤ រកមាឌចតុមុខ OABC ។ ទាញរកចមា្ង យពីគល់ O េទប្លង់ ABC ។

 ដេំណាះ្រសាយ

២៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

២៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

២៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

២៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៣០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ � �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី៦៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ៦

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) េគឲ្យចំនួនកុំផ្លិច A =
√

2 − i
√

6 និង B = x + iy

1 − i
ែដល x, y ជាចំនួនពិត។

១ សរេសរ A2 ជាទ្រមង់ពិជគណិត េហយីជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។
២ សរេសរ B ជាទ្រមង់ពីជគណិត។ រក x និង y េដាយដឹងថា 2B + A2 = 0 ( B ជាចំនួនកុំផ្លិចឆា្ល ស់ៃន B )។

II (១៥ពិន្ទុ) េយងីមានសមីការ (E) : y′ − y ln 5 = 0 ។
១ រកសំណំុចេម្លីយៃន (E) ។
២ កំណត់ f ែដលជាចេម្លីយៃន (E) េដាយដឹងថា f(1) = 5 ។
៣ បងា្ហ ញថា g(x) = 5x ជាចេម្លីយៃន (E) ។ (សមា្គ ល់ U(x) = ax េនាះ U ′(x) = ax ln a )

III (១៥ពិន្ទុ)
១ កំណត់ចំនួនពិត a, b និង c េដីម្បឲី្យបានទ្រមង់ដូចខាងេ្រកាម៖

2x2 + x − 1
x2(x − 2)

= a

x
+ b

x2 + c

x − 2
ចំេពាះ x ̸= 0, x ̸= 2 ។

២ គណនាអាងំេត្រកាល I =
∫ 4

3

(
2x2 + x − 1
x2(x − 2)

)
dx ។

IV (១៥ពិន្ទុ)

ក គណនាលីមីត lim
x→+∞

e−x ln x + 1
x

, x > 0 ។
ខ គណនាេដរេីវៃន y = e−x ln(x + 1), x > 0 ។

ទាញរក្រពីមីទីវៃន f(x) = −e−x ln(x + 1) + e−x

x + 1
េដាយដឹងថា្រពីមីទីវេនាះេស្មីនឹង 2 ចំេពាះx = 0។

V (៣៥ពិន្ទុ) េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់មានទិសេដវជិ្ជមាន
(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
។ េគឲ្យចំណុច S(0, 0, 2) និងវុចិទ័រ −→u =

(2, 1, −1) ។
១ រកសមីការប៉ារ៉ាែម៉តៃនបនា្ទ ត់ D ែដលកាត់តាមចំណុច S េហយី្រសបនឹងវុចិទ័រ −→u ។
២ M(x, y, z) ជាចំណុចមួយេនក្នុងត្រម�យ

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
។ គណនាផលគុណសា្ក ែល −→u · −−→

SM ។
កំណត់សមីការមួយែដលជាប់ទាក់ទងនឹង x, y, z េដីម្បឲី្យ −−→SM អរតូកូណាល់នឹងវុចិទ័រ −→u ។
េតីសំណំុចំណុច M ជាអ្វី?

៣ េគឲ្យចំណុច A(2, 0, 0) និង B(0, 2, 0) ។ បងា្ហ ញថា្រតីេកាណ SAB ជា្រតីេកាណសម័ង្ស។
៤ គណនាផលគុណវុចិទ័រ −→SA × −→

SB ។ទាញរកៃផ្ទ្រកទបៃន្រតីេកាណ SAB ។
៥ រកសមីការែស៊្វែដលមានផ្ចិត O េហយីកាត់តាមចំណុច S, A និង B ។

VI (៣៥ពិន្ទុ) f ជាអនុគមនក៍ំណតច់ំេពាះ x ∈ D = (−∞, −2)∪(−1, +∞) េដាយ y = f(x) = −x

2
+ln

(
x + 1
x + 2

)
េហយីមានែខ្សេកាង C េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់មួយ។

៣១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
១ គណនា lim

x→−∞
f(x), lim

x→+∞
f(x), lim

x→−2−
f(x) និង lim

x→−1+
f(x)។

រកសមីការអាសីុមតូតឈរទាងំពីរៃន្រកាប C ។
២ គណនា និងសិក�សញញ ៃន f ′(x) េបីដឹងថា (x + 1)(x + 2) > 0 ចំេពាះ្រគប់ x ∈ D ។

គណនាតៃម្លអប្បបរមា និងអតិបរមាៃនអនុគមន៍ f ។ សង់តារាងអេថរភាពៃន f។
៣ បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ L : y = −x

2
ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃនែខ្សេកាង C ។

៤ សង់អាសីុមតូតទាងំអស់ និង្រកាបC (េគយក ln 2 = 0.7 ) ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាលែ់តមួយ។ រកតៃម្ល a េដីម្បឲី្យសមីការ

−x

2
+ ln

(
x + 1
x + 2

)
= a មានឬសវជិ្ជមានពីរេផ្សងគា្ន េដាយេ្របីែខ្សេកាង C។

 ដេំណាះ្រសាយ

៣២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៣៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៣៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៣៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៣៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ � �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី៧៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ៧

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១៥ពិន្ទុ) េគឲ្យចំនួនកុំផ្លិច Z = x + iy និង W = cos α + i sin α ែដល x និង y ជាចំនួនពិតខុសពី 0 េហយី α ជា
ចំនួនពិត។
១ កំណត់ទំនាក់ទំនងរវាង x និង y េដីម្បឲី្យ |Z| = |W | ។
២ ក្នុងលក្ខខណ្ឌ |Z| = |W | ចូរបងា្ហ ញថា 1

Z
= Z ។

៣ រក x និង y រចួរក α េដីម្បឲី្យ Z = i, W = i ។
II (១៥ពិន្ទុ) េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j
)
េគឲ្យែខ្សេកាង (E) : x2

16
+ (y − 3)2

25
= 1 ។

១ បញ្ជ ក់្របេភទៃនែខ្សេកាង (E) រចួបញ្ជ ក់កូអរេដាេនៃនផ្ចិត កំណំុ កំពូល និងចំណុច្របសព្វ រវាង (E) និង អ័ក្សតូច។
២ សង់ (E) ។

III (១៥ពិន្ទុ) ែផ្លេប៉ាម 25 ែផ្លែដលដាក់លក់មាន 20 ែផ្លមានរសជាតិែផ្អម និង 5 ែផ្លេទៀតមានរសជាតិជូរ។
អ្នកទិញមា្ន ក់េ្រជីសេរសីយកែផ្លេប៉ាម 3 ែផ្លេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
១ A : ែផ្លេប៉ាមទាងំ 3 ែផ្លសុទ្ធែតជូរ។
២ B : ែផ្លេប៉ាមទាងំ 3 ែផ្លសុទ្ធែតែផ្អម។
៣ C : យ៉ាងតិចមានែផ្លេប៉ាម 1 ែផ្លមានរសជាតិែផ្អម។

IV (១៥ពិន្ទុ) េគឲ្យសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល f ′′ + 3f ′ = 0 ។
១ េគតាង g = f ′ ។ បងា្ហ ញថា g ជាចេម្លីយៃនសមីការ g′ + 3g = 0 ។
២ េដាះ្រសាយសមីការ g′ + 3g = 0 រចួទាញរកចេម្លីយៃនសមីការ f ′′ + 3f ′ = 0 ។
៣ េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ចេម្លីយេនសំណួរ២ េដាយេដាះ្រសាយសមីការ f ′′ + 3f ′ = 0 តាមសមីការសមា្គ ល់។

V (៣០ពិន្ទុ) ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់មានទិសេដវជិ្ជមាន
(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
មួយេគមានចំណុច A(0, 1, 1);B(1, 0, 2);

C(−1, 2, 0); D(2, 1, −1) និង M(x, y, z) ។
១ រកទំនាក់ទំនងរវាង x, y និង z េដីម្បឲី្យ −−→AM ែកងនឹង −−→

BM ។ េតីសំណំុចំណុចៃនចំណុច M ជាអ្វី?
២ គណនា −→n =

−−→
BC × −−→

BD ។
រកចំនួនពិត m េដីម្បឲី្យៃផ្ទ្រកទប S ៃន ∆BCD េផ្ទ�ងផា្ទ ត់សមភាព S =

√
m ។

៣ រកសមីការប្លង់BCD។
រកកូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វ N រវាងប្លង់BCDនិងបនា្ទ ត់ L : x

2
= y − 1

−1
= z + 1

1
។

៤ គណនាចមា្ង យពីចំណុច A េទប្លង់ BCD ។ រចួទាញរកមាឌៃនេត្រតាែអ៊ត ABCD ។
VI (៣៥ពិន្ទុ) f ជាអនុគមន៍កំណត់ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត x េដាយ y = f(x) = −2x − 4 + 8ex

ex + 1
េហយី មានែខ្សេកាង C

េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O,

−→
i ,

−→
j
)
មួយែដលមានឯកតា 1cm ។

៣៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
១ គណនា lim

x→−∞
f(x) និង lim

x→+∞
f(x) ។ រកសមីការអាសីុមតូតេ្រទតៃនែខ្សេកាង C កាលណា x → −∞ ។

២ គណនា f ′(x) េហយីបងា្ហ ញថា f ′(x) ≤ 0, x ∈ R ។គណនា f ′(0) , f(0) រចួសង់តារាងអេថរភាពៃន f ។
៣ បងា្ហ ញថាគល់កូអរេដាេន O ជាចំណុចរបត់ និងជាផ្ចិតឆ្លុះរបស់ែខ្សេកាង C ។

៤ រក f(2)រចួសង់ែខ្សេកាងC (េគយក e2 = 7.4)។េដាះ្រសាយវសិមីការ 8ex

ex + 1
≥ 2x + 4េដាយេ្របីែខ្សេកាង C។

 ដេំណាះ្រសាយ

៣៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៣៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៤០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៤១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៤២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ � �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី៨៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ៨

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) សរេសរ A = 4(1 − i)2

1 + i
√

3
ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត េហយីជាទ្រមង់ពីជគណិត។

II (១៥ពិន្ទុ) េមបញ្ជ ការកងទ័ពការពារ្រពំែដន បានបេង្កីតចំនួនសមា្ង ត់ែដលជាចំនួនគត់មានេលខបីខ្ទង់ េហយីេលខទាងំបីខ្ទង់េនាះ
ខុសៗគា្ន េដាយេ្របីេលខក្នុងចំេណាមេលខពី 1 ដល់ 8 ។
១ េតីេមបញ្ជ ការអាចបេង្កីតចំនួនសមា្ង ត់បានទាងំអស់ប៉ុនា្ម នរេបៀបខុសៗគា្ន ។
២ េមបញ្ជ ការបានេ្រជីសេរសីយកចំនួនសមា្ង ត់មួយេដាយៃចដន្យ េដីម្បេី្របីការក្នុងេពល េចញេធ្វី្របតិបត្តិការសឹក។

រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍នីមួយៗ៖
ក A : «ចំនួនសមា្ង ត់ជាចំនួនគត់គូ»
ខ B : « ចំនួនសមា្ង ត់ជាចំនួនគត់េសស»

III (១៥ពិន្ទុ) េគឲ្យសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′′ − 4y′ + 3y = 3x + 2 ។
១ េដាះ្រសាយសមីការ(E1) : y′′ − 4y′ + 3y = 0។កំណត់ចេម្លីយ f ៃន (E1) ែដល f(0) = 2 និង f ′(0) = 4 ។
២ កំណត់ចំនួនពិត a និង b េដីម្បឲី្យ g(x) = ax + b ជាចេម្លីយៃន (E) ។

IV (១៥ពិន្ទុ)
១ រកកូអរេដាេនៃនផ្ចិត កំពូល និងកណំុំៃនេអលីប (E) : 9x2 + 4y2 − 18x + 16y − 11 = 0 ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

មាន
ទិសេដវជិ្ជមាន

(
O,

−→
i ,

−→
j
)
។

២ រកកូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វរវាង(E)និងអ័ក្សទាងំពីរៃនត្រម�យេហយីសង់េអលីប(E)។េដាយយក
√

5 = 2.2។
V (៣៥ពិន្ទុ) ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាលម់ានទិសេដវជិ្ជមាន

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
មួយមានចំណុចA(2, 0, 2), B(0, 2, 2), C(1, 1, 0)។

១ រកសមីការែស៊្វ S ែដលមានអង្កត់ផ្ចិត AB ។ រកកូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វទាងំពីររវាងែស៊្វ S និងបនា្ទ ត់ d សមីការប៉ារ៉ាែម៉
ត x = 1 + t, y = 1 + t និង z = 2 ែដល t ជាចំនួនពិត។

២ រកកូអរេដាេនៃនវុចិទ័រផលគុណ −→n =
−→
CA × −−→

CB គណនាៃផ្ទ្រកទបៃន ∆ABC ។ រកសមីការប្លង់ ABC ។
៣ ប្លង់ ABC ជួប (Ox) ្រតង់ M និងជួប Oy ្រតង់ N ។ រកកូអរេដានៃនចំណុច M និង N ។

បងា្ហ ញថា −→
AB =

−−→
MN និង −−→

MA · −−→
MN = 0 ។ ទាញបញ្ជ ក់ថា ABNM ជាចតុេកាណែកង។

៤ រកចមា្ង យពីចំណុច D(0, 0, 2) េទប្លង់ ABC ។ទាញរកមាឌៃនេត្រតាែអ៊ត DBCA ។
VI (៣៥ពិន្ទុ) f ជាអនុគមន៍កំណត់ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិតវជិ្ជមាន x េដាយ y = f(x) = −x − 2 ln x

x
េហយីមានែខ្សេកាង (C)

េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O,

−→
i ,

−→
j
)
មួយ។

១ គណនា lim
x→0+

f(x) និង lim
x→+∞

f(x) ។ ទាញរកសមីការអាសីុមតូតឈរៃន្រកាប C ។
២ បងា្ហ ញថាបនា្ទ តL់ : y = −x ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប(C)។ សិក�ទីតាងំរវាង្រកាប(C) និងបនា្ទ តL់។

៤៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
៣ បងា្ហ ញថាេដរេីវ f ′(x) < 0 េបីេគដឹងថា x2 + 2 − 2 ln x > 0 ចំេពាះ x > 0 ។សង់តារាងអេថរភាពៃន f ។ បនា្ទ ត់D

ប៉ះនឹង្រកាប (C) ្រតង់ចំណុច A េហយី្រសបនឹង បនា្ទ ត់ L ។
រកកូអរេដាេនៃនចំណុច A និងសមីការៃនបនា្ទ ត់ D ។

៤ សង់ L, D និង្រកាប (C) េនក្នុងត្រម�យ
(
O,

−→
i ,

−→
j
)
េដាយយក e = 2.7,

2
e

= 0.7 ។
េគយក S(a) ជាៃផ្ទ្រកទបែផ្នកប្លង់កំណត់េដាយ្រកាបC និងអាសីុមតូតេ្រទត L ែដល្រត�វនឹង 1 ≤ x ≤ a។
រកតៃម្ល a េដីម្បឲី្យ S(a) = 4 ឯកតាៃផ្ទ។

 ដេំណាះ្រសាយ

៤៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៤៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៤៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៤៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៤៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ � �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី៩៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ៩

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖ A = lim
x→ π

6

√
2 sin x − 1

4 cos2 x − 3
B = lim

x→0

1
(a + x)2 − 1

a2

x

II (១៥ពិន្ទុ)
១ េដាះ្រសាយសមីការ z2 − 2z + 4 = 0 (1) ក្នុងសំណំុចំនួនកុំផ្លិច�

រកម៉ូឌុល និងអាគុយម៉ង់ៃនឫសនីមួយៗរបស់សមីការ (1) ។

២ សរេសរ w =
(

1 + i
√

3
1 − i

√
3

)3

ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។

III (១៥ពិន្ទុ)
១ េដាះ្រសាយសមីការ y′′ − 3y′ + 2y = 0 (α) ។
២ រកអនុគមន៍ g ែដលជាចេម្លីយមួយៃន (α) េដាយដឹងថា្រកាប (G) របស់វាប៉ះនឹងបនា្ទ ត់ េដកមួយេន្រតង់ E(0, −1)។

IV (១៥ពិន្ទុ) េទសចរណ៍មួយ្រក�មមានបុរស 4 នាក់ និង�ស្តី 5 នាក់ បានឈរបន្តគា្ន ជាជួរេដាយៃចដន្យ េដីម្បទិីញសំបុ្រតចូល
ទស្សនា្របាសាទបាយន័។
១ រកចំនួនរេបៀបៃនការឈរបន្តគា្ន ជាជួររបស់្រក�មេទសចរណ៍េនាះ។
២ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍នីមួយៗ៖

ក A : « េទសចរែដលឈរេនមុខេគបង្អស់ជា�ស្តី»។
ខ B : «េទសចរជាបុរសទាងំអស់ឈរេនជាប់ៗគា្ន »។

V (៣៥ពិន្ទុ) ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាលម់ានទិសេដវជិ្ជមាន
(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
មានចំណុចA(1, 1, 1); B(3, 3, 0) និងC(1, 3, −1)

។
១ គណនា−→n =

−→
AB × −→

AC។ កំណតស់មីការប្លង់ P ែដលកាតត់ាមA, B និង C េហយីមានវុចិទ័រណរម៉ាល់−→n ។ កំណត់
សមីការប៉ារ៉ាែមតៃនបនា្ទ ត់ d កាត់តាមចំណុច J(1, −1, −1) និងមានវុចិទ័រ្របាប់ទិស −→u = (0, 1, 1) ។

២ រកកូអរេដាេនៃនផ្ចិត I និងកាំ r ៃនែស៊្វ S ែដលមានសមីការ x2 + y2 + z2 − 2x − 4y + 2z − 3 = 0។
រកកូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វរវាងែស៊្វ S និងបនា្ទ ត់ d។

៣ គណនាៃផ្ទ្រកឡាៃន្រតីេកាណ ABC។ គណនាចមា្ង យពីចំណុច D(0, 1, −1) េទប្លង់ P។
VI (៣៥ពិន្ទុ) េគមានអនុគមន៍ f(x) = x2 + 3x + 6

x + 1
កំណត់ចំេពាះ្រគប់ x ̸= −1 និងមានែខ្សេកាង C។

១ គណនា f ′(x)។ រកតៃម្លបរមាៃន f។ រកសមីការអាសីុមតូតៃនែខ្សេកាង C។
គណនាលីមីតៃន f កាលណា x ខិតេទ +∞, −∞។ សង់តារាងអេថរភាពៃន f �

២ រកសមីការបនា្ទ ត់ប៉ះនឹងែខ្សេកាង C ្រតង់ចំណុច x0 = 0។
គណនាកូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វ A រវាងសមីការបនា្ទ ត់ប៉ះនឹងអាសីុមតូតេ្រទតៃនែខ្សេកាង C។

៤៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
៣ សង់ែខ្សេកាង C សមីការបនា្ទ ត់ប៉ះៃនែខ្សេកាង C និងអាសីុមតូត េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់ែតមួយ។

គណនាៃផ្ទ្រកឡាខណ្ឌ េដាយែខ្សេកាង C អ័ក្សអាប់សីុស និងបនា្ទ ត់ x = 0, x = 2។

 ដេំណាះ្រសាយ

៥០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៥១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៥២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៥៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៥៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១០៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១០

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ)
១ រកឫស t1, t2 ៃនសមីការ −t2 + 2

√
2t − 4 = 0 េដាយយក t1 ជាឫសែដលមាន ែផ្នកនិមិត្តអវជិ្ជមាន។

២ សរេសរ Z = 4t2

t
4
1
ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។

II (១០ពិន្ទុ) រកចំនួនពិត p និង q េដីម្បឲី្យ M(1, 1) ជាចំណុចរបត់ៃន្រកាបតាងអនុគមន៍ y = g(x) = px3 + qx2 + 3 �
III (១៥ពិន្ទុ) ក្នុង្របអបម់ួយមានេខ្ម ៃដពណ៌ៃបតង 7 និងេខ្ម ៃដពណ៌េលឿង 5។ េគចាបយ់កេខ្ម ៃដ 4 ្រពមគា្ន េចញពី្របអបេ់ដាយៃចដន្យ។

គណនា្រប�បាប៖
១ : «េខ្ម ៃដទាងំ 4 ពណ៌ៃបតង»។
២ : «េខ្ម ៃដ 2 ពណ៌ៃបតង និងេខ្ម ៃដ 2 ពណ៌េលឿង»។
៣ : «មានេខ្ម ៃដពណ៌េលឿងយ៉ាងតិច 1 ក្នុងចំេណាមេខ្ម ៃដទាងំ 4 »។

IV (២០ពិន្ទុ) េគឲ្យសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′′ − 2y′ + 2y = nx2 + px + q �
១ េដាះ្រសាយសមីការ (F ) : y′′ − 2y′ + 2y = 0។ រកចេម្លីយៃន(F ) េបីy(0) = 1 និង y′(0) = 3។
២ រកចំនួនពិត n, p និង q េដាយដឹងថា y = 3x2 + 2x + 1 ជាចេម្លីយៃនសមីការ (E) ។រកចេម្លីយទូេទy ៃនសមីការ

(E)។
V (៣៥ពិន្ទុ) អនុគមន៍ f កំណត់េដាយ y = f(x) = x − 3 + 4e−x េហយីមាន្រកាប C �

១ រក lim
x→±∞

f(x) ។ រកសមីការអាសីុមតូតេ្រទត L1 ៃន្រកាប C � បងា្ហ ញថា f មានអប្បបរមា្រតង់ x = ln 4 ។
២ សង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។ រកសមីការបនា្ទ ត់ L2 ែដលប៉ះ្រកាប C ្រតង់ចំណុច A(0, 1) �
៣ សង់បនា្ទ ត់ L1, L2 និង្រកាប C េនក្នុងត្រម�យកូអរេដាេនែតមួយ។ េគឲ្យ ln 2 = 0.7

៤ គណនាៃផ្ទ្រកឡាែផ្នកប្លង់កំណត់េដាយអាសីុមតូតេ្រទត L1 ្រកាប C បនា្ទ ត់ឈរ x = 0 និង x = 1 �
VI (៣៥ពិន្ទុ) ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាលម់ានទិសេដវជិ្ជមាន

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគមានចំណុចA(2, 1, 3); B(1, 3, 1) និងC(−1, 1, −1)។

១ រកសមីការស្តង់ដាៃនែស៊្វ S ែដលមានផ្ចិត A និងកាំ r = 1
2
∣∣∣−−→BC

∣∣∣ � រកសមីការទូេទៃនប្លង់ P ែដលមានវុចិទ័រណរម៉ាល់
−→
AC េហយីកាត់តាមចំណុច B � រកសមីការប៉ារ៉ាែម៉តៃនបនា្ទ ត់ d ែដលកាត់តាមចំណុច C េហយីមានវុចិទ័រ្របាប់ទិស−→

AB។
២ រកចមា្ង យDBA ពីចំណុចB េទA។ រកចមា្ង យDBd ពីចំណុចB េទបនា្ទ ត់ d � រកចមា្ង យDDP ពីចំណុចD(2, −2, 1)

េទប្លង់ P ។
៣ រកៃផ្ទ្រកឡារបស់្របេឡឡូ្រកាម និងៃផ្ទ្រកឡារបស់្រតីេកាណ ែដលសង់េលីវុចិទ័រ−→

BA និង −−→
BC �

៥៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
 ដេំណាះ្រសាយ

៥៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៥៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៥៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៥៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៦០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១១៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១១

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) េគឲ្យចំនួនកុំផ្លិច x =
√

2
2

− i

√
2

2
និង y =

√
2

2
+ i

√
2

2
។

១ គណនា A = x + y2 និង B = x2 −
√

2x + 1 ។
២ សរេសរ x និង y ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត េហយីបងា្ហ ញថា C = x2024 + y2024 ជាចំនួនពិត �

II (១៥ពិន្ទុ) េគចង់បេង្កីតចំនួនមានេលខ3ខ្ទង់ែដលខ្ទង់ទាងំបីមានេលខខុសៗគា្ន េដាយយកេចញពីេលខ 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8។
១ រកចំនួនករណីអាច ។
២ រក្រប�បាប ែដលចំនួនមានេលខ 3 ខ្ទង់េនាះ ជាពហុគុណៃន 5 ។
៣ រក្រប�បាប ែដលចំនួនមានេលខ 3 ខ្ទង់េនាះ ជាចំនួនេសស។

III (១៥ពិន្ទុ) េគឲ្យអនុគមន៍ y = g(x) = xe3x ។
១ រកេដរេីវ g′(x) និង g′′(x)។ ទាញបញ្ជ ក់ថាអនុគមន៍ g មានអប្បបរមា្រតង់ x = −1

3
។

២ រកសមីការបនា្ទ ត់ប៉ះនឹង្រកាបតាង y = g(x) ្រតង់ x = 1 ។
IV (២០ពិន្ទុ) េគឲ្យសមីការ y′′ − 2y′ + 2y = 0 (E) ។

១ រកចេម្លីយទូេទ yc ៃនសមីការ (E) �
២ េគដឹងថា yp = a cos x+b sin xជាចេម្លីយពិេសសៃនសមីការ y′′ −2y′ +2y = 5 cos x (F ) ចំេពាះ្រគបច់ំនួនពិត

x �រកចំនួនពិត a និង b េហយីទាញរកចេម្លីយទូេទៃនសមីការ (F ) �
V (៣០ពិន្ទុ)

១ េអលីប E មួយមានសមីការ 9x2 + 25y2 − 36x − 50y = 164 ។
ក រកកូអរេដាេនៃនផ្ចិត កំពូល និងកំណំុរបស់េអលីប E �
ខ សង់េអលីប E ក្នុងត្រម�យកូអរេដាេនមួយ។

២ ចំណុច M(1, 1, 0); N(2, 3, 1) និង P (0, 2, 3) ស្ថិតេនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់មាន ទិសេដវជិ្ជមាន(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
មួយ។ ប្លង់ α មួយមានសមីការ 2x + y − z − 5 = 0 ។

ក រកកូអរេដាេនៃនវុចិទ័រ −→n =
−−→
MN × −−→

MP េហយីទាញរកសមីការប្លង់ β ែដលកាត់តាមចំណុច M, N និង P �
ខ រកសមីការស្តង់ដាៃនែស៊្វ S មួយែដលមានផ្ចិត M េហយីកាត់តាមចំណុច N � េតីប្លង់ α ជួបនឹងែស៊្វ S ឬេទ?

VI (៣៥ពិន្ទុ) អនុគមន៍ f កំណត់ចំេពាះ x > 0 េដាយ y = f(x) = 2 − ln x

x
េហយីមាន្រកាប C �

១ រក lim
x→+∞

f(x) និង lim
x→0+

f(x)។ រកសមីការអាសីុមតូតឈរ និងអាសីុមតូតេដកៃន្រកាប C។
២ គណនាេដរេីវ f ′(x) េហយីសង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f �
៣ សង់្រកាប C េនក្នុងត្រម�យកូអរេដាេនមួយ។ េគឲ្យ e = 2.7,

1
e

= 0.4 �
៤ គណនាៃផ្ទ្រកឡាែផ្នកប្លង់កំណត់េដាយ្រកាប C អាសីុមតូតេដក បនា្ទ ត់ឈរ x = 1 និង x = e �

៦១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
 ដេំណាះ្រសាយ

៦២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៦៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៦៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៦៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866





្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� �������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១២៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១២

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) េគឲ្យចំនួនកុំផ្លិច a = 1 − i
√

3 និង b = −
√

2 − i
√

2 ។
១ សរេសរ Z = a2 + b2 − 2ai +

√
2b ជាទ្រមង់ពីជគណិត។

២ សរេសរ a, b និង ab ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។
II (១៥ពិន្ទុ) ក្នុង្របអបម់ួយមានឃ្លពីណ៌ស 3 ្រគាបែ់ដលមានចុះេលខ 1, 2, 3 និងឃ្លពីណ៌េខ្ម 4 ្រគាប់ ែដលមានចុះេលខ 1, 2, 3, 4

េគចាប់យកឃ្លី 2 ្រគាប់ ្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យពីក្នុង្របអប់េនាះ។
១ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A : «េគចាប់បានឃ្លពីណ៌ដូចគា្ន »។
២ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ B : «េគចាប់បានឃ្លមីានផលបូកេលខេស្មី 4 »។
៣ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ C : «េគចាប់បានឃ្លមីានផលបូកេលខេស្មី 4 េដាយបានដឹងថាវាមានពណ៌ដូចគា្ន »។

III (១៥ពិន្ទុ)

១ កំណត់ចំនួនពិត m, n និង p េដីម្បឲី្យ x2 + 4x + 2
(x − 3) (x2 + x + 1)

= m

x − 3
+ nx + p

x2 + x + 1
(x ̸= 3)។

២ គណនាអាងំេត្រកាល I =
∫ 1

0

x2 + 4x + 2
(x − 3) (x2 + x + 1)

dx។

IV (២០ពិន្ទុ) េគឲ្យសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E1) : −y′′ + 2y′ + 3y = 3x2 + 2x − 5 ។
១ េដាះ្រសាយសមីការ (E2) : −y′′ + 2y′ + 3y = 0 ។
២ រកពហុធា p(x) = ax2 + bx + c ែដលជាចេម្លីយមួយៃនសមីការ (E1)។ ទាញរកចេម្លីយទូេទៃន (E1) ។

V (៣០ពិន្ទុ) េនក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់មានទិសេដវជិ្ជមាន
(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគឲ្យបីចំណុច A(1, 1, 1), B(2, 3, 0) និង

C(2, 1, 2)។
១ បងា្ហ ញថា្រតីេកាណ ABC ជា្រតីេកាណែកង្រតង់កំពូល A ។
២ គណនា −→n =

−→
AB × −→

AC រចួរកសមីការប្លង់ ABC ។
៣ រកសមីការប៉ារ៉ាែមតៃនបនា្ទ ត់ d ែដលកាត់តាម D(0, 2, 3) េហយីែកងនឹងប្លង់ ABC ្រតង់ M ។

រកកូអរេដាេនៃនចំណុច M ។
VI (៣៥ពិន្ទុ) អនុគមន៍ f កំណត់ចំេពាះ x > 0 េដាយ y = f(x) = 3 + ln x

x
េហយីមាន្រកាប C ។

១ រក lim
x→+∞

f(x) និង lim
x→0+

f(x)។ រកសមីការអាសីុមតូតឈរ និងអាសីុមតូតេដកៃន្រកាបC។
២ គណនាេដរេីវ f ′(x) េហយីសង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f។
៣ រកកូអរេដាេនចំណុច្របសព្វរវាង្រកាប C និងអាសីុមតូតេដក។ សង់្រកាប C េនក្នុងត្រម�យកូអរេដាេនមួយ។

េគឲ្យ e = 2.72, e0.5 = 1.65 ។
៤ គណនាៃផ្ទ្រកឡាែផ្នកប្លង់កំណត់េដាយ ្រកាប C អាសីុមតូតេដក បនា្ទ ត់ឈរ x = 1 និង x = e ។

៦៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
 ដេំណាះ្រសាយ

៦៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៦៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៧០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៧១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866





្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ��������������������������������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១៣៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១៣

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក lim
x→ π

3

2 sin
(
x − π

3

)
π
3 − x

ខ lim
x→0

−4 sin 3x√
3 −

√
x + 3

គ lim
x→0

1 − cos2 2x

−5x2

ឃ lim
x→0

x2 + 2x

|x|

II (១៥ពិន្ទុ) េគឲ្យចំនួនកុំផ្លិច z1 = 1 + i
√

3, z2 = 1 − i
√

3 ។
១ គណនា z1 + z2, z1 − z2, z1z2 ។
២ សរេសរចំនួនកុំផ្លិច z1 និង z2 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។
៣ បងា្ហ ញថា z1 និង z2 ជាឫសរបស់សមីការ z3 + 8 = 0 ។

III (១៥ពិន្ទុ) េនក្នុងធុងមួយេគមានប៊ូល១៥ ែដលមានសរេសរេលខពី១ដល់១៥។ េគចាបយ់កប៊ូល៣ពីក្នុងធុង្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។
រក្រប�បាបែដល៖
១ ”េគចាប់បានប៊ូលទាងំបីមានេលខសុទ្ធែតែចកដាច់នឹង៥”
២ ”េគចាប់បានមានប៊ូលែតមួយគត់មានេលខែចកដាច់នឹង៥”
៣ ”េគចាប់បានមានេលខតាមលំដាប់េកីនជាស្វុ ីតនព្វន្តែដលមានផលសងរមួ d = 4”

IV (៣៥ពិន្ទុ) f ជាអនុគមន៍កំណត់េលី ]0, +∞[ េដាយ f(x) = x − 4 + 4 ln x

x
+ 5

x
និង C ្រកាបរបស់វា។

១ ក រក lim
x→+∞

f(x) ។
ខ រក lim

x→0+
f(x) ។

គ ្រសាយបំភ្លឺថាបនា្ទ ត់ ∆ ែដលមានសមីការ y = x − 4 ជាអាសីុមតូតៃនែខ្សេកាង C េនជិត +∞ ។
ឃ កំណត់អាប់សីុសៃនចំណុច្របសព្វរវាង ∆ និងែខ្សេកាង C ។

២ ក បងា្ហ ញថាចំេពាះ្រគប់ x េនេលី ]0, +∞[ េគបាន f ′(x) = g(x)
x2 ។

ខ សិក�អេថរភាពៃនអនុគមន៍ f េដាយដឹងថាសមីការ g(x) = 0 មានចេម្លីយ x = 1 និង x = α (1 < α) ។
V (៤៥ពិន្ទុ) f ជាអនុគមន៍កំណត់េលី R េដាយ f(x) = 5 − x − 4e−x ។ េគតាងេដាយ C ជា្រកាបរបស់វា ។

១ ក រក lim
x→+∞

f(x) ។
ខ បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ D មានសមីការ y = −x + 5 ជាអាសីុមតូតៃនែខ្សេកាង C ។
គ េតីែខ្សេកាង C េនេលីឬេ្រកាមបនា្ទ ត់ D ចូរបញ្ជ ក់។
ឃ េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ថា្រគប់ចំនួនពិត x ; f(x) = 5ex − xex − 4

ex
។

ង រក lim
x→−∞

f(x) (េ្របីលទ្ធផល lim
x→−∞

xex = 0 )។

៧៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
២ ក គណនា f ′(x) ។ សិក�អេថរភាពៃន f ។ កំណត់តៃម្លពិតៃនអតិបរមារបស់ f ។

ខ A ជាចំណុចេនេលែីខ្សេកាង C ែដលមានអាប់សីុស 0 ។ កំណត់សមីការបនា្ទ ត់ប៉ះែខ្សេកាង C ្រតង់ចំណុច A ។
គ បងា្ហ ញថាសមីការ f(x) = 0 មានចេម្លីយែតមួយគត់ែដលេគតាងេដាយ β េនក្នុងចេនា្ល ះ [−1, 0] ។

 ដេំណាះ្រសាយ

៧៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៧៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៧៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៧៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866





្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ��������������������������������������������������������������������������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១៤៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១៤

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (២០ពិន្ទុ) គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក lim
x→2

x3 − 2x2 + x − 2
x − 2

ខ lim
x→ π

2

sin2 x − 1
1 − sin x

គ lim
x→+∞

(√
x2 + 2x − x

)
ឃ lim

x→0

(e−2x + e2x) sin2(2x)
4x2

ង lim
x→+∞

(
ln(x + 3) − ln x − 3

x + 3
+ 1

2

)
II (២០ពិន្ទុ)

១ េគមានចំនួនកុំផ្លិច z1 =
√

3, z2 = −i
√

3, z3 = +i
√

3 ។
ក គណនា z1 + z2, z1 + z3, (z1 + z2)(z1 + z3) ។
ខ កំណត់ម៉ូឌុល និងអាគុយម៉ង់ៃន z1 + z2, z1 + z3,

(
z1 + z3

z1 + z2

)2
។

២ កំណត់ in ចំេពាះតៃម្លៃនចំនួនគត់រុឡឺាទីប n ≥ 1 ។ ទាញរកតៃម្ល i2025 − i2024 ។
III (១៥ពិន្ទុ) ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្សអាសីុ ៥ នាក់ សិស្សអា�ហ្វកិ ៣ នាក់ និងសិស្សអឺរ ៉ុប ២ នាក់។ េគេរៀបចំសិស្សជា្រក�មស្វ័យ

សិក�ក្នុងមួយ្រក�មមានសិស្ស ៣ នាក់េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ដូចខាងេ្រកាម៖
ក «យ៉ាងតិចមានសិស្ស ២ នាក់ ជាសិស្សអាសីុ»។
ខ «យ៉ាងតិចមានសិស្ស ២ នាក់ ជាសិស្សអា�ហ្វកិ»។
គ «មានសិស្សមា្ន ក់ក្នុងមួយទ្វីប»។

IV (៣៥ពិន្ទុ) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េលី I =]0, +∞[ េដាយ f(x) = x + 2 ln x

x3 ។
១ h ជាអនុគមន៍កំណត់េលី I េដាយ h(x) = −2x + 2 − 6 ln x ។

គណនា h(1) និងសិក�អេថរភាពៃន h(x) េដាយេគមិនត្រម�វឲ្យគណនាលីមីតៃន h(x) ្រតង់ 0 និង្រតង់ +∞ េឡយី។
២ ក គណនាលីមីតៃន f(x) ្រតង់ 0 និង្រតង់ +∞ ។

ខ គណនាេដរេីវ f ′(x) ៃនអនុគមន៍ f(x) ។
គ បងា្ហ ញថាេនេលី I, f ′(x) មានសញញ ដូច h(x) ។
ឃ ទាញយកអេថរភាពៃន f(x) េលី I និងសង់្រកាបC ៃន f(x) េនេលបី្លង់្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j
)
។

V (១៥ពិន្ទុ) េគមានសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′′ + 9y = x2 + x − 2 ។
១ រកអនុគមន៍ f1(x) = ax2 + bx + c ជាចេម្លីយរបស់សមីការ (E) ។
២ បងា្ហ ញថាេបី f(x) ជាចេម្លីយៃនសមីការ (E) េនាះ g(x) = f(x) − f1(x) ជាចេម្លីយៃនសមីការ y′′ + 9y = 0 ។

VI (២០ពិន្ទុ)

៧៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
១ ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាលម់ានទិសេដវជិ្ជមាន

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគមានចំណុចA(3, 3, 2), B(5, −1, 1), C(4, 2, 2), D(2, 6, 3)។

បងា្ហ ញថា ABCD ជា្របេឡឡូ្រកាម រចួរកៃផ្ទ្រកឡាបរ្េឡឡូ្រកាមេនះ។
២ រកសមីការប៉ារ៉ាែម៉តៃនបនា្ទ ត់ ែដលកាត់តាមចំណុច A(3, 3, 2) និង B(5, −1, 1) ។
៣ រកសមីការប្លង់ ែដលកាត់តាមចំណុច A(3, 3, 2), B(5, −1, 1), D(2, 6, 3) ។

 ដេំណាះ្រសាយ

៨០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)
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ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
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ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)
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្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១៥៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១៥

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១៥ពិន្ទុ) េគមានចំនួនកុំផ្លិច z1 = −
√

3 + i និង z2 =
√

3 − i ។
១ គណនា z1 + z2, z1 − z2, z1 × z2 ។
២ សរេសរជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រតៃនចំនួនកុំផ្លិច z1 − z2, z1 × z2 ។

II (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖

ក lim
x→3

x3 − 27√
x + 1 − 2

ខ lim
x→0

1 − cos 2x

x sin x
គ lim

x→0

2 sin 4x

x

III (១០ពិន្ទុ) ក្នុងេសបងមួយមានប៊ូលពណ៌ស ៥ ប៊ូលពណ៌េខៀវ ៣ និងប៊ូលពណ៌្រកហម ២ ។ េគចាប់យកប៊ូលម្តង ៣ ក្នុងេពល
ែតមួយេចញពីេសបងេដាយៃចដន្យ។ េគសន្និដា្ឋ នថា្រប�បាបែដលចាប់បានប៊ូលនីមួយៗជាសម្រប�បាប។
គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក A : «យ៉ាងតិចមានប៊ូលពីរពណ៌េខៀវ»
ខ B : «ប៊ូលទាងំបីមានពណ៌ខុសៗគា្ន »

IV (១៥ពិន្ទុ)

ក គណនាអាងំេត្រកាល I =
∫ 2

1

(
x2

2
− x

3
+ 2

)
dx ។

ខ េគមានអនុគមន៍ f(x) = − 3 − x

(x − 2)2 ។ បងា្ហ ញថា f(x) = − 1
(x − 2)2 + 1

x − 2
។ គណនា K =

∫ 1

0
f(x)dx។

V (២៥ពិន្ទុ)
ក េគមានវុចិទ័រ −→u = 2−→

i − −→
j +

−→
k , −→v = −→

i + 2−→
j −

−→
k , −→w = −−→

i + −→
j + 2

−→
k ។

រកវុចិទ័រ ៖ ក. −→u + −→v ខ. −→w × −→u គ. −→w × −→v ។
ខ រកសមីការស្តង់ដាៃនេអលីប ែដលមានកំណំុមួយមានកូអរេដាេន (2, 0) និងចំណុចកំពូលពីរមានកូអរេដាេន (−4, 0) និង

(4, 0)។ សង់េអលីបេនះ។
VI (១០ពិន្ទុ) េគមានសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′ + 3y = 3 e−2x

1 + 3ex
។

១ េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ថាអនុគមន៍ f ែដល f(x) = e−3x ln (1 + 3ex) ជាចេម្លីយៃន (E) ។
២ បងា្ហ ញថាអនុគមនφ៍ ជាចេម្លីយៃន(E) លុះ្រតាែត(φ − f) ជាចេម្លីយៃនសមីការ(E ′) : y′ + 3y = 0។

VII (៣៥ពិន្ទុ)
A : េគមានអនុគមន៍ g កំណត់េលី (0, +∞) េដាយ g(x) = x2 + ln x ។
១ ក បងា្ហ ញថា g ជាអនុគមន៍េកីនដាច់ខាតេលី (0, +∞) ។
ខ គណនា g(1) ។

៨៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
២ ក ទាញលទ្ធផលពីសំណួរទី១បញ្ជ កថ់ា៖ េបី x ≥ 1 េនាះ x2 + ln x ≥ 1 និងេបី 0 < x ≤ 1 េនាះ x2 + ln x ≤ 1។

ខ កំណត់សញញ ៃនកេន�ម x2 + ln x − 1 កាលណា x េនេលីចេនា្ល ះ (0, +∞) ។
B : េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េលី (0, +∞) េដាយ f(x) = x − 3 − ln x

x
និងតាងេដាយC ជា្រកាបរបសវ់ាក្នុងត្រម�យអរ

តូណរម៉ាល់
(
O,

−→
i ,

−→
j
)
។

១ សិក�លីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតង់ 0 និង +∞ (េយងីដឹងថា lim
x→+∞

ln x

x
= 0 )។

២ បងា្ហ ញថាេដរេីវៃនអនុគមន៍ f គឺ f ′(x) = x2 + ln x − 1
x2 ។

៣ េ្របីលទ្ធផលៃនសំណួរខាងេលី សិក�សញញ ៃន f ′(x) និងសង់តារាងអេថរភាពៃនអនុគមន៍ f េលី(0, +∞)។
៤ ក បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ ∆ មានសមីការ y = x − 3 ជាអាសីុមតូតេទនឹង្រកាប C ្រតង់ +∞។
ខ សិក�ទីតាងំ C េធៀបនឹង ∆ និងបញ្ជ ក់កូអរេដាេនៃនចំណុច្របសព្វ I រវាង្រកាប C និង ∆។

សង់បនា្ទ ត់ ∆ និង្រកាប C។

 ដេំណាះ្រសាយ

៨៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)
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ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
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ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)
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ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៩០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១៦៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១៦

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖

ក lim
x→2

x2 − 4
x2 − x − 2

ខ lim
x→4

√
x + 5 − 3
x2 − 16

គ lim
x→0

3 sin 4x

x

II (១៥ពិន្ទុ) េគមានចំនួនកុំផ្លិច z1 = 2 − i ; z2 = −1 + i
(
1 +

√
3
)
និង z3 = 1

2
។

គណនា z1 + z2 , (z1 + z2) × z3 ។
សរេសរជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រតៃនចំនួនកំុផ្លិច Z = (z1 + z2) × z3 ។ ទាញរកតៃម្លៃន Z3 ។

III (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំេត្រកាល I =
∫ 3

0

(
3x2 − 2x + 1

)
dx , J =

∫ π
4

0

(
2 cos2 x − 1

)
dx ។

េគមាន f កំណត់េលី R∗ េដាយ f(x) = 3x − 2
x2 ។ បងា្ហ ញថា f(x) = 3

x
− 2

x2 ។

គណនា K =
∫ e

1
f(x)dx ។ (ln e = 1)

IV (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថង់មួយមានប៊ូល ១២ ែដលែចកជា ប៊ូលពណ៌ៃបតងចំនួន ៥ និងេគសរេសរេលីប៊ូលទាងំ ៥ េនះតាមេលខេរៀងពី ១
ដល់ ៥ រចួប៊ូលេខៀវចំនួន ៤ និងេគសរេសរេលីប៊ូលទាងំ ៤ េនះតាមេលខេរៀងពី ១ ដល់ ៤ ចុងេ្រកាយប៊ូលពណ៌្រកហមចំនួន ៣
និងេគសរេសរេលីប៊ូលទាងំ ៣ េនះតាមេលខេរៀងពី ១ ដល់ ៣ ។ េគចាប់យកប៊ូលមួយេចញពីក្នុងថង់េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន
្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក A : ប៊ូលែដលចាប់បានមានពណ៌ៃបតង។
ខ B : ប៊ូលែដលចាប់បានមានេលខគូ។
គ C : ប៊ូលែដលចាប់បានមានពណ៍ៃបតង និងេលខគូ។

V (២៥ពិន្ទុ)
១ េគមានសមីការ 9x2 + 25y2 = 225 ។
ក បងា្ហ ញថាសមីការេនះជាសមីការេអលីប។ រក្របែវងអ័ក្សធំ, ្របែវងអ័ក្សតូច និងកូអរេដាេនៃនកំពូលទាងំពីរ។
ខ សង់េអលីបេនះ។

២ េនក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគមានចំណុចM(1, 2, 3), N(2, 4, 5), P(5, 5, 6), Q(4, 3, 4)

។
ក រកវុចិទ័រ −−→MN,

−→
QP ។

ខ ទាញបងា្ហ ញថាចតុេកាណ MNPQ ជា្របេឡឡូ្រកាម។
VI (១០ពិន្ទុ)

ក េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′′ − 4y′ + 3y = 0 ។
ខ រកចេម្លីយពិេសសមួយៃនសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) ែដល y(0) = 2, y′(0) = 4 ។

៩១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
VII (៣៥ពិន្ទុ) េគឲ្យអនុគមន៍ f កំណត់េលី R េដាយ f(x) = x + 3 − 4ex

ex + 2
។ េគតាង C ជា្រកាបរបស់វាេនក្នុងប្លង់

្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O,

−→
i ,

−→
j
)
។

១ ក គណនាលីមីត f ្រតង់ −∞ និង +∞ ។
ខ សិក�ទីតាងំៃន្រកាប C េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ d1 ែដលមានសមីការ y = x + 3 ។

២ ក ្រសាយបញ្ជ ក់ថាចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត x, f ′(x) =
(

ex − 2
ex + 2

)2
។

ខ សិក�អេថរភាពៃន f េលី R និង សង់តារាងអេថរភាពៃន f ។
៣ ក េតីេគអាចថាយ៉ាងណាចំេពាះបនា្ទ ត់ប៉ះ d2 េទនឹង្រកាប C ្រតង់ចំណុច I ែដលមានអាប់សីុស ln(2)?

ខ សិក�ទីតាងំៃន្រកាប C េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ប៉ះ d2 ។
៤ ក បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ប៉ះ d3 េទនឹង្រកាប C ្រតង់ចំណុចែដលមានអាប់សីុសសូន្យមានសមីការ y = 1

9
x + 5

3
។

ខ េដាយសន្មត់ថាចំនុច I ជាផ្ចិតឆ្លុះៃន្រកាប C និងក្នុងតៃម្ល្របែហលៃន ln(2) ≈ 0.7 ។
ចូរសង់្រកាប C និងបនា្ទ ត់ប៉ះ d1, d2, d3 ។ (េនក្នុងត្រម�យេនះមួយឯកតាេស្មី 2cm)

 ដេំណាះ្រសាយ

៩២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៩៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៩៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៩៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

៩៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១៧៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១៧

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖

ក lim
x→1

1 − x2

x3 − x2 + 2x − 2
ខ lim

x→0

sin 4x

−2x
គ lim

x→0

√
3 + x −

√
3 − x

sin 2x

II (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្សពូែកចំនួន 12 នាក់ ែដលក្នុងេនាះ 5 នាក់ជាសិស្ស្រសី និង 7 នាក់ជាសិស្ស្រប�ស។
េគេរៀបចំសិស្សជា្រក�មក្នុងមួយ្រក�មមានសិស្ស 4 នាក់ េដាយៃចដន្យ យកេទ្របកួតជាមួយ្រក�មសិស្សៃនថា្ន ក់ដៃទ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក A : ”្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រសី”
ខ B : ”្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រប�ស”
គ C : ”្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបាន 50% ជាសិស្ស្រប�ស”

III (១៥ពិន្ទុ) េគមានចំនួនកុំផ្លិច z1 =
√

3 + i និង z2 = 4
(

cos π

3
− i sin π

3

)
។

ក សរេសរ z1 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។
ខ រកម៉ូឌុល និងអាគុយម៉ង់ៃន z3

1 ។
គ សរេសរផលគុណ z1 × z2 ជាទ្រមង់ពីជគណិត។

IV (២៥ពិន្ទុ)
១ ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគមានចំណុចA(1, 1, 1) , B(3, 1, 2) , C(2, 2, −1) និងD(0, 6, 3)។

ក រកវុចិទ័រ −→
AB,

−→
AC,

−→
AD,

−→
BC,

−−→
BD,

−→
CD ។

ខ គណនា្របែវង AB, AC, AD, BD និង CD ។ ទាញបងា្ហ ញថា្រតីេកាណ ABD និង ACD ែកង្រតង់ A ។
២ េគមានសមីការ 16y2 − 9x2 = 144 ។ បងា្ហ ញថាសមីការេនះជាសមីការអុីែពបូល។ រកកូអរេដាេនរបស់កំពូលទាងំពីរ និង

កំណំុទាងំពីរៃនអីុែពបូល។ រកសមីការអាសីុមតូតរបស់អីុែពបូលេនះ និងសង់អីុែពបូលេនះ។
V (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំេត្រកាល៖

I =
∫ 2

1

(
3x2 − 4x + 1

)
dx; J =

∫ π
4

0
(cos 2x − sin x) dxគណនាអាងំេត្រកាល៖K =

∫ 1

0

x3 + 2x2 + 2x + 2
x2 + 1

dx

េដីម្បគីណនា K េយងី្រត�វបងា្ហ ញថា x3 + 2x2 + 2x + 2
x2 + 1

= x + 2 + x

x2 + 1
។

VI (១០ពិន្ទុ)
ក េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′′ − 4y′ + 3y = 0

ខ រកចេម្លីយពិេសសមួយៃនសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) ែដល y(0) = 2 និង y′(1) = e + 3e3។
VII (៣៥ពិន្ទុ) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េលី R េដាយ f(x) = 2x + 4 − 4ex

1 + ex
។

៩៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
េគតាងេដាយ (C) ្រកាបរបស់វាេនក្នុងប្លង់្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j
)
។

១ បងា្ហ ញថា f(x) = 2x + 4 − 8ex

1 + ex
និងគណនាលីមីតៃន f ្រតង់ −∞។

្រសាយបំភ្លឺថាបនា្ទ ត់ (d1) ែដលមានសមីការ y = 2x + 4 ជាអាសុីមតូតេទនឹង្រកាប (C) ្រតង់ −∞ ។ សិក�ទីតាងំៃន
្រកាប (C) េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ (d1) ។

២ គណនាលីមីត f ្រតង់ +∞ ។ ្រសាយបំភ្លថឺាបនា្ទ ត់ (d2) ែដលមានសមីការ y = 2x − 4 ជាអាសីុមតូតេទនឹង្រកាប (C)

្រតង់ +∞ ។ សិក�ទីតាងំៃន្រកាប (C) េធៀបនឹងបនា្ទ ត់ (d2) ។
៣ ក គណនាេដរេីវ f ′(x) និងបងា្ហ ញថា្រគប់ចំនួនពិត x, f ′(x) = 2

(
ex − 1
ex + 1

)2
។

ខ សិក�អេថរភាពៃន f រចួសង់តារាងអេថរភាពៃន f។ សង់្រកាប (C) និងអាសីុមតូត (d1) និង (d2) របស់វា។

 ដេំណាះ្រសាយ

៩៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

៩៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១០០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១០១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១០២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១៨៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១៨

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) េនក្នុងថង់មួយមានឃ្លពីណ៌សចំនួន 3ឃ្លពីណ៌្រកហមចំនួន 4 និងឃ្លពីណ៌េខៀវចំនួន 5។ េគចាបយ់កឃ្លចីំនួន 3 ្រពមគា្ន
េដាយៃចដន្យេចញពីក្នុងថង់េនាះ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍នីមួយៗខាងេ្រកាម៖
A : ”ឃ្លទីាងំ 3 ែដលចាប់បានមានពណ៌្រកហម”
B : ”យ៉ាងេហាចណាស់មានឃ្លី 2 មានពណ៌េខៀវ”
C : ”ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌ខុសៗគា្ន ទាងំ្រស�ង”។

II (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខាងេ្រកាម៖

ក lim
x→1

x2 (x − 2) + x2 + 2x − 2
1 − x

ខ lim
x→0

−3x

sin 5x
គ lim

x→ π
6

√
3 sin x − cos x

3 (π − 6x)

III (១៥ពិន្ទុ) េគមានចំនួនកុំផ្លិច z1 = 2 + 2i និង z2 =
√

3 − i។
ក គណនាផលគុណ z1 × z2 និងផលែចក

z1

z2
ជាទ្រមង់ពីជគណិត។

ខ សរេសរ z1 × z2 និង
(

z1

z2

)2
ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។

គ សរេសរ
(

z1

z2

)3
ជាទ្រមង់ពីជគណិត។

IV (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំេត្រកាលកំណត់ខាងេ្រកាម៖

I =
∫ 3

1
(3 − 2x + x2) dx

J =
∫ π

4

0

(
sin 2x + 1

2
sin 4x

)
dx

K =
∫ 4

2

(
2x − 1 + 1

x − 1

)
dx

V (២៥ពិន្ទុ)
១ េនក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគមានចំណុចA(2, 1, 3),B(4, −1, 1),C(0, −1, 1)

និង D(3, 0, 2)។
ក រកកូអរេដាេនៃនវុចិទ័រ −→

AB,
−→
AC,

−−→
AD និង −−→

BC។
ខ បងា្ហ ញថាចំណុច A, B និង C មិនរត់្រតង់ជួរគា្ន េទ (មិនេនេលីបនា្ទ ត់ែតមួយ)។
គ បងា្ហ ញថាវុចិទ័រ −→n (0, 1, −1) ជាវុចិទ័រណរម៉ាល់ៃនប្លង់ (ABC)។

២ េគមានសមីការកេន�មមួយ៖ (3x + 4y)2 = 24 (xy + 6)។
បងា្ហ ញថាសមីការេនះជាសមីការេអលីប។ រក្របែវងអ័ក្សធំ ្របែវងអ័ក្សតូច កូអរេដាេនៃនកំពូលទាងំពីរ រចួសង់េអលីបេនះក្នុង
ត្រម�យ។

១០៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
VI (១០ពិន្ទុ)

១ េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′′ + 3y′ − 4y = 0។
២ រកចេម្លីយពិេសសមួយៃនសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) េបីេគដឹងថា្រកាបែខ្សេគាង (C) ៃនអនុគមនច៍េម្លីយេនះកាត់តាមចំណុច

(0, 3) េហយីបនា្ទ ត់ប៉ះនឹង្រកាប (C) ្រតង់ចំណុចេនាះមានេមគុណ្របាប់ទិសេស្មី −3។
VII (៣៥ពិន្ទុ) េគឱ្យអនុគមន៍ f កំណតេ់លីចេនា្ល ះ (2, +∞) េដាយ f(x) = −x + 3 + ln

(
x + 2
x − 2

)
។ េគតាង (C) ជា្រកាប

ៃនអនុគមន៍េនក្នុងប្លង់្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O,

−→
i ,

−→
j
)
។

១ គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតង់ 2+ និង្រតង់ +∞។
២ ្រសាយបំភ្លឺថា ចំេពាះ្រគប់ x ∈ (2, +∞) េដរេីវៃនអនុគមន៍ f គឺ f ′(x) = −x2

(x + 2)(x − 2)
។ សិក�អេថរភាពៃន

អនុគមន៍ f រចួសង់តារាងអេថរភាពៃន f េលីចេនា្ល ះ (2, +∞)។
៣ ក បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ d1 ែដលមានសមីការ y = −x + 3 ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប (C) ខាង +∞។

ខ បងា្ហ ញថាចំេពាះ្រគប់ x េលីចេនា្ល ះ (2, +∞) េគបាន x + 2
x − 2

> 1 រចួទាញបញ្ជ ក់ពីទីតាងំេធៀបរវាង្រកាប (C) និង
បនា្ទ ត់អាសីុមតូត d1។

៤ កំណតកូ់អរេដាេនៃនចំណុចេនេលី្រកាប (C) ែដលមានបនា្ទ ត់ប៉ះ d2 មានេមគុណ្របាប់ទិសេស្មី −
9
5
រចួសរេសរសមីការៃន

បនា្ទ ត់ប៉ះ d2 េនាះ។
៥ សង់្រកាប (C) បនា្ទ ត់អាសីុមតូត d1 និងបនា្ទ ត់ប៉ះ d2 ក្នុងត្រម�យែតមួយ។ (េគឱ្យតៃម្ល្របែហល ln 5 ≈ 1.6)

 ដេំណាះ្រសាយ

១០៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១០៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១០៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១០៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១០៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី១៩៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ១៩

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖
ក lim

x→+∞

[√
x2 + 4x + 5 − (x + 2)

]
ខ lim

x→0

−3x sin 2x

1 − cos2 2x
គ lim

x→ π
2

1 − sin x

sin4 x − 1

II (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថង់មួយមានប៊ូល 20 ែដលេគសរេសរេលខពី 1 ដល់ 20 ។ េគចាប់យកប៊ូល 3 េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ្រពមគា្ន ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍៖
ក A : ”េគចាប់បានប៊ូលទាងំ 3 មានេលខសុទ្ធែតែចកដាច់នឹង 5”
ខ B : ”េគចាប់បានប៊ូលទាងំ 3 មានេលខសុទ្ធែតែចកមិនដាច់នឹង 4”
គ C : ”េគចាប់បានប៊ូលែតមួយគត់មានេលខែចកដាច់នឹង 5”។

III (១៥ពិន្ទុ)
ក េដាះ្រសាយេនក្នុងសំណំុចំនួនកុំផ្លិច C នូវសមីការ z2 − 6z + 36 = 0។
ខ េគមានចំនួនកុំផ្លិច z1 = 3 + 3i

√
3 និង z2 = 3 − 3i

√
3។ សរេសរ (2z1 + z2) ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត និងគណនា

(2z1 + z2)3។ (េយងីតាង z2 ជាចំនួនកុំផ្លិចឆា្ល ស់ៃន z2)។
IV (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំេត្រកាល៖

I =
∫ 1

0

(
x2 + 2

)2
dx J =

∫ ln 4

0
(ex − 2) dx K =

∫ π
4

0

[
cos

(
2x + π

4

)
+ cos4 x sin x

]
dx

V (២៥ពិន្ទុ)
A : ក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O, i⃗, j⃗, k⃗

)
េគមានចំណុច A(1, 1, 1), B(5, 5, 1) និង C(5, 1, 5)។

១ ក គណនាកូអរេដាេនរបស់វុចិទ័រ −→
AB, −→

AC និង −−→
BC ។

ខ ្រសាយបំភ្លឺថាចំណុច A, B, C កំណត់បានប្លង់មួយ។
គ បងា្ហ ញថាវុចិទ័រ n⃗ = (1, −1, −1) ជាវុចិទ័រណរម៉ាល់េទនឹងប្លង់ (ABC)។
ឃ ទាញរកសមីការប្លង់របស់ (ABC)។

២ បងា្ហ ញថា្រតីេកាណ ABC ជា្រតីេកាណសម័ង្ស។
B : េគមានប៉ារ៉ាបូលែដលមានសមីការទូេទ៖ y2 − 6y − 8x + 17 = 0 ។ ចូរបែម្លងសមីការេនះជាទ្រមង់សមីការស្តង់ដាៃនប៉ា
រ៉ាបូល។ រកកូអរេដាេនៃនកំពូល កំណំុ និងសមីការបនា្ទ ត់្របាប់ទិស រចួសង់ប៉ារ៉ាបូលេនះ។

VI (១០ពិន្ទុ) េគមានសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល៖ y′′ +4y′ +5y = 2y′ +8y (E)។ េដាះ្រសាយសមីការេនះ។ បងា្ហ ញថាអនុគមន៍
y = 3ex − e−3x ជាចេម្លីយពិេសសៃនសមីការ (E)។

VII (៣៥ពិន្ទុ) អនុគមន៍ f កំណត់េលី (0, +∞) េដាយ f(x) = x2 − 3
x

− ln x ។ េគតាង (C) ជា្រកាបរបស់អនុគមន៍ f

១០៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
េនក្នុងប្លង់្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O, i⃗, j⃗

)
។

១ ក បងា្ហ ញថាចំេពាះ្រគប់ x េនក្នុងចេនា្ល ះ (0, +∞) េគអាចសរេសរ f(x) = x

(
1 − ln x

x
− 3

x2

)
និង f(x) =

1
x

(
x2 − x ln x − 3

)
។

ខ េ្របីលក្ខណៈេនះេដីម្បគីណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ f ្រតង់ 0+ និង្រតង់ +∞។
២ ក គណនាេដរេីវ f ′(x) ៃនអនុគមន៍ f(x) និងបងា្ហ ញថាចំេពាះ្រគប់ x េលីចេនា្ល ះ (0, +∞) កេន�ម f ′(x) មានសញញ

ដូច x2 − x + 3 ។
ខ សិក�អេថរភាពៃនអនុគមន៍ f រចួសង់តារាងអេថរភាពរបស់វា។

៣ ក រកសមីការបនា្ទ ត់ប៉ះេទនឹង្រកាប (C) ្រតង់ចំណុច A េនេលី (C) ែដលមានអាប់សីុសេស្មី 1។
ខ រកកូអរេដាេនចំណុច B ៃន្រកាប (C) ែដលបនា្ទ ត់ប៉ះេទនឹង (C) ្រតង់ B ្រសបេទនឹងបនា្ទ ត់ y = x ។

៤ សង់្រកាប (C) និងបនា្ទ ត់ប៉ះ្រតង់ A និង្រតង់ B។ (េគឱ្យតៃម្ល្របែហល ln 3 = 1.1)

 ដេំណាះ្រសាយ

១១០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១១១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១១២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១១៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១១៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី២០៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ២០

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖

ក lim
x→4

√
2x2 − 7 ខ lim

x→ π
4

2 sin
(
x − π

4

)
(

π
4 − x

) គ lim
x→+∞

(3x − 5 − 8 ln x)

II (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថង់មួយមានឃ្លពីណ៌្រកហមចំនួន 3 ឃ្លពីណ៌េខៀវចំនួន 4 និងឃ្លពីណ៌សចំនួន 5។ េគចាបយ់កឃ្លចីំនួន 3 ពីក្នុងថង់
េដាយៃចដន្យ្រពមគា្ន ។ គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖

ក ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌សសុទ្ធ ខ ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌ខុសៗគា្ន ។

III (១៥ពិន្ទុ)
ក េគមានចំនួនកំុផ្លិច z1 =

√
3 + i

√
3។ រក z1 (z1 ជាចំនួនកំុផ្លិចឆា្ល ស់ៃន z1)។

ខ រកម៉ូឌុល និង អាគុយម៉ង់ៃនចំនួនកំុផ្លិច z1 ។ សរេសរ z1 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។
គ បងា្ហ ញថា z1 ជាឫសរបស់សមីការ z2 = 2

(
z
√

3 − 3
)
។

IV (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំេត្រកាល៖

I =
∫ 1

0

(
6x2 − 4x + 2

)
dx J =

∫ 1

0

(
ex

ex + 2

)
dx K =

∫ π
2

0

(
cos3 x sin x

)
dx

V (២៥ពិន្ទុ)
១ ក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគមានចំណុច៖A(1, 0, 1),B(3, 2, 2), C(1, 6, −2)

និង D(−1, 4, −3) ។
រកវុចិទ័រ −→

AB , −−→BC , −−→CD និង −−→
AD រចួបងា្ហ ញថាចតុេកាណ ABCD ជាចតុេកាណែកងែតមិនែមនជាកាេរ។

២ េគមានសមីការ 16y2 = 25(4 − x)(4 + x)។ បងា្ហ ញថា សមីការេនះជាេអលីប។
រក្របែវងអ័ក្សធំ អ័ក្សតូច កូអរេដាេនកំពូលទាងំពីរ និង កូអរេដាេនកំណំុទាងំពីររបស់េអលីប ។ សង់េអលីបេនះ ។

VI (១០ពិន្ទុ) េគមានសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′′ = −9y ។
ក បងា្ហ ញថា y = λ cos 3x + µ sin 3x ែដល λ , µ ជាចំនួនពិត ជាចេម្លីយរបស់សមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) ។
ខ រកចេម្លីយពិេសសរបស់សមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) ែដល y′′(0) = 9 និង y′(0) = 0 ។

VII (៣៥ពិន្ទុ) េគមានអនុគមន៍ f ែដល f(x) = x − 5 + 2(x + 1)
ex

។ េយងីតាង (C) ជា្រកាបរបស់អនុគមន៍ f េនក្នុងប្លង់
្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j
)
។

១ រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ f ។ គណនា lim
x→+∞

f(x) និង lim
x→−∞

f(x) (េគដឹងថា lim
x→+∞

x

ex
= 0)។

១១៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
២ បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ (D) ែដលមានសមីការ y = x − 5 ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន (C) ្រតង់ +∞។ បញ្ជ ក់ទីតាងំ (C) េធៀប

នឹងបនា្ទ ត់ (D) ។
៣ េយងីតាង f ′(x) ជាេដរេីវៃន f(x) បងា្ហ ញថា f ′(x) = ex − 2x

ex
។ េគដឹងថា្រគប់ x ∈ R, ex − 2x > 0 ។ េ្របី

លទ្ធផលេនះេដីម្បទីាញយកការសិក�អេថរភាពៃនអនុគមន៍ f ។
៤ បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ប៉ះ (∆) េទនឹង (C) ្រតង់ចំណុចែដលមានអាប់សីុស 0 ្រសបនឹងបនា្ទ ត់ (D) ។ សង់បនា្ទ ត់ (D) , (∆)

និង ្រកាប (C) ។

 ដេំណាះ្រសាយ

១១៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១១៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១១៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១១៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១២០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី២១៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ២១

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖

ក lim
x→0

e2x + 1
3e2x

ខ lim
x→2

√
x + 2 − 2√

2x − 2 គ lim
x→ π

4

√
2
(

π
4 − x

)
sin

(
x − π

4

)
II (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំេត្រកាល៖

ក I =
∫ 1

0
(3 − 2x + x2) dx ខ J =

∫ π
6

0

(cos 6x − cos 2x

2

)
dx

គ េគមាន f(x) = x2 − 2
2x − 3

បងា្ហ ញថា f(x) = x

2
+ 3

4
+ 1

4(2x − 3)
។ គណនា K =

∫ 1

0
f(x) dx ។

III (១៥ពិន្ទុ) េគមានចំនួនកុំផ្លិច z1 = i(2 + 3i)(1 + 2i)2 ។
ក សរេសរ z1 ជាទ្រមង់ពីជគណិត រចួរក z1 ែដលជាចំនួនកំុផ្លិចឆា្ល ស់ៃន z1 ។
ខ សរេសរ z2 = z1 + 22 ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។ គណនា៖ z4

2 និង z6
2 ។

IV (១០ពិន្ទុ) ក្នុងគ្លីនិកមួយមាន្រគ�េពទ្យនារ ី 8 នាក់ និង្រគ�េពទ្យបុរស 6 នាក់។ េគេរៀបចំជា្រក�ម្រគ�េពទ្យបេងា្គ លមួយ្រក�មមានគា្ន 4

នាក់េដាយៃចដន្យេដីម្បចុីះយុទ្ធនាការ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក A : ”្រក�ម្រគ�េពទ្យែដលេរៀបចំមានសមាជិកទាងំ 4 នាក់សុទ្ធែតជានារ”ី
ខ B : ”្រក�ម្រគ�េពទ្យែដលេរៀបចំមានសមាជិក 50% ជានារ”ី ។

V (២៥ពិន្ទុ)
១ ក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O,

−→
i ,

−→
j ,

−→
k
)
េគមានចំណុចM(1, 0, 1),N(2, 1, 2), P (1, 3, −2)

និង Q(−1, 1, 0) ។
ក រកវុចិទ័រ −−→

MN,
−−→
NP,

−−→
NQ,

−→
PQ និងរក្របែវងវុចិទ័រទាងំបួនេនះ។

ខ បងា្ហ ញថា្រតីេកាណ NPQ ជា្រតីេកាណែកង្រតង់ Q និងរកៃផ្ទ្រកឡារបស់្រតីេកាណេនះ។
២ រកកូអរេដាេនកំពូល កណំុំ និងសមីការបនា្ទ ត្់របាបទិ់សរបសប៉់ារ៉ាបូលែដលមានសមីការ (y + 3)2 = −4(x − 1) ។ សង់

ប៉ារ៉ាបូលេនះ ។
VI (១០ពិន្ទុ) េគមានសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′ + y = 2(x + 2)e−x។

ក បងា្ហ ញថាអនុគមន៍ y0 កំណត់េលី R េដាយ y0(x) = (x2 + 4x)e−x ជាចេម្លីយមួយៃនសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E)។
ខ េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E ′) : y′ + y = 0 ែដលេផ្ទ�ងផា្ទ ត់លក្ខខណ្ឌ y(0) = e2។

VII (៤០ពិន្ទុ)
១ េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េដាយ f(x) = 2x − ln(1 + 2x) ។ េយងីតាងេដាយ (C) ជា្រកាបរបស់ f ។

១២១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
ក រកែដនកំណត់ D ៃនអនុគមន៍ f ។ គណនា lim

x→− 1
2

+
f(x) និង lim

x→+∞
f(x) ។

ខ សិក�អេថរភាពរបស់អនុគមន៍ f(x) េដាយភា្ជ ប់តារាងអេថរភាពេនេលី D និងបញ្ជ ក់សញញ ៃន f(x) េលី D ។
២ េគចង់សិក�ទីតាងំរបស់្រកាប (C) ៃន f េធៀបេទនឹង្រកាប (P ) ែដលមានសមីការ y = 2x2 ។

ក ក្នុងន័យេនះេគបេង្កីតអនុគមន៍ g កំណត់េលី D ែដលជាែដនកំណត់របស់ f េដាយ g(x) = f(x) − 2x2 ។
សិក�អេថរភាពៃនអនុគមន៍ g និងទាញយកសញញ ៃន g(x)កាលណា x រតេ់នេលីD ។សិក�ទីតាងំៃន្រកាប (C) េធៀប
នឹង្រកាប (P ) ។

ខ សង់្រកាប (C) និង្រកាប (P ) ក្នុងត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O,

−→
i ,

−→
j
)
ែតមួយ។

 ដេំណាះ្រសាយ

១២២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១២៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១២៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១២៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១២៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី២២៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ២២

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១០ពិន្ទុ) គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក lim
x→+∞

[
x ln

(
1 + 2

x

)]
(េគដឹងថា lim

X→0

ln(1 + X)
X

= 1)

ខ lim
x→ π

2

1 − sin2 x

2 − 2 sin x
គ lim

x→2

x3 − 8
12(

√
x + 7 − 3)

II (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំេត្រកាលខាងេ្រកាម៖

ក I =
∫ 2

0
(x − 2)(x + 4) dx ខ J =

∫ π
2

0
cos3 x sin x dx គ K =

∫ 2

1

( 4
2x − 1

)
dx

III (១៥ពិន្ទុ) េដាះ្រសាយក្នុងសំណំុចំនួនកុំផ្លិចនូវសមីការ z2 − 4z + 16 = 0។ សរេសរចេម្លីយទាងំពីរេដាយតាងជា z1 និង z2

ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។
IV (១០ពិន្ទុ) អ្នកលក់ប៊ិចមា្ន ក់ គាត់មានប៊ិចចំនួន 30 េដីម ែដលក្នុងេនាះមានប៊ិច 4 េដីមខូច (សរេសរមិនេចញ)។ េគចាប់យកប៊ិច

មួយេដីមក្នុងចំេណាម 30 េដីមេនាះេដាយៃចដន្យ។
១ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A : ”ប៊ិចែដលចាប់បានជាប៊ិចល្អ”។
២ អ្នកទិញមា្ន កច់ាបយ់កេដាយមិនបានេផ្ទ�ងផា្ទ ត់ េហយីគាតច់ង់បានដាច់ខាតប៊ិចល្អចំនួន 5 េដីម។ េតីគាត្់រត�វទិញប៊ិចយ៉ាងតិច

ចំនួនប៉ុនា្ម នេដីមេទីប្របាកដថាបានប៊ិចល្អចំនួន 5?
៣ េគចាបយ់កប៊ិច 2 េដីមម្ដងេដាយៃចដន្យក្នុងចំេណាមប៊ិចទាងំ 30។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ B : ”ប៊ិចទាងំពីរែដលចាប់បាន

សុទ្ធែតជាប៊ិចល្អ”។
V (២៥ពិន្ទុ)

១ ក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O, i⃗, j⃗, k⃗

)
េគមានចំណុច A(0, 0, 0), B(1, 0, 2), C(3, 1, 4) និង

D(0, 4, 1)។
ក បងា្ហ ញថាចំណុច A, B និង C មិនស្ថិតេនេលីបនា្ទ ត់ែតមួយ។
ខ បងា្ហ ញថា្រតីេកាណ BCD ជា្រតីេកាណែកង រចួរកៃផ្ទ្រកឡារបស់្រតីេកាណេនះ។

២ េគឱ្យសមីការ 40(xy + 10) − (4x + 5y)2 = 0។
ក បងា្ហ ញថាសមីការេនះជាសមីការេអលីប។
ខ ចូររក្របែវងអ័ក្សតូច អ័ក្សធំ និងកូអរេដាេនៃនកំពូលទាងំពីរ រចួសង់េអលីបេនះ។

VI (១០ពិន្ទុ)
ក េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : 2y′′ = 8y − 6y′។

១២៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
ខ រកចេម្លីយពិេសសមួយរបស់សមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) ែដលេផ្ទ�ងផា្ទ ត់លក្ខខណ្ឌ y(0) = 1 និង y′(1) = e។

VII (៤០ពិន្ទុ) េគមានអនុគមន៍ f កំណត់េលីសំណំុចំនួនពិត R េដាយ f(x) = 5 − x − 3e−x ។ េគតាង (C) ជា្រកាបរបស់ f
ក្នុងប្លង់កូអរេដាេន។
ែផ្នក : A.

១ េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ថាចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត x, f(x) = 5ex − xex − 3
ex

។
គណនាលីមីត lim

x→+∞
f(x) និង lim

x→−∞
f(x) េដាយដឹងថា lim

x→−∞
xex = 0។

២ បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ (D) ែដលមានសមីការ y = −x + 5 ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប (C)។
៣ សិក�ទីតាងំេធៀបរវាង្រកាប (C) និងបនា្ទ ត់អាសីុមតូត (D)។
ែផ្នក: B.

១ គណនាេដរេីវ f ′(x) ៃនអនុគមន៍ f(x)។ សិក�អេថរភាពៃន f និងគណនាតៃម្លអតិបរមារបស់ f។
២ A ជាចំណុចៃន្រកាប (C) ែដលមានអាប់សីុស x = 0។ រកសមីការបនា្ទ ត់ប៉ះ (T ) េទនឹង្រកាប (C) ្រតង់ចំណុច A។
៣ បងា្ហ ញថាសមីការ f(x) = 0 មានឫសែតមួយគត់ β េនក្នុងចេនា្ល ះ [−1, 0]។
៤ សង់បនា្ទ ត់ប៉ះ (T ) អាសីុមតូត (D) និង្រកាប (C)។

 ដេំណាះ្រសាយ

១២៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១២៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១៣០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១៣១េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១៣២េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី២៣៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ២៣

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖

ក lim
x→0

(e2x − 2x + 5)

ខ រកតៃម្ល a េបី lim
x→+∞

6x2 − 5x + 2
ax2 + 3

= 2

គ lim
x→−∞

(
2x +

√
4x2 + 5

)
ឃ lim

x→0

1 − cos 2x

x2

II (១៥ពិន្ទុ) ក្នុង្របអប់មួយមានប៊ិចសរុបចំនួន 20 េដីម ែដលក្នុងេនាះមានប៊ិចពណ៌្រកហម 4 េដីម ពណ៌េខៀវ 6 េដីម និងពណ៌េខ្ម
10 េដីម។ េគេ្រជីសេរសីយកប៊ិចចំនួន 3 េដីមេដាយៃចដន្យ្រពមគា្ន ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក A : “ប៊ិចទាងំ 3 េដីម សុទ្ធែតជាពណ៌្រកហម”
ខ B : “ប៊ិចទាងំ 3 េដីម សុទ្ធែតជាពណ៌េខៀវ ឬពណ៌េខ្ម ”
គ C : “ប៊ិចទាងំ 3 េដីម មានពណ៌ខុសៗគា្ន ទាងំអស់ (មាន្រកហម១ េខៀវ១ េខ្ម ១)”។

III (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំេត្រកាល៖

ក I =
∫ e

1

[
2x − 3 + 1

x

]
dx

ខ J =
∫ 1

0

2x + 2
x2 + 2x + 3

dx

គ K =
∫ 1

0
(x2 + 2)4x dx

ឃ L =
∫ π

4

0
(2 sin 2x) dx

IV (១៥ពិន្ទុ) េនក្នុងសំណំុៃនចំនួនកុំផ្លិច C៖
ក េដាះ្រសាយសមីការ z − 2z = −3 + 6i ។ គណនា i2026 ។
ខ េគមាន z1 = 1 − i និង z2 = 2 + 4i ។ គណនា z = z1 + z2 រចួសរេសរ z ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត ។

V (១០ពិន្ទុ) េគមានសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′ + 2y = 2e−x ។
ក បងា្ហ ញថាអនុគមន៍ u កំណត់េលី R េដាយ u(x) = 2e−x ជាចេម្លីយមួយរបស់សមីការ (E)។
ខ េគមានសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E ′) : y′ + 2y = 0 ។ េដាះ្រសាយសមីការ (E ′) ។
គ ទាញរកចេម្លីយទូេទរបស់សមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) ។

VI (២០ពិន្ទុ)
១ ក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O, i⃗, j⃗, k⃗

)
េគមានចំណុច A(1, 2, 0), B(4, 2, 0) និង C(1, 5, 0) ។

រកកូអរេដាេនៃនវុចិទ័រ A⃗B និង A⃗C ។ បងា្ហ ញថា្រតីេកាណ ABC ជា្រតីេកាណែកងសមបាត និងរកៃផ្ទ្រកឡារបស់វា ។
២ េគឱ្យសមីការអុីែពរបូល

x2

9
− y2

16
= 1 ។ កំណត់កូអរេដាេនៃនកំពូលទាងំពីរ កំណំុទាងំពីរ និងសមីការអាសុីមតូតទាងំពីរ

ៃនអីុែពរបូលេនះ រចួចូរសង់អីុែពរបូល។
VII (៣០ពិន្ទុ) េគមានអនុគមន៍ f កំណតេ់លីចេនា្ល ះ (0, +∞) េដាយ f(x) = ln(x + 2) − ln x − x + 3 ។ េគតាង (C)ជា

្រកាបរបស់វាេនក្នុងប្លង់្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់
(
O, i⃗, j⃗

)
។

១៣៣េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
ក បងា្ហ ញថា f(x) = 3 − x + ln

(
x + 2

x

)
។ គណនាលីមីតៃន f(x) ្រតង់ 0+ និង្រតង់ +∞ ។

ខ បងា្ហ ញថាេនេលីចេនា្ល ះ (0, +∞) េដរេីវៃនអនុគមន៍ f គឺ f ′(x) = −(x2 + 2x + 2)
x(x + 2)

។

សង់តារាងអេថរភាពៃន f (មិនបាច់បញ្ជ ក់សញញ េដរេីវែវងឆា្ង យេទ)។
គ បងា្ហ ញថាបនា្ទ ត់ (d) ែដលមានសមីការ y = −x + 3 ជាអាសីុមតូតេ្រទតៃន្រកាប (C) ។
ឃ សង់បនា្ទ ត់ (d) និង្រកាប (C) ក្នុងត្រម�យែតមួយ។

 ដេំណាះ្រសាយ

១៣៤េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១៣៥េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១៣៦េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)

១៣៧េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)

១៣៨េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



្រកសួងអប់រ យុំវជន នងិកឡីា េលខបន្ទប់៖
វញិញ សាគណិតវទិយ នងឹវញិញ សាឆា្ន ២ំ០០២-២០២៥ េលខតុ៖
សម័យ្របឡង៖ �� ������������������������� ����������������� �������������������មណ្ឌ ល្របឡង៖
ហត្ថេលខាអនុរក្ស៖ នាម្រតកូល និងនាមខ្លួន៖

ៃថ្ងែខឆា្ន កំំេណីត៖
ហត្ថេលខា៖

• េបក្ខជនមិន្រត�វេធ្វីសញញ សមា្គ ល់អ្វីមួយេនេលី្រកដាល់្របឡងេឡយី។ ្រកដាស់្របឡងណាែដលមានសមា្គ ល់នឹង ្រត�វបានពិន្ទុសូន្យ។ 
• េបក្ខជនមិន្រត�វចម្លង្របធានវញិញ សាដាក់េលី្រកដាស់្របឡងជាដាច់ខាត។Q

វិញញ សាទី២៤៖ គណិតវិទយ (ថា្ន ក់វិទយសា�ស្ត)
រយៈេពល៖ ១៥០នាទី

្រ˪ធាន៖

វញិញ សាទី ២៤

អក្សរសមា្ង ត់

អក្សរសមា្ង ត់

I (១៥ពិន្ទុ) គណនាលីមីត៖

ក lim
x→2

(√
x2 + 5 + 2x

)
ខ lim

x→0

e3x − 1
ex − 1

គ lim
x→1

3 −
√

x + 8
x2 − 1

ឃ lim
x→ π

6

x − π

6
2 sin x − 1

II (១០ពិន្ទុ) ក្នុង្របអបម់ួយមានឃ្លទីាងំអសច់ំនួន 30 ្រគាប់ ែដលក្នុងេនាះមានឃ្លពីណ៌េលឿង 18 ្រគាប់ និងឃ្លពីណ៌ៃបតង 12 ្រគាប់។
េគចាប់យកកូនឃ្លពីីរ្រពមគា្ន ពីក្នុង្របអប់េដាយៃចដន្យ។ គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
A A : “កូនឃ្លទីាងំពីរែដលចាប់បានមានពណ៌ខុសគា្ន ”
B B : “កូនឃ្លទីាងំពីរែដលចាប់បានមានពណ៌ៃបតង”
C C : “កូនឃ្លទីាងំពីរែដលចាប់បានមានពណ៌ដូចគា្ន ”។

III (១៥ពិន្ទុ) េគមានចំនួនកំុផ្លិច z1 = 1 + i
√

3, z2 = 2(1 + i) និង Z = z4
1

z4
2
។ រកម៉ូឌុល និងអាគុយម៉ង់ៃន z1, z2 និង Z រចួ

សរេសរ z1, z2 និង Z ជាទ្រមង់្រតីេកាណមា្រត។ សរេសរ Z ជាទ្រមង់ពីជគណិត។
IV (១៥ពិន្ទុ) គណនាអាងំេត្រកាល I =

∫ 1

0
(3x2 + x − 2) dx។ គណនាអាងំេត្រកាល J1 =

∫ 2

0

x dx

x2 + 1
។ េគមាន J2 =∫ 2

0

x3

x2 + 1
dx។ គណនា J1 + J2 និងទាញយកតៃម្លៃន J2។ គណនាអាងំេត្រកាល K =

∫ π
2

0
(sin2 x cos2 x) dx។

V  (១០ពិន្ទុ)
ក េដាះ្រសាយសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) : y′′ + 3y′ + 2y = 0។
ខ រកចេម្លីយពិេសសមួយៃនសមីការឌីេផរង់៉ែស្យល (E) ែដលេផ្ទ�ងផា្ទ ត់លក្ខខណ្ឌ y(0) = 2 និង y′(0) = −1។

VI (២០ពិន្ទុ)
A ក្នុងលំហ្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់

(
O, i⃗, j⃗, k⃗

)
េគមានចំណុច A(1, 2, 3), B(3, 2, 1) និង C(1, 2, 1)។

១ គណនាកូអរេដាេនៃនវុចិទ័រ −→
AB,

−→
AC និង −−→

BC។
២ បងា្ហ ញថា្រតីេកាណ ABC ែកង្រតង់ C និងរកៃផ្ទ្រកឡារបស់្រតីេកាណេនះ។

B ប៉ារ៉ាបូលមួយមានកំពូលេនគលត់្រម�យ O(0, 0) និងមានអ័ក្សសីុេម្រទីជាអ័ក្សអរេដាេន (Oy)។ រកសមីការស្តង់ដាៃនប៉ារ៉ា
បូលេនះ េបីវាកាត់តាមចំណុច M(4, 2)។ រកកូអរេដាេនៃនចំណុចកំណំុ F និងសមីការបនា្ទ ត់្របាប់ទិស។

VII (៤០ពិន្ទុ) េគមានអនុគមន៍ g កំណត់េលីចេនា្ល ះ (−2, 2) េដាយ g(x) = ln
(2 + x

2 − x

)
។

១ បងា្ហ ញថា g(x) ជាអនុគមន៍េសស។ (េគដឹងថា g ជាអនុគមន៍េសសលុះ្រតាែត g(−x) = −g(x))។
២ គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ g(x) ្រតង់ −2+ និង 2−។ សិក�អេថរភាពៃន g(x) រចួសង់តារាងអេថរភាព។
៣ េនក្នុងប្លង់កូអរេដាេន្របដាប់េដាយត្រម�យអរតូណរម៉ាល់ (O, i⃗, j⃗) តាង (C) ជា្រកាបៃនអនុគមន៍ g(x)។ កំណត់សមីការ

១៣៩េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
បនា្ទ ត់ប៉ះ (T ) េទនឹង្រកាប (C) ្រតង់ចំណុចែដលមានអាប់សីុស x = 0។ សង់្រកាប (C) និងបនា្ទ ត់ប៉ះ (T )។

៤ ក គណនាេដរេីវៃនអនុគមន៍ h(x) ែដល h(x) = x · g(x)។
ខ រកៃផ្ទ្រកឡាៃនែផ្នកប្លង់ខណ្ឌ េដាយ្រកាប (C) អ័ក្សអាប់សីុស និងបនា្ទ ត់ឈរែដលមានសមីការ x = 0 និង x = 1។

 ដេំណាះ្រសាយ

១៤០េរៀបេរៀងេដាយ៖ ែខម ពុទ្ធី Tel : 092 522 866



ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)
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ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
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ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពិត)
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ថា្ន ក់ទី១២(វិទយសា�ស្តពតិ)
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