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េរៀបេរៀងេដាយ ែខម ពុទ្ធី េសៀវេភគណិតវទិយថា្ន ក់ទី១០

គណិតវិទយថា្ន ក់ទី១២ KP012

លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍លមីីតៃនអនុគមន៍
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ថា្ន ក់ទី ១២ • GRADE 12

្រទឹស្តសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្តសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ
េ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែក

អ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦



គណៈកម្មការេរៀបេរៀង េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
េលាក្រគ� ឡាយ ចាន់េហន

្រត�តពិនិត្យខ្លឹមសារ េលាក្រគ� ឡាយ ចាន់េហន
េរៀបចំខ្លឹមសារ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
រចនាគ្រមប និងទំព័រ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
របូភាព និងតារាង េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
ែកស្រម�លអក្ខរាវិរទុ្ធ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
គណៈកម្មការពិនិត្យចុងេ្រកាយ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី

េលាក្រគ� ឡាយ ចាន់េហន

េសៀវេភេនះ្រត�វបានេរៀបចំេឡងីស្រមាបសិ់ស�នុសិស្សថា្ន កទី់១២ េដីម្បជីាជំនួយក្នុងការសិក�្រសាវ្រជាវ និងេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រត
មធ្យមសិក�ទុតិយភូមិ។

ព័ត៌មានេសៀវេភ

កំែណសាកល្បង © ២០២៦
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េរៀបេរៀងេដាយ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី និង េលាក្រគ� ឡាយ ចាន់េហន

ស្រមាប់េបាះពុម្ពផ�យ៖ បណា្ណ គារអង្គរ
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េសចក្តីឧទ្ទិស

េសៀវេភ «លមីីតៃនអនុគមន»៍ េនះ
សូមឧទ្ទិសជូនចំេពាះ

ភរយិាជាទី្រសឡាញ់
ែង៉ត សគុនា្ធ

និង

កូន្រសីជាទី្រសឡាញ់
ែខម េសាភា

ែដលជាកមា្ល ងំចិត្ត និងជា្របភពៃនសុភមង្គលដ៏កក់េក្ត
ក្នុងដំេណីរជីវតិ និងការ្រសាវ្រជាវរបស់ខ្ញុ ំបាទជានិច្ចនិរន្តរ។៍

េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី



អារម្ភកថា

គណិតវទិយ គឺជាវទិយសា�ស្តមួយែដលមានតួនាទីយ៉ាងសំខាន់ក្នុងការអភិវឌ្ឍសមត្ថភាព្រតិះរះិពិចារណា និងការេដាះ្រសាយ
បញ្ហ ក្នុងជីវភាពរស់េន្របចាៃំថ្ង។ ក្នុងចំេណាមែមកធាងជាេ្រចីនៃនគណិតវទិយ ការសិក�អំពី «លមីីតៃនអនុគមន»៍ គឺជាមូលដា្ឋ ន
្រគឹះដ៏សំខានប់ំផុតមួយៃនគណិតវទិយវភិាគ (Calculus) ែដលសិស�នុសិស្សថា្ន កទី់១២ ចាបំាច្់រត�វែតែស្វងយលឱ់្យបានចបស់លាស់។
លីមីតមិន្រតឹមែតជាសា្ព នចម្លងស្រមាប់ការសិក�េទេលីេដរេីវ និងអាងំេត្រកាលប៉ុេណា្ណ ះេទ ែតែថមទាងំជាគន្លឹះក្នុងការយល់ដឹងអំពី
បែ្រមប្រម�លបាតុភូតេផ្សងៗផងែដរ។

េដាយយល់េឃញីពីសារៈសំខាន់េនះ និងកត់សមា្គ ល់េឃញីពីការលំបាករបស់សិស�នុសិស្សមួយចំនួនក្នុងការែស្វងយល់អំពី
ការគណនាលីមីតរាងមិនកំណត់ ខ្ញុ ំបាទបានខិតខ្ំរសាវ្រជាវ និងចង្រកងេសៀវេភ «លមីីតៃនអនុគមន»៍ េនះេឡងី។ េសៀវេភេនះ
្រត�វបានេរៀបចំេឡងីយ៉ាងស្រមិតស្រមាងំ េដាយែបងែចកជា ៤ ែផ្នកធំៗរមួមាន៖ េមេរៀនសេង្ខប វិធីសា�ស្តក្នងុការគណនា
លហំាតម់ានដំេណាះ្រសាយនិងលហំាត្់របតិបត្តសិ្រមាបអ់នុវត្ត េដីម្បសី្រម�លដលក់ារសិក�្រសាវ្រជាវរបសសិ់ស�នុសិស្ស
ឱ្យកាន់ែតមានភាពងាយ្រស�ល និងសីុជេ្រម។

ខ្ញុ ំបាទសង្ឃមឹយ៉ាងមុតមាថំា េសៀវេភេនះនឹងកា្ល យជាឯកសារេយាងដ៏មានតៃម្លស្រមាបក់ារេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសិក�
ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និងជួយជំរុញទឹកចិត្តសិស�នុសិស្សទាងំអសឱ់្យកាន់ែតមានភាពេជឿជាកេ់លីសមត្ថភាពរបសខ់្លួន។ េទាះបីជាខ្ញុ ំបាទ
បានខិតខំ្របឹងែ្របងយ៉ាងណាក៏េដាយ ក៏កំហុសឆ្គងេដាយអេចតនាអាចនឹងេកីតមាន អា្រស័យេហតុេនះខ្ញុ ំបាទរង់ចាទំទួលនូវរាល់មតិ
រះិគន់សា្ថ បនាពីសំណាក់េលាក្រគ� អ្នក្រគ� និងមិត្តអ្នកអានេដាយក្តីេសាមនស្សរកីរាយបំផុត។

ៃថ្ងទី.......... ែខ.......... ឆា្ន ២ំ០២៦

េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី



េសចក្តីដឹងគុណ

ជាបឋម ខ្ញុ ំបាទ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី សូមលំឱនកាយវាចាចិត្ត ែថ្លងអំណរគុណយ៉ាង្រជាលេ្រជបំផុត ជូនចំេពាះេលាកអ្នក
មានគុណទាងំពីរ គឺមាតា និងបិតារបស់ខ្ញុ ំ ែដលេលាកទាងំពីរបានពលិកម្ម្រគប់ែបបយ៉ាង ចិញ្ច ឹមបីបាច់ែថរក� ផ្ដល់ភាពកក់េក្ដ និង
អប់រទូំនា្ម នេ្របៀន្របេដខ្ញុ ំបាទតាងំពីកុមារភាព រហូតេធ្វឱី្យខ្ញុអំាចឈរយ៉ាងរងឹមាេំនេលីវថីិជីវតិមួយេនះ។ េបីគា្ម នការលះបង់ និងេសចក្ដី
្រសឡាញ់ដ៏មហាសាលពីេលាកទាងំពីរេទ េនាះខ្ញុ ំបាទក៏្របែហលជាគា្ម នៃថ្ងេនះេឡយី។

ជាបន្តបនា្ទ ប់ ខ្ញុ ំបាទសូមសែម្ដងនូវេសចក្ដីេគារពដឹងគុណយ៉ាងេសា្ម ះស្ម័្រគ ជូនចំេពាះេលាក្រគ� អ្នក្រគ� និងសា�សា្ត ចារ្យ្រគប់
លំដាប់ថា្ន ក់ តាងំពីក្រមិតបឋមសិក� រហូតដលថ់ា្ន កស់ាកលវទិយល័យ ែដលបានខិតខចំំណាយកមា្ល ងំកាយចិត្ត ក្នុងការេផ្ទរចំេណះដឹង
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េសៀវេភ «លមីីតៃនអនុគមន»៍ មួយកបលេនះ មិនអាចេលចេចញជារូបរាងេឡងីបានេឡយី ្របសិនេបីគា្ម នការេលីកទឹកចិត្ត
ពីមនុស្សជាេ្រចីនជំុវញិខ្លួនខ្ញុ ំ។ ខ្ញុ ំបាទសូមអរគុណដល់មិត្តភក្ដិ បងប្អូន និងសហការទីាងំអស់ ែដលែតងែតផ្ដល់មតិេយាបល់ ជួយ
ែកស្រម�ល និងជួយជំរុញទឹកចិត្តខ្ញុេំនក្នុងដំេណីរការៃនការចង្រកងេសៀវេភេនះជាភាសា LATEX ។ ជាចុងបញ្ចប់ ខ្ញុ ំបាទសូម្របសិទ្ធពរ
ជ័យ សិរសីួស្តី ជ័យមង្គល ជូនដលេ់លាកអ្នកមានគុណ េលាក្រគ� អ្នក្រគ� ភរយិា កូន្រសី ្រពមទាងំមិត្តអ្នកសិក�ទាងំអស់ សូម្របកបេដាយ
សុខភាពល្អបរបូិរណ៍ ្របាជា្ញ ភ្លឺថា្ល េជាគជ័យ្រគប់ភារកិច្ច និងសេ្រមចបាននូវរាល់បំណង្របាថា្ន ក្នុងជីវតិជានិរន្តរ។៍

ៃថ្ងទី.......... ែខ.......... ឆា្ន ២ំ០២៦

េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
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១ លមីីតៃនអនុគមន៍

១.១ សញញ ណលមីីត

េបី x ខិតជិត a េហយីអនុគមន៍ខិតជិតតៃម្ល L ណាមួយេនាះេគកំណត់សរេសរ lim
x→a

f (x) = L

មានន័យថា អនុគមន៍ f (x)មានលីមីតេស្មី L កាលណា x ខិតជិត a ។

ឧទាហរណ៍ ១
អនុគមន៍ f (x) = x+2 ។ កាលណា x ខិតជិត 3 េនាះ f (x) ខិតជិតតៃម្ល 3+2 = 5 ។ ដូចេនះេគសរេសរ lim

x→3
(x+2) = 5 ។

លហំាត់គំរ ូ ១

ចូរទាញរកតៃម្លលីមីតៃនអនុគមន៍ f (x) = x2 −1
x−1

កាលណា x ខិតជិត 1 ។

ដំេណាះ្រសាយ

េយងីដឹងថា f (x) =
(x−1)(x+1)

x−1
= x+1 ចំេពាះ x ̸= 1 ។

កាលណា x → 1 េនាះ f (x)→ 1+1 = 2 ។
ដូចេនះ lim

x→1

x2 −1
x−1

= 2 ។

9



10 េមេរៀនទី 1 េមេរៀនសេង្ខប
េម
េរៀ
នទ
ី1

េម
េរៀ
នស

េង
្ខប

១.២ និយមន័យទី១

េបីអនុគមន៍ f (x)មានលីមីត Lកាលណា x ខិតជិត c េប្ីរគបច់ំនួន ε > 0មានចំនួន α > 0 ែដល 0< |x−c|<α នាឱំ្យ | f (x)−L|< ε
។ េគកំណត់សរេសរេដាយ៖ lim

x→c
f (x) = L

ឧទាហរណ៍ ២
បងា្ហ ញថា lim

x→2
4x = 8 ។

ដំេណាះ្រសាយ
តាមនិយមន័យ ្រគប់ ε > 0 មាន α > 0 ែដល 0 < |x−2|< α នាឱំ្យ |4x−8|< ε ។
េគមាន |4x−8|< ε ⇒ 4|x−2|< ε ⇒ |x−2|< ε

4
។

ដូចេនះេដាយយក α =
ε
4
េនាះលក្ខខណ្ឌ ្រត�វបានេផ្ទ�ងផា្ទ ត់។

លហំាត់គំរ ូ ២

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា lim
x→1

(3x+2) = 5 ។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំេពាះ្រគប់ ε > 0 ្រត�វរក α > 0 ែដល 0 < |x−1|< α នាឱំ្យ |(3x+2)−5|< ε ។
េយងីមាន |3x−3|< ε ⇔ 3|x−1|< ε ⇔ |x−1|< ε

3
។

េ្រជីសេរសីយក α =
ε
3
េនាះ |x−1|< α ⇒ |(3x+2)−5|< ε ។

ដូចេនះពិតជាបាន lim
x→1

(3x+2) = 5 ។

១.៣ និយមន័យទី២

េបីអនុគមន៍ f ខិតេទជិត +∞ កាលណា x ខិតេទជិត a េបចីំេពាះចំនួន M > 0 មាន α > 0 ែដល 0 < |x−a|< α នាឱំ្យ f (x)> M

។ េគកំណត់សរេសរេដាយ lim
x→a

f (x) = +∞



១ លីមីតៃនអនុគមន៍

េម
េរៀ
នទ
ី1

េម
េរៀ
នស

េង
្ខប
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ឧទាហរណ៍ ៣

បងា្ហ ញថា lim
x→0

1
x2 =+∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ
ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ្រត�វរក α > 0 ែដល 0 < |x−0|< α នាឱំ្យ 1

x2 > M ។
េគមាន 1

x2 > M ⇒ x2 <
1
M

⇒ |x|< 1√
M
។

េដាយយក α =
1√
M
េនាះលក្ខខណ្ឌ ្រត�វបានេផ្ទ�ងផា្ទ ត់។

លហំាត់គំរ ូ ៣

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា lim
x→2

1
(x−2)2 =+∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ្រត�វរក α > 0 ែដល 0 < |x−2|< α នាឱំ្យ 1
(x−2)2 > M ។

ត្រម�វលក្ខខណ្ឌ 1
(x−2)2 > M ⇔ (x−2)2 <

1
M

⇔ |x−2|< 1√
M
។

េ្រជីសេរសី α =
1√
M
េនាះេផ្ទ�ងផា្ទ ត់តាមនិយមន័យ។

ដូចេនះ lim
x→2

1
(x−2)2 =+∞ ។

១.៤ និយមន័យទី៣

េបីអនុគមន៍ f ខិតេទជិត −∞កាលណា x ខិតេទជិត a េបចីំេពាះចំនួនM > 0មាន α > 0 ែដល 0 < |x−a|< α នាឱំ្យ f (x)<−M

។ េគកំណត់សរេសរេដាយ lim
x→a

f (x) =−∞

ឧទាហរណ៍ ៤

បងា្ហ ញថា lim
x→0

(
− 1

x2

)
=−∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ



12 េមេរៀនទី 1 េមេរៀនសេង្ខប
េម
េរៀ
នទ
ី1

េម
េរៀ
នស

េង
្ខប

ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ្រត�វរក α > 0 ែដល 0 < |x|< α នាឱំ្យ − 1
x2 <−M ។

េគមាន − 1
x2 <−M ⇒ 1

x2 > M ⇒ |x|< 1√
M
។

យក α =
1√
M
។

លហំាត់គំរ ូ ៤

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា lim
x→1

−2
(x−1)2 =−∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ្រត�វរក α > 0 ែដល 0 < |x−1|< α នាឱំ្យ −2
(x−1)2 <−M ។

េគមាន −2
(x−1)2 <−M ⇔ 2

(x−1)2 > M ⇔ (x−1)2 <
2
M

⇔ |x−1|<
√

2
M
។

េ្រជីសេរសី α =

√
2
M
។

ដូចេនះ lim
x→1

−2
(x−1)2 =−∞ ។

១.៥ និយមន័យទី៤

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត L កាលណា x ខិតជិត +∞ េបីចំេពាះ្រគប់ចំនួន ε > 0 មាន N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ | f (x)−L|< ε ។ េគ
កំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→+∞
f (x) = L

ឧទាហរណ៍ ៥

បងា្ហ ញថា lim
x→+∞

1
x
= 0 ។

ដំេណាះ្រសាយ
ចំេពាះ្រគប់ ε > 0 ្រត�វរក N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ

∣∣∣∣1x −0
∣∣∣∣< ε ។

េគមាន 1
|x|

< ε ⇒ |x|> 1
ε
។ េដាយ x →+∞ យក N =

1
ε
។



១ លីមីតៃនអនុគមន៍

េម
េរៀ
នទ
ី1

េម
េរៀ
នស

េង
្ខប
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លហំាត់គំរ ូ ៥

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា lim
x→+∞

2x+1
x

= 2 ។

ដំេណាះ្រសាយ

្រត�វរក N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ
∣∣∣∣2x+1

x
−2
∣∣∣∣< ε ចំេពាះ្រគប់ ε > 0 ។

េគមាន
∣∣∣∣2+ 1

x
−2
∣∣∣∣< ε ⇔ 1

x
< ε ⇔ x >

1
ε

(េដាយ x > 0) ។

យក N =
1
ε
េនាះវានឹងេផ្ទ�ងផា្ទ ត់។

ដូចេនះ lim
x→+∞

2x+1
x

= 2 ។

១.៦ និយមន័យទី៥

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត L កាលណា x ខិតជិត −∞ េបីចំេពាះ្រគបច់ំនួន ε > 0 មាន N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ | f (x)−L|< ε ។ េគ
កំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→−∞
f (x) = L

ឧទាហរណ៍ ៦

បងា្ហ ញថា lim
x→−∞

1
x
= 0 ។

ដំេណាះ្រសាយ
ចំេពាះ្រគប់ ε > 0 ្រត�វរក N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ

∣∣∣∣1x
∣∣∣∣< ε ។

េគមាន 1
|x|

< ε ⇒ |x|> 1
ε
។ េដាយ x < 0 េនាះ x <−1

ε
។

យក N =
1
ε
េនាះ x <−N ។

លហំាត់គំរ ូ ៦

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា lim
x→−∞

x+5
x

= 1 ។

ដំេណាះ្រសាយ



14 េមេរៀនទី 1 េមេរៀនសេង្ខប
េម
េរៀ
នទ
ី1

េម
េរៀ
នស

េង
្ខប

្រត�វរក N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ
∣∣∣∣x+5

x
−1
∣∣∣∣< ε ។

េគមាន
∣∣∣∣1+ 5

x
−1
∣∣∣∣< ε ⇔ 5

|x|
< ε ⇔ |x|> 5

ε
។

េដាយ x < 0 េនាះ x <−5
ε
។

យក N =
5
ε
ជាការេ្រសច។

ដូចេនះ lim
x→−∞

x+5
x

= 1 ។

១.៧ និយមន័យទី៦

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត +∞ កាលណា x ខិតជិត +∞ េបីចំេពាះ្រគប់ចំនួន M > 0 មាន N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ f (x) > M ។ េគ
កំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→+∞
f (x) = +∞

ឧទាហរណ៍ ៧
បងា្ហ ញថា lim

x→+∞
x2 =+∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ
ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ្រត�វរក N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ x2 > M ។
េគមាន x2 > M ⇒ x >

√
M (េ្រពាះ x →+∞) ។

យក N =
√

M ។

លហំាត់គំរ ូ ៧

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា lim
x→+∞

(x+2) = +∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ

្រត�វរក N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ x+2 > M ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ។
េគមាន x+2 > M ⇔ x > M−2 ។
្របសិនេបី M > 2 យក N = M−2 ។ េបី M ≤ 2 យក N = 1 ជាេដីម។ ជាទូេទយក N = |M−2|+1 ។
ដូចេនះ lim

x→+∞
(x+2) = +∞ ។

១.៨ និយមន័យទី៧



១ លីមីតៃនអនុគមន៍

េម
េរៀ
នទ
ី1

េម
េរៀ
នស

េង
្ខប
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េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត −∞ កាលណា x ខិតជិត +∞ េបីចំេពាះ្រគប់ចំនួន M > 0 មាន N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ f (x)<−M ។ េគ
កំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→+∞
f (x) =−∞

ឧទាហរណ៍ ៨
បងា្ហ ញថា lim

x→+∞
(−x) =−∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ
ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ្រត�វរក N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ −x <−M ។
េគមាន −x <−M ⇒ x > M ។
យក N = M ។

លហំាត់គំរ ូ ៨

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា lim
x→+∞

(1−2x) =−∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ

្រត�វរក N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ 1−2x <−M ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ។

េគមាន 1−2x <−M ⇔−2x <−M−1 ⇔ x >
M+1

2
។

យក N =
M+1

2
។

ដូចេនះ lim
x→+∞

(1−2x) =−∞ ។

១.៩ និយមន័យទី៨

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត −∞ កាលណា x ខិតជិត −∞ េបីចំេពាះ្រគបច់ំនួន M > 0 មាន N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ f (x)<−M ។ េគ
កំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→−∞
f (x) =−∞

ឧទាហរណ៍ ៩
បងា្ហ ញថា lim

x→−∞
x =−∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ
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េម
េរៀ
នស

េង
្ខប

ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ្រត�វរក N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ x <−M ។
េនះជាេរឿងងាយ េដាយ្រគាន់ែតយក N = M េនាះនឹងបានការ។

លហំាត់គំរ ូ ៩

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា lim
x→−∞

(2x+3) =−∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ

្រត�វរក N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ 2x+3 <−M ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ។

េគមាន 2x+3 <−M ⇔ 2x <−M−3 ⇔ x <−M+3
2

។

យក N =
M+3

2
។

ដូចេនះ lim
x→−∞

(2x+3) =−∞ ។

១.១០ និយមន័យទី៩

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត +∞ កាលណា x ខិតជិត −∞ េបីចំេពាះ្រគប់ចំនួន M > 0 មាន N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ f (x)> M ។ េគ
កំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→−∞
f (x) = +∞

ឧទាហរណ៍ ១០
បងា្ហ ញថា lim

x→−∞
(−x) = +∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ
ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ្រត�វរក N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ −x > M ។
េគមាន −x > M ⇒ x <−M ។
យក N = M ។

លហំាត់គំរ ូ ១០

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា lim
x→−∞

x2 =+∞ ។

ដំេណាះ្រសាយ
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្រត�វរក N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ x2 > M ចំេពាះ្រគប់ M > 0 ។
េគមាន x2 > M ⇔ |x|>

√
M ។

េដាយ x →−∞ (េពាលគឺ x < 0) េនាះ −x >
√

M ⇔ x <−
√

M ។
យក N =

√
M ។

ដូចេនះ lim
x→−∞

x2 =+∞ ។

១.១១ ្របមាណវិធីេលើលមីីត

េបី lim
x→a

f (x) = L និង lim
x→a

g(x) = M ែដល (L,M,k,a ∈ R) េនាះេគបាន្របមាណវធីិេលីលីមីតដូចខាងេ្រកាម៖

១ . lim
x→a

k = k

២ . lim
x→a

[k f (x)] = k lim
x→a

f (x) = k×L , k ជាចំនួនេថរ

៣ . lim
x→a

[ f (x)+g(x)] = lim
x→a

f (x)+ lim
x→a

g(x) = L+M

៤ . lim
x→a

[ f (x)−g(x)] = lim
x→a

f (x)− lim
x→a

g(x) = L−M

៥ . lim
x→a

[ f (x)g(x)] = lim
x→a

f (x)× lim
x→a

g(x) = M×L

៦ . lim
x→a

f (x)
g(x)

=
lim
x→a

f (x)

lim
x→a

g(x)
=

L
M

, ែដល M ̸= 0, g(a) ̸= 0

៧ . lim
x→a

[ f (x)]n = [lim
x→a

f (x)]n = Ln , n ជាចំនួនគត់រុឡឺាទីបវជិ្ជមាន

១.១២ ្រទឹស្ដបីទ

១ . េបី P(x)ជាពហុធា និង a ជាចំនួនពិត េនាះេគបានៈ lim
x→a

P(x) = P(a)

២ . េបី Q(x)ជាអនុគមន៍សនិទានែដល Q(x) =
p(x)
r(x)

និង a ជាចំនួនពិតេនាះេគបានៈ

lim
x→a

Q(x) = Q(a) =
p(a)
r(a)

ែដល r(a) ̸= 0

៣ . េបី a > 0 និង n ∈ N ឬ a ≤ 0 និង n េសស េគបានៈ lim
x→a

n
√

x = n
√

a = (a)
1
n

៤ . េបី lim
x→a

f (x) = L និង n ∈ N ឬ lim
x→a

f (x)≤ 0 និង n េសស េគបានៈ
lim
x→a

n
√

f (x) = n

√
lim
x→a

f (x) = n
√

L = L
1
n
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៥ . េបី f និង g ជាអនុគមន៍ែដល lim
x→a

g(x) = L និង lim
x→a

f (x) = L េគបានៈ
lim
x→a

f [g(x)] = f (L)

៦ . េបី a ជាចំនួនពិតេនក្នុងែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍្រតីេកាណមា្រតេគបានៈ

ក . lim
x→a

cosx = cosa

ខ . lim
x→a

sinx = sina

គ . lim
x→a

tanx = tana

ឃ . lim
x→a

cotx = cota

១.១៣ លមីីតខាងេឆ្វង និង ខាងសា្ដ ំ

១ . េបីអនុគមន៍ f (x) ខិតជិត L កាលណា x ខិតជិត x0 ពីខាងេឆ្វងេនាះ L ជាលីមីតេឆ្វងៃន f (x) េហយីេគកំណត់សរេសរេដាយៈ
lim

x→x−0
f (x) = L ។

២ . េបីអនុគមន៍ f (x) ខិតជិត R កាលណា x ខិតជិត x0 ពីខាងសា្ដ េំនាះ R ជាលីមីតសា្ដ ៃំន f (x) េហយីេគកំណត់សរេសរេដាយៈ
lim

x→x+0
f (x) = R ។

៣ . េបីអនុគមន៍ y = f (x)មានលីមីត្រតង់ x0 លុះ្រតាែតលីមីតេឆ្វង េស្មីនឹង លីមីតសា្ដ ។ំ

១.១៤ លមីីតអនន្តៃនអនុគមន៍អសនិទាន

! របូមន្តសខំាន់ៗ

ក . lim
x→a

n
√

x = n
√

a ខ . lim
x→a

n
√

f (x) = n

√
lim
x→a

f (x)

១.១៥ លមីីតអនន្តៃនអនុគមន៍
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! របូមន្តសខំាន់ៗ

ក . lim
x→±∞

ax2 =

+∞ េបី a > 0

−∞ េបី a < 0

ខ . lim
x→±∞

a
x
= 0 (∀a ∈ R)

គ . lim
x→±∞

x
a
= ∞ (a ̸= 0)

១.១៦ លមីីតៃនអនុគមន៍្រតីេកាណមា្រត

! របូមន្តសខំាន់ៗ

ក . lim
x→0

sinx
x

= lim
x→0

x
sinx

= 1

ខ . lim
x→0

sinax
ax

= lim
x→0

ax
sinax

= 1

គ . lim
x→0

sin2 ax
x2 = a2

ឃ . lim
x→0

tanx
x

= lim
x→0

x
tanx

= 1

ង . lim
x→0

tanax
ax

= lim
x→0

ax
tanax

= 1

ច . lim
x→0

1− cosax
x2 =

a2

2

ឆ . lim
x→0

1− cosx
x

= 0

ជ . lim
x→0

1− cosax
ax

= 0

១.១៧ លមីីតៃនអនុគមន៍អុិចស្បណូង់ែស្យល

! របូមន្តសខំាន់ៗ

ក . lim
x→0

ex −1
x

= 1

ខ . lim
x→+∞

ex

xn =+∞ (n > 0)

គ . lim
x→+∞

xn

ex = 0 (n ≥ 0)

ឃ . lim
x→0

ax −1
x

= lna (a > 0)

ង . lim
x→0

(1+ x)
1
x = lim

x→∞
(1+ 1

x )
x = e

ច . lim
x→+∞

ax =

+∞ េបី a > 1

0 េបី 0 < a < 1
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១.១៨ លមីីតៃនអនុគមន៍េលាការតី

! របូមន្តសខំាន់ៗ

ក . lim
x→0

ln(1+ x)
x

= 1

ខ . lim
x→0+

lnx =−∞

គ . lim
x→+∞

lnx =+∞

ឃ . lim
x→+∞

lnx
x

= 0

ង . lim
x→1+

lnx
x−1

= 1

ច . lim
x→0+

x lnx = 0

ឆ . lim
x→0+

xn lnx = 0

ជ . lim
x→+∞

lnx
xn = 0 (n > 0)

ឈ . lim
x→+∞

n lnx =+∞ (n > 0)

ញ . lim
x→0

loga(x+1)
x

= loga e

ដ . lim
x→0+

loga x =

−∞ េបី a > 0

+∞ េបី 0 < a < 1

ឋ . lim
x→+∞

x =

+∞ េបី a > 1

−∞ េបី 0 < a < 1

សមា្គ ល់

េបីេគមាន lim
x→∞

|x| េគបាន៖
• េបី x ខិតជិត +∞ េនាះេគបាន |x|=+∞
• េបី x ខិតជិត −∞ េនាះេគបាន |x|=−∞

២ ភាពជាប់ៃនអនុគមន៍

២.១ ភាពជាប់្រតង់មួយចំនុច

េបីអនុគមន៍ y = f (x)ជាប់្រតង់ចំនុច x = a លុះ្រតាែត

១ . f (a)មានន័យ , ( f (a) ជាចំនួនពិត)
២ . lim

x→a
f (x) = n (n ∈ R), (មានលីមីតជាចំនួនពិត)

៣ . lim
x→a

f (x) = f (a), (តៃម្លលីមីត េស្មីនឹង តៃម្លអនុគមន៍្រតង់ x = a)
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សមា្គ ល់

ក្នុងលក្ខខណ្ឌ ខាងេលី៖
• េបីអនុគមនមិ៍នបានបំេពញលក្ខខណ្ឌណាមួយ ក្នុងចំេណាមលក្ខខណ្ឌ ទាងំ៣ ខាងេលីេនាះវាមិនជាប្់រតង់ x = a េទ បានន័យ
ថាវាដាច់្រតង់ x = a ។
• េបី អនុគមន៍ f (x) ដាច់ ្រតង់ x = a េនាះវា មិនកំណត់ ្រតង់ x = a ឬ លីមីត េឆ្វង មិន េស្មី លីមីតសា្ដ ំ ក្នុងករណី េនះ
េគមិនអាចគូសរូបេដាយមិនេលីកៃដបានេទ ។

២.២ លក្ខណៈអនុគមន៍ជាប់

េបី a ជាចំនួនពិត េហយី f (x) និង g(x)ជាប់្រតង់ចំនុច x = a េនាះេគបានៈ

១ . f (x)+g(x)ជាប់្រតង់ x = a

២ . f (x)−g(x)ជាប់្រតង់ x = a

៣ . f (x)×g(x)ជាប់្រតង់ x = a

៤ .
f (x)
g(x)

ជាប់្រតង់ x = a ែដល g(x) ̸= 0

៥ . c f (x)ជាប់្រតង់ x = a ែដល c ជាចំនួនេថរ

៦ .
1

f (x)
ជាប់្រតង់ x = a ែដល f (x) ̸= 0

៧ . [ f (x)]n ែដល n ជាចំនួនពិត ជាប់្រតង់ x = a កាលណាវាកំណត់្រតង់ a េនាះ ។

សមា្គ ល់

េបី
១. អនុគមន៍លីេនែអ៊ ជាអនុគមន៍ជាប់ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពិត ។
២. អនុគមន៍ពហុធា P(x) = anxn +an−1xn−1 + · · ·+a1x+a0 ជាអនុគមន៍ជាប់ចំេពាះ្រគប់តៃម្ល x ។
៣. អនុគមន៍សនិទាន r(x) =

p(x)
q(x)

, q(x) ̸= 0 ជាអនុគមន៍ជាប់ចំេពាះ្រគប់តៃម្ល x ក្នុងែដនកំណត់ ។
៤. អនុគមន៍ឫសទី n, f (x) = n

√
x ជាអនុគមន៍ជាប់ចំេពាះ្រគប់តៃម្ល x ក្នុងែដនកំណត់

៥. អនុគមន៍្រតីេកាណមា្រត sinx, cosx ជាអនុគមន៍ជាប់ចំេពាះ្រគប់តៃម្ល x ។
៦. អនុគមន៍្រតីេកាណមា្រត tanx, cotx ជាអនុគមន៍ជាប់ចំេពាះ្រគប់តៃម្ល x ក្នុងែដនកំណត់។

២.៣ ភាពជាប់ៃនអនុគមន៍បណា្ដ ក់
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េបីអនុគមន៍ g ជាប់្រតង់ a េហយីអនុគមន៍ f ជាប់្រតង់ g(x) េនាះេគបាន អនុគមន៍បណា្ដ ក់ f ◦g(x)ជាប់្រតង់ a ។

២.៤ ភាពជាប់េលើចេនា្ល ះមួយ

១ . អនុគមន៍ f (x)ជាប់េលីចេនា្ល ះេបីក ]a,b[ លុះ្រតាែត f (x)ជាប់ចំេពាះ្រគប់ x ∈]a,b[

២ . អនុគមន៍ f (x)ជាប់េលីចេនា្ល ះបិទ [a,b] លុះ្រតាែតៈ
ក . f (x)ជាប់េលីចេនា្ល ះេបីក ]a,b[

ខ . f (x)ជាប់េឆ្វង្រតង់ b
[

lim
x→b−

f (x) = f (b)
]

គ . f (x)ជាប់សា្ដ ្ំរតង់ a
[

lim
x→a+

f (x) = f (a)
]

២.៥ ្រទឹស្ដបីទតៃម្លកណា្ដ ល

េបី f (x) ជាប់េលីចេនា្ល ះ [a,b] េហយី f (a) · f (b) < 0 េនាះយ៉ាងេហាចណាស់ មានចំនួន c មួយេនចេនា្ល ះ a និង b ែដល f (c) = 0

។



វិធីសា�ស្តក្នងុការគណនាវិធីសា�ស្តក្នងុការគណនា

េមេរៀនទីេមេរៀនទី

២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២

១ ការគណនាលមីីតេដាយេ្របើនិយមន័យ

១.១ ករណីទី១

សមា្គ ល់

េបីអនុគមន៍ f (x) មានលីមីត L កាលណា x ខិតជិត c េបី្រគប់ចំនួនមានចំនួនα > 0 មាន ε > 0 ែដល 0 < |x− c|< α នាឱំ្យ
| f (x)−L|< ε ។
េគកំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→c
f (x) = L ។

លហំាត់គំរ ូ ១

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា
ក . lim

x→2
(2001x−2000) = 2002

ខ . lim
x→2

(2x−1) = 3

គ . lim
x→4

(x3 − x2 − x) =−4

ឃ . lim
x→3

x+1
x−1 = 2

ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា

23



24 េមេរៀនទី 2 វិធីសា�ស្តក្នងុការគណនា
េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

ក . lim
x→2

(2001x−2000) = 2002

េយងី្រត�វបងា្ហ ញថា្រគបច់ំនួន ε > 0 េយងីបាន | f (x)−L|< ε
េយងីមាន | f (x)−L|< ε  
េយងីបាន| f (x)−L|< ε ⇔ |(2001x−2000)−2002|< ε

⇔ |2001x−4002|< ε

⇔ |2001(x−2)|< ε

⇔ |x−2|< ε
2001

= α ;យកα =
ε

2001
េដាយ∀ ε > 0 , ∃ α = ε

2001 > 0 ែដល |x− 2| < α នាឱំ្យ
| f (x)−L|< ε

ដូចេនះ lim
x→2

(2001x−2000) = 2002

ខ . lim
x→2

(2x−1) = 3

េយងី្រត�វបងា្ហ ញថា្រគបច់ំនួន ε > 0 េយងីបាន | f (x)−L|< ε
េយងីមាន | f (x)−L|< ε  
េយងីបាន| f (x)−L|< ε ⇔ |(2x−1)−3|< ε

⇔ |2x−4|< ε

⇔ |2(x−2)|< ε

⇔ |x−2|< ε
2
= α ;យកα =

ε
2

េដាយ ∀ε > 0, ∃α = ε
2 > 0, ែដល |x − 2| < α នាំឱ្យ

| f (x)−L|< α

ដូចេនះ lim
x→2

(2x−1) = 3

គ . lim
x→4

(x3 − x2 − x) =−4

េយងី្រត�វបងា្ហ ញថា្រគបច់ំនួន ε > 0 េយងីបាន | f (x)−L|< ε
េយងីមាន | f (x)−L|< ε  េយងីបាន
| f (x)−L|< ε ⇔ |(x3 −4x2 − x)+4|< ε

⇔ |x3 −4x2 − x+4|< ε

⇔ |x2(x−4)− (x−4)|< ε

⇔ |(x−4)(x2 −1)|< ε

ែតx → 4េយងីបាន3 < x < 5 ⇔ 9 < x2 < 25

⇔ 9−1 < x2 −1 < 25−1

⇔ 8 < x2 −1 < 24

⇔ 8 < |x2 −1|< 24

⇔ |x2 −1|< 24

⇔ |x−4||x2 −1|< |x−4|24

េដីម្បបីាន|x−4||x2 −1|< ε េយងី្រគាន់ែតយក
|x−4|24 < ε ឬ |x−4|< ε

24 = α ;យកα = ε
24

េដាយ ∀ε > 0 , ∃ α = ε
24 > 0 ែដល |x− 4| < ε នាំឱ្យ

| f (x)−L|< ε

ដូចេនះ lim
x→4

(x3 − x2 − x) =−4

ឃ . lim
x→3

x+1
x−1 = 2

េយងី្រត�វបងា្ហ ញថា្រគបច់ំនួន ε > 0 េយងីបាន | f (x)−L|< ε
េយងីមាន | f (x)−L|< ε  
េយងីបាន : | f (x)−L|< ε ⇔

∣∣∣∣x+1
x−1

−2
∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣(x+1)−2(x−1)

x−1

∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣x+1−2x+2

x−1

∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣−x+3

x−1

∣∣∣∣< ε

⇔ |x−3|
|x−1|

⇔ |x−3|= ε|x−1|(∗)
េដាយx → 3េយងីបាន : 2 < x < 4 ⇔ 2−1 < x−1 < 4−1

⇔ 1 < x−1 < 3

⇔ 1 < |x−1|< 3

⇔ |x−1|< 3

⇔ ε|x−1|< 3ε(∗∗)
តាម (∗) និង (∗∗) េយងីបាន |x−3|< 3ε
េដាយ ∀ ε > 0 , ∃ α = 3ε , ែដល |x − 3| < ε នាំឱ្យ
| f (x)−L|< ε

ដូចេនះ lim
x→3

x+1
x−1 = 2

១.២ ករណីទី២



១ ការគណនាលីមីតេដាយេ្របីនិយមន័យ

េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

25

សមា្គ ល់

េបីអនុគមន៍ f  ខិតេទជិត+∞ កាលណាx ខិតេទជិត a េបីចំេពាះចំនួន M > 0

មានα > 0 ែដល 0 < |x−a|< α នាឱំ្យ f (x)> M ។
េគកំណត់សរេសរេដាយ lim

x→a
f (x) = +∞ ។

លហំាត់គំរ ូ ២

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា
ក . lim

x→1+
7x+2
x−1 =+∞ ខ . lim

x→1−
x+8
1−x =+∞

ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា

ក . lim
x→1+

7x+2
x−1 =+∞

តាមនិយមន័យៈ ∀M > 0 , f (x)> M

f (x)> M ⇔ 7x+2
x−1

> M

⇔ 7+
9

x−1
> M

⇔ 9
x−1

> M−7

⇔ x−1 <
9

M−7
េដាយ x → 1+ េនាះេយងីបាន x−1 > 0 នាឱំ្យ 0 < x−1 <

9
M−7 , ែដល α = 9

M−7 > 0

េយងីបាន ∀M > 0 , ∃ α = 9
M ែដល|x − 1| < αនាំ

ឱ្យ| f (x)|> M

ដូចេនះ  lim
x→1+

7x+2
x−1 =+∞

ខ . lim
x→1−

x+8
1−x =+∞

តាមនិយមន័យៈ ∀M > 0 , f (x)> M

f (x)> M ⇔ x+8
1− x

> M

⇔−1+
9

1− x
> M

⇔ 9
1− x

> M+1

⇔ x−1 <
9

M+1
េដាយ x → 1− េនាះេយងីបាន 1−x > 0 នាឱំ្យ 0 < 1−x <

9
M+1 , ែដល
α = 9

M+1 > 0

េយងីបាន ∀M > 0 , ∃ α = 9
M+1 ែដល|x − 1| < αនាំ

ឱ្យ| f (x)|> M

ដូចេនះ  lim
x→1−

x+8
1−x =+∞

១.៣ ករណីទី៣



26 េមេរៀនទី 2 វិធីសា�ស្តក្នងុការគណនា
េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

សមា្គ ល់

េបីអនុគមន៍ f  ខិតេទជិត−∞ កាលណាx ខិតេទជិត a េបីចំេពាះចំនួន M > 0

មានα > 0 ែដល 0 < |x−a|< α នាឱំ្យ f (x)<−M ។
េគកំណត់សរេសរេដាយ lim

x→a
f (x) =−∞ ។

លហំាត់គំរ ូ ៣

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា 
ក . lim

x→0−
x+1

x =−∞ ខ . lim
x→2+

3x+3
2−x =−∞

ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា

ក . lim
x→0−

x+1
x =−∞

តាមនិយមន័យៈ ∀M > 0 , f (x)<−M

f (x)<−M ⇔ x+1
x

<−M

⇔ 1+
1
x
<−M

⇔ 1
x
<−M−1

⇔ 1
|x|

< |−M−1|

⇔ |x|< 1
M+1

យកα = 1
M+1 > 0

េយងីបាន ∀M > 0 ,∃α = 1
M+1 ែដល |x|<α នាឱំ្យ | f (x)|<

−M

ដូចេនះ  lim
x→0−

x+1
x =−∞

ខ . lim
x→2+

3x+3
2−x =−∞ តាមនិយមន័យៈ ∀M > 0 , f (x)<−M

f (x)<−M ⇔ 3x+3
2− x

<−M

⇔−3− 9
x−2

<−M

េដីម្បឲី្យ f (x)<−M , ∀M > 0 ; េយងី្រគាន់ែតយក − 9
x−2 <

−M

េយងីបាន∣∣− 9
x−2

∣∣< |−M| ⇔ |x−2|< 9
M យក α = 9

M

េយងីបាន ∀M > 0 ∃α = 9
M ែដល |x − 2| < α នាំឱ្យ

f (x)<−M

ដូចេនះ  lim
x→2+

3x+3
2−x =−∞

១.៤ ករណីទី៤



១ ការគណនាលីមីតេដាយេ្របីនិយមន័យ

េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

27

សមា្គ ល់

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត L កាលណា x ខិតជិត +∞ េបីចំេពាះ្រគបច់ំនួន ε > 0 មាន N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ | f (x)−L|< ε។ 
េគកំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→+∞
f (x) = L ។

លហំាត់គំរ ូ ៤

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា
ក . lim

x→+∞
1
x2 = 0 ខ . lim

x→+∞
2x+4

x = 2

ដំេណាះ្រសាយ

ក . lim
x→+∞

1
x2 = 0

តាមនិយមន័យ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε

េយងីបាន| f (x)−L|< ε ⇔
∣∣∣∣ 1
x2 −0

∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣ 1
x2

∣∣∣∣< ε

⇔ 1
|x2|

< ε

⇔ x2 >
1
ε

⇔ |x|>
√

1
ε

េដាយ x →+∞  េយងីបាន  |x|= x នាឱំ្យ x >
√

1
ε េយងីយក

N =
√

1
ε > 0

េយងីបាន ∀ε > 0 , ∃ N =
√

1
ε  ែដល x > N នាំឱ្យ

| f (x)−L|<ε

ដូចេនះ  lim
x→+∞

1
x2 = 0

ខ . lim
x→+∞

2x+4
x = 2

តាមនិយមន័យ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε
េយងីបាន
| f (x)−L|< ε ⇔

∣∣∣∣2x+4
x

−2
∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣2x+4−2x

x

∣∣∣∣< ε

⇔ 4
x
< ε

⇔ |x|> 4
ε

េដាយ x →+∞  េយងីបាន  |x|= x នាឱំ្យ x >
√

4
ε េយងីយក

N =
√

4
ε > 0

េយងីបាន ∀ε > 0 , ∃ N =
√

4
ε  ែដល x > N នាំឱ្យ

| f (x)−L|<ε

ដូចេនះ  lim
x→+∞

2x+4
x = 2

១.៥ ករណីទី៥



28 េមេរៀនទី 2 វិធីសា�ស្តក្នងុការគណនា
េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

សមា្គ ល់

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត Lកាលណា x ខិតជិត −∞ េបីចំេពាះ្រគបច់ំនួន ε > 0មាន N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ | f (x)−L|< ε។ 
េគកំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→−∞
f (x) = L ។

លហំាត់គំរ ូ ៥

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា
ក . lim

x→−∞
1
x = 0 ខ . lim

x→−∞
3x−1
x−1 = 3

ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា

ក . lim
x→−∞

1
x = 0

តាមនិយមន័យ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε

េយងីបាន| f (x)−L|< ε =

∣∣∣∣1x −0
∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣1x
∣∣∣∣< ε

⇔ 1
|x|

< ε

⇔ |x|< 1
ε

 ��� x → −∞ េយងីបាន |x| = −x នាឱំ្យ x < − 1
ε េយងី

យក  N = 1
ε > 0

េយងីបាន ∀ ε > 0 , ∃ = 1
ε > 0  ែដល x < −N នាំឱ្យ

| f (x)−L|< ε

ដូចេនះ  lim
x→−∞

1
x = 0

ខ . lim
x→−∞

3x−1
x−1 = 3

តាមនិយមន័យ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε
េយងីបាន
| f (x)−L|< ε ⇔

∣∣∣∣3x−1
x−1

−3
∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣(3x−1)−3(x−1)

x−1

∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣3x−1−3x+3

x−1

∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣ 4
x−1

∣∣∣∣< ε

⇔ |x−1|> 2
ε

េដាយ x →−∞ េយងីបាន |x−1|=−(x−1)នាឱំ្យ x−1 <

− 2
ε េយងីយក N = 2

ε > 0

េយងីបាន ∀ ε > 0 , ∃N = 2
ε > 0 ែដល  x > −N នាំឱ្យ

| f (x)−L|< ε

ដូចេនះ  lim
x→−∞

3x−1
x−1 = 3

១.៦ ករណីទី៦
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សមា្គ ល់

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត +∞ កាលណា x ខិតជិត +∞ េបីចំេពាះ្រគប់ចំនួន M > 0 មាន N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ f (x)> M។ 
េគកំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→+∞
f (x) = +∞ ។

លហំាត់គំរ ូ ៦

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា
ក . lim

x→+∞
x+2x2

3x+5 =+∞ ខ . lim
x→+∞

5x2+4x−1
x+2 =+∞

ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា

ក . lim
x→+∞

x+2x2

3x+5 =+∞

តាមនិយមន័យ ∀M > 0 , f (x)> 0

េយងីបាន  f (x)> M ⇔ x+2x2

3x+5
> M

⇔ x+2x2

3x+5
> M

⇔ 2
3

x− 7
9
+

35
9

3x+5
> M

េដាយ x →+∞ េនាះេយងីបាន 35
9

3x+5 → 0

េយងីបាន 2
3 x− 7

9 +
35
9

3x+5 > M ⇔ 2
3 > M+ 7

9

⇒ x > 2
3

(
M+ 7

9

)  េយងីយក N = 2
3

(
M+ 7

9

)
> 0

េយងីបាន ∀ M > 0 , ∃N = 2
3

(
M+ 7

9

) ែដល x > N នាឱំ្យ
f (x)> M

ដូចេនះ lim
x→+∞

x+2x2

3x+5 =+∞

ខ . lim
x→+∞

5x2+4x−1
x+2 =+∞

តាមនិយមន័យ ∀M > 0 , f (x)> 0

េយងីបាន 
f (x)> M ⇔ 5x2 +4x−1

x+2
> M

⇔ 5x−6+
11

x+2
> M

េដាយ x →+∞ េនាះេយងីបាន 11
x+2 → 0

េយងីបាន 5x−6+ 11
x+2 > M ⇔ 5x−6 > M ⇔ 5x > M+6

⇒ x > M+6
5 យក N = M+6

5 > 0

េយងីបាន ∀M > 0 , ∃N = M+6
5 ែដល x > Nនាឱំ្យ f (x)> 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

5x2+4x−1
x+2 =+∞

១.៧ ករណីទី៧
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សមា្គ ល់

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត −∞ កាលណា x ខិតជិត +∞ េបីចំេពាះ្រគបច់ំនួន M > 0 មាន N > 0 ែដល x > N នាឱំ្យ f (x)<−M។ 
េគកំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→+∞
f (x) =−∞ ។

លហំាត់គំរ ូ ៧

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា
ក . lim

x→+∞
(−x2) =−∞ ខ . lim

x→+∞
x3−x+3

1−x2 =−∞

ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា

ក . lim
x→+∞

(−x2) =−∞

តាមនិយមន័យ ∀M > 0 , f (x)<−M
f (x)<−M ⇔−x2 <−M

⇔ x2 > M

⇔ |x|>
√

M

េដាយ x → +∞ េនាះ  |x| = x ⇒ x >
√

M េយងីយក
N =

√
M > 0

េយងីបាន ∀M > 0 , ∃N =
√

M , ែដល x > M នាំឱ្យ
f (x)<−M

ដូចេនះ lim
x→+∞

(−x2) =−∞

ខ . lim
x→+∞

x3−x+3
1−x2 =−∞

តាមនិយមន័យ ∀M > 0 , f (x)<−M

f (x)<−M ⇔ x3 − x+3
1− x2 <−M

⇔−x+
3

1− x2 <−M

េដាយ x →+∞ េនាះេយងីបាន 3
1−x2 → 0

េយងីបាន −x+ 3
1−x2 <−M ⇔−x <−M

⇒ x > M  យក N = M > 0

េយងីបាន ∀M > 0 , ∃N =M ែដល x>N នាឱំ្យ f (x)<−M

ដូចេនះ lim
x→+∞

x3−x+3
1−x2 =−∞

១.៨ ករណីទី៨

សមា្គ ល់

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត −∞កាលណា x ខិតជិត −∞ េបចីំេពាះ្រគបច់ំនួនM > 0មាន N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ f (x)<−M។ 
េគកំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→−∞
f (x) =−∞ ។
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លហំាត់គំរ ូ ៨

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា

ក . lim
x→−∞

(1− x2) =−∞ ខ . lim
x→−∞

x2+3
x =−∞

ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា

ក . lim
x→−∞

(1− x2) =−∞

តាមនិយមន័យ ∀M > 0 , f (x)<−M
f (x)<−M ⇔ 1− x2 <−M

⇔ x2 > M+1

⇔ |x|>
√

M+1
េដាយ x →−∞ េនាះ |x|=−x

េយងីបាន −x >
√

M+1 ⇔ x < −
√

M+1 យក N =
√

M+1 > 0

េយងីបាន ∀M > 0 , ∃N =
√

M+1 ែដល x < −N នាឱំ្យ
f (x)<−M

ដូចេនះ lim
x→−∞

(1− x2) =−∞

ខ . lim
x→−∞

x2+3
x =−∞

តាមនិយមន័យ ∀M > 0 , f (x)<−M

f (x)<−M ⇔ x2 +3
x

<−M

⇔ x+
3
x
<−M

េដាយ x → −∞ ⇔ 3
x → 0 េយងីបាន x < −M យក N =

M > 0

េយងីបាន ∀M > 0 , ∃N =M ែដល x>N នាឱំ្យ f (x)<−M

ដូចេនះ lim
x→−∞

x2+3
x =−∞

១.៩ ករណីទី៩

សមា្គ ល់

េបីអនុគមន៍ f ខិតជិត +∞ កាលណា x ខិតជិត −∞ េបចីំេពាះ្រគបច់ំនួន M > 0 មាន N > 0 ែដល x <−N នាឱំ្យ f (x)> M

។ 
េគកំណត់សរេសរេដាយៈ lim

x→−∞
f (x) = +∞ ។

លហំាត់គំរ ូ ៩

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា
ក . lim

x→−∞
(x2 +2x+3) = +∞ ខ . lim

x→−∞
−x2+6x

2x+1 =+∞
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ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យបងា្ហ ញថា

ក . lim
x→−∞

(x2 +2x+3) = +∞

តាមនិយមន័យ ∀M > 0 , f (x)> M
f (x)> M ⇔ x2 +2x+3 > M

⇔ (x+1)2 +2 > M

⇔ (x+1)2 > M

⇔ |x+1|>
√

M
េដាយ x →−∞ េនាះ |x+1|=−(x+1)

េយងីបាន |x+1|>
√

M ⇔ x+1 <−
√

M

⇒ x <−(
√

M+1)យក N =
√

M+1

េយងីបាន ∀M > 0 , ∃N = (
√

M+1) ែដល x <−N នាឱំ្យ
f (x)<−M

ដូចេនះ lim
x→−∞

(x2 +2x+3) = +∞

ខ . lim
x→−∞

−x2+6x
2x+1 =+∞

f (x)> M ⇔ −x2 +6x
2x+1

> M

⇔ −x2 +6x
2x+1

> M

⇔−1
2

x+
13
4
−

13
4

2x+1
> M

េដាយ x →−∞  េនាះេយងីបាន 13
4

2x+1 → 0

េដីម្បីបាន  f (x) > M េយងី្រគាន់ែតយក − 1
2 x > M ⇒ x <

2M យក N = 2M > 0

េយងីបាន ∀M > 0 , ∃N = 2M , ែដល x < −N នាំឱ្យ
f (x)> M

ដូចេនះ  lim
x→−∞

−x2+6x
2x+1 =+∞
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២ រេបៀបគណនាលមីីត តាមការដាក់ជាផលគុណកតា្ត

២.១ រេបៀបគណនាលមីីត តាមការដាក់ជាផលគុណកតា្ត រាង
មិនកំណត់ 00

សមា្គ ល់

•្របសិនេបីលីមីតមានរាង lim
x→a

f (x)
g(x) ែដល f (x) និង g(x) ខិតជិត 0 េនាះលីមីតរាងមិនកំណត់ 00 ។ ក្នុងករណីេនះេដីម្បគីណនា

េគ្រត�វបំែបកភាគយក និង ភាគែបងជាផលគុណកតា្ត សិន បនា្ទ ប់មកស្រម�លកតា្ត ែដលដូចគា្ន រចួគណនាលីមីតថ្មែីដលេនសល់។
• េបីសិនជាស្រម�លេហយីេនែតរាងមិនកំណត់00 េទៀត្រត�វដាក់ជាកតា្ត េដីម្បសី្រម�លបន្តេទៀត រចួគណនាលីមីតថ្មែីដលេនសល់។

រូបមន្តែណនាសំ្រមាប់គណនាលំហាត់

សមា្គ ល់

េដីម្បងីាយ្រស�លក្នុងការគណនា្រត�វចារំូបមន្តមួយចំនួនដូចខាងេ្រកាម៖
1. a2 −b2 = (a+b)(a−b)

2. a3 −b3 = (a−b)(a2 +ab+b2)

3. a3 +b3 = (a+b)(a2 −ab+b3)

4. a4 −b4 = (a2 −b2)(a2 +b2) = (a−b)(a+b)(a2 +b2)

5. a4 +b4 = (a2 − ib2)(a2 + ib2)

6. a5 −b5 = (a−b)(a4 +a3b+a2b2 +ab3 +b4)

7. a5 +b5 = (a+b)(a4 −a3b+a2b2 −ab3 +b4)

ក្នុងករណី n ជាចំនួនេសស

8. an +bn = (a+b)(an−1 −an−2b+an−3b2 − ...−abn−2 +bn−1)

ក្នុងករណី n ជាចំនួនគូ

9. an −bn = (a−b)(an−1 +an−2b+an−3b2 + ...+abn−2 +bn−1)

10. an +bn = (a+b)(an−1 −an−2b+an−3b2 − ...+abn−2 −bn−1)

លហំាត់គំរ ូ ១០

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
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ក . lim
x→−1

x5+1
x3+1

ខ . lim
x→1

x4−4x+3
x3−x2−x+1

គ . lim
x→2

x6−x2−60
x2−4

ឃ . lim
x→3

x2−5x+6
x2−9

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→−1

x5+1
x3+1 , រាងមិនកំណត់ 00

តាមរូបមន្ត an +bn េយងីមាន 
• x5 +1 = (x+1)(x4 − x3 + x2 − x+1)

• x3 +1 = (x+1)(x2 − x+1)

េយងីបាន lim
x→−1

x5 +1
x3 +1

= lim
x→−1

����(x+1)(x4 − x3 + x2 − x+1)
����(x+1)(x2 − x+1)

= lim
x→−1

x4 − x3 + x2 − x+1
x2 − x+1

=
(−1)4 − (−1)3 +(−1)2 − (−1)+1

(−1)2 − (−1)+1

=
5
3

ដូចេនះ lim
x→−1

x5+1
x3+1 = 5

3

ខ . lim
x→1

x4−4x+3
x3−x2−x+1 , រាងមិនកំណត់ 00

= lim
x→1

(x4−x)−3(x−1)
x2(x−1)−(x−1)

= lim
x→1

x(x−1)(x2+x+1)−3(x−1)
(x−1)(x2−1)

= lim
x→1

���(x−1)[x(x2+x+1)−3]

���(x−1)(x2−1)

= lim
x→1

x3+x2+x−3
x2−1 , (លីមីតថ្មីេនែតរាងមិនកំណត់ 00)

= lim
x→1

(x3−1)+(x2−1)+(x−1)
(x−1)(x+1)

= lim
x→1

���(x−1)(x2+x+1)+(x−1)(x+1)+(x−1)

���(x−1)(x+1)

= lim
x→1

(x−1)[(x2+x+1)+(x+1)+1]
(x−1)(x+1)

= lim
x→1

(x2+x+1)+(x+1)+1]
x+1

= lim
x→1

(12+1+1)+(1+1)+1
1+1 = 3

ដូចេនះ lim
x→1

x4−4x+3
x3−x2−x+1 = 3

គ . lim
x→2

x6−x2−60
x2−4 , រាងមិនកំណត់ 00

lim
x→2

���(x2−4)(x4+4x2+15)

��x2−4

lim
x→2

x4 +4x2 +15 = 16+16+15 = 47

ដូចេនះ lim
x→2

x6−x2−60
x2−4 = 47

ឃ . lim
x→3

x2−5x+6
x2−9 , រាងមិនកំណត់ 00

េយងីមាន
• x2−5x+6= (x−3)(x−2) និង (x2−9) = (x−3)(x+

3)

េយងីបាន lim
x→3

x2 −5x+6
x2 −9

= lim
x→3

����(x−3)(x−2)
����(x−3)(x+3)

= lim
x→3

x−2
x+3

=
3−2
3+3

=
1
6

ដូចេនះ lim
x→3

x2−5x+6
x2−9 = 1

6

៣ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៍អសនិទាន

៣.១ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៍អសនិទាន រាង √
A−B
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សមា្គ ល់

្របសិនេបីកេន�មមានរាង
√

A−B
F(x) ឬ G(x)√

A−B
េយងី្រត�វគុណនឹងកេន�មឆា្ល សគឺ់ √

A+B េយងីបាន(√A−B)(
√

A+B) = A−B2

ឬ √
A−B = A−B2

√
A+B

លហំាត់គំរ ូ ១១

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→2

√
x3+1−3
x2−2x

ខ . lim
x→2

√
x2−3−1√
x+2−2

គ . lim
x→1

x+1−
√

x2+3√
x−1

ឃ . lim
x→3

x2−9
x−1−

√
x+1

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→2

√
x3+1−3
x2−2x

េយងីមាន៖
• x2 −2x = x(x−2)

•
√

x3 +1−3 = (
√

x3 +1−3)×
√

x3 +1+3√
x3 +1+3

=
x3 +1−32
√

x3 +1+3

=
x3 −8√

x3 +1+3

=
(x−2)(x2 +2x+4)√

x3 +1+3

េយងីបាន lim
x→2

√
x3 +1−3
x2 −2x

= lim
x→2

����(x−2)(x2 +2x+4)
x����(x−2)(

√
x3 +1+3)

= lim
x→2

x2 +2x+4
x(
√

x3 +1+3)

=
22 +2×2+4

2(
√

23 +1+3)
= 1

ដូចេនះ lim
x→2

√
x3+1−3
x2−2x = 1

ខ . lim
x→2

√
x2−3−1√
x+2−2

, (គុណកេន�មឆា្ល ស់អង្គទាងំពីរ)

េយងីបាន
√

x2 −3−1√
x+2−2

=

√
x2 −3−1√
x+2−2

×
√

x2 −3+1√
x2 −3+1

×
√

x+2+2√
x+2+2

=
(x2 −3−1)(

√
x+2+2)

(x+2−4)(
√

x2 −3+1)

=
����(x−2)(x+2)(

√
x+2+2)

����(x−2)(
√

x2 −3+1)

=
(x+2)(

√
x+2+2)√

x2 −3+1

េយងីបាន lim
x→2

√
x2 −3−1√
x+2−2

= lim
x→2

(x+2)(
√

x+2+2)√
x2 −3+1

=
(2+2)(

√
2+2+2)√

22 −3+1

=
4×4

2
= 8

ដូចេនះ lim
x→2

√
x2−3−1√
x+2−2

= 8
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េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

ក . lim
x→1

x+1−
√

x2+3√
x−1 , (គុណកេន�មឆា្ល សអ់ង្គទាងំពីរ) េយងីមាន៖

x+1−
√

x2 +3√
x−1

=
x+1−

√
x2 +3√

x−1
× x+1+

√
x2 +3

x+1+
√

x2 +3

×
√

x+1√
x+1

=
[(x+1)2 − (x2 +3)](

√
x+1)

(x−1)(x+1+
√

x2 +3)

=
2(x−1)(

√
x+1)

(x−1)(x+1+
√

x2 +3)

=
2����(x−1)(

√
x+1)

����(x−1)(x+1+
√

x2 +3)

=
2(
√

x+1)
x+1+

√
x2 +3

េយងីបាន lim
x→1

x+1−
√

x2 +3√
x−1

= lim
x→1

2(
√

x+1)
x+1+

√
x2 +3

=
2(
√

1+1)
1+1+

√
12 +3

= 1

ដូចេនះ lim
x→1

x+1−
√

x2+3√
x−1 = 1

ខ . lim
x→3

x2−9
x−1−

√
x+1

, (គុណកេន�មឆា្ល ស់អង្គទាងំពីរ)
x2 −9

x−1−
√

x+1

=
x2 −9

x−1−
√

x+1
× x−1+

√
x+1

x−1+
√

x+1

=
(x2 −9)(x−1+

√
x+1)

(x−1)2 − (x+1)

=
����(x−3)(x+3)(x−1+

√
x+1)

x����(x−3)

=
(x+3)(x−1+

√
x+1)

x

េយងីបាន lim
x→3

x2 −9
x−1−

√
x+1

= lim
x→3

(x+3)(x−1+
√

x+1)
x

=
(3+3)(3−1+

√
3+1)

3
= 8

ដូចេនះ lim
x→3

x2−9
x−1−

√
x+1

= 8

៣.២ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៍អសនិទាន រាង A−
√

B

សមា្គ ល់

្របសិនេបីកេន�មរាង A−
√

B
F(x) ឬ G(x)

A−
√

B
េយងី្រត�វ គុណនឹងកេន�មឆា្ល ស់របស់វា គឺ៖ A+

√
B េយងីបាន៖

(A−
√

B)(A+
√

B) = A2 −B ឬ (A−
√

B) = A2−B
A+

√
B
។

លហំាត់គំរ ូ ១២

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0
2−

√
x+4

x

ខ . lim
x→2

−3+
√

x+7
x−2

គ . lim
x→3

x−
√

2x+3
x−3

ឃ . lim
x→1

(x−1)2

x−
√

2x−1
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ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

2−
√

x+4
x ; (មានរាងមិនកំណត់00)

េយងីបាន lim
x→0

2−
√

x+4
x

= lim
x→0

(
2−

√
x+4

)(
2+

√
x+4

)
x
(
2+

√
x+4

)
= lim

x→0

4− (x+4)
x
(
2+

√
x+4

)
= lim

x→0

−�x

�x
(
2+

√
x+4

)
= lim

x→0

−1
2+

√
x+4

=− 1
2+2

=−1
4

ដូចេនះ lim
x→0

2−
√

x+4
x =−1

4

ខ . lim
x→2

−3+
√

x+7
x−2 ; (មានរាងមិនកំណត់00)

េយងីបាន lim
x→2

−3+
√

x+7
x−2

= lim
x→2

[
−3+

√
x+7

x−2
× −3−

√
x+7

−3−
√

x+7

]
= lim

x→2

(−3)2 − (x+7)
(x−2)(−3−

√
x+7)

= lim
x→2

2− x
(x−2)(−3−

√
x+7)

= lim
x→2

−����(x−2)

����(x−2)(−3−
√

x+7)

= lim
x→2

−1
−3−

√
x+7

=
−1

−3−
√

2+7
=

1
6

ដូចេនះ lim
x→2

−3+
√

x+7
x−2 = 1

6

គ . lim
x→3

x−
√

2x+3
x−3 ; (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→3

x−
√

2x+3
x−3

= lim
x→3

(x−
√

2x+3)(x+
√

2x+3)
(x−3)(x+

√
2x+3)

= lim
x→3

x2 −2x−3
(x−3)(x+

√
2x+3)

= lim
x→3

(x+1)����(x−3)

����(x−3)(x+
√

2x+3)

= lim
x→3

x+1
x+

√
2x+3

=
3+1

3+
√

2×3+3
=

2
3

ដូចេនះ lim
x→3

x−
√

2x+3
x−3 = 2

3

ឃ . lim
x→1

(x−1)2

x−
√

2x−1
; (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→1

(x−1)2

x−
√

2x−1

= lim
x→1

(x−1)2(x+
√

2x−1)
(x+

√
2x−1)(x−

√
2x−1)

= lim
x→1

(x−1)2(x+
√

2x−1)
x2 −2x+1

= lim
x→1

����(x−1)2(x+
√

2x−1)
����(x−1)2

= lim
x→1

(
x+

√
2x−1

)
= 1+

√
2×1−1 = 2

ដូចេនះ lim
x→1

(x−1)2

x−
√

2x−1
= 2

៣.៣ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៍អសនិទាន រាង √
A−

√
B
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េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

សមា្គ ល់

្របសិនេបីកេន�មរាង
√

A−
√

B
F(x) ឬ G(x)√

A−
√

B
េយងី្រត�វ គុណនឹងកេន�មឆា្ល ស់របស់វា គឺ៖ √

A+
√

B េយងីបាន៖
(
√

A−
√

B)(
√

A+
√

B) = A−B ឬ √
A−

√
B = A−B√

A+
√

B
។

លហំាត់គំរ ូ ១៣

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→4

√
2x+1−3√
x−2−

√
2

ខ . lim
x→0

√
1+x+

√
x+4−3

x

គ . lim
x→1

√
x+3−

√
3x+1√

x−1

ឃ . lim
x→1

√
x2+3x−

√
3x+1√

x−1

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→4

√
2x+1−3√
x−2−

√
2

; (មានរាងមិនកំណត់00)

lim
x→4

√
2x+1−3

√
x−2−

√
2
= lim

x→4

[ √
2x+1−3

√
x−2−

√
2
×

√
2x+1+3√
2x+1+3

×
√

x−2+
√

2
√

x−2+
√

2

]

= lim
x→4

(2x+1−32)(
√

x−2+
√

2)
(x−2−2)(

√
2x+1+3)

= lim
x→4

2����(x−4)(
√

x−2+
√

2)

����(x−4)(
√

2x+1+3)

= lim
x→4

2(
√

x−2+
√

2)
(
√

2x+1+3)

=
2×2

√
2

3+3
=

2
√

2
3

ដូចេនះ lim
x→4

√
2x+1−3√
x−2−

√
2
= 2

√
2

3

ខ . lim
x→0

√
1+x+

√
x+4−3

x ; (មានរាងមិនកំណត់00)

េដាយ lim
x→0

√
1+x+

√
x+4−3

x = lim
x→0

√
1+x−1+

√
x+4−2

x

= lim
x→0

√
1+x−1

x + lim
x→0

√
x+4−2

x

• ករណី lim
x→0

√
1+x−1

x ៖

lim
x→0

√
1+ x−1

x
= lim

x→0

(
√

1+ x−1)(
√

1+ x+1)
x(
√

1+ x+1)

= lim
x→0

�x

�x(
√

1+ x+1)

=
1√

1+0+1
=

1
2

• ករណី lim
x→0

√
x+4−2

x ៖

lim
x→0

√
x+4−2

x
= lim

x→0

(
√

x+4−2)(
√

x+4+2)
x(
√

x+4+2)

= lim
x→0

�x

�x(
√

x+4+2)

=
1√

0+4+2
=

1
4

នាឱំ្យេយងីបាន lim
x→0

√
1+x+

√
x+4−3

x = 1
2 +

1
4 = 3

4

ដូចេនះ lim
x→0

√
1+x+

√
x+4−3

x = 3
4
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ក . lim
x→1

√
x+3−

√
3x+1√

x−1
; (មានរាងមិនកំណត់00)

lim
x→1

√
x+3−

√
3x+1√

x−1

= lim
x→1

(
√

x+3−
√

3x+1)(
√

x+3+
√

3x+1)
√

x−1√
x−1(

√
x+3+

√
3x+1)

√
x−1

= lim
x→1

[(x+3)− (3x+1)]
√

x−1
(x−1)(

√
x+3+

√
3x+1)

= lim
x→1

−2����(x−1)
√

x−1

����(x−1)(
√

x+3+
√

3x+1)

= lim
x→1

−2
√

x−1√
x+3+

√
3x+1

=
−2

√
1−1√

1+3+
√

3×1+1
= 0

ដូចេនះ lim
x→1

√
x+3−

√
3x+1√

x−1
= 0

ខ . lim
x→1

√
x2+3x−

√
3x+1√

x−1 ; (មានរាងមិនកំណត់00)

lim
x→1

√
x2 +3x−

√
3x+1√

x−1

= lim
x→1

(
√

x2 +3x−
√

3x+1)(
√

x2 +3x+
√

3x+1)(
√

x+1)
(
√

x−1)(
√

x2 +3x+
√

3x+1)(
√

x+1)

= lim
x→1

[(x2 +3x)− (3x+1)](
√

x+1)
(x−1)(

√
x2 +3x+

√
3x+1)

= lim
x→1

����(x−1)(x+1)(
√

x+1)

����(x−1)(
√

x2 +3x+
√

3x+1)

= lim
x→1

(x+1)(
√

x+1)√
x2 +3x+

√
3x+1

=
(1+1)(

√
1+1)√

12 +3×1+
√

3×1+1
= 1

ដូចេនះ lim
x→1

√
x2+3x−

√
3x+1√

x−1 = 1

៣.៤ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៍អសនិទាន រាង 3
√

A−B

សមា្គ ល់

្របសិនេបីកេន�មមានរាង 3√A−B
F(x) ឬ G(x)

3√A−B
េយងី្រត�វគុណនឹងកេន�មឆា្ល សរ់បសវ់ាគឺ (

3
√

A2 +B 3
√

A+B2) ។ េយងីបាន ( 3
√

A−

B)( 3
√

A2 +B 3
√

A+B2) = A−B3 ឬ 3
√

A−B = A−B3

3√A2+B 3√A+B2

លហំាត់គំរ ូ ១៤

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→8

3√x−2
x−8

ខ . lim
x→1

3√x−1
3√4x+4−2

គ . lim
x→−1

3√x+1√
x2+3−2

ឃ . lim
x→0

3√1+x2−1
x2



40 េមេរៀនទី 2 វិធីសា�ស្តក្នងុការគណនា
េម
េរៀ
នទ
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ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→8

3√x−2
x−8 ; រាងមិនកំណត់ 00

lim
x→8

3
√

x−2
x−8

= lim
x→8

( 3
√

x−2)( 3
√

x2 +2 3
√

x+4)

(x−8)( 3
√

x2 +2 3
√

x+4)

= lim
x→8

���x−8

����(x−8)( 3
√

x2 +2 3
√

x+4)

= lim
x→8

1
3
√

x2 +2 3
√

x+4

=
1

3
√

82 +2 3
√

8+4
=

1
12

ដូចេនះ lim
x→8

3√x−2
x−8 = 1

12

ខ . lim
x→1

3√x−1
3√4x+4−2

; រាងមិនកំណត់ 00
េយងីមាន 3

√
x−1 =

x−1
3
√

x2 + 3
√

x+1

3
√

4x+4−2 =
4(x−1)

3
√
(4x+4)2 +2 3

√
4x+4+4

នាឱំ្យ
3
√

x−1
3
√

4x+4−2

=
���x−1

3
√

x2 + 3
√

x+1
×

3
√
(4x+4)2 +2 3

√
4x+4+4

4����(x−1)

=
3
√
(4x+4)2 +2 3

√
4x+4+4

4( 3
√

x2 + 3
√

x+1)

េយងីបាន lim
x→1

3
√

x−1
3
√

4x+4−2

=
3
√

82 +2 3
√

8+4
4(1+1+1)

=
12
12

= 1

ដូចេនះ lim
x→1

3√x−1
3√4x+4−2

= 1

គ . lim
x→−1

3√x+1√
x2+3−2

; រាងមិនកំណត់ 00
េយងីមាន 3

√
x+1 =

x+1
3
√

x2 − 3
√

x+1√
x2 +3−2 =

x2 −1√
x2 +3+2

=
(x−1)(x+1)√

x2 +3+2

នាឱំ្យ
3
√

x+1√
x2 +3−2

=
���x+1

3
√

x2 − 3
√

x+1
×

√
x2 +3+2

(x−1)����(x+1)

=

√
x2 +3+2

(x−1)( 3
√

x2 − 3
√

x+1)

េយងីបាន lim
x→−1

3
√

x+1√
x2 +3−2

=

√
(−1)2 +3+2

(−1−1)(1+1+1)
=

4
−6

=−2
3

ដូចេនះ lim
x→−1

3√x+1√
x2+3−2

=− 2
3

ឃ . lim
x→0

3√1+x2−1
x2 ; រាងមិនកំណត់ 00

lim
x→0

3
√

1+ x2 −1
x2

= lim
x→0

(1+ x2)−1

x2
(

3
√
(1+ x2)2 + 3

√
1+ x2 +1

)
= lim

x→0

��x2

��x2
(

3
√
(1+ x2)2 + 3

√
1+ x2 +1

)
= lim

x→0

1
3
√
(1+ x2)2 + 3

√
1+ x2 +1

=
1

1+1+1
=

1
3

ដូចេនះ lim
x→0

3√1+x2−1
x2 = 1

3
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៣.៥ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៍អសនិទាន រាង A- 3
√

B

សមា្គ ល់

្របសិនេបីកេន�មមានរាង A− 3√B
F(x) ឬ G(x)

A− 3√B
េយងី្រត�វគុណនឹងកេន�មឆា្ល ស់របស់វាគឺ A2 +A 3

√
B+

3
√

B2 ។ េយងីបាន (A−
3
√

B)(A2 +A 3
√

B+
3
√

B2) = A3 −B ឬ A− 3
√

B = A3−B
A2+A 3√B+ 3√B2

។

លហំាត់គំរ ូ ១៥

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→2
x3−

√
x2+60

x2− 3√x2+60

ខ . lim
x→2

x− 3√x2+4
x−2

គ . lim
x→0

1− 3√1−x
3x

ឃ . lim
x→3

x−3
x−1− 3√x2−1

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→2

x3−
√

x2+60
x2− 3√x2+60

; រាងមិនកំណត់ 00
េយងីមាន x3 −

√
x2 +60 =

x6 − (x2 +60)
x3 +

√
x2 +60

x2 − 3
√

x2 +60 =
x6 − (x2 +60)

x4 + x2 3
√

x2 +60+ 3
√
(x2 +60)2

នាឱំ្យ x3 −
√

x2 +60
x2 − 3

√
x2 +60

=
x4 + x2 3

√
x2 +60+ 3

√
(x2 +60)2

x3 +
√

x2 +60

េយងីបាន lim
x→2

x3 −
√

x2 +60
x2 − 3

√
x2 +60

=
24 +22 3

√
64+ 3

√
642

23 +
√

64

=
16+16+16

8+8
= 3

ដូចេនះ lim
x→2

x3−
√

x2+60
x2− 3√x2+60

= 3

ខ . lim
x→2

x− 3√x2+4
x−2 ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីមាន x− 3
√

x2 +4

=
x3 − (x2 +4)

x2 + x 3
√

x2 +4+ 3
√
(x2 +4)2

=
(x−2)(x2 + x+2)

x2 + x 3
√

x2 +4+ 3
√
(x2 +4)2

េយងីបាន lim
x→2

x− 3
√

x2 +4
x−2

= lim
x→2

����(x−2)(x2 + x+2)

����(x−2)
[
x2 + x 3

√
x2 +4+ 3

√
(x2 +4)2

]
=

22 +2+2

22 +2 3
√

8+ 3
√

82
=

8
12

=
2
3

ដូចេនះ lim
x→2

x− 3√x2+4
x−2 = 2

3
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ក . lim
x→0

1− 3√1−x
3x ; រាងមិនកំណត់ 00

lim
x→0

1− 3
√

1− x
3x

= lim
x→0

1− (1− x)

3x
[
1+ 3

√
1− x+ 3

√
(1− x)2

]
= lim

x→0
�x

3�x
[
1+ 3

√
1− x+ 3

√
(1− x)2

]
=

1
3(1+1+1)

=
1
9

ដូចេនះ lim
x→0

1− 3√1−x
3x = 1

9

ខ . lim
x→3

x−3
x−1− 3√x2−1

; រាងមិនកំណត់ 00
េយងីមាន (x−1)− 3

√
x2 −1

=
(x−1)3 − (x2 −1)

(x−1)2 +(x−1) 3
√

x2 −1+ 3
√
(x2 −1)2

=
(x−1)(x2 −3x)

(x−1)2 +(x−1) 3
√

x2 −1+ 3
√
(x2 −1)2

=
x(x−1)(x−3)

(x−1)2 +(x−1) 3
√

x2 −1+ 3
√
(x2 −1)2

េយងីបាន lim
x→3

x−3
x−1− 3

√
x2 −1

= lim
x→3

(x−1)2 +(x−1) 3
√

x2 −1+ 3
√

(x2 −1)2

x(x−1)

=
(3−1)2 +(3−1) 3

√
8+ 3

√
82

3(3−1)

=
4+4+4

6
= 2

ដូចេនះ lim
x→3

x−3
x−1− 3√x2−1

= 2

៣.៦ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៍អសនិទាន រាង 3
√

A− 3
√

B

សមា្គ ល់

្របសិនេបីកេន�មមានរាង 3√A− 3√B
F(x) ឬ G(x)

3√A− 3√B
េយងី្រត�វគុណនឹងកេន�មឆា្ល ស់របស់វាគឺ 3

√
A2 + 3

√
A 3
√

B+
3
√

B2 ។ េយងីបាន
( 3
√

A− 3
√

B)( 3
√

A2 + 3
√

A 3
√

B+
3
√

B2) = A−B ឬ 3
√

A− 3
√

B = A−B
3√A2+ 3√A 3√B+ 3√B2

លហំាត់គំរ ូ ១៦

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→1

3√x−2+ 3√1−x+x2

x2−1

ខ . lim
x→3

3√x2−1− 3√x+5
x−3

គ . lim
x→1

3√x2−2 3√x+1
(x−1)2

ឃ . lim
x→2

3√x2+4− 3√x+6
x−2



៣ រេបៀបគណនាលីមីតៃនអនុគមន៍អសនិទាន

េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

43

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→1

3√x−2+ 3√1−x+x2

x2−1 ; រាងមិនកំណត់ 00
េយងីមាន

3
√

x−2+ 3
√

1− x+ x2

x2 −1

=
3
√

x−2+1
x2 −1

+
3
√

1− x+ x2 −1
x2 −1

• lim
x→1

3√x−2+1
x2−1 = lim

x→1
��x−1

���(x−1)(x+1)A
= 1

6

េដាយ A = 3
√
(x−2)2 − 3

√
x−2+1 → 3

• lim
x→1

3√1−x+x2−1
x2−1 = lim

x→1

x���(x−1)

���(x−1)(x+1)B
= 1

6

េដាយ B = 3
√
(1− x+ x2)2 + 3

√
1− x+ x2 +1 → 3

នាឱំ្យ lim
x→1

3√x−2+ 3√1−x+x2

x2−1 = 1
6 +

1
6 = 1

3

ដូចេនះ lim
x→1

3√x−2+ 3√1−x+x2

x2−1 = 1
3

ខ . lim
x→3

3√x2−1− 3√x+5
x−3 ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីមាន 3
√

x2 −1− 3
√

x+5

=
(x2 −1)− (x+5)

M
=

(x−3)(x+2)
M

ែដល M = 3
√
(x2 −1)2 + 3

√
(x2 −1)(x+5)+ 3

√
(x+5)2

េយងីបាន lim
x→3

3
√

x2 −1− 3
√

x+5
x−3

= lim
x→3

����(x−3)(x+2)
����(x−3)M

=
3+2

4+4+4
=

5
12

ដូចេនះ lim
x→3

3√x2−1− 3√x+5
x−3 = 5

12

គ . lim
x→1

3√x2−2 3√x+1
(x−1)2 ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីមាន
3
√

x2 −2 3
√

x+1
(x−1)2 =

[
3
√

x−1
x−1

]2

=

 ���x−1

����(x−1)
(

3
√

x2 + 3
√

x+1
)
2

=
1(

3
√

x2 + 3
√

x+1
)2

េយងីបាន lim
x→1

3
√

x2 −2 3
√

x+1
(x−1)2

=
1

(1+1+1)2 =
1
9

ដូចេនះ lim
x→1

3√x2−2 3√x+1
(x−1)2 = 1

9

ឃ . lim
x→2

3√x2+4− 3√x+6
x−2 ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីមាន 3
√

x2 +4− 3
√

x+6

=
(x2 +4)− (x+6)

N
=

(x−2)(x+1)
N

ែដល N = 3
√
(x2 +4)2 + 3

√
(x2 +4)(x+6)+ 3

√
(x+6)2

េយងីបាន lim
x→2

3
√

x2 +4− 3
√

x+6
x−2

= lim
x→2

����(x−2)(x+1)
����(x−2)N

=
2+1

4+4+4
=

1
4

ដូចេនះ lim
x→2

3√x2+4− 3√x+6
x−2 = 1

4
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៣.៧ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៍អសនិទាន រាង 3
√

A+ 3
√

B

សមា្គ ល់

្របសិនេបីកេន�មមានរាង 3√A+ 3√B
F(x) ឬ G(x)

3√A+ 3√B
េយងី្រត�វគុណនឹងកេន�មឆា្ល ស់របស់វាគឺ 3

√
A2 − 3

√
A 3
√

B+
3
√

B2 ។
េយងីបាន ( 3

√
A+ 3

√
B)( 3

√
A2 − 3

√
A 3
√

B+
3
√

B2) = A+B។

លហំាត់គំរ ូ ១៧

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0

3√x2+1+ 3√x2−1
x2

ខ . lim
x→−2

3√x2+4+ 3√4x
(x+2)2

គ . lim
x→4

3√x+4+ 3√8−x2

x−4

ឃ . lim
x→−2

3√x2−2x+ 3√x−6
x+2

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

3√x2+1+ 3√x2−1
x2 ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីមាន 3
√

x2 +1+ 3
√

x2 −1

=
(x2 +1)+(x2 −1)

P
=

2x2

P
ែដល P = 3

√
(x2 +1)2 − 3

√
(x2 +1)(x2 −1) +

3
√
(x2 −1)2

េយងីបាន lim
x→0

3
√

x2 +1+ 3
√

x2 −1
x2

= lim
x→0

2��x2

��x2P
=

2
1− (−1)+1

=
2
3

ដូចេនះ lim
x→0

3√x2+1+ 3√x2−1
x2 = 2

3

ខ . lim
x→−2

3√x2+4+ 3√4x
(x+2)2 ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីមាន 3
√

x2 +4+ 3
√

4x

=
x2 +4x+4

Q
=

(x+2)2

Q
ែដល Q = 3

√
(x2 +4)2 − 3

√
4x(x2 +4)+ 3

√
(4x)2

េយងីបាន lim
x→−2

3
√

x2 +4+ 3
√

4x
(x+2)2

= lim
x→−2

����(x+2)2

����(x+2)2Q
=

1
4+4+4

=
1
12

ដូចេនះ lim
x→−2

3√x2+4+ 3√4x
(x+2)2 = 1

12
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គ . lim
x→4

3√x+4+ 3√8−x2

x−4 ; រាងមិនកំណត់ 00
េយងីមាន 3

√
x+4+ 3

√
8− x2 =

(x+4)+(8− x2)

R

=
−x2 + x+12

R
=

−(x−4)(x+3)
R

ែដល R = 3
√
(x+4)2 − 3

√
(x+4)(8− x2)+ 3

√
(8− x2)2

េយងីបាន lim
x→4

3
√

x+4+ 3
√

8− x2

x−4

= lim
x→4

−(x+3)����(x−4)
����(x−4)R

=
−(4+3)
4+4+4

=− 7
12

ដូចេនះ lim
x→4

3√x+4+ 3√8−x2

x−4 =− 7
12

ឃ . lim
x→−2

3√x2−2x+ 3√x−6
x+2 ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីមាន 3
√

x2 −2x+ 3
√

x−6 =
(x2 −2x)+(x−6)

S

=
x2 − x−6

S
=

(x+2)(x−3)
S

ែដល S = 3
√

(x2 −2x)2 − 3
√

(x2 −2x)(x−6) +
3
√

(x−6)2

េយងីបាន lim
x→−2

3
√

x2 −2x+ 3
√

x−6
x+2

= lim
x→−2

����(x+2)(x−3)
����(x+2)S

=
−2−3

4+4+4
=− 5

12

ដូចេនះ lim
x→−2

3√x2−2x+ 3√x−6
x+2 =− 5

12

៤ រេបៀបគណនាលមីីតខិតជិតអនន្ត

1. lim
x→±∞

a
x = 0 (∀a ∈ R) 2. lim

x→±∞
x
a =±∞ (a ̸= 0)

3. lim
x→±∞

ax2 =

+∞ េបី a > 0

−∞ េបី a < 0

៤.១ រេបៀបគណនាលមីីតខិតជិតអនន្ត រាង L = amxm+am−1xm−1...+a1x+a0
bmxm+bm−1xm−1...+b1x+b0

សមា្គ ល់

• េដីម្បគីណនាលីមីតរាង្របេភទេនះេគ្រត�វ៖
១ . ដាក់ x ែដលមានដឺេ្រកខ្ពស់ជាងេគជាកតា្ត រមួ

២ . ស្រម�លកតា្ត x េនាះេចាល

៣ . គណនាលីមីតៃន្របភាគថ្មីែដលេនសល់េ្រកាយពីស្រម�លរចួ។

លហំាត់គំរ ូ ១៨

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→∞
x3+3x+2

x2+1

ខ . lim
x→∞

x3+6x+7
x4+2x2+6

គ . lim
x→∞

3√x3+2x−1
x+2

ឃ . lim
x→∞

2x2−3x+4√
x4+2x2
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ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→∞

x3+3x+2
x2+1 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន lim
x→∞

x3 +3x+2
x2 +1

= lim
x→∞

x3
(
1+ 3

x2 +
2
x3

)
x2
(
1+ 1

x2

)
= lim

x→∞

x
(
1+ 3

x2 +
2
x3

)
1+ 1

x2

=
∞(1+0+0)

1+0
= ∞

ដូចេនះ lim
x→∞

x3+3x+2
x2+1 = ∞

ខ . lim
x→∞

x3+6x+7
x4+2x2+6 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន lim
x→∞

x3 +6x+7
x4 +2x2 +6

= lim
x→∞

x3
(
1+ 6

x2 +
7
x3

)
x4
(
1+ 2

x2 +
6
x4

)
= lim

x→∞

1+ 6
x2 +

7
x3

x
(
1+ 2

x2 +
6
x4

)
=

1+0+0
∞(1+0+0)

= 0

ដូចេនះ lim
x→∞

x3+6x+7
x4+2x2+6 = 0

គ . lim
x→∞

3√x3+2x−1
x+2 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន lim
x→∞

3
√

x3 +2x−1
x+2

= lim
x→∞

3
√

x3
(
1+ 2

x2 − 1
x3

)
x
(
1+ 2

x

)
= lim

x→∞

�x
3
√

1+ 2
x2 − 1

x3

�x
(
1+ 2

x

)
=

3
√

1+0−0
1+0

= 1

ដូចេនះ lim
x→∞

3√x3+2x−1
x+2 = 1

ឃ . lim
x→∞

2x2−3x+4√
x4+2x2 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន lim
x→∞

2x2 −3x+4√
x4 +2x2

= lim
x→∞

x2
(
2− 3

x +
4
x2

)√
x4
(
1+ 2

x2

)
= lim

x→∞

x2
(
2− 3

x +
4
x2

)
x2
√

1+ 2
x2

=
2−0+0√

1+0
= 2

ដូចេនះ lim
x→∞

2x2−3x+4√
x4+2x2 = 2
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៥ រេបៀបគណនាលមីីតខិតជិតអនន្តចំេពាះអនុគមន៏
អសនិទាន

៥.១ រេបៀបគណនាលមីីតខិតជិតអនន្តអនុគមន៏អសនិទាន រាង +∞−
∞

សមា្គ ល់

• ឧបមាថា lim
x→∞

[( f (x)+g(x)] រាងមិនកំណត់ +∞−∞ េបី៖
១ . េបីកេន�ម f (x) និង g(x)ជាពហុធាេគទាញ x ែដលមានដឺេ្រកខ្ពសជ់ាងេគជាកតា្ត រមួរចួគណនាកេន�មែដលស្រម�លរចួ។

២ . េបីកេន�ម f (x) និង g(x) ជា្របភាគសនិទានេគ្រត�វត្រម�វភាគែបងរមួ េហយីបំែបកជាផលគុណកតា្ត រចួស្រម�លកតា្ត រមួ
េចាល បនា្ទ ប់មកគណនាលីមីតថ្មី។

៣ . េបីកេន�ម f (x) និង g(x)ជាកេន�មែដលមានរ៉ាឌីកាល់េគ្រត�វេ្របីរូបមន្ត៖
ក .

√
A−B = A−B2

√
A+B

ខ . A−
√

B = A2−B
A+

√
B

គ . 3
√

A−B = A−B3

3√A2+B 3√A+B2

ឃ . A− 3
√

B = A3−B
A2+A 3√B+ 3√B2

ង .
√

A−
√

B = A−B√
A+

√
B

ច . 3
√

A− 3
√

B = A3−B3

3√A2+ 3√A 3√B+ 3√B2

ឆ . 3
√

A+ 3
√

B = A3+B3

3√A2− 3√A 3√B+ 3√B2

លហំាត់គំរ ូ ១៩

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→+∞

(√
x2 +5x−1−

√
x2 +3x+2

)
ខ . lim

x→∞

(
x3

2x2−1 −
x2

2x+1

) គ . lim
x→∞

(
x−

√
x2 +1

)
ឃ . lim

x→3

(
1

x−3 −
6

x2−9

)
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ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→+∞

(√
x2 +5x−1−

√
x2 +3x+2

)
; រាង មិនកំណត់

+∞−∞
េយងីមាន

√
x2 +5x−1−

√
x2 +3x+2

=
(x2 +5x−1)− (x2 +3x+2)√

x2 +5x−1+
√

x2 +3x+2

=
2x−3√

x2 +5x−1+
√

x2 +3x+2

=
x
(
2− 3

x

)
x
(√

1+ 5
x −

1
x2 +

√
1+ 3

x +
2
x2

)
េយងីបាន lim

x→+∞

(√
x2 +5x−1−

√
x2 +3x+2

)
= lim

x→+∞

2− 3
x√

1+ 5
x −

1
x2 +

√
1+ 3

x +
2
x2

=
2−0√

1+0+
√

1+0
=

2
1+1

= 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

(√
x2 +5x−1−

√
x2 +3x+2

)
= 1

ខ . lim
x→∞

(
x3

2x2−1 −
x2

2x+1

)
; រាងមិនកំណត់ +∞−∞

េយងីមាន x3

2x2 −1
− x2

2x+1

=
x3(2x+1)− x2(2x2 −1)

(2x2 −1)(2x+1)

=
x3 + x2

(2x2 −1)(2x+1)

=
x3
(
1+ 1

x

)
x3
(
2− 1

x2

)(
2+ 1

x

)
េយងីបាន lim

x→∞

(
x3

2x2 −1
− x2

2x+1

)
= lim

x→∞

1+ 1
x(

2− 1
x2

)(
2+ 1

x

)
=

1+0
(2−0)(2+0)

=
1
4

ដូចេនះ lim
x→∞

(
x3

2x2−1 −
x2

2x+1

)
= 1

4

គ . lim
x→∞

(
x−

√
x2 +1

)
; រាងមិនកំណត់ +∞−∞

េយងីមាន x−
√

x2 +1

=
x2 − (x2 +1)
x+

√
x2 +1

=
−1

x+
√

x2 +1
េយងីបាន lim

x→∞

(
x−
√

x2 +1
)

= lim
x→∞

−1
x+

√
x2 +1

=
−1

∞+
√

∞2 +1
= 0

ដូចេនះ lim
x→∞

(
x−

√
x2 +1

)
= 0

ឃ . lim
x→3

(
1

x−3 −
6

x2−9

)
; រាងមិនកំណត់ ∞−∞

េយងីមាន 1
x−3

− 6
x2 −9

=
x+3−6

(x−3)(x+3)

=
���x−3

����(x−3)(x+3)
=

1
x+3

េយងីបាន lim
x→3

(
1

x−3
− 6

x2 −9

)
= lim

x→3

1
x+3

=
1

3+3
=

1
6

ដូចេនះ lim
x→3

(
1

x−3 −
6

x2−9

)
= 1

6
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៦ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៏្រតីេកាណមា្រត

លហំាត់គំរ ូ ២០

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0
sinx+sin2x

sin3x+sin4x

ខ . lim
x→0

1+sinx−cosx
1−sinx−cosx

គ . lim
x→0

1−cos2x
1−cos4x

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

sinx+sin2x
sin3x+sin4x ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន lim
x→0

sinx+ sin2x
sin3x+ sin4x

= lim
x→0

sinx
x + sin2x

2x ×2
sin3x

3x ×3+ sin4x
4x ×4

=
1+2
3+4

=
3
7

ដូចេនះ lim
x→0

sinx+sin2x
sin3x+sin4x =

3
7

ខ . lim
x→0

1+sinx−cosx
1−sinx−cosx ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន L = lim
x→0

(1− cosx)+ sinx
(1− cosx)− sinx

= lim
x→0

1−cosx
x + sinx

x
1−cosx

x − sinx
x

=
0+1
0−1

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

1+sinx−cosx
1−sinx−cosx =−1

គ . lim
x→0

1−cos2x
1−cos4x ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន L = lim
x→0

2sin2 x
2sin2 2x

= lim
x→0

sin2 x
sin2 2x

= lim
x→0

( sinx
x

)2( sin2x
2x

)2 ×4

=
12

12 ×4
=

1
4

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos2x
1−cos4x =

1
4
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៦.១ ការគណនាេដាយេ្របើរបូមន្ត្រគឹះ ករណី x → x0

សមា្គ ល់

េបីរាងមិនកំណត់ x → x0 ណាមួយ េនាះេគ្រត�វតាង k = x−x0 ឬ k = x0−xកាលណា x → x0 េនាះេយងីបាន k → 0 បនា្ទ ប់មក
េយងីគណនាេដាយេ្របីរូបមន្ត្រគឹះខាងេលី ។ 

លហំាត់គំរ ូ ២១

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→ π
2

cosx
tan2x

ខ . lim
x→ π

3

1−2cosx
sin3x

គ . lim
x→2

2−x
sin 2π

x

ឃ . lim
x→π

cos πx
x+π

π−x

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→ π

2

cosx
tan2x ; រាងមិនកំណត់ 00

តាង k = x− π
2 ⇒ x = k+ π

2

កាលណា x → π
2 ⇒ k → 0

េយងីបាន L = lim
k→0

cos
(
k+ π

2

)
tan2

(
k+ π

2

)
= lim

k→0

−sink
tan(π +2k)

= lim
k→0

−sink
tan2k

=− lim
k→0

[
sink

k
× 2k

tan2k
× 1

2

]
=−1

2
·1 ·1 =−1

2
ដូចេនះ lim

x→ π
2

cosx
tan2x =− 1

2

ខ . lim
x→ π

3

1−2cosx
sin3x ; រាងមិនកំណត់ 00

តាង k = x− π
3 ⇒ x = k+ π

3

កាលណា x → π
3 ⇒ k → 0

េយងីមាន៖
•sin3

(
k+ π

3

)
= sin(π +3k) =−sin3k

•cos
(
k+ π

3

)
= cosk cos π

3 − sink sin π
3

= 1
2(cosk−

√
3sink)

េយងីបាន៖
L = lim

k→0

1−2
[ 1

2(cosk−
√

3sink)
]

−sin3k

= lim
k→0

1− cosk+
√

3sink
−sin3k

= lim
k→0

[
1− cosk

k
+
√

3
sink

k

](
− k

sin3k

)
= (0+

√
3)
(
−1

3

)
=−

√
3

3

ដូចេនះ lim
x→ π

3

1−2cosx
sin3x =−

√
3

3
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គ . lim
x→2

2−x
sin 2π

x
; រាងមិនកំណត់ 00

តាង z = 2
x ⇒ x = 2

z េបី x → 2 ⇒ z → 1

េយងីបាន L = lim
z→1

2− 2
z

sinπz
= lim

z→1

2(z−1)
zsinπz

តាង u = 1− z ⇒ z = 1−u េបី z → 1 ⇒ u → 0

េយងីបាន L = lim
u→0

−2u
(1−u)sinπ(1−u)

= lim
u→0

−2u
(1−u)sinπu

=−2 lim
u→0

[
1

1−u
× πu

sinπu
× 1

π

]
=−2×1×1× 1

π
=− 2

π
ដូចេនះ lim

x→2
2−x

sin 2π
x
=− 2

π

ឃ . lim
x→π

cos πx
x+π

π−x ; រាងមិនកំណត់ 00
តាង t = πx

x+π ⇒ x = πt
π−t េបី x → π ⇒ t → π

2

េយងីបាន L = lim
t→ π

2

cos t
π − πt

π−t

តាង u = π
2 − t ⇒ t = π

2 −u េបី t → π
2 ⇒ u → 0

េយងីបាន L = lim
u→0

cos
(π

2 −u
)

π − π( π
2 −u)

π−( π
2 −u)

= lim
u→0

sinu

π − π( π
2 −u)

π
2 +u

= lim
u→0

sinu
2πu
π
2 +u

= lim
u→0

[
sinu

u
×

π
2 +u
2π

]
= 1×

π
2

2π
=

1
4

ដូចេនះ lim
x→π

cos πx
x+π

π−x = 1
4

៦.២ ការគណនាេដាយេ្របើរបូមន្ត្រគឹះ ករណី x → ∞

សមា្គ ល់

េបីរាងមិនកំណត់ x → ∞ េនាះេគ្រត�វតាង k = 1
x កាលណា x → ∞ េនាះេយងីបាន k → 0 បនា្ទ ប់មកេយងីគណនាេដាយេ្របី

រូបមន្ត្រគឹះខាងេលី ។ 

លហំាត់គំរ ូ ២២

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→∞
(3x+1)sin 2πx

x−1

ខ . lim
x→∞

(7x+2)cos πx
2(x+1)

គ . lim
x→∞

(2x+1)sin πx
x+3

ឃ . lim
x→+∞

(1+x)sinx
3+x2



52 េមេរៀនទី 2 វិធីសា�ស្តក្នងុការគណនា
េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→∞

(3x+1)sin 2πx
x−1 ; រាងមិនកំណត់ ∞×0

េយងីមាន 3x+1 = 3(x−1)+4

និង 2πx
x−1 = 2π

(
1+ 1

x−1

)
= 2π + 2π

x−1

តាង t = 1
x−1 េបី x → ∞ ⇒ t → 0

េយងីបាន L = lim
t→0

(
3
t
+4
)

sin(2π +2πt)

= lim
t→0

(
3
t
+4
)

sin2πt

= lim
t→0

[
3sin2πt

t
+4sin2πt

]
= lim

t→0

[
3 · sin2πt

2πt
·2π +4sin2πt

]
= 3(1)(2π)+4(0) = 6π

ដូចេនះ lim
x→∞

(3x+1)sin 2πx
x−1 = 6π

ខ . lim
x→∞

(7x+2)cos πx
2(x+1) ; រាងមិនកំណត់ ∞×0

េយងីមាន 7x+2 = 7(x+1)−5

និង πx
2(x+1) =

π
2 −

π
2(x+1)

តាង k = 1
x+1 េបី x → ∞ ⇒ k → 0

េយងីបាន L = lim
k→0

(
7
k
−5
)

cos
(

π
2
− πk

2

)
= lim

k→0

(
7
k
−5
)

sin
πk
2

= lim
k→0

[
7 ·

sin πk
2

k
−5sin

πk
2

]

= lim
k→0

[
7 ·

sin πk
2

πk
2

· π
2
−5sin

πk
2

]

= 7(1)
(π

2

)
−5(0) =

7π
2

ដូចេនះ lim
x→∞

(7x+2)cos πx
2(x+1) =

7π
2

គ . lim
x→∞

(2x+1)sin πx
x+3 ; រាងមិនកំណត់ ∞×0

េយងីមាន 2x+1 = 2(x+3)−5

និង πx
x+3 = π − 3π

x+3

តាង u = 1
x+3 េបី x → ∞ ⇒ u → 0

េយងីបាន L = lim
u→0

(
2
u
−5
)

sin(π −3πu)

= lim
u→0

(
2
u
−5
)

sin3πu

= lim
u→0

[
2 · sin3πu

u
−5sin3πu

]
= lim

u→0

[
2 · sin3πu

3πu
·3π −5sin3πu

]
= 2(1)(3π)−5(0) = 6π

ដូចេនះ lim
x→∞

(2x+1)sin πx
x+3 = 6π

ឃ . lim
x→+∞

(1+x)sinx
3+x2

េយងីមាន −1 ≤ sinx ≤ 1

⇒−
∣∣∣ 1+x

3+x2

∣∣∣≤ (1+x)sinx
3+x2 ≤

∣∣∣ 1+x
3+x2

∣∣∣
មយង៉េទៀត៖
lim

x→+∞

1+ x
3+ x2 = lim

x→+∞

x
(
1+ 1

x

)
x2
(
1+ 3

x2

)
= lim

x→+∞

1+ 1
x

x
(
1+ 3

x2

) = 0

តាម្រទឹស្តីបទលីមីតេគៀប េយងីទាញបាន៖
ដូចេនះ lim

x→+∞
(1+x)sinx

3+x2 = 0
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៧ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៍ អុិចស្បណូង់ែស្យល

សមា្គ ល់

េដីម្បគីណនាលីមីតៃនអនុគមន៍អិុចស្ូបណង់ែស្យលេយងី្រត�វ ចងចារំូបមន្តមួយចំនួនដូចខាងេ្រកាម៖
១ . lim

x→+∞
ex =+∞

២ . lim
x→−∞

ex = 0

៣ . lim
x→−∞

xex = 0

៤ . lim
x→−∞

xnex = 0 , n > 0

៥ . lim
x→0

ex−1
x = 1

៦ . lim
x→0

eu(x)−1
u(x) = 1

៧ . lim
x→+∞

ex

x =+∞

៨ . lim
x→+∞

ex

xn =+∞ , n > 0

៩ . lim
x→+∞

xn

ex = 0 , n ≥ 0

១០ . lim
x→0

ax−1
x = lna , (a > 0)

១១ . lim
x→0

(1+x)k−1
x = k

១២ . lim
x→0

(1+ x)
1
x = e

១៣ . lim
x→∞

(1+ 1
x )

x = e

១៤ . lim
x→∞

(1+ a
x )

x = ea

១៥ . lim
x→+∞

ax =

+∞ េបី a > 1

0 េបី 0 < a < 1

១៦ . lim
x→−∞

ax =

+∞ េបី 0 < a < 1

0 េបី a > 1

លហំាត់គំរ ូ ២៣

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក .  lim

x→0
e2x−1

x

ខ . lim
x→+∞

2ex+e2x+1
ex+1

គ . lim
x→+∞

ex−x2+x+2
x2

ឃ . lim
x→+∞

ex−x
2ex+1
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េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

e2x−1
x ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន lim
x→0

e2x −1
x

= lim
x→0

(
e2x −1

2x
×2
)

= 2 lim
x→0

e2x −1
2x

= 2(1) = 2

ដូចេនះ lim
x→0

e2x−1
x = 2

ខ . lim
x→+∞

2ex+e2x+1
ex+1 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន L = lim
x→+∞

e2x +2ex +1
ex +1

= lim
x→+∞

(ex +1)2

ex +1

= lim
x→+∞

(ex +1) = +∞+1 =+∞

• រេបៀបទី២៖ ចាប់ ex ជាកតា្ត
L = lim

x→+∞

ex
(
ex +2+ 1

ex

)
ex
(
1+ 1

ex

)
= lim

x→+∞

ex +2+ 1
ex

1+ 1
ex

=
+∞+2+0

1+0
=+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

2ex+e2x+1
ex+1 =+∞

គ . lim
x→+∞

ex−x2+x+2
x2 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន L = lim
x→+∞

(
ex

x2 −
x2

x2 +
x
x2 +

2
x2

)
= lim

x→+∞

(
ex

x2 −1+
1
x
+

2
x2

)
=+∞−1+0+0 =+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

ex−x2+x+2
x2 =+∞

ឃ . lim
x→+∞

ex−x
2ex+1 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន L = lim
x→+∞

ex
(
1− x

ex

)
ex
(
2+ 1

ex

)
= lim

x→+∞

1− x
ex

2+ 1
ex

=
1−0
2+0

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

ex−x
2ex+1 = 1

2
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៨ រេបៀបគណនាលមីីតៃនអនុគមន៏ េលាការតី

សមា្គ ល់

េដីម្បគីណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ េលាការតី េយងី្រត�វចងចារំូបមន្តមួយចំនួនដូចខាងេ្រកាម៖
១ . lim

x→0

ln(1+x)
x = 1

២ . lim
x→0+

lnx =−∞

៣ . lim
x→+∞

lnx =+∞

៤ . lim
x→+∞

lnx
x = 0

៥ . lim
x→1

lnx
x−1 = 1

៦ . lim
x→0+

x lnx = 0

៧ . lim
x→0+

xn lnx = 0 , n > 0

៨ . lim
x→+∞

lnx
xn = 0 , n > 0

៩ . lim
x→+∞

n lnx =+∞ , n > 0

១០ . lim
x→0

loga(x+1)
x = loga e

១១ . lim
x→0+

loga x =

−∞ េបី a > 1

+∞ េបី 0 < a < 1

១២ . lim
x→+∞

loga x =

+∞ េបី a > 1

−∞ េបី 0 < a < 1

លហំាត់គំរ ូ ២៤

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0

ln(1+2x2)
1−cos2x

ខ . lim
x→0

sin2x
ln(1+x)

គ . lim
x→+∞

(lnx)3

(x+1)3

ឃ . lim
x→0

ln(x2−x+1)
x
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េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

ln(1+2x2)
1−cos2x ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន L = lim
x→0

ln(1+2x2)

2sin2 x

= lim
x→0

[
ln(1+2x2)

2x2 × x2

sin2 x

]
= lim

x→0

ln(1+2x2)

2x2 × lim
x→0

( x
sinx

)2

= 1×12 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

ln(1+2x2)
1−cos2x = 1

ខ . lim
x→0

sin2x
ln(1+x) ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន L = lim
x→0

[
sin2x

2x
×2× x

ln(1+ x)

]
= 2 lim

x→0

sin2x
2x

× lim
x→0

x
ln(1+ x)

= 2×1×1 = 2

ដូចេនះ lim
x→0

sin2x
ln(1+x) = 2

គ . lim
x→+∞

(lnx)3

(x+1)3 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞
េយងីបាន L = lim

x→+∞

[
(lnx)3

x3 × x3

(x+1)3

]
= lim

x→+∞

(
lnx
x

)3

× lim
x→+∞

(
x

x+1

)3

= 03 ×13 = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

(lnx)3

(x+1)3 = 0

ឃ . lim
x→0

ln(x2−x+1)
x ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន L = lim
x→0

ln[1+ x(x−1)]
x

= lim
x→0

[
ln[1+ x(x−1)]

x(x−1)
× (x−1)

]
= lim

x→0

ln[1+ x(x−1)]
x(x−1)

× lim
x→0

(x−1)

= 1× (0−1) =−1

ដូចេនះ lim
x→0

ln(x2−x+1)
x =−1
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៩ រេបៀបគណនាលមីីតរាងមិនកំណត់ 1∞  ,∞0  ,∞∞

សមា្គ ល់

េដីម្បគីណនាលីមីតរាងមិនកំណត់ 1∞ ,∞0  ,∞∞  ,0∞  ,00 េយងី្រត�វចារំូបមន្តសំខាន់ៗមួយចំនួនគឺ៖
១ . lim

x→0
(1+ x)

1
x = e

២ . lim
x→∞

(1+ 1
x )

x = e

៣ . lim
x→∞

(1+ a
x )

x = ea

៤ . lim
x→0

ln(1+x)
x = 1

៥ . lim
x→0

ex−1
x = 1

៦ . lim
x→0

ax−1
x = lna

លហំាត់គំរ ូ ២៥

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→∞

( x
x+1

)x

ខ . lim
x→0

(1+ sinx)
1
x

គ . lim
x→∞

( 2x+3
2x+1

)x+1

ឃ . lim
x→0

(cosx)
1
x

ង . lim
x→+∞

x
1

lnx

ច . lim
x→+∞

x
1
x

ឆ . lim
x→0+

xx

ជ . lim
x→0+

x
1

3lnx
2
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េម
េរៀ
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ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→∞

( x
x+1

)x ; រាងមិនកំណត់ 1∞

េយងីបាន L = lim
x→∞

(
1− 1

x+1

)x

= lim
x→∞

[(
1− 1

x+1

)−(x+1)
]− x

x+1

= e
lim
x→∞

− x
x+1 = e−1 =

1
e

ដូចេនះ lim
x→∞

( x
x+1

)x
= 1

e

ខ . lim
x→0

(1+ sinx)
1
x ; រាងមិនកំណត់ 1∞

េយងីបាន L = lim
x→0

[
(1+ sinx)

1
sinx

] sinx
x

= e
lim
x→0

sinx
x = e1 = e

ដូចេនះ lim
x→0

(1+ sinx)
1
x = e

គ . lim
x→∞

( 2x+3
2x+1

)x+1 ; រាងមិនកំណត់ 1∞

េយងីមាន 2x+3
2x+1 = 1+ 2

2x+1 = 1+ 1
2x+1

2

េយងីបាន L = lim
x→∞

(1+
1

2x+1
2

) 2x+1
2


2(x+1)
2x+1

= e
lim
x→∞

2x+2
2x+1 = e1 = e

ដូចេនះ lim
x→∞

(2x+3
2x+1

)x+1
= e

ឃ . lim
x→0

(cosx)
1
x ; រាងមិនកំណត់ 1∞

េយងីបាន L = lim
x→0

(
1−2sin2 x

2

) 1
x

= lim
x→0

[(
1−2sin2 x

2

) 1
−2sin2 x

2

]− 2sin2 x
2

x

= e
lim
x→0

[
− sin x

2x
2

·sin x
2

]
= e−(1·0) = e0 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

(cosx)
1
x = 1

ង . lim
x→+∞

x
1

lnx ; រាងមិនកំណត់ ∞0

េយងីបាន L = lim
x→+∞

(
elnx) 1

lnx = lim
x→+∞

e
lnx
lnx = e1 = e

ដូចេនះ lim
x→+∞

x
1

lnx = e

ច . lim
x→+∞

x
1
x ; រាងមិនកំណត់ ∞0

េយងីបាន L = lim
x→+∞

(
elnx) 1

x = lim
x→+∞

e
lnx
x = e0 = 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

x
1
x = 1

ឆ . lim
x→0+

xx ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន L = lim
x→0+

(
elnx)x

= lim
x→0+

ex lnx = e0 = 1

• រេបៀបទី២៖
L = lim

x→0+
[1+(x−1)]x

= lim
x→0+

{
[1+(x−1)]

1
x−1

}x(x−1)
= e0(0−1) = 1

ដូចេនះ lim
x→0+

xx = 1

ជ . lim
x→0+

x
1

3lnx
2 ; រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន L = lim
x→0+

(
elnx) 2

3lnx = lim
x→0+

e
2lnx
3lnx = e

2
3

ដូចេនះ lim
x→0+

x
1

3lnx
2 = e

2
3
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១០ រេបៀបគណនាលមីីតរាងមិនកំណត់ 0×∞

សមា្គ ល់

េដីម្បគីណនាលីមីតរាងមិនកំណត់ 0×∞ េយងី្រត�វបំែលងរាងយ៉ាងណាឲ្យចូលរាង 00 , ∞
∞។

លហំាត់គំរ ូ ២៦

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→+∞
(x3 + x)e−x

ខ . lim
x→+∞

(x3e−x + xe−x)

គ . lim
x→0

x
( 1+cosx

sinx

)
ឃ . lim

x→+∞
1
x

(
ex+3x2

x3

)

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→+∞

(x3 + x)e−x ; រាងមិនកំណត់ 0×∞

េយងីបាន L = lim
x→+∞

x3 + x
ex

= lim
x→+∞

(
x3

ex +
x
ex

)
= 0+0 = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

(x3 + x)e−x = 0

ខ . lim
x→+∞

(x3e−x + xe−x) ; រាងមិនកំណត់ 0×∞

េយងីបាន L = lim
x→+∞

(
x3

ex +
x
ex

)
= 0+0 = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

(x3e−x + xe−x) = 0

គ . lim
x→0

x
( 1+cosx

sinx

)
; រាងមិនកំណត់ 0×∞

េយងីបាន L = lim
x→0

[ x
sinx

· (1+ cosx)
]

= lim
x→0

x
sinx

· lim
x→0

(1+ cosx)

= 1 · (1+1) = 2

ដូចេនះ lim
x→0

x
( 1+cosx

sinx

)
= 2

ឃ . lim
x→+∞

1
x

(
ex+3x2

x3

)
; រាងមិនកំណត់ 0×∞

េយងីបាន L = lim
x→+∞

ex +3x2

x4

= lim
x→+∞

ex

x4 + lim
x→+∞

3
x2

=+∞+0 =+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

1
x

(
ex+3x2

x3

)
=+∞
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១១ រេបៀបគណនាលមីីតខិតជិតអនន្តចំេពាះស្វុតីចំនួនពិត

សមា្គ ល់

របូមន្តផលបូកស្វុតីសខំាន់ៗមួយចំនួនស្រមាប់េដាះ្រសាយលហំាត់៖
១ . 1+2+3+ · · ·+n = n(n+1)

2

២ . 2+4+6+ · · ·+2n = n(n+1)

៣ . 1+3+5+ · · ·+(2n−1) = n2

៤ . k+(k+1)+(k+2)+ · · ·+(k+n−1) = n(2k+n−1)
2

៥ . 12 +22 +32 + · · ·+n2 = n(n+1)(2n+1)
6

៦ . 12 +32 +52 + · · ·+(2n−1)2 = n(4n2−1)
3

៧ . 13 +23 +33 + · · ·+n3 =
[

n(n+1)
2

]2
= n2(n+1)2

4

៨ . 13 +33 +53 + · · ·+(2n−1)3 = n2(2n2 −1)

៩ . 1+ 1
2 +

1
4 +

1
8 + · · ·+ 1

2n + · · ·= 2

១០ . 1
1×2 +

1
2×3 +

1
3×4 + · · ·+ 1

n(n+1) + · · ·= 1

១១ . 1+ 1
1! +

1
2! +

1
3! + · · ·+ 1

n! + · · ·= e

១២ . ផលបូកស្វុ ីតនព្វន្ត៖ Sn = a1 +a2 +a3 + · · ·+an =
n(a1+an)

2

១៣ . ផលបូកស្វុ ីតធរណីមា្រត៖ Sn = a1 +a2 +a3 + · · ·+an = a1 × 1−qn

1−q (q ̸= 1)

លហំាត់គំរ ូ ២៧

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
n→∞

1+2+3+···+n
n2

ខ . lim
n→∞

12+22+32+···+n2

n3

គ . lim
n→∞

(
13+23+···+n3

n3 − n
4

)
ឃ . lim

n→∞

[
1

1×2 + · · ·+ 1
n(n+1)

]
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ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
n→∞

1+2+3+···+n
n2 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីមាន L = lim
n→∞

1+2+3+ · · ·+n
n2

= lim
n→∞

n(n+1)
2n2

= lim
n→∞

n2 +n
2n2

= lim
n→∞

��n2(1+ 1
n)

2��n2

= lim
n→∞

1+ 1
n

2

=
1+0

2
=

1
2

ដូចេនះ lim
n→∞

1+2+3+···+n
n2 = 1

2

ខ . lim
n→∞

12+22+···+n2

n3 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞
េយងីបាន L = lim

n→∞

n(n+1)(2n+1)
6n3

= lim
n→∞

��n3(1+ 1
n)(2+

1
n)

6��n3

= lim
n→∞

(1+ 1
n)(2+

1
n)

6

=
(1+0)(2+0)

6
=

2
6
=

1
3

ដូចេនះ lim
n→∞

12+22+···+n2

n3 = 1
3

គ . lim
n→∞

(
13+···+n3

n3 − n
4

)
; រាងមិនកំណត់ ∞−∞

េយងីបាន L = lim
n→∞

[
n2(n+1)2

4n3 − n
4

]
= lim

n→∞

[
(n+1)2

4n
− n

4

]
= lim

n→∞

(
n2 +2n+1−n2

4n

)
= lim

n→∞

2n+1
4n

= lim
n→∞

�n(2+
1
n)

4�n

=
2+0

4
=

1
2

ដូចេនះ lim
n→∞

(
13+···+n3

n3 − n
4

)
= 1

2

ឃ . lim
n→∞

[
1

1×2 + · · ·+ 1
n(n+1)

]
តាង Sn =

1
1×2 +

1
2×3 + · · ·+ 1

n(n+1)

េដាយ 1
k(k+1) =

1
k −

1
k+1 េយងីបាន៖

Sn =

(
1− 1

2

)
+

(
1
2
− 1

3

)
+ · · ·+

(
1
n
− 1

n+1

)
= 1− 1

n+1

នាឱំ្យ L = lim
n→∞

Sn = lim
n→∞

(
1− 1

n+1

)
= 1−0 = 1

ដូចេនះ lim
n→∞

[
1

1×2 + · · ·+ 1
n(n+1)

]
= 1
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១២
រេបៀបគណនាលមីីតរាងមិនកំណត់ េដាយេ្របើ្រទឹស្ដបីទ
ឡពូីតាល់

របូមន្តេដរេីវមួយចំនួនែដលចាបំាច់ស្រមាប់េដាះ្រសាយលហំាត់

អនុគមន៍ េដរេីវ អនុគមន៍ េដរេីវ
y = c y′ = 0 y = un y′ = nu′un−1

y = x y′ = 1 y = 1
u y′ =− u′

u2

y = xn y′ = nxn−1 y =
√

u y′ = u′
2
√

u

y = 1
x y′ =− 1

x2 y = u · v y′ = u′v+ v′u

y =
√

x y′ = 1
2
√

x y = u
v y′ = u′v−v′u

v2

y = ex y′ = ex y = eu y′ = u′eu

y = ax y′ = ax lna y = au y′ = u′au lna

y = lnx y′ = 1
x y = lnu y′ = u′

u

y = sinx y′ = cosx y = sinu y′ = u′ cosu

y = cosx y′ =−sinx y = cosu y′ =−u′ sinu

y = tanx y′ = 1+ tan2 x y = tanu y′ = u′(1+ tan2 u)

y = cotx y′ =−(1+ cot2 x) y = cotu y′ =−u′(1+ cot2 u)

សមា្គ ល់

• ជាទូេទ៖ េដីម្បគីណនាលីមីតេដាយេ្របី្រទឹស្តីបទឡូពីតាល់ គឺអនុវត្តចំេពាះរាងមិនកំណត់ 00 និង ∞
∞ ។ េបីជួបរាងមិនកំណត់

េផ្សងេទៀត ្រត�វបំែប្លងឱ្យចូលរាងទាងំពីរេនះជាមុនសិន។
•កាលណា lim

x→x0

f (x)
g(x) មានរាងមិនកំណត់ 00 ឬ ∞

∞ េនាះ៖

lim
x→x0

f (x)
g(x)

= lim
x→x0

f ′(x)
g′(x)

= lim
x→x0

f ′′(x)
g′′(x)

= . . .

រហូតដល់ទទួលបានលីមីតៃនកេន�មែដលមានរាងកំណត់។
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េម
េរៀ
នទ
ី2

វិធ
ីសា
�ស
្តក្នងុ
កា
រគ
ណ
នា

63

លហំាត់គំរ ូ ២៨

គណនាលីមីតខាងេ្រកាមេដាយេ្របី្រទឹស្តីបទឡូពីតាល់៖

ក . lim
x→∞

x2−1
2x2+x+2

ខ . lim
x→2

√
x+7−3
x−2

គ . lim
x→1

1+cosπx
(x−1)2

ឃ . lim
x→0

eax−1
x

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាមេដាយេ្របី្រទឹស្តីបទឡូពីតាល់៖

ក . lim
x→∞

x2−1
2x2+x+2 ; រាងមិនកំណត់ ∞∞

តាម្រទឹស្តីបទឡូពីតាល់៖
L = lim

x→∞

(x2 −1)′

(2x2 + x+2)′

= lim
x→∞

2x
4x+1

= lim
x→∞

(2x)′

(4x+1)′

= lim
x→∞

2
4
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→∞

x2−1
2x2+x+2 = 1

2

ខ . lim
x→2

√
x+7−3
x−2 ; រាងមិនកំណត់ 00

េដាយ (
√

x+7−3)′ =
1

2
√

x+7

(x−2)′ = 1

តាម្រទឹស្តីបទឡូពីតាល់៖

L = lim
x→2

1
2
√

x+7

1

=
1

2
√

2+7
=

1
6

ដូចេនះ lim
x→2

√
x+7−3
x−2 = 1

6

គ . lim
x→1

1+cosπx
(x−1)2 ; រាងមិនកំណត់ 00

េដាយ (1+ cosπx)′ =−π sinπx

[(x−1)2]′ = 2(x−1)

តាម្រទឹស្តីបទឡូពីតាល់៖
L = lim

x→1

−π sinπx
2(x−1)

= lim
x→1

(−π sinπx)′

[2(x−1)]′

= lim
x→1

−π2 cosπx
2

=
−π2(−1)

2
=

π2

2

ដូចេនះ lim
x→1

1+cosπx
(x−1)2 = π2

2

ឃ . lim
x→0

eax−1
x ; រាងមិនកំណត់ 00

េដាយ (eax −1)′ = aeax

(x)′ = 1

តាម្រទឹស្តីបទឡូពីតាល់៖
L = lim

x→0

aeax

1

= ae0 = a

ដូចេនះ lim
x→0

eax−1
x = a





លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ

េមេរៀនទីេមេរៀនទី

៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣

លហំាត់គំរទូី១លហំាត់គំរទូី១
េដាយេ្របីនិយមន័យចូរបងា្ហ ញថា៖

ក . lim
x→−2

x2−1
x+1 =−3

ខ . lim
x→a

(mx+b) = ma+b

គ . lim
x→0

3
√

x = 0

ឃ . lim
x→2

√
x =

√
2

ង . lim
x→2−

√
(x−2)(x−3) = 0

ច . lim
x→2

x2−1
x = 3

2

ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យចូរបងា្ហ ញថា៖

ក . lim
x→−2

x2−1
x+1 =−3

តាមនិយមន័យ៖ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε

| f (x)−L|< ε ⇔
∣∣∣∣x2 −1

x+1
− (−3)

∣∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣∣(x+2)(x+1)

x+1

∣∣∣∣< ε

⇔ |x+2|< ε = α
យក α = ε > 0 េនាះ ∀|x+2|< α នាឱំ្យ | f (x)−L|< ε ។
ដូចេនះ lim

x→−2
x2−1
x+1 =−3

ខ . lim
x→a

(mx+b) = ma+b

តាមនិយមន័យ៖ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε

| f (x)−L|< ε ⇔ |(mx+b)− (ma+b)|< ε

⇔ |m(x−a)|< ε

⇔ |m||x−a|< ε

⇔ |x−a|< ε
|m|

(m ̸= 0)

យក α = ε
|m| > 0 េនាះ ∀|x−a|< α នាឱំ្យ | f (x)−L|< ε

។
ដូចេនះ lim

x→a
(mx+b) = ma+b

65
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េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

គ . lim
x→0

3
√

x = 0

តាមនិយមន័យ៖ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε
| f (x)−L|< ε ⇔ | 3

√
x−0|< ε

⇔ | 3
√

x|< ε

⇔ |x|< ε3

យក α = ε3 > 0 េនាះ ∀|x|< α នាឱំ្យ | f (x)−L|< ε ។
ដូចេនះ lim

x→0
3
√

x = 0

ឃ . lim
x→2

√
x =

√
2

តាមនិយមន័យ៖ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε
| f (x)−L|< ε ⇔ |

√
x−

√
2|< ε

⇔ |x−2|
√

x+
√

2
< ε

យក 1 < x < 3 េនាះ √x+
√

2 > 1+
√

2 > 2៖
|x−2|√
x+

√
2
< |x−2|

2 < ε ⇔ |x−2|< 2ε

យក α = min(1,2ε)> 0 េនាះ ∀|x−2|< α នាឱំ្យ | f (x)−
L|< ε ។
ដូចេនះ lim

x→2

√
x =

√
2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ង . lim
x→2−

√
(x−2)(x−3) = 0

តាមនិយមន័យ៖ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε
| f (x)−0|< ε ⇔ |

√
(x−2)(x−3)|< ε

⇔ |x−2||x−3|< ε2 (∗)
េដាយ x → 2− យក 1 < x < 2៖
1 < x < 2 ⇔−2 < x−3 <−1

⇔ 1 < |x−3|< 2 (∗∗)
តាម (∗) និង (∗∗) េយងីបាន៖
|x−2||x−3|< 2|x−2|< ε2 ⇔ |x−2|< ε2

2

យក α = ε2

2 > 0 េនាះ ∀|x−2| < α នាឱំ្យ | f (x)−L| < ε
។
ដូចេនះ lim

x→2−

√
(x−2)(x−3) = 0

ច . lim
x→2

x2−1
x = 3

2

តាមនិយមន័យ៖ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε∣∣∣∣x2 −1
x

− 3
2

∣∣∣∣= ∣∣∣∣2x2 −3x−2
2x

∣∣∣∣
=

|x−2||2x+1|
|2x|

< ε (∗)

យក 1 < x < 3៖
• 2 < 2x < 6 ⇒ |2x|> 2 ⇒ 1

|2x| <
1
2

• 3 < 2x+1 < 7 ⇒ |2x+1|< 7

តាម (∗)នាឱំ្យ៖
|x−2||2x+1|

|2x| < 7|x−2|
2 < ε ⇔ |x−2|< 2ε

7

យក α = min
(
1, 2ε

7

)
> 0 េនាះនាឱំ្យ | f (x)−L|< ε ។

ដូចេនះ lim
x→2

x2−1
x = 3

2

លហំាត់គំរទូី២លហំាត់គំរទូី២
េដាយេ្របីនិយមន័យចូរបងា្ហ ញថា៖

ក . lim
x→2−

3x−1
x−2 =−∞

ខ . lim
x→2+

4x+1
x−2 =+∞

គ . lim
x→−∞

x2−2
x2+2 = 1

ឃ . lim
x→+∞

3x+1
x = 3

ង . lim
x→−∞

(x2 − x−1) = +∞

ច . lim
x→+∞

x2+3
2−x =−∞
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េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

ដំេណាះ្រសាយ

េដាយេ្របីនិយមន័យចូរបងា្ហ ញថា៖

ក . lim
x→2−

3x−1
x−2 =−∞

តាមនិយមន័យ៖ ∀M > 0, f (x)<−M
3x−1
x−2

<−M ⇔ 3+
5

x−2
<−M

⇔ 5
x−2

<−(M+3)

⇔ 5
2− x

> M+3 (x < 2)

⇔ 2− x <
5

M+3
យក α = 5

M+3 > 0 េនាះ ∀0 < 2−x < α នាឱំ្យ f (x)<−M

។
ដូចេនះ lim

x→2−
3x−1
x−2 =−∞

ខ . lim
x→2+

4x+1
x−2 =+∞

តាមនិយមន័យ៖ ∀M > 0, f (x)> M
4x+1
x−2

> M ⇔ 4+
9

x−2
> M

⇐ 9
x−2

> M (x > 2)

⇔ x−2 <
9
M

យក α = 9
M > 0 េនាះ ∀0 < x−2 < α នាឱំ្យ f (x)> M ។

ដូចេនះ lim
x→2+

4x+1
x−2 =+∞

គ . lim
x→−∞

x2−2
x2+2 = 1

តាមនិយមន័យ៖ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε

| f (x)−1|< ε ⇔
∣∣∣∣x2 −2
x2 +2

−1
∣∣∣∣< ε

⇔ 4
x2 +2

<
4
x2 < ε

⇔ x2 >
4
ε
⇔ |x|> 2√

ε
េដាយ x →−∞ ⇒ |x|=−x > 2√

ε ⇔ x <− 2√
ε

យក N = 2√
ε > 0 េនាះ ∀x <−N នាឱំ្យ | f (x)−1|< ε ។

ដូចេនះ lim
x→−∞

x2−2
x2+2 = 1

ឃ . lim
x→+∞

3x+1
x = 3

តាមនិយមន័យ៖ ∀ε > 0, | f (x)−L|< ε

| f (x)−3|< ε ⇔
∣∣∣∣3x+1

x
−3
∣∣∣∣< ε

⇔ 1
|x|

< ε ⇔ |x|> 1
ε

េដាយ x →+∞ ⇒ |x|= x > 1
ε

យក N = 1
ε > 0 េនាះ ∀x > N នាឱំ្យ | f (x)−3|< ε ។

ដូចេនះ lim
x→+∞

3x+1
x = 3

ង . lim
x→−∞

(x2 − x−1) = +∞

តាមនិយមន័យ៖ ∀M > 0, f (x)> M

x2 − x−1 > M ⇔
(

x− 1
2

)2

− 5
4
> M

⇔
(

x− 1
2

)2

> M+
5
4

⇔
∣∣∣∣x− 1

2

∣∣∣∣>
√

M+
5
4

េដាយ x →−∞ ⇒
∣∣x− 1

2

∣∣= 1
2 − x >

√
M+ 5

4

⇒ x < 1
2 −
√

M+ 5
4 <−

√
M

យក N =
√

M+ 5
4 > 0 េនាះ ∀x <−N នាឱំ្យ f (x)> M ។

ដូចេនះ lim
x→−∞

(x2 − x−1) = +∞

ច . lim
x→+∞

x2+3
2−x =−∞

តាមនិយមន័យ៖ ∀M > 0, f (x)<−M
x2 +3
2− x

<−M ⇔−(x+2)+
7

2− x
<−M

ចំេពាះ x > 3 េនាះ 7
2−x < 0 នាឱំ្យ៖

−(x+2)<−M ⇔ x > M−2

យក N = M+2 > 0 េនាះ ∀x > N នាឱំ្យ f (x)<−M ។
ដូចេនះ lim

x→+∞
x2+3
2−x =−∞
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លហំាត់គំរទូី៣លហំាត់គំរទូី៣
គណនាតៃម្ល α > 0 េទតាមតៃម្ល ε នីមួយៗែដលេគឱ្យដូចខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→2

(x2 + x−6) = 0 (ε = 10−7)

ខ . lim
x→−3

(x2 + x−6) = 0 (ε = 10−9)

គ . lim
x→−1

(3−4x) = 7 (ε = 2×10−2)

ឃ . lim
x→3

x2 = 9 (ε = 5×10−3)

ង . lim
x→−2

x2−4
x+2 =−4 (ε = 10−2)

ច . lim
x→−2

(2+5x) =−8 (ε = 2×10−2)

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាតៃម្ល α > 0 េទតាមតៃម្ល ε នីមួយៗែដលេគឱ្យ៖

ក . lim
x→2

(x2 + x−6) = 0 (ε = 10−7)

តាមនិយមន័យ៖ |(x2 + x−6)−0|< ε
⇔ |x+3||x−2|< ε (∗)
េដាយ x → 2 យក 1 < x < 3 ⇒ |x+3|< 6 (∗∗)
តាម (∗) និង (∗∗) េយងីបាន៖
6|x−2|< ε ⇔ |x−2|< ε

6 = α
ែត ε = 10−7 ⇒ α = 10−7

6

ដូចេនះ េបី ε = 10−7 េនាះ α = 10−7

6

ខ . lim
x→−3

(x2 + x−6) = 0 (ε = 10−9)

តាមនិយមន័យ៖ |(x2 + x−6)−0|< ε
⇔ |x+3||x−2|< ε (∗)
េដាយ x →−3 យក −4 < x <−2 ⇒ |x−2|< 6 (∗∗)
តាម (∗) និង (∗∗) េយងីបាន៖
6|x+3|< ε ⇔ |x+3|< ε

6 = α
ែត ε = 10−9 ⇒ α = 10−9

6

ដូចេនះ េបី ε = 10−9 េនាះ α = 10−9

6

គ . lim
x→−1

(3−4x) = 7 (ε = 2×10−2)

តាមនិយមន័យ៖ |(3−4x)−7|< ε
⇔ |−4(x+1)|< ε ⇔ |x+1|< ε

4 = α
ែត ε = 2×10−2 ⇒ α = 2×10−2

4 = 10−2

2

ដូចេនះ េបី ε = 2×10−2 េនាះ α = 10−2

2

ឃ . lim
x→3

x2 = 9 (ε = 5×10−3)

តាមនិយមន័យ៖ |x2 −9|< ε
⇔ |x+3||x−3|< ε (∗)
េដាយ x → 3 យក 2 < x < 4 ⇒ |x+3|< 7 (∗∗)
តាម (∗) និង (∗∗) េយងីបាន៖
7|x−3|< ε ⇔ |x−3|< ε

7 = α
ែត ε = 5×10−3 ⇒ α = 5×10−3

7

ដូចេនះ េបី ε = 5×10−3 េនាះ α = 5×10−3

7

ង . lim
x→−2

x2−4
x+2 =−4 (ε = 10−2)

តាមនិយមន័យ៖
∣∣∣ x2−4

x+2 − (−4)
∣∣∣< ε

⇔
∣∣∣ (x+2)2

x+2

∣∣∣= |x+2|< ε = α

ែត ε = 10−2 ⇒ α = 10−2

ដូចេនះ េបី ε = 10−2 េនាះ α = 10−2

ច . lim
x→−2

(2+5x) =−8 (ε = 2×10−2)

តាមនិយមន័យ៖ |(2+5x)− (−8)|< ε
⇔ |5(x+2)|< ε ⇔ |x+2|< ε

5 = α
ែត ε = 2×10−2 ⇒ α = 2×10−2

5

ដូចេនះ េបី ε = 2×10−2 េនាះ α = 2×10−2

5
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លហំាត់គំរទូី៤លហំាត់គំរទូី៤
ចូររកតៃម្លធំបំផុតៃន α > 0 ែដលេផ្ទ�ងផា្ទ ត់លក្ខខណ្ឌ ខាងេ្រកាម៖
ក . 0 < |x+2|< α ែដល 0 < |3x+6|< 0.000009

ខ . 0 < |x+3|< α ែដល 0 <
∣∣∣ 4x2+24x+36

x+3

∣∣∣< 0.000000044

ដំេណាះ្រសាយ

ចូររកតៃម្លធំបំផុតៃន α > 0 ែដលេផ្ទ�ងផា្ទ ត់លក្ខខណ្ឌ ខាងេ្រកាម៖

ក . 0 < |x+2|< α ែដល 0 < |3x+6|< 0.000009
0 < |3x+6|< 0.000009 ⇔ 0 < |3(x+2)|< 0.000009

⇔ 0 < |x+2|< 0.000009
3

⇔ 0 < |x+2|< 0.000003

ដូចេនះ តៃម្លធំបំផុតៃន α = 0.000003

ខ . 0 < |x+3|< α ែដល 0 <
∣∣∣ 4x2+24x+36

x+3

∣∣∣< 0.000000044

0 <

∣∣∣∣4x2 +24x+36
x+3

∣∣∣∣= ∣∣∣∣4(x+3)2

x+3

∣∣∣∣
= |4(x+3)|< 0.000000044

⇔ |x+3|< 0.000000044
4

⇔ |x+3|< 0.000000011

ដូចេនះ តៃម្លធំបំផុតៃន α = 0.000000011

លហំាត់គំរទូី៥លហំាត់គំរទូី៥
គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

2020

ខ . lim
x→0

2020
2021

គ . lim
x→−2

(3x+4)

ឃ . lim
x→2

(x2 − x)

ង . lim
x→2

(5x4 −3x3 − x+2)

ច . lim
x→1

(x2 + x)(3x−4)

ឆ . lim
x→2

2x2−1
x−4

ជ . lim
x→0

sinx
x+1

ឈ . lim
x→ π

3

(sinx+ cosx)

ញ . lim
x→ π

3

tanx+2
sinx+1

ដ . lim
x→ π

6

tan(2x)+cot3x
sinx

ឋ . lim
x→1

(lnx+ ln4x)

ឌ . lim
x→3

ex+1 · x

ឍ . lim
x→3

xe
x
3

x+1
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ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

2020

តាមរូបមន្ត lim
x→a

k = k

ដូចេនះ lim
x→0

2020 = 2020

ខ . lim
x→0

2020
2021

តាមរូបមន្ត lim
x→a

k = k

ដូចេនះ lim
x→0

2020
2021 = 2020

2021

គ . lim
x→−2

(3x+4)

េយងីបាន៖
lim

x→−2
(3x+4) = 3(−2)+4 =−2

ដូចេនះ lim
x→−2

(3x+4) =−2

ឃ . lim
x→2

(x2 − x)

េយងីបាន៖
lim
x→2

(x2 − x) = 22 −2 = 2

ដូចេនះ lim
x→2

(x2 − x) = 2

ង . lim
x→2

(5x4 −3x3 − x+2)

េយងីបាន៖
lim
x→2

(5x4 −3x3 − x+2) = 5(2)4 −3(2)3 −2+2

= 80−24 = 56

ដូចេនះ lim
x→2

(5x4 −3x3 − x+2) = 56

ច . lim
x→1

(x2 + x)(3x−4)

េយងីបាន៖
lim
x→1

(x2 + x)(3x−4) = (12 +1)(3(1)−4)

= 2(−1) =−2

ដូចេនះ lim
x→1

(x2 + x)(3x−4) =−2

ឆ . lim
x→2

2x2−1
x−4

េយងីបាន៖
lim
x→2

2x2−1
x−4 = 2(2)2−1

2−4 =− 7
2

ដូចេនះ lim
x→2

2x2−1
x−4 =− 7

2

ជ . lim
x→0

sinx
x+1

េយងីបាន៖ lim
x→0

sinx
x+1 = sin0

0+1 = 0

ដូចេនះ lim
x→0

sinx
x+1 = 0

ឈ . lim
x→ π

3

(sinx+ cosx)

េយងីបាន៖ lim
x→ π

3

(sinx+ cosx) =
√

3
2 + 1

2 =
√

3+1
2

ដូចេនះ lim
x→ π

3

(sinx+ cosx) =
√

3+1
2

ញ . lim
x→ π

3

tanx+2
sinx+1

េយងីបាន៖ lim
x→ π

3

tanx+2
sinx+1 =

√
3+2√
3

2 +1
= 2

ដូចេនះ lim
x→ π

3

tanx+2
sinx+1 = 2

ដ . lim
x→ π

6

tan2x+cot3x
sinx

េយងីបាន៖ lim
x→ π

6

tan2x+cot3x
sinx =

√
3+0
1
2

= 2
√

3

ដូចេនះ lim
x→ π

6

tan2x+cot3x
sinx = 2

√
3

ឋ . lim
x→1

(lnx+ ln4x)

េយងីបាន៖ lim
x→1

(lnx+ ln4x) = 0+ ln4 = ln4

ដូចេនះ lim
x→1

(lnx+ ln4x) = ln4

ឌ . lim
x→3

xex+1

េយងីបាន៖ lim
x→3

xex+1 = 3e3+1 = 3e4

ដូចេនះ lim
x→3

xex+1 = 3e4

ឍ . lim
x→3

xe
x
3

x+1

េយងីបាន៖ lim
x→3

xe
x
3

x+1 = 3e
3
3

3+1 = 3e
4

ដូចេនះ lim
x→3

xe
x
3

x+1 = 3e
4
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េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

លហំាត់គំរទូី៦លហំាត់គំរទូី៦
គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→4
x2−6x+8

x2−16

ខ . lim
x→−3

x2+x−6
9−x2

គ . lim
x→5

x2−7x+10
x2−25

ឃ . lim
x→2

x2−8x+12
x2−4

ង . lim
x→−3

x2−2x−15
x2+10x+21

ច . lim
x→4

x2+x−20
2x2−3x−20

ឆ . lim
x→− 3

2

2x2+9x+9
6x2+7x−3

ជ . lim
x→4

2x2−3x−20
x2+x−20

ឈ . lim
x→− 5

2

25−4x2

2x2+9x+10

ញ . lim
x→3

9−x2

x2−7x+12

ដ . lim
x→4

16−x2

3x2−10x−8

ឋ . lim
x→8

(x+1)(x2−64)
x2−3x−40

ឌ . lim
x→5

x2−2x−15
−x2+7x−10

ឍ . lim
x→6

2x2−16x+24
36−x2

ណ . lim
x→ 4

3

−6x2+17x−12
−3x2−8x+16

ត . lim
x→1

x2−1
x2+2x−3

ថ . lim
x→−1

x2+3x+2
x2−2x−3

ទ . lim
x→3

x2−9
x2−x−6

ធ . lim
x→1

x2+3x−4
2x2−5x+3

ន . lim
x→2

1
x2 −

1
4

x−2

ដំេណាះ្រសាយ

គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→4

x2−6x+8
x2−16 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→4

x2 −6x+8
x2 −16

= lim
x→4

(x−4)(x−2)
(x−4)(x+4)

= lim
x→4

x−2
x+4

=
1
4

ដូចេនះ lim
x→4

x2−6x+8
x2−16 = 1

4

ខ . lim
x→−3

x2+x−6
9−x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→−3

x2 + x−6
9− x2 = lim

x→−3

(x+3)(x−2)
(3+ x)(3− x)

= lim
x→−3

x−2
3− x

=−5
6

ដូចេនះ lim
x→−3

x2+x−6
9−x2 =− 5

6

គ . lim
x→5

x2−7x+10
x2−25 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→5

x2 −7x+10
x2 −25

= lim
x→5

(x−5)(x−2)
(x−5)(x+5)

= lim
x→5

x−2
x+5

=
3

10

ដូចេនះ lim
x→5

x2−7x+10
x2−25 = 3

10

ឃ . lim
x→2

x2−8x+12
x2−4 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→2

x2 −8x+12
x2 −4

= lim
x→2

(x−6)(x−2)
(x−2)(x+2)

= lim
x→2

x−6
x+2

=−1

ដូចេនះ lim
x→2

x2−8x+12
x2−4 =−1
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ង . lim
x→−3

x2−2x−15
x2+10x+21 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→−3

x2 −2x−15
x2 +10x+21

= lim
x→−3

(x+3)(x−5)
(x+3)(x+7)

= lim
x→−3

x−5
x+7

=−2

ដូចេនះ lim
x→−3

x2−2x−15
x2+10x+21 =−2

ច . lim
x→4

x2+x−20
2x2−3x−20 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→4

x2 + x−20
2x2 −3x−20

= lim
x→4

(x−4)(x+5)
(x−4)(2x+5)

= lim
x→4

x+5
2x+5

=
9

13

ដូចេនះ lim
x→4

x2+x−20
2x2−3x−20 = 9

13

ឆ . lim
x→− 3

2

2x2+9x+9
6x2+7x−3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→− 3

2

2x2 +9x+9
6x2 +7x−3

= lim
x→− 3

2

(x+3)(2x+3)
(3x−1)(2x+3)

= lim
x→− 3

2

x+3
3x−1

=− 3
11

ដូចេនះ lim
x→− 3

2

2x2+9x+9
6x2+7x−3 =− 3

11

ជ . lim
x→4

2x2−3x−20
x2+x−20 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→4

2x2 −3x−20
x2 + x−20

= lim
x→4

(x−4)(2x+5)
(x−4)(x+5)

= lim
x→4

2x+5
x+5

=
13
9

ដូចេនះ lim
x→4

2x2−3x−20
x2+x−20 = 13

9

ឈ . lim
x→− 5

2

25−4x2

2x2+9x+10 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→− 5

2

25−4x2

2x2 +9x+10
= lim

x→− 5
2

(5−2x)(5+2x)
(x+2)(2x+5)

= lim
x→− 5

2

5−2x
x+2

=−20

ដូចេនះ lim
x→− 5

2

25−4x2

2x2+9x+10 =−20

ញ . lim
x→3

9−x2

x2−7x+12 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→3

9− x2

x2 −7x+12
= lim

x→3

(3− x)(3+ x)
(x−3)(x−4)

= lim
x→3

−(3+ x)
x−4

= 6

ដូចេនះ lim
x→3

9−x2

x2−7x+12 = 6

ដ . lim
x→4

16−x2

3x2−10x−8 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→4

16− x2

3x2 −10x−8
= lim

x→4

(4− x)(4+ x)
(x−4)(3x+2)

= lim
x→4

−(4+ x)
3x+2

=−4
7

ដូចេនះ lim
x→4

16−x2

3x2−10x−8 =− 4
7

ឋ . lim
x→8

(x+1)(x2−64)
x2−3x−40 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→8

(x+1)(x2 −64)
x2 −3x−40

= lim
x→8

(x+1)(x−8)(x+8)
(x−8)(x+5)

= lim
x→8

(x+1)(x+8)
x+5

=
144
13

ដូចេនះ lim
x→8

(x+1)(x2−64)
x2−3x−40 = 144

13
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េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ឌ . lim
x→5

x2−2x−15
−x2+7x−10 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→5

x2 −2x−15
−x2 +7x−10

= lim
x→5

(x−5)(x+3)
(x−5)(−x+2)

= lim
x→5

x+3
−x+2

=−8
3

ដូចេនះ lim
x→5

x2−2x−15
−x2+7x−10 =−8

3

ឍ . lim
x→6

2x2−16x+24
36−x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→6

2x2 −16x+24
36− x2 = lim

x→6

2(x−6)(x−2)
(6− x)(6+ x)

= lim
x→6

2(x−2)
−x−6

=−2
3

ដូចេនះ lim
x→6

2x2−16x+24
36−x2 =− 2

3

ណ . lim
x→ 4

3

−6x2+17x−12
−3x2−8x+16 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→ 4

3

−6x2 +17x−12
−3x2 −8x+16

= lim
x→ 4

3

(3x−4)(3−2x)
(3x−4)(−x−4)

= lim
x→ 4

3

3−2x
−x−4

=− 1
16

ដូចេនះ lim
x→ 4

3

−6x2+17x−12
−3x2−8x+16 =− 1

16

ត . lim
x→1

x2−1
x2+2x−3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→1

x2 −1
x2 +2x−3

= lim
x→1

(x−1)(x+1)
(x−1)(x+3)

= lim
x→1

x+1
x+3

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→1

x2−1
x2+2x−3 = 1

2

ថ . lim
x→−1

x2+3x+2
x2−2x−3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→−1

x2 +3x+2
x2 −2x−3

= lim
x→−1

(x+1)(x+2)
(x−3)(x+1)

= lim
x→−1

x+2
x−3

=−1
4

ដូចេនះ lim
x→−1

x2+3x+2
x2−2x−3 =− 1

4

ទ . lim
x→3

x2−9
x2−x−6 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→3

x2 −9
x2 − x−6

= lim
x→3

(x−3)(x+3)
(x−3)(x+2)

= lim
x→3

x+3
x+2

=
6
5

ដូចេនះ lim
x→3

x2−9
x2−x−6 = 6

5

ធ . lim
x→1

x2+3x−4
2x2−5x+3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→1

x2 +3x−4
2x2 −5x+3

= lim
x→1

(x−1)(x+4)
(x−1)(2x−3)

= lim
x→1

x+4
2x−3

=−5

ដូចេនះ lim
x→1

x2+3x−4
2x2−5x+3 =−5

ន . lim
x→2

1
x2 −

1
4

x−2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→2

1
x2 − 1

4

x−2
= lim

x→2

4− x2

4x2(x−2)

= lim
x→2

−(x−2)(x+2)
4x2(x−2)

= lim
x→2

−(x+2)
4x2 =−1

4

ដូចេនះ lim
x→2

1
x2 −

1
4

x−2 =−1
4
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លហំាត់គំរទូី៧លហំាត់គំរទូី៧
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→2
x3−8
x−2

ខ . lim
x→3

x3−27
x−3

គ . lim
x→−4

x3+64
x+4

ឃ . lim
x→1

x3−3x2+3x−1
x3−x

ង . lim
x→−5

x2+7x+10
x3+5x2−x−5

ច . lim
x→a

xn−an

x−a ,n ≥ 1

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→2

x3−8
x−2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→2

x3 −8
x−2

= lim
x→2

(x−2)(x2 +2x+4)
x−2

= lim
x→2

(x2 +2x+4) = 12

ដូចេនះ lim
x→2

x3−8
x−2 = 12

ខ . lim
x→3

x3−27
x−3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→3

x3 −27
x−3

= lim
x→3

(x−3)(x2 +3x+9)
x−3

= lim
x→3

(x2 +3x+9) = 27

ដូចេនះ lim
x→3

x3−27
x−3 = 27

គ . lim
x→−4

x3+64
x+4 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→−4

x3 +64
x+4

= lim
x→−4

(x+4)(x2 −4x+16)
x+4

= lim
x→−4

(x2 −4x+16) = 48

ដូចេនះ lim
x→−4

x3+64
x+4 = 48

ឃ . lim
x→1

x3−3x2+3x−1
x3−x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→1

x3 −3x2 +3x−1
x3 − x

= lim
x→1

(x−1)(x2 −2x+1)
(x−1)(x2 + x)

= lim
x→1

(x−1)2

x(x+1)
= 0

ដូចេនះ lim
x→1

x3−3x2+3x−1
x3−x = 0

ង . lim
x→−5

x2+7x+10
x3+5x2−x−5 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន lim
x→−5

x2 +7x+10
x3 +5x2 − x−5

= lim
x→−5

(x+5)(x+2)
(x+5)(x2 −1)

= lim
x→−5

x+2
x2 −1

=−1
8

ដូចេនះ lim
x→−5

x2+7x+10
x3+5x2−x−5 =− 1

8

ច . lim
x→a

xn−an

x−a (n ≥ 1), រាងមិនកំណត់ 00
េយងីបាន lim

x→a

xn −an

x−a
= lim

x→a

(x−a)(xn−1 + xn−2a+ · · ·+an−1)

x−a

= lim
x→a

(xn−1 + xn−2a+ · · ·+an−1)

= an−1 +an−1 + · · ·+an−1︸ ︷︷ ︸
n តួ

= nan−1

ដូចេនះ lim
x→a

xn−an

x−a = nan−1
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លហំាត់គំរទូី៨លហំាត់គំរទូី៨
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→−2
x3+8
x2+2x

ខ . lim
x→−2

x3+3x2+2x
x2−x−6

គ . lim
x→ 1

2

8x3−1
6x2−5x+1

ឃ . lim
x→1

(x−1)(x3+x−2)
x3−x2−x+1

ង . lim
x→2

x3−4x2+x+6
x3−4x2−11x+30

ច . lim
x→−5

x3+6x2+3x−10
2x3+15x2+22x−15

ឆ . lim
x→−3

x3+3x2−4x−12
3x3+11x2+5x−3

ជ . lim
x→ 1

2

2x3+3x2−1
2x3−x2−18x+9

ឈ . lim
x→1

x3+3x2−9x+5
x3−5x2+7x−3

ញ . lim
x→−2

x3+7x2+16x+12
2x3+9x2+12x+4

ដ . lim
x→−2

x+2
x3+7x2+16x+12

ឋ . lim
x→3

x3−2x2−15x+36
−x3+11x2−39x+45

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→−2

x3+8
x2+2x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→−2

(x+2)(x2 −2x+4)
x(x+2)

= lim
x→−2

x2 −2x+4
x

=
12
−2

=−6

ដូចេនះ lim
x→−2

x3+8
x2+2x =−6

ខ . lim
x→−2

x3+3x2+2x
x2−x−6 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→−2

(x+2)(x2 + x)
(x+2)(x−3)

= lim
x→−2

x2 + x
x−3

=
2
−5

=−2
5

ដូចេនះ lim
x→−2

x3+3x2+2x
x2−x−6 =− 2

5

គ . lim
x→ 1

2

8x3−1
6x2−5x+1 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→ 1

2

(2x−1)(4x2 +2x+1)
(2x−1)(3x−1)

= lim
x→ 1

2

4x2 +2x+1
3x−1

=
3
1
2

= 6

ដូចេនះ lim
x→ 1

2

8x3−1
6x2−5x+1 = 6

ឃ . lim
x→1

(x−1)(x3+x−2)
x3−x2−x+1 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→1

(x−1)2(x2 + x+2)
(x−1)2(x+1)

= lim
x→1

x2 + x+2
x+1

=
4
2
= 2

ដូចេនះ lim
x→1

(x−1)(x3+x−2)
x3−x2−x+1 = 2

ង . lim
x→2

x3−4x2+x+6
x3−4x2−11x+30 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→2

(x−2)(x2 −2x−3)
(x−2)(x2 −2x−15)

= lim
x→2

x2 −2x−3
x2 −2x−15

=
−3
−15

=
1
5

ដូចេនះ lim
x→2

x3−4x2+x+6
x3−4x2−11x+30 = 1

5

ច . lim
x→−5

x3+6x2+3x−10
2x3+15x2+22x−15 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→−5

(x+5)(x2 + x−2)
(x+5)(2x2 +5x−3)

= lim
x→−5

x2 + x−2
2x2 +5x−3

=
18
22

=
9
11

ដូចេនះ lim
x→−5

x3+6x2+3x−10
2x3+15x2+22x−15 = 9

11
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ឆ . lim
x→−3

x3+3x2−4x−12
3x3+11x2+5x−3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→−3

(x+3)(x2 −4)
(x+3)(3x2 +2x−1)

= lim
x→−3

x2 −4
3x2 +2x−1

=
5
20

=
1
4

ដូចេនះ lim
x→−3

x3+3x2−4x−12
3x3+11x2+5x−3 = 1

4

ជ . lim
x→ 1

2

2x3+3x2−1
2x3−x2−18x+9 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→ 1

2

(2x−1)(x2 +2x+1)
(2x−1)(x2 −9)

= lim
x→ 1

2

x2 +2x+1
x2 −9

=− 9
35

ដូចេនះ lim
x→ 1

2

2x3+3x2−1
2x3−x2−18x+9 =− 9

35

ឈ . lim
x→1

x3+3x2−9x+5
x3−5x2+7x−3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→1

(x+5)(x−1)2

(x−3)(x−1)2

= lim
x→1

x+5
x−3

=
6
−2

=−3

ដូចេនះ lim
x→1

x3+3x2−9x+5
x3−5x2+7x−3 =−3

ញ . lim
x→−2

x3+7x2+16x+12
2x3+9x2+12x+4 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→−2

(x+3)(x+2)2

(2x+1)(x+2)2

= lim
x→−2

x+3
2x+1

=
1
−3

=−1
3

ដូចេនះ lim
x→−2

x3+7x2+16x+12
2x3+9x2+12x+4 =−1

3

ដ . lim
x→−2

x+2
x3+7x2+16x+12 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→−2

x+2
(x+2)(x2 +5x+6)

= lim
x→−2

1
(x+2)(x+3)

• េបី x →−2− េនាះ lim
x→−2−

=−∞

• េបី x →−2+ េនាះ lim
x→−2+

=+∞

ដូចេនះ lim
x→−2−

=−∞, lim
x→−2+

=+∞

ឋ . lim
x→3

x3−2x2−15x+36
−x3+11x2−39x+45 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→3

(x+4)(x−3)2

(−x+5)(x−3)2

= lim
x→3

x+4
−x+5

=
7
2

ដូចេនះ lim
x→3

x3−2x2−15x+36
−x3+11x2−39x+45 = 7

2
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េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

លហំាត់គំរទូី៩លហំាត់គំរទូី៩
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→4

√
x−2

x−4

ខ . lim
x→2

√
2x−2
x−2

គ . lim
x→−1

1+x√
x2+3−2

ឃ . lim
x→0

√
x+2−

√
2

x

ង . lim
x→0

2−
√

x+4
x

ច . lim
x→2

√
7+x−3
x−2

ឆ . lim
x→1

√
x+3−

√
3x+1√

x−1

ជ . lim
x→2

√
2x−2

3
√

x+2−6

ឈ . lim
x→−1

√
x+2−1

1−
√

2x+3

ញ . lim
x→ 1

2

√
2x+1−

√
2

2−
√

8x

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→4

√
x−2

x−4 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→4

(
√

x−2)(
√

x+2)
(x−4)(

√
x+2)

= lim
x→4

x−4
(x−4)(

√
x+2)

= lim
x→4

1√
x+2

=
1

2+2
=

1
4

ដូចេនះ lim
x→4

√
x−2

x−4 = 1
4

ខ . lim
x→2

√
2x−2
x−2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→2

2x−4
(x−2)(

√
2x+2)

= lim
x→2

2(x−2)
(x−2)(

√
2x+2)

= lim
x→2

2√
2x+2

=
2

2+2
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→2

√
2x−2
x−2 = 1

2

គ . lim
x→−1

1+x√
x2+3−2

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→−1

(1+ x)(
√

x2 +3+2)
x2 +3−4

= lim
x→−1

(1+ x)(
√

x2 +3+2)
(x−1)(x+1)

= lim
x→−1

√
x2 +3+2

x−1
=

2+2
−1−1

=−2

ដូចេនះ lim
x→−1

1+x√
x2+3−2

=−2

ឃ . lim
x→0

√
x+2−

√
2

x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

x+2−2
x(
√

x+2+
√

2)

= lim
x→0

x
x(
√

x+2+
√

2)

= lim
x→0

1
√

x+2+
√

2
=

1
2
√

2
=

√
2

4

ដូចេនះ lim
x→0

√
x+2−

√
2

x =
√

2
4
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ង . lim
x→0

2−
√

x+4
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

4− (x+4)
x(2+

√
x+4)

= lim
x→0

−x
x(2+

√
x+4)

= lim
x→0

−1
2+

√
x+4

=
−1

2+2
=−1

4

ដូចេនះ lim
x→0

2−
√

x+4
x =− 1

4

ច . lim
x→2

√
7+x−3
x−2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→2

7+ x−9
(x−2)(

√
7+ x+3)

= lim
x→2

x−2
(x−2)(

√
7+ x+3)

= lim
x→2

1√
7+ x+3

=
1

3+3
=

1
6

ដូចេនះ lim
x→2

√
7+x−3
x−2 = 1

6

ឆ . lim
x→1

√
x+3−

√
3x+1√

x−1 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→1

[(x+3)− (3x+1)](
√

x+1)
(x−1)(

√
x+3+

√
3x+1)

= lim
x→1

−2(x−1)(
√

x+1)
(x−1)(

√
x+3+

√
3x+1)

= lim
x→1

−2(
√

x+1)√
x+3+

√
3x+1

=
−2(2)
2+2

=−1

ដូចេនះ lim
x→1

√
x+3−

√
3x+1√

x−1 =−1

ជ . lim
x→2

√
2x−2

3
√

x+2−6
(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→2

(2x−4)(
√

x+2+2)
3(x−2)(

√
2x+2)

= lim
x→2

2(x−2)(
√

x+2+2)
3(x−2)(

√
2x+2)

=
2(
√

4+2)
3(
√

4+2)
=

2
3

ដូចេនះ lim
x→2

√
2x−2

3
√

x+2−6
= 2

3

ឈ . lim
x→−1

√
x+2−1

1−
√

2x+3
(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→−1

(x+1)(1+
√

2x+3)
−2(x+1)(

√
x+2+1)

= lim
x→−1

1+
√

2x+3
−2(

√
x+2+1)

=
1+1

−2(1+1)
=−1

2

ដូចេនះ lim
x→−1

√
x+2−1

1−
√

2x+3
=− 1

2

ញ . lim
x→ 1

2

√
2x+1−

√
2

2−
√

8x
(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→1

2

(2x−1)(2+
√

8x)
−4(2x−1)(

√
2x+1+

√
2)

= lim
x→1

2

2+
√

8x
−4(

√
2x+1+

√
2)

=
2+2

−4(
√

2+
√

2)
=

4
−8

√
2
=−

√
2

4

ដូចេនះ lim
x→ 1

2

√
2x+1−

√
2

2−
√

8x
=−

√
2

4
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េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

លហំាត់គំរទូី១០លហំាត់គំរទូី១០
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→1

3√x−2+ 3√1−x+x2

x2−1

ខ . lim
x→64

√
x−8

3√x−4

គ . lim
x→1

3√7+x3−
√

3+x2

x−1

ឃ . lim
x→1

3√x3+7x− 3√10x−2
(x−1)2

ង . lim
x→0

3√x2+1+ 3√x2−1
x2

ច . lim
x→4

3√x+4+ 3√8−x2

x−4

ឆ . lim
x→−2

3√x2−2x+ 3√x−6
x+2

ជ . lim
x→0

3√x+1−1
x(x+2)

ឈ . lim
x→1

5√x2+x−1−1
1+ 3√1−2x

ញ . lim
x→0

5
√

(x+1)3−1
x

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→1

3√x−2+ 3√1−x+x2

x2−1 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីអាចបំែបកជាពីរលីមីត៖
L = lim

x→1

3
√

x−2+1
x2 −1︸ ︷︷ ︸
A

+ lim
x→1

3
√

1− x+ x2 −1
x2 −1︸ ︷︷ ︸
B

• គណនា A៖ គុណកេន�មឆា្ល ស់ K1 ៃនភាគយក
A = lim

x→1

x−1
(x−1)(x+1)K1

=
1

(2)(3)
=

1
6

• គណនា B៖ គុណកេន�មឆា្ល ស់ K2 ៃនភាគយក
B = lim

x→1

x(x−1)
(x−1)(x+1)K2

=
1

(2)(3)
=

1
6

នាឱំ្យ L = A+B = 1
6 +

1
6 = 1

3

ដូចេនះ lim
x→1

3√x−2+ 3√1−x+x2

x2−1 = 1
3

ខ . lim
x→64

√
x−8

3√x−4 (រាងមិនកំណត់ 00)

គុណកេន�មឆា្ល ស់ភាគយក និងភាគែបង៖
េយងីបាន= lim

x→64

(x−64)( 3
√

x2 +4 3
√

x+16)
(x−64)(

√
x+8)

= lim
x→64

3
√

x2 +4 3
√

x+16√
x+8

=
16+16+16

8+8
=

48
16

= 3

ដូចេនះ lim
x→64

√
x−8

3√x−4 = 3

គ . lim
x→1

3√7+x3−
√

3+x2

x−1 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីអាចបំែបកជាពីរលីមីត៖
L = lim

x→1

3
√

7+ x3 −2
x−1︸ ︷︷ ︸
A

− lim
x→1

√
3+ x2 −2

x−1︸ ︷︷ ︸
B

• គណនា A៖ គុណកេន�មឆា្ល ស់ K ៃនភាគយក
A = lim

x→1

x3 −1
(x−1)K

= lim
x→1

(x−1)(x2 + x+1)
(x−1)K

=
3

12
=

1
4

• គណនា B៖ គុណកេន�មឆា្ល ស់ភាគយក
B = lim

x→1

x2 −1
(x−1)(

√
3+ x2 +2)

= lim
x→1

x+1√
3+ x2 +2

=
2
4
=

1
2

នាឱំ្យ L = A−B = 1
4 −

1
2 =− 1

4

ដូចេនះ lim
x→1

3√7+x3−
√

3+x2

x−1 =−1
4

ឃ . lim
x→1

3√x3+7x− 3√10x−2
(x−1)2 (រាងមិនកំណត់ 00)

គុណកេន�មឆា្ល ស់ K ៃនភាគយក េយងីបាន៖
L = lim

x→1

x3 −3x+2
(x−1)2K

= lim
x→1

(x−1)2(x+2)
(x−1)2K

= lim
x→1

x+2
K

=
1+2

4+4+4
=

1
4

ដូចេនះ lim
x→1

3√x3+7x− 3√10x−2
(x−1)2 = 1

4
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ង . lim
x→0

3√x2+1+ 3√x2−1
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

តាង K = 3
√

(x2 +1)2 − 3
√
(x2 +1)(x2 −1)+ 3

√
(x2 −1)2

េយងីបាន= lim
x→0

(x2 +1)+(x2 −1)
x2K

= lim
x→0

2x2

x2K
= lim

x→0

2
K

=
2

1− (−1)+1
=

2
3

ដូចេនះ lim
x→0

3√x2+1+ 3√x2−1
x2 = 2

3

ច . lim
x→4

3√x+4+ 3√8−x2

x−4 (រាងមិនកំណត់ 00)
តាង K = 3

√
(x+4)2 − 3

√
(x+4)(8− x2)+ 3

√
(8− x2)2

េយងីបាន= lim
x→4

(x+4)+(8− x2)

(x−4)K

= lim
x→4

−(x−4)(x+3)
(x−4)K

= lim
x→4

−(x+3)
K

=
−(4+3)

4− (−4)+4
=− 7

12

ដូចេនះ lim
x→4

3√x+4+ 3√8−x2

x−4 =− 7
12

ឆ . lim
x→−2

3√x2−2x+ 3√x−6
x+2 (រាងមិនកំណត់ 00)

តាង K = 3
√

(x2 −2x)2− 3
√
(x2 −2x)(x−6)+ 3

√
(x−6)2

េយងីបាន= lim
x→−2

(x2 −2x)+(x−6)
(x+2)K

= lim
x→−2

(x−3)(x+2)
(x+2)K

= lim
x→−2

x−3
K

=
−2−3

4− (−4)+4
=− 5

12

ដូចេនះ lim
x→−2

3√x2−2x+ 3√x−6
x+2 =− 5

12

ជ . lim
x→0

3√x+1−1
x(x+2) (រាងមិនកំណត់ 00)

តាង K = 3
√
(x+1)2 + 3

√
x+1+1

េយងីបាន= lim
x→0

(x+1)−1
x(x+2)K

= lim
x→0

x
x(x+2)K

= lim
x→0

1
(x+2)K

=
1

(0+2)(1+1+1)
=

1
6

ដូចេនះ lim
x→0

3√x+1−1
x(x+2) = 1

6

ឈ . lim
x→1

5√x2+x−1−1
1+ 3√1−2x

(រាងមិនកំណត់ 00)
តាង K5 = ∑4

k=0
5
√
(x2 + x−1)k,

K3 = 1− 3
√

1−2x+ 3
√

(1−2x)2

េយងីបាន= lim
x→1

(x2 + x−1−1)K3

(1+1−2x)K5

= lim
x→1

(x−1)(x+2)K3

−2(x−1)K5

= lim
x→1

(x+2)K3

−2K5
=

(3)(3)
−2(5)

=− 9
10

ដូចេនះ lim
x→1

5√x2+x−1−1
1+ 3√1−2x

=− 9
10

ញ . lim
x→0

5
√

(x+1)3−1
x (រាងមិនកំណត់ 00)

តាង K = ∑4
k=0

5
√

(x+1)3k

េយងីបាន= lim
x→0

(x+1)3 −1
xK

= lim
x→0

x(x2 +3x+3)
xK

= lim
x→0

x2 +3x+3
K

=
3

1+1+1+1+1
=

3
5

ដូចេនះ lim
x→0

5
√

(x+1)3−1
x = 3

5
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េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

លហំាត់គំរទូី១១លហំាត់គំរទូី១១
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→+∞
(x−1)(2x+3)(2−x)

(x2+1)(2x+1)

ខ . lim
x→−∞

(2x2−5x)(3x5−2)
−8x7−x5

គ . lim
x→+∞

x2−7x3

4x4+7x2−5

ឃ . lim
x→−∞

(2x3+4x)(−3x2−1)
7x6−4x

ង . lim
x→+∞

(x2+4)(−2−3x3)
(x2−2)(4x2+2020)

ច . lim
x→−∞

(2x−1)(3x−4)(1−x)
(x−4)(2020−3x)

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→+∞

(x−1)(2x+3)(2−x)
(x2+1)(2x+1) (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

x3(1− 1
x )(2+

3
x )(

2
x −1)

x3(1+ 1
x2 )(2+ 1

x )

=
(1−0)(2+0)(0−1)

(1+0)(2+0)
=−1

ដូចេនះ lim
x→+∞

(x−1)(2x+3)(2−x)
(x2+1)(2x+1) =−1

ខ . lim
x→−∞

(2x2−5x)(3x5−2)
−8x7−x5 (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→−∞

x7(2− 5
x )(3−

2
x5 )

−x7(8+ 1
x2 )

=
(2−0)(3−0)

−(8+0)
=−3

4

ដូចេនះ lim
x→−∞

(2x2−5x)(3x5−2)
−8x7−x5 =− 3

4

គ . lim
x→+∞

x2−7x3

4x4+7x2−5 (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

x3(1
x −7)

x4(4+ 7
x2 − 5

x4 )

= lim
x→+∞

1
x −7

x(4+ 7
x2 − 5

x4 )

=
0−7

+∞(4+0−0)
= 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

x2−7x3

4x4+7x2−5 = 0

ឃ . lim
x→−∞

(2x3+4x)(−3x2−1)
7x6−4x (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→−∞

x5(2+ 4
x2 )(−3− 1

x2 )

x6(7− 4
x5 )

= lim
x→−∞

(2+ 4
x2 )(−3− 1

x2 )

x(7− 4
x5 )

=
(2−0)(−3−0)
(−∞)(7−0)

= 0

ដូចេនះ lim
x→−∞

(2x3+4x)(−3x2−1)
7x6−4x = 0

ង . lim
x→+∞

(x2+4)(−2−3x3)
(x2−2)(4x2+2020) (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

x5(1+ 4
x2 )(−3− 2

x3 )

x4(1− 2
x2 )(4+ 2020

x2 )

= lim
x→+∞

x(1+ 4
x2 )(−3− 2

x3 )

(1− 2
x2 )(4+ 2020

x2 )

=
(+∞)(1+0)(−3−0)

(1−0)(4+0)
=−∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(x2+4)(−2−3x3)
(x2−2)(4x2+2020) =−∞

ច . lim
x→−∞

(2x−1)(3x−4)(1−x)
(x−4)(2020−3x) (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→−∞

x3(2− 1
x )(3−

4
x )(

1
x −1)

x2(1− 4
x )(

2020
x −3)

= lim
x→−∞

x(2− 1
x )(3−

4
x )(

1
x −1)

(1− 4
x )(

2020
x −3)

=
(−∞)(2−0)(3−0)(0−1)

(1−0)(0−3)
=−∞

ដូចេនះ lim
x→−∞

(2x−1)(3x−4)(1−x)
(x−4)(2020−3x) =−∞
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លហំាត់គំរទូី១២លហំាត់គំរទូី១២
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→+∞
(x−3)(x2+4)(2−3x)
(2x−1)(1−3x3)

ខ . lim
x→−∞

2
3 x20−x5

7x20−3x15

គ . lim
x→+∞

3−x6+2x13

x3−7x2+ x13
4

ឃ . lim
x→+∞

2x2+5−3x2020

5x+27x2020−8

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→+∞

(x−3)(x2+4)(2−3x)
(2x−1)(1−3x3)

(រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

x4(1− 3
x )(1+

4
x2 )(

2
x −3)

x4(2− 1
x )(

1
x3 −3)

=
(1−0)(1+0)(0−3)

(2−0)(0−3)
=

−3
−6

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

(x−3)(x2+4)(2−3x)
(2x−1)(1−3x3)

= 1
2

ខ . lim
x→−∞

2
3 x20−x5

7x20−3x15 (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→−∞

x20(2
3 −

1
x15 )

x20(7− 3
x5 )

=
2
3 −0
7−0

=
2
21

ដូចេនះ lim
x→−∞

2
3 x20−x5

7x20−3x15 =
2

21

គ . lim
x→+∞

3−x6+2x13

x3−7x2+ x13
4

(រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

x13( 3
x13 − 1

x7 +2)

x13( 1
x10 − 7

x11 +
1
4)

=
0−0+2
0−0+ 1

4

=
2
1
4

= 8

ដូចេនះ lim
x→+∞

3−x6+2x13

x3−7x2+ x13
4

= 8

ឃ . lim
x→+∞

2x2+5−3x2020

5x+27x2020−8 (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

x2020( 2
x1998 +

5
x2020 −3)

x2020( 5
x1999 +27− 8

x2020 )

=
0+0−3
0+27−0

=− 3
27

=−1
9

ដូចេនះ lim
x→+∞

2x2+5−3x2020

5x+27x2020−8 =− 1
9



84 េមេរៀនទី 3 លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ
េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

លហំាត់គំរទូី១៣លហំាត់គំរទូី១៣
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→+∞

(
1+ x− x5

)
ខ . lim

x→−∞

(
3x3 − x2 +9

)
គ . lim

x→∞

(√
x2 + x− x2

)
ឃ . lim

x→+∞

(√
2x2 +1−

√
x+ x2

)
ង . lim

x→+∞

(√
x2 + x− 3

√
x2 − x

)

ច . lim
x→0

(
1√
x −

x+1√
x

)
ឆ . lim

x→1

(
2

x2−1 −
1

x−1

)
ជ . lim

x→−2

(
1

x+2 −
12

x3+8

)
ឈ . lim

x→+∞

(√
x+
√

x+
√

x−
√

x
)

ញ . lim
x→∞

(
3
√

x3 +6x2 − 3
√

x3 −6x2
)

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→+∞

(
1+ x− x5

)
(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

x5
(

1
x5 +

1
x4 −1

)
=+∞(0+0−1) =−∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(
1+ x− x5

)
=−∞

ខ . lim
x→−∞

(
3x3 − x2 +9

)
(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→−∞

x3
(

3− 1
x
+

9
x3

)
=−∞(3−0+0) =−∞

ដូចេនះ lim
x→−∞

(
3x3 − x2 +9

)
=−∞

គ . lim
x→∞

(√
x2 + x− x2

)
(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→∞

(√
x2

(
1+

1
x

)
− x2

)

= lim
x→∞

(
|x|
√

1+
1
x
− x2

)

= lim
x→∞

[
x2

(
1
|x|

√
1+

1
x
−1

)]
=+∞(0−1) =−∞

ដូចេនះ lim
x→∞

(√
x2 + x− x2

)
=−∞

ឃ . lim
x→+∞

(√
2x2 +1−

√
x+ x2

)
(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

(2x2 +1)− (x+ x2)√
2x2 +1+

√
x+ x2

= lim
x→+∞

x2 − x+1√
x2(2+ 1

x2 )+
√

x2(1+ 1
x )

= lim
x→+∞

x2(1− 1
x +

1
x2 )

x
(√

2+ 1
x2 +

√
1+ 1

x

)
= lim

x→+∞

x(1− 1
x +

1
x2 )√

2+ 1
x2 +

√
1+ 1

x

=
+∞(1−0+0)√

2+1
=+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(√
2x2 +1−

√
x+ x2

)
=+∞

ង . lim
x→+∞

(√
x2 + x− 3

√
x2 − x

)
(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

[√
x2

(
1+

1
x

)
− 3

√
x3

(
1
x
− 1

x2

)]

= lim
x→+∞

(
x

√
1+

1
x
− x 3

√
1
x
− 1

x2

)

= lim
x→+∞

x

(√
1+

1
x
− 3

√
1
x
− 1

x2

)
=+∞(1−0) = +∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(√
x2 + x− 3

√
x2 − x

)
=+∞
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ច . lim
x→0

(
1√
x −

x+1√
x

)
(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→0

1− (x+1)√
x

= lim
x→0

−x√
x
= lim

x→0
(−

√
x) = 0

ដូចេនះ lim
x→0

(
1√
x −

x+1√
x

)
= 0

ឆ . lim
x→1

(
2

x2−1 −
1

x−1

)
(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→1

(
2

x2 −1
− x+1

x2 −1

)
= lim

x→1

2− (x+1)
x2 −1

= lim
x→1

−(x−1)
(x−1)(x+1)

= lim
x→1

−1
x+1

=−1
2

ដូចេនះ lim
x→1

(
2

x2−1 −
1

x−1

)
=−1

2

ជ . lim
x→−2

(
1

x+2 −
12

x3+8

)
(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→−2

[
x2 −2x+4−12

(x+2)(x2 −2x+4)

]
= lim

x→−2

x2 −2x−8
(x+2)(x2 −2x+4)

= lim
x→−2

(x+2)(x−4)
(x+2)(x2 −2x+4)

= lim
x→−2

x−4
x2 −2x+4

=
−2−4

4+4+4
=−1

2

ដូចេនះ lim
x→−2

(
1

x+2 −
12

x3+8

)
=− 1

2

ឈ . lim
x→+∞

(√
x+
√

x+
√

x−
√

x
)

(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→+∞

(x+
√

x+
√

x)− x√
x+
√

x+
√

x+
√

x

= lim
x→+∞

√
x+

√
x√

x+
√

x+
√

x+
√

x

= lim
x→+∞

√
x
√

1+ 1√
x

√
x
(√

1+
√

1
x +

1
x
√

x +1
)

= lim
x→+∞

√
1+ 1√

x√
1+
√

1
x +

1
x
√

x +1

=

√
1+0√

1+0+1
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

(√
x+
√

x+
√

x−
√

x
)
= 1

2

ញ . lim
x→∞

(
3
√

x3 +6x2 − 3
√

x3 −6x2
)

(រាងមិនកំណត់ +∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→∞

(x3 +6x2)− (x3 −6x2)

K

= lim
x→∞

12x2

x2

[
3
√
(1+ 6

x )
2 + 3
√

1− 36
x2 +

3
√

(1− 6
x )

2

]
=

12
1+1+1

= 4

(ែដល K = a2 +ab+b2 ជាកេន�មឆា្ល ស់)
ដូចេនះ lim

x→∞

(
3
√

x3 +6x2 − 3
√

x3 −6x2
)
= 4
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លហំាត់គំរទូី១៤លហំាត់គំរទូី១៤
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→π
6

(sinx−1)2

ខ . lim
x→π

tanx

គ . lim
x→7π

cos x
3

ឃ . lim
x→ 13π

4

(cotx− tanx)

ង . lim
x→0

sinx+cos2 x
x2+1

ច . lim
x→ π

4

cosx−tanx
sin2 x

ឆ . lim
x→ π

3

tanx−sinx
cosx−1

ជ . lim
x→ π

6

sin2 x+cot2 x
2sinx

ឈ . lim
x→0

cosx+tanx
tan2 x+3

ញ . lim
x→ π

4

cosx+sinx
cos2 2x

ដំេណាះ្រសាយ

ក . lim
x→π

6

(sinx−1)2

េយងីបាន=
(
sin π

6 −1
)2

=
( 1

2 −1
)2

=
1
4

ដូចេនះ lim
x→π

6

(sinx−1)2 = 1
4

ខ . lim
x→π

tanx

េយងីបាន= tanπ = 0
ដូចេនះ lim

x→π
tanx = 0

គ . lim
x→7π

cos x
3

េយងីបាន= cos
7π
3

= cos
(

2π +
π
3

)
= cos

π
3
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→7π

cos x
3 = 1

2

ឃ . lim
x→ 13π

4

(cotx− tanx)

េយងីបាន= cot
13π

4
− tan

13π
4

= cot
π
4
− tan

π
4
= 0

ដូចេនះ lim
x→ 13π

4

(cotx− tanx) = 0

ង . lim
x→0

sinx+cos2 x
x2+1

េយងីបាន=
sin0+ cos2 0

02 +1
=

0+1
1

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

sinx+cos2 x
x2+1 = 1

ច . lim
x→ π

4

cosx−tanx
sin2 x

េយងីបាន=
cos π

4 − tan π
4

sin2 π
4

=

√
2

2 −1
1
2

=
√

2−2

ដូចេនះ lim
x→ π

4

cosx−tanx
sin2 x

=
√

2−2

ឆ . lim
x→ π

3

tanx−sinx
cosx−1

េយងីបាន=
tan π

3 − sin π
3

cos π
3 −1

=

√
3−

√
3

2
1
2 −1

=−
√

3

ដូចេនះ lim
x→ π

3

tanx−sinx
cosx−1 =−

√
3

ជ . lim
x→ π

6

sin2 x+cot2 x
2sinx

េយងីបាន=
sin2 π

6 + cot2 π
6

2sin π
6

=
1
4 +3

1
=

13
4

ដូចេនះ lim
x→ π

6

sin2 x+cot2 x
2sinx = 13

4

ឈ . lim
x→0

cosx+tanx
tan2 x+3

េយងីបាន=
cos0+ tan0

tan2 0+3
=

1+0
0+3

=
1
3

ដូចេនះ lim
x→0

cosx+tanx
tan2 x+3 = 1

3

ញ . lim
x→ π

4

cosx+sinx
cos2 2x

េយងីបាន=
cos π

4 + sin π
4

cos2 π
2

=

√
2

0+
=+∞

ដូចេនះ lim
x→ π

4

cosx+sinx
cos2 2x =+∞
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លហំាត់គំរទូី១៥លហំាត់គំរទូី១៥
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→π
4

2sin
(

x−π
4

)
π
4 −x

ខ . lim
x→0

−2sin5x√
5−

√
x+5

គ . lim
x→0

1−cos2 3x
−2x2

ឃ . lim
x→− π

2

sin2 x−1
1+sinx

ង . lim
x→0

cosx−1
sin2 x

ច . lim
x→0

3sin3x
x

ឆ . lim
x→0

5sin5x
x

ជ . lim
x→0

sin3x
−x

ឈ . lim
x→0

√
2+x−

√
2−x

sinx

ញ . lim
x→0

−2x
sin3x

ដ . lim
x→π

3

sinx−
√

3cosx
π−3x

ឋ . lim
x→0

6x
sin(−3x)

ឌ . lim
x→π

6

2(π−6x)

sinx− 1√
3

cosx

ឍ . lim
x→0

−2xsinx
1−cos2 x

ណ . lim
x→−π

2

1+sinx
sin4 x−1

ត . lim
x→π

4

1−tan3 x
tan2 x−1

ថ . lim
x→0

sin6x+sin9x
2x

ទ . lim
x→0

x+2sin3x
x+3sin2x

ធ . lim
x→0

2019sinx
2018x

ន . lim
x→0

sin2018x
sin2019x

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→π

4

2sin
(

x−π
4

)
π
4 −x

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→π

4

2sin
(
x− π

4

)
−
(
x− π

4

) =−2×1 =−2

ដូចេនះ lim
x→π

4

2sin
(

x−π
4

)
π
4 −x

=−2

ខ . lim
x→0

−2sin5x√
5−

√
x+5

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

−2sin5x(
√

5+
√

x+5)
5− (x+5)

= lim
x→0

[
2(
√

5+
√

x+5) · sin5x
5x

×5
]

= 2(2
√

5)×1×5 = 20
√

5

ដូចេនះ lim
x→0

−2sin5x√
5−

√
x+5

= 20
√

5

គ . lim
x→0

1−cos2 3x
−2x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sin2 3x
−2x2 =−9

2
lim
x→0

(
sin3x

3x

)2

=−9
2
×1 =−9

2
ដូចេនះ lim

x→0
1−cos2 3x
−2x2 =− 9

2

ឃ . lim
x→− π

2

sin2 x−1
1+sinx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→− π

2

(sinx−1)(sinx+1)
sinx+1

= lim
x→− π

2

(sinx−1) =−1−1 =−2

ដូចេនះ lim
x→− π

2

sin2 x−1
1+sinx =−2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ង . lim
x→0

cosx−1
sin2 x

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

−(1− cosx)
(1− cosx)(1+ cosx)

= lim
x→0

−1
1+ cosx

=
−1

1+1
=−1

2
ដូចេនះ lim

x→0
cosx−1

sin2 x
=− 1

2

ច . lim
x→0

3sin3x
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= 3 lim
x→0

sin3x
3x

×3 = 3×1×3 = 9

ដូចេនះ lim
x→0

3sin3x
x = 9

ឆ . lim
x→0

5sin5x
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= 5 lim
x→0

sin5x
5x

×5 = 5×1×5 = 25

ដូចេនះ lim
x→0

5sin5x
x = 25

ជ . lim
x→0

sin3x
−x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន=− lim
x→0

sin3x
3x

×3 =−1×3 =−3

ដូចេនះ lim
x→0

sin3x
−x =−3

ឈ . lim
x→0

√
2+x−

√
2−x

sinx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

(2+ x)− (2− x)
sinx(

√
2+ x+

√
2− x)

= lim
x→0

[
2 · x

sinx
· 1√

2+ x+
√

2− x

]
= 2×1× 1

2
√

2
=

√
2

2

ដូចេនះ lim
x→0

√
2+x−

√
2−x

sinx =
√

2
2

ញ . lim
x→0

−2x
sin3x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន=−2 lim
x→0

3x
sin3x

× 1
3
=−2×1× 1

3
=−2

3
ដូចេនះ lim

x→0
−2x

sin3x =− 2
3

ដ . lim
x→π

3

sinx−
√

3cosx
π−3x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→ π

3

2(1
2 sinx−

√
3

2 cosx)
−3(x− π

3 )

= lim
x→ π

3

2sin(x− π
3 )

−3(x− π
3 )

=−2
3
×1 =−2

3

ដូចេនះ lim
x→π

3

sinx−
√

3cosx
π−3x =− 2

3

ឋ . lim
x→0

6x
sin(−3x) (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

−3x
sin(−3x)

× (−2) = 1× (−2) =−2

ដូចេនះ lim
x→0

6x
sin(−3x) =−2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ឌ . lim
x→π

6

2(π−6x)

sinx− 1√
3

cosx
(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→ π

6

−12(x− π
6 )

2√
3

sin(x− π
6 )

=−6
√

3 lim
x→ π

6

x− π
6

sin(x− π
6 )

=−6
√

3

ដូចេនះ lim
x→π

6

2(π−6x)

sinx− 1√
3

cosx
=−6

√
3

ឍ . lim
x→0

−2xsinx
1−cos2 x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

−2xsinx
sin2 x

=−2 lim
x→0

x
sinx

=−2

ដូចេនះ lim
x→0

−2xsinx
1−cos2 x =−2

ណ . lim
x→−π

2

1+sinx
sin4 x−1

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→− π

2

1+ sinx
(sinx−1)(sinx+1)(sin2 x+1)

= lim
x→− π

2

1
(sinx−1)(sin2 x+1)

=
1

(−2)(2)
=−1

4

ដូចេនះ lim
x→−π

2

1+sinx
sin4 x−1

=− 1
4

ត . lim
x→π

4

1−tan3 x
tan2 x−1 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→ π

4

(1− tanx)(1+ tanx+ tan2 x)
(tanx−1)(tanx+1)

= lim
x→ π

4

−(1+ tanx+ tan2 x)
tanx+1

=−3
2

ដូចេនះ lim
x→π

4

1−tan3 x
tan2 x−1 =−3

2

ថ . lim
x→0

sin6x+sin9x
2x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sin6x
2x

+ lim
x→0

sin9x
2x

= 1×3+1× 9
2
=

15
2

ដូចេនះ lim
x→0

sin6x+sin9x
2x = 15

2

ទ . lim
x→0

x+2sin3x
x+3sin2x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

1+2 sin3x
x

1+3 sin2x
x

=
1+2(3)
1+3(2)

=
7
7
= 1

ដូចេនះ lim
x→0

x+2sin3x
x+3sin2x = 1

ធ . lim
x→0

2019sinx
2018x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន=
2019
2018

lim
x→0

sinx
x

=
2019
2018

×1 =
2019
2018

ដូចេនះ lim
x→0

2019sinx
2018x = 2019

2018

ន . lim
x→0

sin2018x
sin2019x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sin2018x
2018x ·2018

sin2019x
2019x ·2019

=
1 ·2018
1 ·2019

=
2018
2019

ដូចេនះ lim
x→0

sin2018x
sin2019x =

2018
2019
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លហំាត់គំរទូី១៦លហំាត់គំរទូី១៦
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0
cosx−cos2 x

x

ខ . lim
x→0

cos3x−cos2 3x
6x

គ . lim
x→0

1−cos4x
x2

ឃ . lim
x→0

sinx−sin3x
x

ង . lim
x→0

sin2x−3x
sin3x−2x

ច . lim
x→0

sinx−2x
x−2sinx

ឆ . lim
x→0

x+sinx
2x−3sin2x

ជ . lim
x→0

1−cos2 x
2x2

ឈ . lim
x→0

1−cos5x
x2

ញ . lim
x→0

sin(3x+1989π)
sin(4x+1987π)

ដ . lim
x→0

1−cosx
sin2 x

ឋ . lim
x→0

(
2

sin2 x
− 1

1−cosx

)
ឌ . lim

x→0
sinx+1−cosx

x

ឍ . lim
x→0

xsinx−2sin4x
tanx

ណ . lim
x→ π

6

2sin2 x−3sinx+1
4sin2 x−1

ត . lim
x→0

1−cosnx
1−cosmx

ថ . lim
x→0

3x+sin2x
3x−sin2x

ទ . lim
x→0

(1+x2)−cosx
tan2 x

ធ . lim
x→0

sin(a+x)−sin(a−x)
x

ន . lim
x→0

tanx−sinx
x

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

cosx−cos2 x
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

cosx(1− cosx)
x

= lim
x→0

cosx× lim
x→0

1− cosx
x

= 1×0 = 0

ដូចេនះ lim
x→0

cosx−cos2 x
x = 0

ខ . lim
x→0

cos3x−cos2 3x
6x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

cos3x(1− cos3x)
6x

= lim
x→0

[
cos3x

2
· 1− cos3x

3x

]
=

1
2
×0 = 0

ដូចេនះ lim
x→0

cos3x−cos2 3x
6x = 0

គ . lim
x→0

1−cos4x
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2sin2 2x
x2 = 8 lim

x→0

(
sin2x

2x

)2

= 8×12 = 8

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos4x
x2 = 8

ឃ . lim
x→0

sinx−sin3x
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

(
sinx

x
− sin3x

x

)
= lim

x→0

sinx
x

−3 lim
x→0

sin3x
3x

= 1−3(1) =−2

ដូចេនះ lim
x→0

sinx−sin3x
x =−2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ង . lim
x→0

sin2x−3x
sin3x−2x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2 sin2x
2x −3

3 sin3x
3x −2

=
2(1)−3
3(1)−2

=
−1
1

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

sin2x−3x
sin3x−2x =−1

ច . lim
x→0

sinx−2x
x−2sinx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sinx
x −2

1−2 sinx
x

=
1−2

1−2(1)
=

−1
−1

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

sinx−2x
x−2sinx = 1

ឆ . lim
x→0

x+sinx
2x−3sin2x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

1+ sinx
x

2−6 sin2x
2x

=
1+1

2−6(1)
=−1

2

ដូចេនះ lim
x→0

x+sinx
2x−3sin2x =− 1

2

ជ . lim
x→0

1−cos2 x
2x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sin2 x
2x2 =

1
2

lim
x→0

(
sinx

x

)2

=
1
2
×1 =

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos2 x
2x2 = 1

2

ឈ . lim
x→0

1−cos5x
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2sin2 5x
2

x2 = 2
(

25
4

)
lim
x→0

(
sin 5x

2
5x
2

)2

=
25
2
×1 =

25
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos5x
x2 = 25

2

ញ . lim
x→0

sin(3x+1989π)
sin(4x+1987π) (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sin(3x+π)
sin(4x+π)

= lim
x→0

−sin3x
−sin4x

= lim
x→0

[
sin3x

3x
· 4x

sin4x
· 3

4

]
=

3
4

ដូចេនះ lim
x→0

sin(3x+1989π)
sin(4x+1987π) =

3
4

ដ . lim
x→0

1−cosx
sin2 x

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

1− cosx
1− cos2 x

= lim
x→0

1
1+ cosx

=
1

1+1
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosx
sin2 x

= 1
2

ឋ . lim
x→0

(
2

sin2 x
− 1

1−cosx

)
(រាងមិនកំណត់ ∞−∞)

េយងីបាន= lim
x→0

[
2

1− cos2 x
− 1+ cosx

1− cos2 x

]
= lim

x→0

1− cosx
(1− cosx)(1+ cosx)

= lim
x→0

1
1+ cosx

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→0

(
2

sin2 x
− 1

1−cosx

)
= 1

2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ឌ . lim
x→0

sinx+1−cosx
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

(
sinx

x
+

1− cosx
x

)
= lim

x→0

sinx
x

+ lim
x→0

1− cosx
x

= 1+0 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

sinx+1−cosx
x = 1

ឍ . lim
x→0

xsinx−2sin4x
tanx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sinx−8 sin4x
4x

tanx
x

=
0−8(1)

1
=−8

ដូចេនះ lim
x→0

xsinx−2sin4x
tanx =−8

ណ . lim
x→ π

6

2sin2 x−3sinx+1
4sin2 x−1

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→ π

6

(sinx−1)(2sinx−1)
(2sinx−1)(2sinx+1)

= lim
x→ π

6

sinx−1
2sinx+1

=
1
2 −1

2(1
2)+1

=−1
4

ដូចេនះ lim
x→ π

6

2sin2 x−3sinx+1
4sin2 x−1

=− 1
4

ត . lim
x→0

1−cosnx
1−cosmx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2sin2 nx
2

2sin2 mx
2

= lim
x→0

sin2 nx
2

( nx
2 )2 ·n2

sin2 mx
2

(mx
2 )2 ·m2

=
1 ·n2

1 ·m2 =
n2

m2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosnx
1−cosmx =

n2

m2

ថ . lim
x→0

3x+sin2x
3x−sin2x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

3+2 sin2x
2x

3−2 sin2x
2x

=
3+2(1)
3−2(1)

= 5

ដូចេនះ lim
x→0

3x+sin2x
3x−sin2x = 5

ទ . lim
x→0

(1+x2)−cosx
tan2 x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

1+ 1−cosx
x2( tanx

x

)2

=
1+ 1

2
12 =

3
2

ដូចេនះ lim
x→0

(1+x2)−cosx
tan2 x = 3

2

ធ . lim
x→0

sin(a+x)−sin(a−x)
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2cosasinx
x

= 2cosa lim
x→0

sinx
x

= 2cosa

ដូចេនះ lim
x→0

sin(a+x)−sin(a−x)
x = 2cosa

ន . lim
x→0

tanx−sinx
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

[
tanx

x
(1− cosx)

]
= 1× (1−1) = 0

ដូចេនះ lim
x→0

tanx−sinx
x = 0



េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

93

លហំាត់គំរទូី១៧លហំាត់គំរទូី១៧
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0
1+sinx−cosx
1−sinx−cosx

ខ . lim
x→0

tanx−sinx
x3

គ . lim
x→0

x(a−b)
sinax−sinbx ;a,b ̸= 0

ឃ . lim
x→0

sin(sin(sinx))
x

ង . lim
x→0

1+sinx−cosx
1+sinnx−cosnx

ច . lim
x→0

(1−cosx)sinx
tan3 x

ឆ . lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

sin3x

ជ . lim
x→0

√
x+4−2
sin5x

ឈ . lim
x→0

√
x+9−3
sin7x

ញ . lim
x→0

2sin2x√
x+2−

√
2

ដ . lim
x→0

√
2−

√
1+cosx

sin2 x

ឋ . lim
x→0

1+xsinx−cos2x
sin2 x

ឌ . lim
x→0

sin2 x√
1+xsinx−cosx

ឍ . lim
x→0

2x−sinx√
1−cosx

ណ . lim
x→0

√
3x+1−

√
2x+1

sinx

ត . lim
x→0

√
1+xsinx−

√
cos2x

cot2( π
2 −x)

ថ . lim
x→0

( 3√x−1+ 3√x+1)sinx
1−cosπx

ទ . lim
x→0

√
1+sinx−

√
1−sinx

tanx

ធ . lim
x→0

sin2 x
1−

√
cosx

ន . lim
x→0

sin2x√
x+1−1

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

1+sinx−cosx
1−sinx−cosx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2sin2 x
2 +2sin x

2 cos x
2

2sin2 x
2 −2sin x

2 cos x
2

= lim
x→0

sin x
2 + cos x

2
sin x

2 − cos x
2
=

0+1
0−1

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

1+sinx−cosx
1−sinx−cosx =−1

ខ . lim
x→0

tanx−sinx
x3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

tanx(1− cosx)
x3

= lim
x→0

[
tanx

x
·

2sin2 x
2

( x
2)

2 × 1
4

]

= 1×2× 1
4
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

tanx−sinx
x3 = 1

2

គ . lim
x→0

x(a−b)
sinax−sinbx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

a−b
sinax

x − sinbx
x

= lim
x→0

a−b
a sinax

ax −b sinbx
bx

=
a−b

a(1)−b(1)
=

a−b
a−b

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

x(a−b)
sinax−sinbx = 1

ឃ . lim
x→0

sin(sin(sinx))
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

[
sin(sin(sinx))

sin(sinx)
· sin(sinx)

sinx
· sinx

x

]
= 1×1×1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

sin(sin(sinx))
x = 1
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ង . lim
x→0

1+sinx−cosx
1+sinnx−cosnx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

1−cosx
x + sinx

x
1−cosnx

x + sinnx
x

=
0+1

0+n(1)
=

1
n

ដូចេនះ lim
x→0

1+sinx−cosx
1+sinnx−cosnx =

1
n

ច . lim
x→0

(1−cosx)sinx
tan3 x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

(1− cosx)cos3 x
sin2 x

= lim
x→0

(1− cosx)cos3 x
(1− cosx)(1+ cosx)

= lim
x→0

cos3 x
1+ cosx

=
1

1+1
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

(1−cosx)sinx
tan3 x = 1

2

ឆ . lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

sin3x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

(1+ x)− (1− x)
sin3x(

√
1+ x+

√
1− x)

= lim
x→0

[
3x

sin3x
· 2

3(
√

1+ x+
√

1− x)

]
= 1× 2

3(1+1)
=

1
3

ដូចេនះ lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

sin3x = 1
3

ជ . lim
x→0

√
x+4−2
sin5x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

(x+4)−4
sin5x(

√
x+4+2)

= lim
x→0

[
5x

sin5x
· 1

5(
√

x+4+2)

]
= 1× 1

5(2+2)
=

1
20

ដូចេនះ lim
x→0

√
x+4−2
sin5x = 1

20

ឈ . lim
x→0

√
x+9−3
sin7x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

(x+9)−9
sin7x(

√
x+9+3)

= lim
x→0

[
7x

sin7x
· 1

7(
√

x+9+3)

]
= 1× 1

7(3+3)
=

1
42

ដូចេនះ lim
x→0

√
x+9−3
sin7x = 1

42

ញ . lim
x→0

2sin2x√
x+2−

√
2

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2sin2x(
√

x+2+
√

2)
(x+2)−2

= 4 lim
x→0

[
sin2x

2x
(
√

x+2+
√

2)
]

= 4(1)(
√

2+
√

2) = 8
√

2

ដូចេនះ lim
x→0

2sin2x√
x+2−

√
2
= 8

√
2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ដ . lim
x→0

√
2−

√
1+cosx

sin2 x
(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2− (1+ cosx)
sin2 x(

√
2+

√
1+ cosx)

= lim
x→0

1− cosx
(1− cosx)(1+ cosx)(

√
2+

√
1+ cosx)

= lim
x→0

1
(1+ cosx)(

√
2+

√
1+ cosx)

=
1

2(2
√

2)
=

√
2

8

ដូចេនះ lim
x→0

√
2−

√
1+cosx

sin2 x
=

√
2

8

ឋ . lim
x→0

1+xsinx−cos2x
sin2 x

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2sin2 x+ xsinx
sin2 x

= lim
x→0

(
2+

x
sinx

)
= 2+1 = 3

ដូចេនះ lim
x→0

1+xsinx−cos2x
sin2 x

= 3

ឌ . lim
x→0

sin2 x√
1+xsinx−cosx

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sin2 x(
√

1+ xsinx+ cosx)
1+ xsinx− cos2 x

= lim
x→0

sin2 x(
√

1+ xsinx+ cosx)
sin2 x+ xsinx

= lim
x→0

√
1+ xsinx+ cosx

1+ x
sinx

=
1+1
1+1

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

sin2 x√
1+xsinx−cosx

= 1

ឍ . lim
x→0

2x−sinx√
1−cosx

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

2(x− sin x
2 cos x

2)√
2|sin x

2 |

= lim
x→0

√
2(x− sin x

2 cos x
2)

|sin x
2 |

• ករណី x → 0+ េនាះ |sin x
2 |= sin x

2៖
lim

x→0+
=
√

2 lim
x→0+

(
x

sin x
2
− cos

x
2

)
=
√

2(2−1) =
√

2

• ករណី x → 0− េនាះ |sin x
2 |=−sin x

2៖
lim

x→0−
=−

√
2 lim

x→0−

(
x

sin x
2
− cos

x
2

)
=−

√
2(2−1) =−

√
2

ដូចេនះ lim
x→0±

2x−sinx√
1−cosx

=±
√

2

ណ . lim
x→0

√
3x+1−

√
2x+1

sinx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

(3x+1)− (2x+1)
sinx(

√
3x+1+

√
2x+1)

= lim
x→0

[
x

sinx
· 1√

3x+1+
√

2x+1

]
= 1× 1

1+1
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

√
3x+1−

√
2x+1

sinx = 1
2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ត . lim
x→0

√
1+xsinx−

√
cos2x

cot2( π
2 −x)

(រាងមិនកំណត់ 00)

េដាយ cot2(π
2 − x) = tan2 x = sin2 x

cos2 x៖
េយងីបាន= lim

x→0

1+ xsinx− cos2x
tan2 x(

√
1+ xsinx+

√
cos2x)

= lim
x→0

(2sin2 x+ xsinx)cos2 x
sin2 x(

√
1+ xsinx+

√
cos2x)

= lim
x→0

(2+ x
sinx)cos2 x

√
1+ xsinx+

√
cos2x

=
(2+1)1

1+1
=

3
2

ដូចេនះ lim
x→0

√
1+xsinx−

√
cos2x

cot2( π
2 −x) = 3

2

ថ . lim
x→0

( 3√x−1+ 3√x+1)sinx
1−cosπx (រាងមិនកំណត់ 00)

តាង K = 3
√
(x−1)2 − 3

√
x2 −1+ 3

√
(x+1)2

េយងីបាន= lim
x→0

(x−1+ x+1)sinx
2sin2 πx

2 ·K

= lim
x→0

xsinx
sin2 πx

2 ·K

= lim
x→0

sinx
x

sin2 πx
2

( πx
2 )2 · π2

4 ·K

=
1

1× π2

4 (1+1+1)
=

4
3π2

ដូចេនះ lim
x→0

( 3√x−1+ 3√x+1)sinx
1−cosπx = 4

3π2

ទ . lim
x→0

√
1+sinx−

√
1−sinx

tanx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

(1+ sinx)− (1− sinx)
tanx(

√
1+ sinx+

√
1− sinx)

= lim
x→0

2sinxcosx
sinx(

√
1+ sinx+

√
1− sinx)

= lim
x→0

2cosx√
1+ sinx+

√
1− sinx

=
2(1)
1+1

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

√
1+sinx−

√
1−sinx

tanx = 1

ធ . lim
x→0

sin2 x
1−

√
cosx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sin2 x(1+
√

cosx)
1− cosx

= lim
x→0

(1− cos2 x)(1+
√

cosx)
1− cosx

= lim
x→0

(1+ cosx)(1+
√

cosx)

= (1+1)(1+1) = 4

ដូចេនះ lim
x→0

sin2 x
1−

√
cosx = 4

ន . lim
x→0

sin2x√
x+1−1

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន= lim
x→0

sin2x(
√

x+1+1)
(x+1)−1

= 2 lim
x→0

[
sin2x

2x
(
√

x+1+1)
]

= 2(1)(1+1) = 4

ដូចេនះ lim
x→0

sin2x√
x+1−1

= 4
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លហំាត់គំរទូី១៨លហំាត់គំរទូី១៨
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0

√
1+tanx−

√
1+sinx

x3

ខ . lim
x→0

sinx
3√x

គ . lim
x→0+

1−cos
√

x
sinx

ឃ . lim
x→0

cosax−cosbx
x2

ង . lim
x→0

√
1+sin2 x−cosx

sin2 x

ច . lim
x→0

1−cosxcos2x
x2

ឆ . lim
x→0

1−cosx
√

cosx
x2

ជ . lim
x→0

2x+sin2019x−tan2020x
9x−sin2021x+tan2022x

ឈ . lim
x→0

(1−cosx)2

tan3 x−sin3 x

ញ . lim
x→0

1−cos4x
2x tan2x

ដ . lim
x→0

2sin2 x−2(1−cosx)
5x2

ឋ . lim
x→0

cos3x−cosx
sin5x+sin3x

ឌ . lim
x→0

1−cos2x
x2(1+

√
cosx)

ឍ . lim
x→0

cosx−
√

cos2x
sin2 x

ណ . lim
x→0

tanx
3
√

(1−cosx)2

ត . lim
x→0

1−cos(1−cosx)
x4

ថ . lim
x→0

2x−3arcsinx
arcsinx

ទ . lim
x→2

x3−8+tanπx
x−2

ធ . lim
x→2

x2−4+sinπx
x−2

ន . lim
x→1

3√x−1+tanπx
x−1

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

√
1+tanx−

√
1+sinx

x3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(1+ tanx)− (1+ sinx)
x3(

√
1+ tanx+

√
1+ sinx)

= lim
x→0

tanx(1− cosx)
x3(

√
1+ tanx+

√
1+ sinx)

= lim
x→0

[
tanx

x
·

2sin2 x
2

x2 · 1√
1+ tanx+

√
1+ sinx

]

= 1 ·
(

2 · 1
4

)
· 1

1+1
=

1
4

ដូចេនះ lim
x→0

√
1+tanx−

√
1+sinx

x3 = 1
4

ខ . lim
x→0

sinx
3√x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(
sinx

x
· 3
√

x2

)
= 1×0 = 0

ដូចេនះ lim
x→0

sinx
3√x = 0

គ . lim
x→0+

1−cos
√

x
sinx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0+

2sin2
√

x
2

sinx

= lim
x→0+

sin2
√

x
2(√

x
2

)2 · x
sinx

· 2
4


= 1×1× 1

2
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0+

1−cos
√

x
sinx = 1

2

ឃ . lim
x→0

cosax−cosbx
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
1− cosbx

x2 − 1− cosax
x2

]
= lim

x→0

[
2sin2 bx

2
x2 −

2sin2 ax
2

x2

]

= 2
(

b
2

)2

−2
(a

2

)2
=

b2 −a2

2

ដូចេនះ lim
x→0

cosax−cosbx
x2 = b2−a2

2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ង . lim
x→0

√
1+sin2 x−cosx

sin2 x
(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(1+ sin2 x)− cos2 x

sin2 x(
√

1+ sin2 x+ cosx)

= lim
x→0

sin2 x+(1− cos2 x)

sin2 x(
√

1+ sin2 x+ cosx)

= lim
x→0

2sin2 x

sin2 x(
√

1+ sin2 x+ cosx)

= lim
x→0

2√
1+ sin2 x+ cosx

=
2

1+1
= 1

ដូចេនះ lim
x→0

√
1+sin2 x−cosx

sin2 x
= 1

ច . lim
x→0

1−cosxcos2x
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
1− cos2x

x2 + cos2x · 1− cosx
x2

]
= lim

x→0

[
2sin2 x

x2 + cos2x ·
2sin2 x

2
x2

]

= 2(1)2 +1 ·2
(

1
2

)2

= 2+
1
2
=

5
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosxcos2x
x2 = 5

2

ឆ . lim
x→0

1−cosx
√

cosx
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

1− cos3 x
x2(1+ cosx

√
cosx)

= lim
x→0

(1− cosx)(1+ cosx+ cos2 x)
x2(1+ cosx

√
cosx)

= lim
x→0

[
2sin2 x

2
x2 · 1+ cosx+ cos2 x

1+ cosx
√

cosx

]

=

(
2 · 1

4

)
· 1+1+1

1+1
=

1
2
· 3

2
=

3
4

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosx
√

cosx
x2 = 3

4

ជ . lim
x→0

2x+sin2019x−tan2020x
9x−sin2021x+tan2022x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

2+ sin2019x
x − tan2020x

x

9− sin2021x
x + tan2022x

x

=
2+2019−2020
9−2021+2022

=
1
10

ដូចេនះ lim
x→0

2x+sin2019x−tan2020x
9x−sin2021x+tan2022x =

1
10

ឈ . lim
x→0

(1−cosx)2

tan3 x−sin3 x
(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(1− cosx)2

tan3 x(1− cos3 x)

= lim
x→0

1− cosx
tan3 x(1+ cosx+ cos2 x)

= lim
x→0

[
1− cosx

x2 · x3

tan3 x
· 1

x(1+ cosx+ cos2 x)

]
=

1
2
·1 · lim

x→0

1
3x

= ∞

ដូចេនះ lim
x→0

(1−cosx)2

tan3 x−sin3 x
= ∞

ញ . lim
x→0

1−cos4x
2x tan2x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

2sin2 2x
2x · sin2x

cos2x

= lim
x→0

[
sin2x

2x
·2cos2x

]
= 1×2(1) = 2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos4x
2x tan2x = 2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ដ . lim
x→0

2sin2 x−2(1−cosx)
5x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
2sin2 x

5x2 − 2(1− cosx)
5x2

]
= lim

x→0

[
2
5

(
sinx

x

)2

−
4sin2 x

2
5x2

]

=
2
5
(1)− 4

5
· 1

4
=

2
5
− 1

5
=

1
5

ដូចេនះ lim
x→0

2sin2 x−2(1−cosx)
5x2 = 1

5

ឋ . lim
x→0

cos3x−cosx
sin5x+sin3x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

−2sin2xsinx
2sin4xcosx

=− lim
x→0

[
sin2x

2x
· 4x

sin4x
· 2

4
· sinx

cosx

]
=−1 ·1 · 1

2
· 0

1
= 0

ដូចេនះ lim
x→0

cos3x−cosx
sin5x+sin3x = 0

ឌ . lim
x→0

1−cos2x
x2(1+

√
cosx) (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

2sin2 x
x2(1+

√
cosx)

= 2 lim
x→0

(
sinx

x

)2

· lim
x→0

1
1+

√
cosx

= 2(1)2 · 1
1+1

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos2x
x2(1+

√
cosx) = 1

ឍ . lim
x→0

cosx−
√

cos2x
sin2 x

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

cos2 x− cos2x
sin2 x(cosx+

√
cos2x)

= lim
x→0

cos2 x− (cos2 x− sin2 x)
sin2 x(cosx+

√
cos2x)

= lim
x→0

sin2 x
sin2 x(cosx+

√
cos2x)

= lim
x→0

1
cosx+

√
cos2x

=
1

1+1
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

cosx−
√

cos2x
sin2 x

= 1
2

ណ . lim
x→0

tanx
3
√

(1−cosx)2
(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

3

√
tan3 x

(1− cosx)2

= lim
x→0

3

√√√√ sin3 x
cos3 x(

2sin2 x
2

)2 = lim
x→0

3

√
8sin3 x

2 cos3 x
2

4cos3 xsin4 x
2

= lim
x→0

3

√
2cos3 x

2
cos3 xsin x

2
=

3

√
2
0
= ∞

ដូចេនះ lim
x→0

tanx
3
√

(1−cosx)2
= ∞

ត . lim
x→0

1−cos(1−cosx)
x4 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

2sin2 ( 1−cosx
2

)
x4 = lim

x→0

2sin2 (sin2 x
2

)
x4

= 2 lim
x→0

[
sin2 (sin2 x

2

)(
sin2 x

2

)2 ·
sin4 x

2( x
2

)4 · 1
16

]

= 2×1×1× 1
16

=
1
8

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos(1−cosx)
x4 = 1

8
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ថ . lim
x→0

2x−3arcsinx
arcsinx (រាងមិនកំណត់ 00)

តាង k = arcsinx ⇒ x = sink។
េបី x → 0 េនាះ k → 0
េយងីបាន = lim

k→0

2sink−3k
k

= lim
k→0

(
2

sink
k

−3
)

= 2(1)−3 =−1

ដូចេនះ lim
x→0

2x−3arcsinx
arcsinx =−1

ទ . lim
x→2

x3−8+tanπx
x−2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→2

[
(x−2)(x2 +2x+4)

x−2
+

tanπx
x−2

]
= lim

x→2
(x2 +2x+4)+ lim

x→2

tanπx
x−2

= 12+ lim
x→2

tanπx
x−2

តាង k = x−2 ⇒ x = k+2។ េបី x → 2 ⇒ k → 0

lim
x→2

tanπx
x−2

= lim
k→0

tanπ(k+2)
k

= lim
k→0

tan(πk+2π)
k

= lim
k→0

tanπk
k

= π

ដូចេនះ lim
x→2

x3−8+tanπx
x−2 = 12+π

ធ . lim
x→2

x2−4+sinπx
x−2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→2

[
(x−2)(x+2)

x−2
+

sinπx
x−2

]
= lim

x→2
(x+2)+ lim

x→2

sinπx
x−2

= 4+ lim
x→2

sinπx
x−2

តាង k = x−2 ⇒ x = k+2។ េបី x → 2 ⇒ k → 0

lim
x→2

sinπx
x−2

= lim
k→0

sinπ(k+2)
k

= lim
k→0

sin(πk+2π)
k

= lim
k→0

sinπk
k

= π

ដូចេនះ lim
x→2

x2−4+sinπx
x−2 = 4+π

ន . lim
x→1

3√x−1+tanπx
x−1 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→1

[
3
√

x−1
x−1

+
tanπx
x−1

]
= lim

x→1

1
3
√

x2 + 3
√

x+1
+ lim

x→1

tanπx
x−1

=
1
3
+ lim

x→1

tanπx
x−1

តាង k = x−1 ⇒ x = k+1។ េបី x → 1 ⇒ k → 0

lim
x→1

tanπx
x−1

= lim
k→0

tanπ(k+1)
k

= lim
k→0

tan(πk+π)
k

= lim
k→0

tanπk
k

= π

ដូចេនះ lim
x→1

3√x−1+tanπx
x−1 = 1

3 +π
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លហំាត់គំរទូី១៩លហំាត់គំរទូី១៩
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→+∞
e−x

ខ . lim
x→−∞

e2−3x

គ . lim
x→0

(ex +2x2 −6)

ឃ . lim
x→+∞

(ex − e−x)

ង . lim
x→+∞

xex+2
x2−1

ច . lim
x→0

ex+x+1
2ex+9

ឆ . lim
x→+∞

2ex−x
1+ex

ជ . lim
x→+∞

e2x−3ex+2
2e2x+5ex−7

ឈ . lim
x→+∞

ex−e−x

ex+e−x

ញ . lim
x→+∞

1+ex−xe2x

x2ex+e2x

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→+∞

e−x

េយងីបាន lim
x→+∞

e−x = e−(+∞) = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

e−x = 0

ខ . lim
x→−∞

e2−3x

េយងីបាន lim
x→−∞

e2−3x = e2−3(−∞) =+∞

ដូចេនះ lim
x→−∞

e2−3x =+∞

គ . lim
x→0

(ex +2x2 −6)

េយងីបាន lim
x→0

(ex +2x2 −6) = e0 +2(0)2 −6 =−5

ដូចេនះ lim
x→0

(ex +2x2 −6) =−5

ឃ . lim
x→+∞

(ex − e−x)

េយងីបាន lim
x→+∞

(ex − e−x) = e+∞ − e−∞ =+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(ex − e−x) = +∞
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ង . lim
x→+∞

xex+2
x2−1 (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន = lim
x→+∞

xex
(
1+ 2

xex

)
x2
(
1− 1

x2

)
= lim

x→+∞

[
ex

x
·

1+ 2
xex

1− 1
x2

]

=+∞ · 1+0
1−0

=+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

xex+2
x2−1 =+∞

ច . lim
x→0

ex+x+1
2ex+9

េយងីបាន lim
x→0

ex + x+1
2ex +9

=
e0 +0+1

2e0 +9

=
1+0+1

2+9
=

2
11

ដូចេនះ lim
x→0

ex+x+1
2ex+9 = 2

11

ឆ . lim
x→+∞

2ex−x
1+ex (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន = lim
x→+∞

ex
(
2− x

ex

)
ex (e−x +1)

= lim
x→+∞

2− x
ex

e−x +1
=

2−0
0+1

= 2

ដូចេនះ lim
x→+∞

2ex−x
1+ex = 2

ជ . lim
x→+∞

e2x−3ex+2
2e2x+5ex−7 (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន = lim
x→+∞

e2x
(
1−3e−x +2e−2x

)
e2x (2+5e−x −7e−2x)

=
1−0+0
2+0−0

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

e2x−3ex+2
2e2x+5ex−7 = 1

2

ឈ . lim
x→+∞

ex−e−x

ex+e−x (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន = lim
x→+∞

ex
(
1− e−2x

)
ex (1+ e−2x)

=
1−0
1+0

= 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

ex−e−x

ex+e−x = 1

ញ . lim
x→+∞

1+ex−xe2x

x2ex+e2x (រាងមិនកំណត់ ∞∞)

េយងីបាន = lim
x→+∞

xe2x
( 1

xe2x +
1

xex −1
)

xe2x
( x

ex +
1
x

)
= lim

x→+∞

1
xe2x +

1
xex −1

x
ex +

1
x

=
−1
0+

=−∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

1+ex−xe2x

x2ex+e2x =−∞
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លហំាត់គំរទូី២០លហំាត់គំរទូី២០
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0
eax−ebx

sinax−sinbx ,a ̸= b

ខ . lim
x→0

ex+sinx−1
x

គ . lim
x→0

e2x−1
e3x−1

ឃ . lim
x→0

esinx+2sinx−1
sinx

ង . lim
x→0

(e−3x+2−e2)sinπx
4x2

ច . lim
x→0

sinx+ex−1
x2+x

ឆ . lim
x→1

1−x
ex−e

ជ . lim
x→0

5x−4x

x2−x

ឈ . lim
x→0

2−(ex+e−x)
x2

ញ . lim
x→0

esinx−esin3x

sin2x

ដ . lim
x→0

eax−ebx

x

ឋ . lim
x→0

esin2 2x−cos(sin3x)
x2

ឌ . lim
x→0

ex2−cosx
x2

ឍ . lim
x→0

ex+1−e
sinπx

ណ . lim
x→π

sin2x
ex+π−e2π

ត . lim
x→0

ex+sinx−1
1−

√
x+1

ថ . lim
x→0

(ex−1)(1−cos2x)sin7x
x4

ទ . lim
x→0

x2

ex2−4x2

ធ . lim
x→0

e2x−e−2x

x

ន . lim
x→0

ex+e−x−2
x2

ប . lim
x→0

2e2x−3ex+1
x

ផ . lim
x→0

ex−e−x

sin2x

ព . lim
x→0

2ex+3e2x−5
e3x−1

ភ . lim
x→0

e−x2−cos2x
x2

ម . lim
x→0

e−2sinx−etan3x

x3+x

យ . lim
x→0

xe−2x2
+sinx−tanx−x

x3

រ . lim
x→0

e3sin2 x−cosxcos3x
−e2x2

+cos2x

ល . lim
x→0

4x+2x−2
x

វ . lim
x→0

7x2−cos2x
x2

ស . lim
x→0

2sinx−3tanx

x

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

eax−ebx

sinax−sinbx ,a ̸= b (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

eax−1
ax ·a− ebx−1

bx ·b
sinax

ax ·a− sinbx
bx ·b

=
a−b
a−b

= 1 (េដាយ a ̸= b)

ដូចេនះ lim
x→0

eax−ebx

sinax−sinbx = 1

ខ . lim
x→0

ex+sinx−1
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(
ex −1

x
+

sinx
x

)
= 1+1 = 2

ដូចេនះ lim
x→0

ex+sinx−1
x = 2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

គ . lim
x→0

e2x−1
e3x−1 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

e2x−1
2x ·2

e3x−1
3x ·3

=
1 ·2
1 ·3

=
2
3

ដូចេនះ lim
x→0

e2x−1
e3x−1 = 2

3

ឃ . lim
x→0

esinx+2sinx−1
sinx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(
esinx −1

sinx
+

2sinx
sinx

)
= lim

x→0

esinx −1
sinx

+2

= 1+2 = 3

ដូចេនះ lim
x→0

esinx+2sinx−1
sinx = 3

ង . lim
x→0

(e−3x+2−e2)sinπx
4x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
e2
(
e−3x −1

)
−3x

·
(
−3

4

)
· sinπx

πx
·π

]

= e2 ·1 ·
(
−3

4

)
·1 ·π

=−3πe2

4

ដូចេនះ lim
x→0

(e−3x+2−e2)sinπx
4x2 =− 3πe2

4

ច . lim
x→0

sinx+ex−1
x2+x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(
ex −1

x
+

sinx
x

)
· 1

x+1

= (1+1) · 1
0+1

= 2

ដូចេនះ lim
x→0

sinx+ex−1
x2+x = 2

ឆ . lim
x→1

1−x
ex−e (រាងមិនកំណត់ 00)

តាង u = x−1 ⇒ x = u+1។
េបី x → 1 ⇒ u → 0

េយងីបាន = lim
u→0

−(u)
e(eu −1)

=−1
e

lim
u→0

u
eu −1

=−1
e
·1 =−1

e
ដូចេនះ lim

x→1
1−x
ex−e =−1

e

ជ . lim
x→0

5x−4x

x2−x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
5x −1

x
− 4x −1

x

]
· 1

x−1

= (ln5− ln4) · 1
0−1

=−(ln5− ln4) =− ln
5
4

ដូចេនះ lim
x→0

5x−4x

x2−x =− ln 5
4
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ឈ . lim
x→0

2−(ex+e−x)
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

2ex − e2x −1
x2ex = lim

x→0

−(ex −1)2

x2ex

=− lim
x→0

(
ex −1

x

)2

· 1
ex

=−(1)2 ·1 =−1

ដូចេនះ lim
x→0

2−(ex+e−x)
x2 =−1

ញ . lim
x→0

esinx−esin3x

sin2x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

esinx−1
sinx · sinx

x − esin3x−1
sin3x · sin3x

3x ·3
sin2x

2x ·2

=
1 ·1−1 ·1 ·3

1 ·2
=

−2
2

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

esinx−esin3x

sin2x =−1

ដ . lim
x→0

eax−ebx

x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
eax −1

ax
·a− ebx −1

bx
·b
]

= 1 ·a−1 ·b = a−b

ដូចេនះ lim
x→0

eax−ebx

x = a−b

ឋ . lim
x→0

esin2 2x−cos(sin3x)
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
esin2 2x −1

x2 +
1− cos(sin3x)

x2

]

= lim
x→0

[
esin2 2x −1

x2 +
2sin2 ( sin3x

2

)
x2

]
េដាយ៖
• lim

x→0
esin2 2x−1

x2 = lim
x→0

esin2 2x−1
sin2 2x

· sin2 2x
(2x)2 ·4 = 4

• lim
x→0

2sin2( sin3x
2 )

x2 = 2 lim
x→0

sin2( sin3x
2 )

( sin3x
2 )

2 · sin2 3x
(3x)2 · 9

4 = 9
2

នាឱំ្យ = 4+ 9
2 = 17

2

ដូចេនះ lim
x→0

esin2 2x−cos(sin3x)
x2 = 17

2

ឌ . lim
x→0

ex2−cosx
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
ex2 −1

x2 +
2sin2 x

2
x2

]

= lim
x→0

ex2 −1
x2 +2 lim

x→0

(
sin x

2
x
2

)2

· 1
4

= 1+2 · 1
4
=

3
2

ដូចេនះ lim
x→0

ex2−cosx
x2 = 3

2

ឍ . lim
x→0

ex+1−e
sinπx (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = e lim
x→0

[
ex −1

x
· πx

sinπx
· 1

π

]
= e ·1 ·1 · 1

π
=

e
π

ដូចេនះ lim
x→0

ex+1−e
sinπx = e

π
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ណ . lim
x→π

sin2x
ex+π−e2π (រាងមិនកំណត់ 00)

តាង u = x−π ⇒ x = u+π។
េបី x → π ⇒ u → 0

េយងីបាន = lim
u→0

sin2(u+π)
eu+2π − e2π = lim

u→0

sin2u
e2π(eu −1)

=
1

e2π lim
u→0

[
sin2u

2u
· u

eu −1
·2
]

=
1

e2π ·1 ·1 ·2 =
2

e2π

ដូចេនះ lim
x→π

sin2x
ex+π−e2π = 2

e2π

ត . lim
x→0

ex+sinx−1
1−

√
x+1

(រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(ex −1+ sinx)(1+
√

x+1)
(1−

√
x+1)(1+

√
x+1)

= lim
x→0

(ex −1+ sinx)(1+
√

x+1)
−x

=− lim
x→0

(
ex −1

x
+

sinx
x

)
(1+

√
x+1)

=−(1+1)(1+1) =−4

ដូចេនះ lim
x→0

ex+sinx−1
1−

√
x+1

=−4

ថ . lim
x→0

(ex−1)(1−cos2x)sin7x
x4 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(ex −1) ·2sin2 x · sin7x
x4

= lim
x→0

[
ex −1

x
·2
(

sinx
x

)2

· sin7x
7x

·7

]
= 1×2(1)2 ×1×7 = 14

ដូចេនះ lim
x→0

(ex−1)(1−cos2x)sin7x
x4 = 14

ទ . lim
x→0

x2

ex2−4x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

x2

(ex2 −1)− (4x2 −1)

= lim
x→0

1
ex2−1

x2 − 4x2−1
x2

=
1

1− ln4

ដូចេនះ lim
x→0

x2

ex2−4x2 = 1
1−ln4

ធ . lim
x→0

e2x−e−2x

x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
e2x −1

x
− e−2x −1

x

]
= lim

x→0

e2x −1
2x

·2− lim
x→0

e−2x −1
−2x

· (−2)

= 1(2)− (−2) = 4

ដូចេនះ lim
x→0

e2x−e−2x

x = 4

ន . lim
x→0

ex+e−x−2
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

e2x −2ex +1
x2ex = lim

x→0

(ex −1)2

x2ex

= lim
x→0

(
ex −1

x

)2

· 1
ex

= 12 ·1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

ex+e−x−2
x2 = 1
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ប . lim
x→0

2e2x−3ex+1
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(ex −1)(2ex −1)
x

= lim
x→0

ex −1
x

· (2ex −1)

= 1(2−1) = 1

ដូចេនះ lim
x→0

2e2x−3ex+1
x = 1

ផ . lim
x→0

ex−e−x

sin2x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

e2x −1
ex sin2x

= lim
x→0

[
e2x −1

2x
· 2x

sin2x
· 1

ex

]
= 1×1×1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

ex−e−x

sin2x = 1

ព . lim
x→0

2ex+3e2x−5
e3x−1 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

2(ex −1)+3(e2x −1)
e3x −1

= lim
x→0

2(ex−1)
x + 3(e2x−1)

2x ·2
e3x−1

3x ·3

=
2(1)+3(1)(2)

1(3)
=

8
3

ដូចេនះ lim
x→0

2ex+3e2x−5
e3x−1 = 8

3

ភ . lim
x→0

e−x2−cos2x
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
e−x2 −1

x2 +
1− cos2x

x2

]

= lim
x→0

[
e−x2 −1
−x2 (−1)+

2sin2 x
x2

]
=−(1)+2(1)2 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

e−x2−cos2x
x2 = 1

ម . lim
x→0

e−2sinx−etan3x

x3+x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

(e−2sinx −1)− (etan3x −1)
x(x2 +1)

= lim
x→0

1
x2 +1

[
e−2sinx −1

x
− etan3x −1

x

]
= 1 ·

[
lim
x→0

e−2sinx −1
−2sinx

· sinx
x

(−2)

− lim
x→0

etan3x −1
tan3x

· tan3x
3x

·3
]

= 1 · [1 ·1(−2)−1 ·1 ·3] =−5

ដូចេនះ lim
x→0

e−2sinx−etan3x

x3+x =−5

យ . lim
x→0

xe−2x2
+sinx−tanx−x

x3 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

x(e−2x2 −1)− tanx(1− cosx)
x3

= lim
x→0

[
e−2x2 −1

x2 − tanx
x

·
2sin2 x

2
x2

]

= lim
x→0

[
e−2x2 −1
−2x2 (−2)− tanx

x

(
sin x

2
x
2

)2

· 1
2

]

= 1(−2)−1(1)2 · 1
2
=−5

2

ដូចេនះ lim
x→0

xe−2x2
+sinx−tanx−x

x3 =−5
2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

រ . lim
x→0

e3sin2 x−cosxcos3x
−e2x2

+cos2x
(រាងមិនកំណត់ 00)

ភាគយក៖
N = (e3sin2 x −1)+(1− cosxcos3x)

= (e3sin2 x −1)+
[
1− 1

2(cos4x+ cos2x)
]

= (e3sin2 x −1)+ sin2 2x+ sin2 x

ភាគែបង៖
D =−(e2x2 −1)− (1− cos2x)

=−(e2x2 −1)−2sin2 x

ែចកភាគយក និងភាគែបងនឹង x2៖
េយងីបាន = lim

x→0

e3sin2 x−1
x2 + sin2 2x

x2 + sin2 x
x2

− e2x2−1
x2 − 2sin2 x

x2

=
3+4+1
−2−2

=
8
−4

=−2

ដូចេនះ lim
x→0

e3sin2 x−cosxcos3x
−e2x2

+cos2x
=−2

ល . lim
x→0

4x+2x−2
x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
4x −1

x
+

2x −1
x

]
= ln4+ ln2 = ln8

ដូចេនះ lim
x→0

4x+2x−2
x = ln8

វ . lim
x→0

7x2−cos2x
x2 (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
7x2 −1

x2 +
1− cos2x

x2

]

= lim
x→0

[
7x2 −1

x2 +
2sin2 x

x2

]
= ln7+2(1)2 = ln7+2

ដូចេនះ lim
x→0

7x2−cos2x
x2 = ln7+2

ស . lim
x→0

2sinx−3tanx

x (រាងមិនកំណត់ 00)

េយងីបាន = lim
x→0

[
2sinx −1

x
− 3tanx −1

x

]
= lim

x→0

[
2sinx −1

sinx
· sinx

x
− 3tanx −1

tanx
· tanx

x

]
= ln2 ·1− ln3 ·1 = ln

2
3

ដូចេនះ lim
x→0

2sinx−3tanx

x = ln 2
3
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លហំាត់គំរទូី២១លហំាត់គំរទូី២១
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→+∞

( x+1
x

)x+5

ខ . lim
x→0+

(1+2x)cotx

គ . lim
x→0

(1+ sinx)
1
x

ឃ . lim
x→∞

(
1+ 3

x

)x

ង . lim
x→∞

( x−2
x+3

)x

ច . lim
x→∞

(
1+ 1

x

) x+1
x

ឆ . lim
x→∞

( 3x−4
3x+2

) x+1
3

ជ . lim
x→∞

(
1+ 2

x

)x

ឈ . lim
x→0

(cosx)
1

sinx

ញ . lim
x→0

sinx
√

1+ x

ដ . lim
x→0

(x+2x)
1
x

ឋ . lim
x→0

(
1+ tan2√x

) 1
2x

ឌ . lim
x→0

(
x2−x+1
x2+x+1

) 1
sinx

ឍ . lim
x→0

( sinx
x

) tanx
x−sinx

ណ . lim
x→0

(2− cosx)
1

x2

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→+∞

( x+1
x

)x+5 (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→+∞

(
1+

1
x

)x+5

= lim
x→+∞

[(
1+

1
x

)x] x+5
x

= lim
x→+∞

[(
1+

1
x

)x]1+ 5
x

= e1+0 = e

ដូចេនះ lim
x→+∞

( x+1
x

)x+5
= e

ខ . lim
x→0+

(1+2x)cotx (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→0+

[
(1+2x)

1
2x

]2xcotx

= lim
x→0+

[
(1+2x)

1
2x

]2cosx· x
sinx

= e
2 lim

x→0+
cosx· lim

x→0+
x

sinx

= e2×1 = e2

ដូចេនះ lim
x→0+

(1+2x)cotx = e2

គ . lim
x→0

(1+ sinx)
1
x (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→0

[
(1+ sinx)

1
sinx

] sinx
x

= e
lim
x→0

sinx
x

= e1 = e

ដូចេនះ lim
x→0

(1+ sinx)
1
x = e

ឃ . lim
x→∞

(
1+ 3

x

)x (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→∞

[(
1+

3
x

) x
3
] 3

x ·x

= lim
x→∞

[(
1+

3
x

) x
3
]3

= e3

ដូចេនះ lim
x→∞

(
1+ 3

x

)x
= e3
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ង . lim
x→∞

( x−2
x+3

)x (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→∞

(
1− 5

x+3

)x

= lim
x→∞

[(
1− 5

x+3

)− x+3
5
]− 5x

x+3

= e
lim
x→∞

−5x
x+3 = e−5

ដូចេនះ lim
x→∞

( x−2
x+3

)x
= e−5

ច . lim
x→∞

(
1+ 1

x

) x+1
x (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→∞

[(
1+

1
x

)x] x+1
x2

= e
lim
x→∞

x+1
x2

= e0 = 1

ដូចេនះ lim
x→∞

(
1+ 1

x

) x+1
x = 1

ឆ . lim
x→∞

( 3x−4
3x+2

) x+1
3 (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→∞

(
1− 6

3x+2

) x+1
3

= lim
x→∞

[(
1− 6

3x+2

)− 3x+2
6
]− 6

3x+2 ·
x+1

3

= e
lim
x→∞

−2(x+1)
3x+2 = e−

2
3

ដូចេនះ lim
x→∞

( 3x−4
3x+2

) x+1
3 = e−

2
3

ជ . lim
x→∞

(
1+ 2

x

)x (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→∞

[(
1+

2
x

) x
2
]2

= e2

ដូចេនះ lim
x→∞

(
1+ 2

x

)x
= e2

ឈ . lim
x→0

(cosx)
1

sinx (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→0

[1− (1− cosx)]
1

sinx

= lim
x→0

{
[1− (1− cosx)]−

1
1−cosx

}− 1−cosx
sinx

= e
− lim

x→0

2sin2 x
2

2sin x
2 cos x

2

= e
− lim

x→0
tan x

2 = e0 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

(cosx)
1

sinx = 1

ញ . lim
x→0

sinx
√

1+ x (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→0

[
(1+ x)

1
x

] x
sinx

= e
lim
x→0

x
sinx

= e1 = e

ដូចេនះ lim
x→0

sinx
√

1+ x = e
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ដ . lim
x→0

(x+2x)
1
x (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→0

[1+(x+2x −1)]
1
x

= lim
x→0

{
[1+(x+2x −1)]

1
x+2x−1

} x+2x−1
x

= e
lim
x→0

(1+ 2x−1
x )

= e1+ln2 = e · eln2 = 2e

ដូចេនះ lim
x→0

(x+2x)
1
x = 2e

ឋ . lim
x→0

(
1+ tan2√x

) 1
2x (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→0

[(
1+ tan2√x

) 1
tan2 √

x

] tan2 √
x

2x

= e
lim
x→0

tan2 √
x

2(
√

x)2

= e1× 1
2 = e

1
2 =

√
e

ដូចេនះ lim
x→0

(
1+ tan2√x

) 1
2x =

√
e

ឌ . lim
x→0

(
x2−x+1
x2+x+1

) 1
sinx (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→0

(
1− 2x

x2 + x+1

) 1
sinx

= lim
x→0

(1− 2x
x2 + x+1

)− x2+x+1
2x

− 2x
(x2+x+1)sinx

= e
− lim

x→0
x

sinx ·
2

x2+x+1

= e−1·2 = e−2

ដូចេនះ lim
x→0

(
x2−x+1
x2+x+1

) 1
sinx

= e−2

ឍ . lim
x→0

( sinx
x

) tanx
x−sinx (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→0

[
1−
(

x− sinx
x

)] tanx
x−sinx

= lim
x→0

{[
1−
(

x− sinx
x

)]− x
x−sinx

}− tanx
x

= e
− lim

x→0
tanx

x

= e−1

ដូចេនះ lim
x→0

( sinx
x

) tanx
x−sinx = e−1

ណ . lim
x→0

(2− cosx)
1

x2 (រាងមិនកំណត់ 1∞)

េយងីបាន = lim
x→0

[1+(1− cosx)]
1

x2

= lim
x→0

(
1+2sin2 x

2

) 1
x2

= lim
x→0

[(
1+2sin2 x

2

) 1
2sin2 x

2

]2sin2 x
2 ·

1
x2

= e
2 lim

x→0

(
sin x

2x
2

)2

· 1
4

= e2×1× 1
4 = e

1
2 =

√
e

ដូចេនះ lim
x→0

(2− cosx)
1

x2 =
√

e
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ល
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លហំាត់គំរទូី២២លហំាត់គំរទូី២២
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→+∞
lnx

x2−x

ខ . lim
x→−∞

ln(ex +1)

គ . lim
x→0+

ln
( x

x+1

)
ឃ . lim

x→0+
ln2 x+2lnx+3

lnx+2

ង . lim
x→+∞

ln
(

x2+x−2
x2+1

)
ច . lim

x→+∞
3x lnx
x+2

ឆ . lim
x→+∞

lnx2020−2020
x2020

ជ . lim
x→0

sin3x−sinx
ln(x+1)

ឈ . lim
x→0

x−ln(1+3x)
x+sin3x

ញ . lim
x→1

x2−1+lnx
ex−e

ដ . lim
x→0

ln(1+2x2)
1−cos2x

ឋ . lim
x→0

ln(cos2x)
x2

ឌ . lim
x→0

ln(x2−x+1)
x

ឍ . lim
x→0

ln(1+x)+ln(1+2x)
x

ណ . lim
x→0

ln(1+2sin2 x)
3tan2 x

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→+∞

lnx
x2−x , រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន = lim
x→+∞

lnx
x(x−1)

= lim
x→+∞

[
lnx
x

· 1
x−1

]
= lim

x→+∞

lnx
x

× lim
x→+∞

1
x−1

= 0×0 = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

lnx
x2−x = 0

ខ . lim
x→−∞

ln(ex +1)

េយងីបាន = ln(e−∞ +1)

= ln(0+1)

= ln1 = 0

ដូចេនះ lim
x→−∞

ln(ex +1) = 0

គ . lim
x→0+

ln
( x

x+1

)
េយងីបាន = lim

x→0+
ln

[
x

x
(
1+ 1

x

)]

= lim
x→0+

ln
1

1+ 1
x

= ln0+ =−∞

ដូចេនះ lim
x→0+

ln
( x

x+1

)
=−∞

ឃ . lim
x→0+

ln2 x+2lnx+3
lnx+2 , រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន = lim
x→0+

lnx
(
lnx+2+ 3

lnx

)
lnx
(
1+ 2

lnx

)
= lim

x→0+

lnx+2+ 3
lnx

1+ 2
lnx

=
−∞+2+0

1+0
=−∞

ដូចេនះ lim
x→0+

ln2 x+2lnx+3
lnx+2 =−∞
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ង . lim
x→+∞

ln
(

x2+x−2
x2+1

)
េយងីបាន = lim

x→+∞
ln

[
x2
(
1+ 1

x −
2
x2

)
x2
(
1+ 1

x2

) ]

= lim
x→+∞

ln
1+ 1

x −
2
x2

1+ 1
x2

= ln
1+0−0

1+0
= ln1 = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

ln
(

x2+x−2
x2+1

)
= 0

ច . lim
x→+∞

3x lnx
x+2 , រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន = lim
x→+∞

3x lnx
x
(
1+ 2

x

)
= lim

x→+∞

3lnx
1+ 2

x

=
3(+∞)

1+0
=+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

3x lnx
x+2 =+∞

ឆ . lim
x→+∞

lnx2020−2020
x2020 , រាងមិនកំណត់ ∞∞

េយងីបាន = lim
x→+∞

2020(lnx−1)
x2020

= 2020 lim
x→+∞

(
lnx

x2020 −
1

x2020

)
= 2020(0−0) = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

lnx2020−2020
x2020 = 0

ជ . lim
x→0

sin3x−sinx
ln(x+1) , រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន = lim
x→0

sin3x−sinx
x

ln(1+x)
x

= lim
x→0

3 · sin3x
3x − sinx

x
ln(1+x)

x

=
3(1)−1

1
= 2

ដូចេនះ lim
x→0

sin3x−sinx
ln(x+1) = 2

ឈ . lim
x→0

x−ln(1+3x)
x+sin3x , រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន = lim
x→0

x−ln(1+3x)
x

x+sin3x
x

= lim
x→0

1−3 · ln(1+3x)
3x

1+3 · sin3x
3x

=
1−3(1)
1+3(1)

=−1
2

ដូចេនះ lim
x→0

x−ln(1+3x)
x+sin3x =− 1

2
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ញ . lim
x→1

x2−1+lnx
ex−e , រាងមិនកំណត់ 00

តាង u = x−1 ⇒ x = u+1

េបី x → 1 ⇒ u → 0

េយងីបាន = lim
u→0

(1+u)2 −1+ ln(1+u)
eu+1 − e

= lim
u→0

2u+u2 + ln(1+u)
e(eu −1)

=
1
e

lim
u→0

2+u+ ln(1+u)
u

eu−1
u

=
1
e

(
2+0+1

1

)
=

3
e

ដូចេនះ lim
x→1

x2−1+lnx
ex−e = 3

e

ដ . lim
x→0

ln(1+2x2)
1−cos2x , រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន = lim
x→0

ln(1+2x2)

2sin2 x

= lim
x→0

[
ln(1+2x2)

2x2 × x2

sin2 x

]
= 1×1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

ln(1+2x2)
1−cos2x = 1

ឋ . lim
x→0

ln(cos2x)
x2 , រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន = lim
x→0

ln(1−2sin2 x)
x2

= lim
x→0

[
ln(1−2sin2 x)

−2sin2 x
× −2sin2 x

x2

]
= 1× (−2×1) =−2

ដូចេនះ lim
x→0

ln(cos2x)
x2 =−2

ឌ . lim
x→0

ln(x2−x+1)
x , រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន = lim
x→0

ln[1+ x(x−1)]
x

= lim
x→0

[
ln[1+ x(x−1)]

x(x−1)
× (x−1)

]
= 1× (0−1) =−1

ដូចេនះ lim
x→0

ln(x2−x+1)
x =−1

ឍ . lim
x→0

ln(1+x)+ln(1+2x)
x , រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន = lim
x→0

[
ln(1+ x)

x
+2 · ln(1+2x)

2x

]
= 1+2(1) = 3

ដូចេនះ lim
x→0

ln(1+x)+ln(1+2x)
x = 3

ណ . lim
x→0

ln(1+2sin2 x)
3tan2 x , រាងមិនកំណត់ 00

េយងីបាន = lim
x→0

[
ln(1+2sin2 x)

2sin2 x
× 2cos2 x

3

]
= 1× 2(1)

3
=

2
3

ដូចេនះ lim
x→0

ln(1+2sin2 x)
3tan2 x = 2

3



េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

115

លហំាត់គំរទូី២៣លហំាត់គំរទូី២៣
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→2

√
2+
√

···+
√

2+x−2
x−2

ខ . lim
x→0

1−(1+x)···(1+nx)
x

គ . lim
x→1

x+x2+···+xn−n
x+x2+···+xm−m

ឃ . lim
x→a

xn−an−nan−1x+nan

(x−a)2

ង . lim
x→1

xn−nx+n−1
x−1

ច . lim
x→1

nxn+1−(n+1)xn+1
xm+1−xm−x+1

ឆ . lim
x→+∞

x100+(x+1)100+···+(x+100)100

x100+100100

ជ . lim
n→+∞

(1
2 +

1
4 + · · ·+ 1

2n

)

ឈ . lim
n→+∞

1√
n ∑n

k=1
1√

2k+1+
√

2k−1

ញ . lim
n→+∞

∑n
k=1

1
(3k−2)(3k+1)(3k+4)

ដ . lim
n→+∞

∏n
k=0(1+ x2k

), |x|< 1

ឋ . lim
x→0

ex+e2x+···+enx−n
x

ឌ . lim
x→0

(ex−1)···(enx−1)
xn

ឍ . lim
x→1

( n
1−xn − 1

1−x

)
ណ . lim

n→+∞
n2−1

1+2+3+···+n

ដំេណាះ្រសាយ

េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→2

√
2+
√

···+
√

2+x−2
x−2 (n ឫសកាេរ)

គុណកេន�មឆា្ល ស់ៃនភាគយក៖
េយងីបាន = lim

x→2

(
√

2+ · · ·+
√

2+ x)2 −22

(x−2)(
√

2+ · · ·+
√

2+ x+2)

= lim
x→2

√
2+ · · ·+

√
2+ x−2

(x−2)(
√

2+ · · ·+
√

2+ x+2)
បន្តគុណកេន�មឆា្ល ស់ n ដង េយងីទទួលបាន៖
= lim

x→2

x−2
(x−2)(

√
2+ · · ·+2) · · ·(

√
2+ x+2)︸ ︷︷ ︸

n កតា្ត

=
1

4 ·4 · · ·4︸ ︷︷ ︸
n កតា្ត

=
1
4n

ដូចេនះ lim
x→2

√
2+···+

√
2+x−2

x−2 = 1
4n

ខ . lim
x→0

1−(1+x)(1+2x)···(1+nx)
x , រាង 0

0

តាមរូបមន្តពនា្ល ត េយងីមាន៖
(1+ x)(1+2x) · · ·(1+nx)

= 1+(1+2+ · · ·+n)x+ x2P(x)

= 1+ n(n+1)
2 x+ x2P(x)

េយងីបាន = lim
x→0

1−
[
1+ n(n+1)

2 x+ x2P(x)
]

x

= lim
x→0

[
−n(n+1)

2
− xP(x)

]
=−n(n+1)

2
ដូចេនះ lim

x→0

1−(1+x)···(1+nx)
x =− n(n+1)

2
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េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

ដំេណាះ្រសាយ (ត)

គ . lim
x→1

x+x2+···+xn−n
x+x2+···+xm−m , រាង 0

0

េយងីមាន n = 1+1+ · · ·+1︸ ︷︷ ︸
n តួ

នាឱំ្យ៖

x+ x2 + · · ·+ xn −n = ∑n
k=1(x

k −1)

= (x−1)∑n
k=1(x

k−1 + · · ·+1)

េយងីបាន = lim
x→1

(x−1)∑n
k=1(x

k−1 + · · ·+1)
(x−1)∑m

j=1(x j−1 + · · ·+1)

=
1+2+ · · ·+n
1+2+ · · ·+m

=
n(n+1)

2
m(m+1)

2

=
n(n+1)
m(m+1)

ដូចេនះ lim
x→1

x+···+xn−n
x+···+xm−m = n(n+1)

m(m+1)

ឃ . lim
x→a

xn−an−nan−1x+nan

(x−a)2 , រាង 0
0

ភាគយកអាចសរេសរជា៖
xn −an −nan−1(x−a)

= (x−a)(xn−1 + · · ·+an−1)−nan−1(x−a)

= (x−a)
[
(xn−1 −an−1)+ · · ·+an−2(x−a)

]
េយងីបាន = lim

x→a

[
xn−1 −an−1

x−a
+ · · ·+an−2

]
= (n−1)an−2 + · · ·+an−2

= an−2[1+2+ · · ·+(n−1)]

=
n(n−1)an−2

2

ដូចេនះ lim
x→a

xn−an−nan−1(x−a)
(x−a)2 = n(n−1)an−2

2

ង . lim
x→1

xn−nx+n−1
x−1 , រាង 0

0

េយងីបាន = lim
x→1

(xn −1)−n(x−1)
x−1

= lim
x→1

(x−1)(xn−1 + · · ·+1)−n(x−1)
x−1

= lim
x→1

[
(xn−1 + · · ·+1)−n

]
= 1+1+ · · ·+1︸ ︷︷ ︸

n តួ
−n

= n−n = 0

ដូចេនះ lim
x→1

xn−nx+n−1
x−1 = 0

ច . lim
x→1

nxn+1−(n+1)xn+1
xm+1−xm−x+1 , រាង 0

0

ភាគែបង៖
xm+1 − xm − x+1 = (x−1)(xm −1)

ភាគយក៖
nxn(x−1)− (xn −1)

= (x−1)[nxn − (xn−1 + · · ·+1)]

េយងីបាន = lim
x→1

nxn − (xn−1 + · · ·+1)
xm −1

= lim
x→1

nxn−(xn−1+···+1)
x−1

xm−1
x−1

=
1+2+ · · ·+n

m
=

n(n+1)
2
m

=
n(n+1)

2m

ដូចេនះ lim
x→1

nxn+1−(n+1)xn+1
xm+1−xm−x+1 = n(n+1)

2m



េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
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ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ឆ . lim
x→+∞

x100+(x+1)100+···+(x+100)100

x100+100100

ដាក់ x100 ជាកតា្ត រមួ៖

េយងីបាន = lim
x→+∞

x100
[
1+
(
1+ 1

x

)100
+ · · ·+

(
1+ 100

x

)100
]

x100
[
1+
(100

x

)100
]

=
1+

100 តួ︷ ︸︸ ︷
1+1+ · · ·+1

1+0

= 1+100 = 101

ដូចេនះ lim
x→+∞

x100+···+(x+100)100

x100+100100 = 101

ជ . lim
n→+∞

(1
2 +

1
4 + · · ·+ 1

2n

)
ជាផលបូកស្វុ ីតធរណីមា្រត a = 1

2 ,q = 1
2៖

Sn =
1
2 ·

1−( 1
2)

n

1− 1
2

= 1− 1
2n

េយងីបាន = lim
n→+∞

(
1− 1

2n

)
= 1−0 = 1

ដូចេនះ lim
n→+∞

( 1
2 +

1
4 + · · ·+ 1

2n

)
= 1

ឈ . lim
n→+∞

1√
n ∑n

k=1
1√

2k+1+
√

2k−1

គុណកេន�មឆា្ល ស់តួទី k៖
1√

2k+1+
√

2k−1
=

√
2k+1−

√
2k−1

2

ផលបូកកាត់បន្តបនា្ទ ប់គា្ន ៖
∑n

k=1

√
2k+1−

√
2k−1

2 =
√

2n+1−1
2

េយងីបាន = lim
n→+∞

√
2n+1−1

2
√

n

= lim
n→+∞

√
2+ 1

n −
1√
n

2
=

√
2

2

ដូចេនះ lim
n→+∞

1√
n ∑n

k=1
1√

2k+1+
√

2k−1
=

√
2

2

ញ . lim
n→+∞

∑n
k=1

1
(3k−2)(3k+1)(3k+4)

បំែបកជាផលដកពីរ្របភាគ៖
1

(3k−2)(3k+1)(3k+4)

= 1
6

[
1

(3k−2)(3k+1) −
1

(3k+1)(3k+4)

]
ផលបូកកាត់បន្តបនា្ទ ប់គា្ន ៖
Sn =

1
6

[
1

1·4 −
1

(3n+1)(3n+4)

]
េយងីបាន = lim

n→+∞

1
6

[
1
4
− 1

(3n+1)(3n+4)

]
=

1
6

(
1
4
−0
)
=

1
24

ដូចេនះ lim
n→+∞

∑n
k=1

1
(3k−2)(3k+1)(3k+4) =

1
24

ដ . lim
n→+∞

∏n
k=0

(
1+ x2k

)
, |x|< 1

គុណនិងែចកនឹង 1− x៖
Pn =

(1−x)(1+x)(1+x2)···(1+x2n
)

1−x

= 1−x2n+1

1−x

េដាយ |x|< 1 ⇒ lim
n→+∞

x2n+1
= 0៖

េយងីបាន = lim
n→+∞

1− x2n+1

1− x

=
1−0
1− x

=
1

1− x

ដូចេនះ lim
n→+∞

∏n
k=0

(
1+ x2k

)
= 1

1−x
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េម
េរៀ
នទ
ី3

ល
ហា
ត់
និង

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ

ដំេណាះ្រសាយ (ត)

ឋ . lim
x→0

ex+e2x+···+enx−n
x , រាង 0

0

បំែបក n = 1+1+ · · ·+1︸ ︷︷ ︸
n តួ

៖

េយងីបាន = lim
x→0

n

∑
k=1

ekx −1
x

= lim
x→0

n

∑
k=1

k · ekx −1
kx

=
n

∑
k=1

k ·1 = 1+2+ · · ·+n

=
n(n+1)

2

ដូចេនះ lim
x→0

∑n
k=1 ekx−n

x = n(n+1)
2

ឌ . lim
x→0

(ex−1)(e2x−1)···(enx−1)
xn , រាង 0

0

េយងីបាន = lim
x→0

n

∏
k=1

ekx −1
x

= lim
x→0

n

∏
k=1

(
k · ekx −1

kx

)
=

n

∏
k=1

(k ·1) = 1 ·2 · · ·n = n!

ដូចេនះ lim
x→0

∏n
k=1(e

kx−1)
xn = n!

ឍ . lim
x→1

( n
1−xn − 1

1−x

)
, រាង ∞−∞

ត្រម�វភាគែបងរមួ៖
n−(1+x+···+xn−1)

1−xn

= (1−x)+(1−x2)+···+(1−xn−1)
1−xn

ស្រម�លនឹង 1− x៖
េយងីបាន = lim

x→1

1+(1+ x)+ · · ·+(1+ x+ · · ·+ xn−2)

1+ x+ · · ·+ xn−1

=
1+2+ · · ·+(n−1)

n

=
n(n−1)

2
n

=
n−1

2
ដូចេនះ lim

x→1

( n
1−xn − 1

1−x

)
= n−1

2

ណ . lim
n→+∞

n2−1
1+2+3+···+n , រាង ∞

∞

េយងីមាន 1+2+3+ · · ·+n = n(n+1)
2 ៖

េយងីបាន = lim
n→+∞

2(n2 −1)
n(n+1)

= lim
n→+∞

2n2
(
1− 1

n2

)
n2
(
1+ 1

n

)
=

2(1−0)
1+0

= 2

ដូចេនះ lim
n→+∞

n2−1
1+2+···+n = 2



លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្តលហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត

េមេរៀនទីេមេរៀនទី

៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤៤

លហំាត់អនុវត្តទី១លហំាត់អនុវត្តទី១
ចូរបងា្ហ ញលីមីតខាងេ្រកាមេដាយេ្របីនិយមន័យ៖
ក . lim

x→1
(x2 +1) = 2

ខ . lim
x→2

x2 = 4

គ . lim
x→−1

(x2 −1) = 0

ឃ . lim
x→7

8
x−3 = 2

ង . lim
x→−1+

x+5
x+1 =+∞

ច . lim
x→−2+

x−9
x+2 =−∞

ឆ . lim
x→+∞

x2−2
x2−1 = 1

ជ . lim
x→−∞

4x+1
2x+1 = 2

ឈ . lim
x→+∞

(1+6x− x2) =−∞

ញ . lim
x→+∞

5x2+4x−1
x+2 =+∞

ដ . lim
x→−∞

(x3) =−∞

ឋ . lim
x→−∞

√
x−1 =−∞

ឌ . lim
x→4

(x2 + x−11) = 9

ឍ . lim
x→0

1
x = ∞

ណ . lim
x→1

1
(x−1)2 =+∞

ត . lim
x→0

x+2
x2 = ∞

ថ . lim
x→3

2x2+3x−27
x2−4x+3 = 15

2

ទ . lim
x→+∞

x−1
x+1 = 1

ធ . lim
x→+∞

x+1
x−1 = 1

ន . lim
x→+∞

2x
x+1 = 2

ដំេណាះ្រសាយ
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លហំាត់អនុវត្តទី២លហំាត់អនុវត្តទី២
គណនាតៃម្ល α > 0 េទតាមតៃម្ល ε នីមួយៗែដលេគឲ្យដូចខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→1
(5x−3) = 2 , ε = 0.00005

ខ . lim
x→2

(3x−2) = 1 , ε = 0.000000099

គ . lim
x→1

(2x−1) = 1 , ε = 44×10−6

ឃ . lim
x→2

(3x+1) = 7 , ε = 0.0030

ង . lim
x→4

(2x−1) = 7 , ε = 0.000006

ច . lim
x→−3

(2x+5) =−1 , ε = 0.10

ឆ . lim
x→3

(2x+4) = 10 , ε = 0.00001

ជ . lim
x→2

(x−1)2 = 1 , ε = 0.00021

ឈ . lim
x→1

√
x = 1 , ε = (

√
2−1)0.0001

ញ . lim
x→2

(4x−5) = 3 , ε = 8×10−3

ដំេណាះ្រសាយ
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េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
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ត្ត
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នទ
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ល
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បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
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លហំាត់អនុវត្តទី៣លហំាត់អនុវត្តទី៣
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→2
(x2 −4)

ខ . lim
x→0

x3−4x
2x2+3x

គ . lim
x→−1

x3

(x+1)2

ឃ . lim
x→−1

(x+1)2(x−1)
x3+1

ង . lim
x→0

x3−2x2+x
2x3+x2−2x

ច . lim
x→1

x2+2x+3
(x−1)2

ឆ . lim
x→0

x4−4x3+x2

x3+x2+x

ជ . lim
x→−1

x3+x2+x+1
x4+x2−2

ឈ . lim
x→2

(x+1)2

2−x

ញ . lim
x→2

x−2
x2−3x+2

ដ . lim
x→3

x2−6x+9
2x2+x−21

ឋ . lim
x→−3

x3+27
2x2−3x−27

ឌ . lim
x→2

x3−6x2+11x−6
x2−6x+8

ឍ . lim
x→2

x3−5x2+8x−4
x3−3x2+4

ណ . lim
x→3

(
1

x−3 −
6

x2−9

)
ត . lim

x→1
x3+x2−x−1
x3−x2−x+1

ថ . lim
x→4

(
2x2−4x−24

x2−16 − 1
4−x

)
ទ . lim

x→2
x3+3x2−9x−2

x3−x−6

ធ . lim
x→1

x3−3x+2
x4−4x+3

ន . lim
x→2

(
1

1−x −
3

1−x2

)

ដំេណាះ្រសាយ
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លហំាត់អនុវត្តទី៤លហំាត់អនុវត្តទី៤
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→2
x2−3x+2

x2−2x

ខ . lim
x→2

x2−x−2
x2−2x

គ . lim
x→2

x2+5
x2−3

ឃ . lim
x→1

3x4−4x3+1
(x−1)2

ង . lim
x→−2

3x+6
x3+8

ច . lim
x→2

x+1
x−1

ឆ . lim
x→−2

x3+3x2+2x
x2−x−6

ជ . lim
x→1

x2−2x+1
x3−x

ឈ . lim
x→4

x2+7x−44
x2−6x+8

ញ . lim
x→1

x2−4
x2−3x+2

ដ . lim
x→1

x3−5x+4
x3−1

ឋ . lim
x→2

x2−4
x−2

ឌ . lim
x→2

x2−4
x2−3x+2

ឍ . lim
x→1

(
1

x2−1 −
2

x4−1

)
ណ . lim

x→3
x−3

x2−5x+6

ត . lim
x→1

x2−4x+3
x3−x2+2x−2

ថ . lim
x→1

x9−3x+2
x6+5x−6

ទ . lim
x→2

x−2
x3−2x2−x−2

ធ . lim
x→1

xm−1
xn−1

ន . lim
x→1

xn−1
x−1
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លហំាត់អនុវត្តទី៥លហំាត់អនុវត្តទី៥
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x

ខ . lim
x→+∞

√
x+ 3√x+ 4√x√

2x+3

គ . lim
x→+∞

√
x2+x−3+2x√

x2+4+x

ឃ . lim
x→∞

x2−1
2x2+1

ង . lim
x→−∞

x3+x2−4
2x3+x+11

ច . lim
x→∞

3x2+2x−1
x3−x+2

ឆ . lim
x→∞

(
x3

x2+2 − x
)

ជ . lim
x→∞

x2+3x−4
3x2−2x+5

ឈ . lim
x→∞

x(x−1)(x−2)
x2+6x−9

ញ . lim
x→∞

√
x2+9
x+3

ដ . lim
x→∞

(
x2+x−1
2x2−x+1

)3

ឋ . lim
x→∞

x2+2x+1
5x

ឌ . lim
x→∞

x3+x4−1
2x5−x2+x

ឍ . lim
x→∞

(
√

x2+1+x)
2

3√x6+1

ណ . lim
x→−∞

x6+7x4−40
1−x−5x7

ត . lim
x→∞

(x+1)(x−2)
3x2+6x−5

ថ . lim
x→∞

√
1+x2

x

ទ . lim
x→∞

(
3x2+2x+1
x2−3x+1

)4

ធ . lim
x→−∞

5x3−x2+x
1+x2+3x3

ន . lim
x→∞

1+x−3x3

1+x2+3x3

ប . lim
x→−∞

(
x3−8

x4+16

)10

ផ . lim
x→∞

(x+3)(x+4)(x+5)
x4+x−11

ព . lim
x→−∞

8x−2x5+x6

11x+5x3+3x5

ភ . lim
x→∞

(
x3

2x2−1 −
x2

2x+1

)
ម . lim

x→∞

(
x2 − x4−1

x2−2

)
យ . lim

x→∞
(x−1)100(6x+1)200

(3x+5)300

រ . lim
x→∞

4√x5+
5√x3+

6√x8
3√x4+2

ល . lim
x→−∞

x2(2x+1)(3x−2)
2x2(5x−8)(x+6)

វ . lim
x→∞

(
2x8+8x6+6x4

4x8−x6+12x4

)5

ស . lim
x→−∞

(2x−3)20(3x+2)30

(2x+1)50
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ល
ហា
ត់្រ
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ិបត
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េម
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ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
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េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី៦លហំាត់អនុវត្តទី៦
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→1

3√x−1
x−1

ខ . lim
x→0

n√a+x− n√a
x

គ . lim
x→1

1− 2021√x
1−x

ឃ . lim
x→0

5
√

(x+1)3−1
x

ង . lim
x→1

1− 3√2−x
1−x

ច . lim
x→0

3√x+1−1
x(x+2)

ឆ . lim
x→2

x2−x−2
3√x+6−2

ជ . lim
x→1

5√x2+x−1−1
1+ 3√1−2x

ឈ . lim
x→0

√
1+2x−1

3x

ញ . lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

x

ដ . lim
x→0

x−
√

x√
x

ឋ . lim
x→5

√
x−1−2
x2−25

ឌ . lim
x→3

√
x+6−3

x3−5x2+3x+9

ឍ . lim
x→9

3−
√

x
27−

√
x3

ណ . lim
x→0

3√1+x− 3√1−x
x

ត . lim
x→1

x
2
3 −1

x
3
5 −1

ថ . lim
x→1

1− n√x
1− m√x

ទ . lim
x→1

1−
√

x
1−x2

ធ . lim
x→4

3−
√

5+x
1−

√
5−x

ន . lim
x→1

√
x+8−

√
8x+1√

5−x−
√

7x−3

ប . lim
x→0

√
4+x−

√
4−x

4x

ផ . lim
x→7

2−
√

x−3
x2−49

ព . lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

x

ភ . lim
x→3

√
x2−2x+6−

√
x2+2x−6

x2−4x+3

ម . lim
x→−1

x+1
2−

√
4+x+x2

យ . lim
x→0

√
x2+1−1√

x2+16−4

រ . lim
x→0

√
x2+1−1√
x2+9−3

ល . lim
x→2

3√10−x−2
x−2

វ . lim
x→1

x−1
3√26+x−3

ស . lim
x→0

3√1+x2+1−1
x2
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លហំាត់អនុវត្តទី៧លហំាត់អនុវត្តទី៧
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→∞
(−3x2 +5x+2)

ខ . lim
x→∞

(−2+ x− x4)

គ . lim
x→∞

(−x3 + x2 −4x+5)

ឃ . lim
x→+∞

(1+ x− x5)

ង . lim
x→−∞

(1−3x− x3)

ច . lim
x→∞

(
√

x−2−
√

x)

ឆ . lim
x→∞

(
√

x2 + x− x)

ជ . lim
x→−∞

(
√

x2 + x− x)

ឈ . lim
x→+∞

(
√

x−3−
√

x)

ញ . lim
x→+∞

√
x(
√

x−3−
√

x)

ដ . lim
x→+∞

x(
√

x2 +1− x)

ឋ . lim
x→−∞

x(
√

x2 +1− x)

ឌ . lim
x→+∞

(
√

x2 +1− x)

ឍ . lim
x→−∞

(
√

x2 +1− x)

ណ . lim
x→+∞

(
√

x+1−
√

x2 +3)

ត . lim
x→±∞

(x
√

x2 +1− x)

ថ . lim
x→−∞

(
√

2x2 + x+3x−1)

ទ . lim
x→∞

(
√

x2 −1−
√

x2 +3x)

ធ . lim
x→+∞

( 3
√

x3 +3x2 +1− x)

ន . lim
x→−∞

( 4
√

x4 +4− x)
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ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
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ល
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លហំាត់អនុវត្តទី៨លហំាត់អនុវត្តទី៨
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→∞
2x−7

3x

ខ . lim
x→∞

2x+1
x

គ . lim
x→∞

7+x2

−3+x2

ឃ . lim
x→∞

2x
3+(x−1)2

ង . lim
x→∞

3x2−4x+4
(x−1)2

ច . lim
x→∞

√
x+2−

√
2

x  

ឆ . lim
x→∞

√
x+5−

√
5√

x−5

ជ . lim
x→∞

√
x2+9−

√
x2−9

6x

ឈ . lim
x→∞

√
x−1−2x
x−7

ញ . lim
x→∞

√
x−6x

3x+1

ដ . lim
x→∞

√
x2+1+

√
x

4√x3+x−x

ឋ . lim
x→∞

√
x2+1+

√
x

4√x2+1−x

ឌ . lim
x→∞

3√x−2
√

x3

4√x5+x
√

x

ឍ . lim
x→−∞

√
x2+1− 3√x2+1

2 4√x4+1− 5√x4+1

ណ . lim
x→+∞

√
x√

x+
√

x

ត . lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x

ថ . lim
x→∞

√
x2+2x−3+2x√

x2+4+x

ទ . lim
x→∞

4√x4+2
3√5+27x3

ធ . lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x+1

ន . lim
x→+∞

√
x−

√
x+1

x+1
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នទ
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ល
ហា
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បត
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លហំាត់អនុវត្តទី៩លហំាត់អនុវត្តទី៩
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
១ . lim

x→ π
6

(sin2 x+ cos2 x)

២ . lim
x→ π

6

(sinx−1)2

៣ . lim
x→π

tanx

៤ . lim
x→7π

cos x
3

៥ . lim
x→ 13π

4

(cotx− tanx)

៦ . lim
x→0

sinx+cos2 x
x2+1

៧ . lim
x→ π

4

cosx−tanx
sin2 x

៨ . lim
x→ π

3

tanx−sinx
cosx−1

៩ . lim
x→ π

6

sin2 x+tan2 x
2sinx

១០ . lim
x→0

cosx+tanx
tan2 x+3

១១ . lim
x→ π

4

cosx+sinx
cos2 2x

១២ . lim
x→0

sin10x
10x

១៣ . lim
x→0

sin3x
2x

១៤ . lim
x→0

tan8x
x

១៥ . lim
x→0

sin3x
5x

១៦ . lim
x→0

tan5x
sin4x

១៧ . lim
x→0

tan5x
tan6x

១៨ . lim
x→0

tanx
3x

១៩ . lim
x→0

1−cosx
x

២០ . lim
x→0

x√
1−cosx

២១ . lim
x→0

sinx
x3

២២ . lim
x→0

1−cos2x
xsinx

២៣ . lim
x→0

sin3 x
2

x3

២៤ . lim
x→0

sin4x+sin7x
sin3x

២៥ . lim
x→0

√
1−cosx2

1−cosx

២៦ . lim
x→0

tanx−sinx
x3

២៧ . lim
x→∞

xsin π
x

២៨ . lim
x→−1

x3+1
sin(x+1)

២៩ . lim
x→0+

|sinx|
x

៣០ . lim
x→1

tan(x−1)√
x−1

៣១ . lim
x→0

√
cosx−1
sin2 x

៣២ . lim
x→0

sin3x+sin5x
sin2x

៣៣ . lim
x→0

cosx−cos3 x
x2

៣៤ . lim
x→0

xcot2x

៣៥ . lim
x→0

√
1−cosx

x2

៣៦ . lim
x→π

√
1−tanx−

√
1+tanx

sin2x

៣៧ . lim
x→0

lnx
ln(sinx)

៣៨ . lim
x→0

ln(sin2x)
ln(sinx)
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េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត
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ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
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ប់អ
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េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី១០លហំាត់អនុវត្តទី១០
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
១ . lim

x→0
2sinx

3x

២ . lim
x→0

1−cosx
2x

៣ . lim
x→0

2tanx
x

៤ . lim
x→0

sinax
sinbx

៥ . lim
x→0

sin4x
3x

៦ . lim
x→0

tanmx
sinnx

៧ . lim
x→0

1−cosx
xsinx

៨ . lim
x→ π

4

cosx−sinx
cos2x

៩ . lim
x→0

sin3x
x

១០ . lim
x→0

tan3x
2x

១១ . lim
x→0

sin2x
sin5x

១២ . lim
x→0

1−cos2x
x2

១៣ . lim
x→0

cosx−cos2 x
x

១៤ . lim
x→0

cos3x−cos2 3x
6x

១៥ . lim
x→0

1−cos4x
x2

១៦ . lim
x→0

sinx−sin3x
x

១៧ . lim
x→0

sin2x−3x
sin3x−2x

១៨ . lim
x→0

sinx−2x
x−2sinx

១៩ . lim
x→0

x+sinx
2x−3sin2x

២០ . lim
x→0

1−cos2 x
3x2

២១ . lim
x→0

1−cos5x
x2

២២ . lim
x→0

sin(3x+1989π)
sin(4x+1987π)

២៣ . lim
x→0

1−cosx
sin2 x

២៤ . lim
x→0

(
2

sin2 x
− 1

1−cosx

)
២៥ . lim

x→0
sinx+1−cosx

x

២៦ . lim
x→0

sinx−2sin4x
tanx

២៧ . lim
x→ π

6

2sin2 x−3sinx+1
4sinx−1

២៨ . lim
x→0

1−cosnx
1−cosmx

២៩ . lim
x→0

3x+sin2x
3x−sin2x

៣០ . lim
x→0

(1+x2)−cosx
tan2 x

៣១ . lim
x→0

sin(a+x)−sin(a−x)
x

៣២ . lim
x→0

tanx−sinx
x

៣៣ . lim
x→0

1+sinx−cosx
1−sinx−cosx

៣៤ . lim
x→0

2tanx−sinx
x

៣៥ . lim
x→0

x(a−b)
sinax−sinbx ,a ̸= b

៣៦ . lim
x→0

sin(sin(sinx))
x

៣៧ . lim
x→0

sin5x+xsin10x
sin5x+xsin10x

៣៨ . lim
x→0

(1−cosx)sinx
tan3 x

ដំេណាះ្រសាយ
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េម
េរៀ
នទ
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ល
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បត
ិបត
្តិស
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បត
ិបត
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លហំាត់អនុវត្តទី១១លហំាត់អនុវត្តទី១១
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→1

sin(lnx)
lnx

ខ . lim
x→−∞

tan(ex)
ex

គ . lim
x→0

sin(x2)
x

ឃ . lim
x→0

sin(sin2 2x)
x2

ង . lim
x→0

1−cosx
x2

ច . lim
x→1

cos( πx
2 )

1−x

ឆ . lim
x→ π

2

(π
2 − x

)
tanx

ជ . lim
x→1

(1− x) tan πx
2

ឈ . lim
x→0

sin−1 2x
3x

ញ . lim
x→0

x
tan−1 2x

ដ . lim
x→0

sin−1(x2)
(tan−1 x)2

ឋ . lim
x→−3

x2−9
tan−1(x+3)

ឌ . lim
x→0

2x−sin−1 x
2x+tan−1 x

ឍ . lim
x→ π

6

sin(x− π
6 )√

3−2cosx

ណ . lim
x→ π

4

cosx−sinx
( π

4 −x)(cosx+sinx)

ត . lim
x→a

cos
√

x−cos
√

a
x−a

ថ . lim
x→0

x(5x−1)
1−cosx

ទ . lim
x→0

(1−cos2x)sin5x
x2 sin3x

ធ . lim
x→0

sin4x
1−

√
1−x

ន . lim
x→0

sinx√
x2

ប . lim
x→0

cosx+4tanx
2−x−2x4

ផ . lim
x→0

√
x+4−2
sin5x

ព . lim
x→1

sin(1−x)√
x−1

ភ . lim
a→π

sina
1− a2

π2
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144 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
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ល
ហា
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បត
ិបត
្តិស
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បត
ិបត
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146 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី១២លហំាត់អនុវត្តទី១២
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→+∞
e−x

ខ . lim
x→−∞

e2−3x

គ . lim
x→+∞

(ex −7x+6)

ឃ . lim
x→−∞

ex +3

ង . lim
x→+∞

(2ex − x2 +1)

ច . lim
x→0

(ex +2x2 −6)

ឆ . lim
x→+∞

(x3 + x)e−x

ជ . lim
x→−∞

e2x+1
ex+3

ឈ . lim
x→+∞

xex+2
x2−1

ញ . lim
x→−∞

xex

ដ . lim
x→+∞

2ex−1
x2+x−3

ឋ . lim
x→−∞

(xex + ex +2)

ឌ . lim
x→+∞

x3−ex

2ex+3x+1

ឍ . lim
x→+∞

x−ex

2ex+3

ណ . lim
x→−∞

ex−e−x

ex+e−x

ត . lim
x→+∞

3ex−2

x3

ថ . lim
x→+∞

(x+1)e−x

ទ . lim
x→0

e2x−e−2x

x

ធ . lim
x→0

ex−e−x−2
x2

ន . lim
x→0

2e2x−3ex+1
x
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148 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
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នទ
ី4

ល
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បត
ិបត
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េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត
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លហំាត់អនុវត្តទី១៣លហំាត់អនុវត្តទី១៣
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→0
ex+sinx−1

x

ខ . lim
x→0

e2x−1
e3x−1

គ . lim
x→0

esinx+sin2x−1
sinx

ឃ . lim
x→0

(e−3x+2−e2)sinπx
4x2

ង . lim
x→0

sinx+ex−1
x2+x

ច . lim
x→1

1−x
ex−e

ឆ . lim
x→0

5x−4x

x2−x

ជ . lim
x→0

2−(ex+e−x)
x2

ឈ . lim
x→0

esinx−esin3x

sin2x

ញ . lim
x→0

eax−ebx

x

ដ . lim
x→0

esin2 2x−cos(sin3x)
x2

ឋ . lim
x→0

ex2−cosx
x2

ឌ . lim
x→0

ex+1−e
sinπx

ឍ . lim
x→π

sin2x
ex+π−e2π

ណ . lim
x→0

ex+sinx−1
1−

√
x+1

ត . lim
x→0

(ex−1)(1−cos2x)sin7x
x4

ថ . lim
x→0

x2

ex2−4x2

ទ . lim
x→0

ex−e−x

sin2x

ធ . lim
x→0

e2x+3e2x−5
e3x−1

ន . lim
x→0

e−x2−cos2x
x2

ដំេណាះ្រសាយ



150 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
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លហំាត់អនុវត្តទី១៤លហំាត់អនុវត្តទី១៤
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→+∞
lnx

x2−x

ខ . lim
x→−∞

ln(ex +1)

គ . lim
x→0+

ln
( x

x+1

)
ឃ . lim

x→∞
x ln(x2 +1)

ង . lim
x→+∞

(x lnx− x2 +5)

ច . lim
x→1−

x ln(4−3x− x2)

ឆ . lim
x→+∞

x[ln(x+1)− lnx]

ជ . lim
x→0+

(x lnx− x2 +2)

ឈ . lim
x→0+

x2 lnx+2
lnx+1

ញ . lim
x→0+

( 1
x −

lnx
x

)

ដ . lim
x→+∞

ex lnx+1
x2

ឋ . lim
x→0

ln(1+x)
1−ex

ឌ . lim
x→1

x2−1+lnx
ex−e

ឍ . lim
x→+∞

[x+3−3ln(ex +1)]

ណ . lim
x→0

ln(1+x)
e2x−1

ត . lim
x→+∞

(
x+ lnx

2x+1

)
ថ . lim

x→0

ln(1+2x2)
1−cos2x

ទ . lim
x→0

ln(cos2x)
x2

ធ . lim
x→0

ln(x2−x+1)
x

ន . lim
x→0

ln(1+x)+ln(1+2x)
x

ដំេណាះ្រសាយ
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លហំាត់អនុវត្តទី១៥លហំាត់អនុវត្តទី១៥
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

n→+∞

(1+n
n

)n+2020

ខ . lim
x→+∞

( 2x+3
2x+1

)x+1

គ . lim
x→+∞

(
1+ 1

x

) x+1
x

ឃ . lim
x→∞

(
1+ 1

x

)3x

ង . lim
x→∞

(
1+ 1

x2

)3x−4

ច . lim
x→∞

(
1+ 1

5x

)2x+6

ឆ . lim
x→∞

(
1+ 7

3x

)x−1

ជ . lim
x→∞

(
1− 1

3x

)x

ឈ . lim
x→∞

(
1− 5

x

)x

ញ . lim
x→∞

( x−1
x+1

)x

ដ . lim
x→∞

( x+6
x+5

)x

ឋ . lim
x→∞

( x−3
x

) x
2

ឌ . lim
x→∞

( 7x+10
1+7x

) x
3

ឍ . lim
x→∞

( 2x−1
2x+1

)x

ណ . lim
x→∞

( 6+4x
2+4x

)3−2x

ត . lim
x→∞

( x+5
x+4

)2x−1

ថ . lim
x→∞

( 2x+5
2x

)3x−7

ទ . lim
x→∞

( 2x+1
2x−3

)3x

ធ . lim
x→∞

( x−1
x+3

)5−4x

ន . lim
x→∞

( x
x+1

)x

ប . lim
x→∞

( 3x−2
3x+1

)2x

ផ . lim
x→∞

( 2x−5
2x−2

)4x2

ព . lim
x→∞

( 3x+6
3x−1

)x2

ភ . lim
x→∞

(
x2+2x+1

x2+3

)x

ម . lim
x→0

(1+2x)
1
x

យ . lim
x→0

(1+5x)
1
8x

រ . lim
x→∞

[
ln
(3x+1

3x−5

)2−x
]

ល . lim
x→∞

x [ln(x+3)− lnx]

វ . lim
x→∞

x [lnx− ln(x+2)]

ស . lim
x→∞

(x+1) [ln(x+1)− lnx]

ដំេណាះ្រសាយ
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លហំាត់អនុវត្តទី១៦លហំាត់អនុវត្តទី១៦
ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

x→0+
(1+2x)cotx

ខ . lim
x→0

(1+ sinx)
1
x

គ . lim
x→0

(2− ex)
1
x

ឃ . lim
x→0

(1+ sinx)cotx

ង . lim
x→0

(cosx)
1

sinx

ច . lim
x→0

(1+3tan2 x)cot2 x

ឆ . lim
x→0

sinx
√

1+ x

ជ . lim
x→0

(2x+3
2x+1)

1
sin3x

ឈ . lim
x→0

(x+2x)
1
x

ញ . lim
x→0

(cosx+ sinx)
1
x

ដ . lim
x→0

(1+ tan2√x)
1
2x

ឋ . lim
x→0

(
x2−x+1
x2+x+1

) 1
sinx

ឌ . lim
x→0

( sinx
x

) tanx
x−sinx

ឍ . lim
x→0

(2−2cosx)
1
x2

ណ . lim
x→1

(1+ sinπx)cotπx

ត . lim
x→+∞

(1+2x2)cot2 x

ថ . lim
n→0

(
1+ sin n

2

) 1
n

ទ . lim
x→0

(cosx+ sin2 x)
1
x2

ធ . lim
x→+∞

(x)
1
x

ន . lim
x→∞

( x+a
x+b

)x
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158 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី១៧លហំាត់អនុវត្តទី១៧
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

n→∞

( 1
n2 +

2
n2 + · · ·+ n−1

n2

)
ខ . lim

n→∞

[
1+3+5+···+(2n−1)

n+1 − 1
2n+3

]
គ . lim

n→∞
1+2+3+···+n√

9n4+1

ឃ . lim
n→∞

1+3+5+···+(2n−1)
1+2+3+···+n

ង . lim
n→∞

[
1+3+5+···+(2n−1)

n+3 −n
]

ច . lim
n→∞

1+4+7+···+(3n−2)√
5n2+n+1

ឆ . lim
n→∞

1+ 1
3+

1
32 +···+ 1

3n

1+ 1
5+

1
52 +···+ 1

5n

ជ . lim
n→∞

1−3+5−7+···+(4n−)+(4n−1)√
n2+1+

√
n2+n+1

ឈ . lim
n→∞

1−2+3−4+···+(2n−1)−2n√
9n2+1

ញ . lim
n→∞

3√n3+5−
√

3n4+2
1+2+3+···+(2n−1)

ដ . lim
n→∞

( n+2
1+2+3+···+n −

2
3

)
ឋ . lim

n→∞

( 5
6 +

13
56 + · · ·+ 3n+2n

6n

)
ឌ . lim

n→∞
2−5+4−7+···+2n−(2n+3)

n+3

ឍ . lim
n→∞

1+2+3+···+n
n−n2+3

ណ . lim
n→∞

n2+
√

n−1
2+7+12+···+(5n−3)

ត . lim
n→∞

( 3
4 +

5
16 +

9
64 + · · ·+ 1+2n

42

)
ថ . lim

n→∞
2+4+6+···+2n

1+3+5+···+(2n−1)

ដំេណាះ្រសាយ
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នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត
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160 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី១៨លហំាត់អនុវត្តទី១៨
េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
ក . lim

n→∞
1−2+3−4+···+(2n−1)−2n

3√n3+2n+2

ខ . lim
n→∞

3+6+9+···+3n
n2+4

គ . lim
n→∞

( 2+4+···+2n
n+3 −n

)
ឃ . lim

n→∞

( 7
10 +

29
100 + · · ·+ 2n+5n

10n

)
ង . lim

n→∞

(
27

100 +
27

1002 + · · ·+ 27
100n

)
ច . lim

n→∞

(√
2 · 4

√
2 · 8

√
2 · · · 2n

√
2
)

ឆ . lim
n→∞

√
a
√

a
√

a · · ·
√

a

ជ . lim
n→∞

√
2
√

2
√

2 · · ·
√

2

ឈ . lim
n→∞

√√√√
a

√
b

√
a
√

b · · ·
√

a
√

b

ញ . lim
n→∞

√√√√
3

√
5

√
3
√

5 · · ·
√

3
√

5

ដ . lim
n→∞

[
1− 1

3 +
1
9 −

1
27 + · · ·+ (−1)2n−1

3n

]
ឋ . lim

n→∞

(
1+a+a2+···+an

1+b+b2+···+bn

)

ដំេណាះ្រសាយ



េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត
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162 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី១៩លហំាត់អនុវត្តទី១៩
េដាយេ្របី្រទឹស្ដីបទឡួពីតាល់ (De L'hospital) ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→∞

√
x2+1+

√
x

4√x3+x−x

ខ . lim
x→∞

√
x2+1+

√
x

4√x2+1−x

គ . lim
x→∞

3√x−2
√

x3

4√x5+x
√

x

ឃ . lim
x→−∞

√
x2+1− 3√x2+1

2 4√x4+1− 5√x4+1

ង . lim
x→+∞

√
x√

x+
√

x

ច . lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x

ឆ . lim
x→∞

√
x2+2x−3+2x√

x2+4+x

ជ . lim
x→∞

4√x4+2
3√5+27x3

ឈ . lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x+1

ញ . lim
x→+∞

√
x−

√
x+1

x+1

ដ . lim
x→1

x3−2x2+x
x2−1

ឋ . lim
x→3

x3−9x
x4−3x3−x+3

ឌ . lim
x→1

3√8x−2x
4√x−x

ឍ . lim
x→1

√
x+1−

√
2

x2−1

ណ . lim
x→0

5x−1
x

ត . lim
x→1

3x3−3
3x−3

ថ . lim
x→0

ex−e−x

x

ទ . lim
x→0

ex−1
x2

ធ . lim
x→π

3

1−cosx
π−3x

ន . lim
x→0

sinx
ex−1

ដំេណាះ្រសាយ



េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត
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164 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី២០លហំាត់អនុវត្តទី២០
េដាយេ្របី្រទឹស្ដីបទឡួពីតាល់ (De L'hospital) ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0
arctan3x
arcsin2x

ខ . lim
x→0

ex−e−x

2x−sinx

គ . lim
x→0

x3+πx
sin3x

ឃ . lim
x→0

ln(1+4x)
3x−1

ង . lim
x→0

sin4x
ln(1+sinx)

ច . lim
x→0

3ln(1−2x)
2arctan3x

ឆ . lim
x→0

arctanx+x2

23x−32x

ជ . lim
x→π

2

arctan(x−π
2 )

π−2x

ឈ . lim
x→0

e3x−e−2x

2arcsinx−sinx

ញ . lim
x→0

ln(cos3x)
arctan4x

ដ . lim
x→0

(1+x)2−(1+2x)
x2+4x3

ឋ . lim
x→−1

(x2+3x+2)2

x3−3x−2

ឌ . lim
x→0

1−cos4 x
4x2

ឍ . lim
x→0

1−cosx
2xsinx

ណ . lim
x→0

x−sinx
ex−e−x−2x

ត . lim
x→0

e3x−3x−1
sin2 x

ថ . lim
x→0

x3

x−arctanx

ទ . lim
x→1

sin(lnx)
lnx

ធ . lim
x→−∞

tan(ex)
ex

ន . lim
x→0

sin(x2)
x

ប . lim
x→0

sin(sin2 2x)
x2

ផ . lim
x→0

1−cosx
x2

ព . lim
x→1

cos( πx
2 )

1−x

ភ . lim
x→0

(1−cos2x)sin5x
x2 sin3x

ម . lim
x→0

sin4x
1−

√
1−x

យ . lim
x→0

sinx√
x2

រ . lim
x→0

cosx+4tanx
2−x−2x4

ល . lim
x→0

√
x+4−2
sin5x

វ . lim
x→1

sin(1−x)√
x−1

ស . lim
a→π

sina
1− a2

π2

ដំេណាះ្រសាយ



េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត
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166 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី២១លហំាត់អនុវត្តទី២១
េដាយេ្របី្រទឹស្ដីបទឡួពីតាល់ (De L'hospital) ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖
ក . lim

x→0
arctan3x
arcsin2x

ខ . lim
x→0

ex−e−x

2x−sinx

គ . lim
x→0

x3+πx
sin3x

ឃ . lim
x→0

ln(1+4x)
3x−1

ង . lim
x→0

sin4x
ln(1+sinx)

ច . lim
x→0

3ln(1−2x)
2arctan3x

ឆ . lim
x→0

arctanx+x2

23x−32x

ជ . lim
x→π

2

arctan(x−π
2 )

π−2x

ឈ . lim
x→0

e3x−e−2x

2arcsinx−sinx

ញ . lim
x→0

ln(cos3x)
arctan4x

ដ . lim
x→0

(1+x)2−(1+2x)
x2+4x3

ឋ . lim
x→−1

(x2+3x+2)2

x3−3x−2

ឌ . lim
x→0

1−cos4 x
4x2

ឍ . lim
x→0

1−cosx
2xsinx

ណ . lim
x→0

x−sinx
ex−e−x−2x

ត . lim
x→0

e3x−3x−1
sin2 x

ថ . lim
x→0

x3

x−arctanx

ទ . lim
x→1

sin(lnx)
lnx

ធ . lim
x→−∞

tan(ex)
ex

ន . lim
x→0

sin(x2)
x

ប . lim
x→0

sin(sin2 2x)
x2

ផ . lim
x→0

1−cosx
x2

ព . lim
x→1

cos( πx
2 )

1−x

ភ . lim
x→0

(1−cos2x)sin5x
x2 sin3x

ម . lim
x→0

sin4x
1−

√
1−x

យ . lim
x→0

sinx√
x2

រ . lim
x→0

cosx+4tanx
2−x−2x4

ល . lim
x→0

√
x+4−2
sin5x

វ . lim
x→1

sin(1−x)√
x−1

ស . lim
a→π

sina
1− a2

π2

ដំេណាះ្រសាយ



េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត
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លហំាត់្របឡងថា្ន ក់ជាតិ

លហំាត់អនុវត្តទី២២លហំាត់អនុវត្តទី២២
គណនាលីមីត lim

x→0
2−

√
x+4

x ។

ដំេណាះ្រសាយ



168 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី២៣លហំាត់អនុវត្តទី២៣

េគឲ្យអនុគមន៍កំណត់េដាយ f (x) =

x−2+ e
lnx េបី x > 0 និង x ̸= 1

m េបី x = 1
។ គណនា lim

x→0+
f (x) ។

កំណត់តៃម្ល m េដីម្បេីអាយអនុគមន៍ជាប់ខាងសា្ដ ្ំរតង់ x = 0 ។

ដំេណាះ្រសាយ



េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត
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លហំាត់អនុវត្តទី២៤លហំាត់អនុវត្តទី២៤
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→0

sinx+ex−1
x2+x ខ . lim

x→+∞
lnx+2
x+1

ដំេណាះ្រសាយ



170 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី២៥លហំាត់អនុវត្តទី២៥
ក . គណនាលីមីត៖ lim

x→+∞
ex lnx+1

x2 ។

ខ . គណនាេដរេីវៃន f (x) = ex ln(x+ 1),x > −1 ។ ទាញរក្រពីមីទីវៃន g(x) = ex ln(x+ 1)+ ex+1
x+1 េដាយដឹងថា្រពីមីទីវ

មានតៃម្លេស្មី 0 ចំេពាះ x = 0 ។

ដំេណាះ្រសាយ



េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

171

លហំាត់អនុវត្តទី២៦លហំាត់អនុវត្តទី២៦
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→ π

3

√
2cosx−1

2cos2x+1 ខ . lim
x→0

1
(x+a)2

− 1
a2

x

ដំេណាះ្រសាយ



172 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី២៧លហំាត់អនុវត្តទី២៧
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→ π

4

2sin(x− π
4 )

π
4 −x

ខ . lim
x→0

2−sin5x√
5−

√
x+5

គ . lim
x→0

1−cos2 3x
−2x2

ឃ . lim
x→0

x2+x
|x|

ដំេណាះ្រសាយ



េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

173

លហំាត់អនុវត្តទី២៨លហំាត់អនុវត្តទី២៨
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→1

x3−x2+x−1
x−1

ខ . lim
x→ π

2

sin2 x−1
1+sinx

គ . lim
x→+∞

(
√

x2 + x− x)

ឃ . lim
x→0

(e−x+ex)sin2 x
2x2

ង . lim
x→+∞

[
ln(x+2)− lnx− 2

x+2 +
1
4

]

ដំេណាះ្រសាយ



174 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី២៩លហំាត់អនុវត្តទី២៩
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→2

x3−8√
x+2−2

ខ . lim
x→0

cosx−1
sin2 x

គ . lim
x→0

2sin3x
x

ដំេណាះ្រសាយ



េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

175

លហំាត់អនុវត្តទី៣០លហំាត់អនុវត្តទី៣០
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→1

1−x2

x2+2−3x ខ . lim
x→3

√
x+6−3
x3−27

គ . lim
x→0

5sin5x
x

ដំេណាះ្រសាយ



176 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី៣១លហំាត់អនុវត្តទី៣១
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→1

1−x2

x3−x2+x−1 ខ . lim
x→0

sin3x
−x គ . lim

x→0

√
x+2−

√
2−x

sinx

ដំេណាះ្រសាយ



េម
េរៀ
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លហំាត់អនុវត្តទី៣២លហំាត់អនុវត្តទី៣២
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→1

x2(x−2)+x2+x−1
1−x

ខ . lim
x→0

−2x
sin3x គ . lim

x→ π
3

sinx−
√

3cosx
2(π−3x)

ដំេណាះ្រសាយ



178 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី៣៣លហំាត់អនុវត្តទី៣៣
(២០១៩) គណនាលីមីត

ក . lim
x→+∞

[√
x2 +2x+3− (x+1)

]
ខ . lim

x→0
−2xsinx
1−cos2 x

គ . lim
x→− π

2

1+sinx
sin4 x−1

ដំេណាះ្រសាយ
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លហំាត់អនុវត្តទី៣៤លហំាត់អនុវត្តទី៣៤
គណនាលីមីត

ក . lim
x→3

√
3x2 −11 ខ . lim

x→ π
3

√
3sin(x− π

3 )
( π

3 −x)
គ . lim

x→+∞
(2x−7−11lnx)

ដំេណាះ្រសាយ
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េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី៣៥លហំាត់អនុវត្តទី៣៥
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→0

ex+1
2ex ខ . lim

x→1

√
x+3−2√

x−1 គ . lim
x→ π

3

√
3( π

3 −x)
sin(x− π

3 )

ដំេណាះ្រសាយ
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លហំាត់អនុវត្តទី៣៦លហំាត់អនុវត្តទី៣៦
គណនាលីមីត

ក . lim
x→+∞

[
x ln
(
1+ 1

x

)] េគដឹងថា lim
x→0

ln(1+x)
x = 1

ខ . lim
x→− π

2

1−sin2 x
2+2sinx

គ . lim
x→3

x3−27
27(

√
x+6−3)

ដំេណាះ្រសាយ
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េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី៣៧លហំាត់អនុវត្តទី៣៧
គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→0

(2e3x − xex +2ex +4)

ខ . រកតៃម្ល a េបី lim
x→+∞

8x2−x+1
ax2+8 = 1

គ . lim
x→−∞

(
x+

√
x2 +9

)
ឃ . lim

x→0
sinx−sinxcosx

x3

ដំេណាះ្រសាយ
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លហំាត់អនុវត្តទី៣៨លហំាត់អនុវត្តទី៣៨
[២០២៥] គណនាលីមីត៖

ក . lim
x→1

(
√

x2 −1+3x)

ខ . lim
x→0

e4x−1
ex−1

គ . lim
x→2

2−
√

x+2
x3−8

ឃ . lim
x→ π

3

x− π
3

sinx−
√

3cosx

ដំេណាះ្រសាយ



184 េមេរៀនទី 4 លហំាត់្របតិបត្តិស្រមាប់អនុវត្ត
េម
េរៀ
នទ
ី4

ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិស
្រមា
ប់អ
នុវ
ត្ត

លហំាត់អនុវត្តទី៣៩លហំាត់អនុវត្តទី៣៩
[២០២៦] គណនា៖

ក . lim
x→3

√
3x2+9
x2−5

ខ . lim
x→+∞

1+3x2
√

x4+1

គ . lim
x→1

sin(2x−2)
1−x

ឃ . lim
x→e

2(ln2 x+1)−4lnx
4(1−lnx)

ដំេណាះ្រសាយ
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់្របតិបត្តិដំេណាះ្រសាយលហំាត់្របតិបត្តិ

េមេរៀនទីេមេរៀនទី
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១
្របធាន៖ ចូរបងា្ហ ញលីមីតខាងេ្រកាមេដាយេ្របីនិយមន័យ៖

ក . បងា្ហ ញថា lim
x→1

(x2 +1) = 2៖
តាមនិយមន័យ ្រគប់ ε > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < |x−1|<
δ =⇒ |(x2 +1)−2|< ε ។
េយងីមាន៖ |(x2 +1)−2|= |x2 −1|= |x−1||x+1| ។
ឧបមា δ ≤ 1 េនាះ 0 < |x− 1| < 1 =⇒ 0 < x < 2 =⇒
1 < x+1 < 3 =⇒ |x+1|< 3 ។
នាឱំ្យ |x2 −1|< 3|x−1| ។
េដីម្បីឱ្យ |x2 − 1| < ε េយងី្រគាន់ែតឱ្យ 3|x − 1| < ε =⇒
|x−1|< ε

3 ។
យក δ = min

(
1, ε

3

) ។ េបី 0 < |x−1|< δ េនាះ |(x2+1)−
2|< ε ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→1
(x2 +1) = 2

ខ . បងា្ហ ញថា lim
x→2

x2 = 4៖
តាមនិយមន័យ ្រគប់ ε > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < |x−2|<
δ =⇒ |x2 −4|< ε ។
េយងីមាន៖ |x2 −4|= |x−2||x+2| ។
ឧបមា δ ≤ 1 េនាះ 0 < |x− 2| < 1 =⇒ 1 < x < 3 =⇒
3 < x+2 < 5 =⇒ |x+2|< 5 ។
នាឱំ្យ |x2 −4|< 5|x−2| ។
េដីម្បីឱ្យ |x2 − 4| < ε េយងី្រគាន់ែតឱ្យ 5|x − 2| < ε =⇒
|x−2|< ε

5 ។
យក δ =min

(
1, ε

5

) ។ េបី 0< |x−2|< δ េនាះ |x2−4|< ε
ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→2
x2 = 4
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188 េមេរៀនទី 5 ដំេណាះ្រសាយលហំាត់្របតិបត្តិ
េម
េរៀ
នទ
ី5

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិ

គ . បងា្ហ ញថា lim
x→−1

(x2 −1) = 0៖
តាមនិយមន័យ ្រគប់ ε > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < |x+1|<
δ =⇒ |x2 −1|< ε ។
េយងីមាន៖ |x2 −1|= |x+1||x−1| ។
ឧបមា δ ≤ 1 េនាះ 0 < |x+1|< 1 =⇒ −2 < x < 0 =⇒
−3 < x−1 <−1 =⇒ |x−1|< 3 ។
នាឱំ្យ |x2 −1|< 3|x+1| ។
យក δ = min

(
1, ε

3

) ។ េបី 0 < |x+1|< δ េនាះ |x2 −1|<
3 · ε

3 = ε ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→−1
(x2 −1) = 0

ឃ . បងា្ហ ញថា lim
x→7

8
x−3 = 2៖

តាមនិយមន័យ ្រគប់ ε > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < |x−7|<
δ =⇒

∣∣ 8
x−3 −2

∣∣< ε ។
េយងីមាន៖ ∣∣ 8

x−3 −2
∣∣= ∣∣8−2x+6

x−3

∣∣= 2|x−7|
|x−3| ។

ឧបមា δ ≤ 1 េនាះ 0 < |x− 7| < 1 =⇒ 6 < x < 8 =⇒
3 < x−3 < 5 =⇒ |x−3|> 3 =⇒ 1

|x−3| <
1
3 ។

នាឱំ្យ 2|x−7|
|x−3| < 2

3 |x−7| ។
យក δ = min

(
1, 3ε

2

) ។ េបី 0 < |x − 7| < δ េនាះ∣∣ 8
x−3 −2

∣∣< 2
3 ·

3ε
2 = ε ពិតែមន។

ដូចេនះ lim
x→7

8
x−3 = 2

ង . បងា្ហ ញថា lim
x→−1+

x+5
x+1 =+∞៖

តាមនិយមន័យ ្រគប់ M > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < x −
(−1)< δ =⇒ x+5

x+1 > M ។
េដាយ x →−1+ េនាះ x >−1 =⇒ x+1 > 0 ។
ឧបមា δ ≤ 1 េនាះ 0 < x+ 1 < 1 =⇒ −1 < x < 0 =⇒
4 < x+5 < 5 =⇒ x+5 > 4 ។
នាឱំ្យ x+5

x+1 > 4
x+1 ។

េដីម្បឱី្យ x+5
x+1 >M េយងី្រគាន់ែតឱ្យ 4

x+1 >M =⇒ x+1< 4
M

។
យក δ = min

(
1, 4

M

) ។ េបី 0 < x+ 1 < δ េនាះ x+5
x+1 > M

ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→−1+
x+5
x+1 =+∞

ច . បងា្ហ ញថា lim
x→−2+

x−9
x+2 =−∞៖

តាមនិយមន័យ ្រគប់ M > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < x+2 <

δ =⇒ x−9
x+2 <−M ។

េដាយ x →−2+ េនាះ x >−2 =⇒ x+2 > 0 ។
ឧបមា δ ≤ 1 េនាះ 0 < x+2 < 1 =⇒ −2 < x <−1 =⇒
−11 < x−9 <−10 =⇒ x−9 <−10 ។
េដាយ x+2 > 0 នាឱំ្យ x−9

x+2 < −10
x+2 ។

េដីម្បឱី្យ x−9
x+2 <−M េយងីឱ្យ −10

x+2 <−M =⇒ x+2 < 10
M ។

យក δ = min
(
1, 10

M

) ។ េបី 0 < x+2 < δ េនាះ x−9
x+2 <−M

ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→−2+
x−9
x+2 =−∞

ឆ . បងា្ហ ញថា lim
x→+∞

x2−2
x2−1 = 1៖

តាមនិយមន័យ ្រគប់ ε > 0 មាន N > 0 ែដល x > N =⇒∣∣∣ x2−2
x2−1 −1

∣∣∣< ε ។
េយងីមាន៖

∣∣∣ x2−2−(x2−1)
x2−1

∣∣∣= 1
x2−1 (េ្រពាះ x > 1) ។

េដីម្បឱី្យ 1
x2−1 < ε ⇐⇒ x2 −1 > 1

ε ⇐⇒ x2 > 1+ 1
ε ⇐⇒

x >
√

1+ 1
ε ។

យក N = max
(

2,
√

1+ 1
ε

)
។

េបី x > N េនាះ
∣∣∣ x2−2

x2−1 −1
∣∣∣< ε ពិតែមន។

ដូចេនះ lim
x→+∞

x2−2
x2−1 = 1

ជ . បងា្ហ ញថា lim
x→−∞

4x+1
2x+1 = 2៖

តាមនិយមន័យ ្រគប់ ε > 0 មាន N > 0 ែដល x <−N =⇒∣∣ 4x+1
2x+1 −2

∣∣< ε ។
េយងីមាន៖

∣∣∣4x+1−2(2x+1)
2x+1

∣∣∣= 1
|2x+1| ។

េដាយ x →−∞ ឧបមា x <−1 =⇒ 2x+1 <−1 < 0 =⇒
|2x+1|=−(2x+1) ។
េដីម្បីឱ្យ 1

|2x+1| < ε ⇐⇒ |2x+ 1| > 1
ε ⇐⇒ −2x− 1 >

1
ε ⇐⇒ x <− 1

2

(
1+ 1

ε
) ។

យក N = 1
2

(
1+ 1

ε
) ។

េបី x <−N េនាះ ∣∣4x+1
2x+1 −2

∣∣< ε ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→−∞
4x+1
2x+1 = 2
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ឈ . បងា្ហ ញថា lim
x→+∞

(1+6x− x2) =−∞៖
តាមនិយមន័យ ្រគប់ M > 0 មាន N > 0 ែដល x > N =⇒
1+6x− x2 <−M ។
េយងីមាន៖ 1+6x− x2 =−x2

(
1− 6

x −
1
x2

) ។
ឧបមា x > 12 េនាះ 6

x <
1
2 និង 1

x2 <
1
4 នាឱំ្យ 1− 6

x −
1
x2 >

1
4

។
នាឱំ្យ 1+6x− x2 <− x2

4 ។
េដីម្បឱី្យ − x2

4 <−M ⇐⇒ x2 > 4M ⇐⇒ x > 2
√

M ។
យក N = max(12,2

√
M) ។

េបី x > N េនាះ 1+6x− x2 <−M ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→+∞
(1+6x− x2) =−∞

ញ . បងា្ហ ញថា lim
x→+∞

5x2+4x−1
x+2 =+∞៖

តាមនិយមន័យ ្រគប់ M > 0 មាន N > 0 ែដល x > N =⇒
5x2+4x−1

x+2 > M ។
ឧបមា x> 1 េនាះ 4x> 0 =⇒ 5x2+4x−1> 5x2−1> 4x2

។
ម៉យងេទៀត x+2 < x+2x = 3x (េ្រពាះ x > 1 =⇒ 2 < 2x)
។
នាឱំ្យ 5x2+4x−1

x+2 > 4x2

3x = 4
3 x ។

េដីម្បឱី្យ 4
3 x > M ⇐⇒ x > 3M

4 ។
យក N = max

(
1, 3M

4

) ។
េបី x > N េនាះ 5x2+4x−1

x+2 > M ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→+∞
5x2+4x−1

x+2 =+∞

ដ . បងា្ហ ញថា lim
x→−∞

x3 =−∞៖
តាមនិយមន័យ ្រគប់ M > 0 មាន N > 0 ែដល x <−N =⇒
x3 <−M ។
េយងីឱ្យ x3 <−M ⇐⇒ x <− 3

√
M ។

យក N = 3
√

M ។
េបី x < −N =⇒ x < − 3

√
M =⇒ x3 < −( 3

√
M)3 = −M

ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→−∞
x3 =−∞

ឋ . បងា្ហ ញពី lim
x→−∞

√
x−1៖

ែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ f (x) =√
x−1 គឺ D = [1,+∞) ។

េដាយសារ x → −∞ មិនស្ថិតក្នុងែដនកំណត់ D េនាះលីមីត
េនះគា្ម នន័យេទ (មិនមានលីមីត)។
េបីគណនាចំេពាះ x → +∞ វញិ៖ ្រគប់ M > 0 មាន N > 0

ែដល x > N =⇒
√

x−1 > M ។
េយងីឱ្យ √x−1 > M ⇐⇒ x−1 > M2 ⇐⇒ x > M2 +1

។
យក N = M2 +1 ។ េបី x > N េនាះ √x−1 > M ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→+∞

√
x−1 =+∞

ឌ . បងា្ហ ញថា lim
x→4

(x2 + x−11) = 9៖
តាមនិយមន័យ ្រគប់ ε > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < |x−4|<
δ =⇒ |(x2 + x−11)−9|< ε ។
េយងីមាន៖ |x2 + x−20|= |x−4||x+5| ។
ឧបមា δ ≤ 1 េនាះ 0 < |x− 4| < 1 =⇒ 3 < x < 5 =⇒
8 < x+5 < 10 =⇒ |x+5|< 10 ។
នាឱំ្យ |x2 + x−20|< 10|x−4| ។
យក δ = min

(
1, ε

10

) ។ េបី 0 < |x−4|< δ េនាះ |(x2+x−
11)−9|< 10 · ε

10 = ε ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→4
(x2 + x−11) = 9

ឍ . បងា្ហ ញថា lim
x→0

1
x = ∞៖

តាមនិយមន័យ ្រគប់ M > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < |x| <
δ =⇒ 1

|x| > M ។
េយងីមាន៖ 1

|x| > M ⇐⇒ |x|< 1
M ។

យក δ = 1
M ។

េបី 0 < |x|< δ េនាះ 1
|x| > M ពិតែមន។

ដូចេនះ lim
x→0

1
x = ∞
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ណ . បងា្ហ ញថា lim
x→1

1
(x−1)2 =+∞៖

តាមនិយមន័យ ្រគប់ M > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < |x−1|<
δ =⇒ 1

(x−1)2 > M ។
េយងីមាន៖ 1

(x−1)2 > M ⇐⇒ (x−1)2 < 1
M ⇐⇒ |x−1|<

1√
M
។

យក δ = 1√
M
។

េបី 0 < |x−1|< δ េនាះ 1
(x−1)2 > M ពិតែមន។

ដូចេនះ lim
x→1

1
(x−1)2 =+∞

ត . បងា្ហ ញថា lim
x→0

x+2
x2 = ∞៖

តាមនិយមន័យ ្រគប់ M > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < |x| <
δ =⇒ x+2

x2 > M ។
ឧបមា δ ≤ 1 េនាះ −1 < x < 1 =⇒ 1 < x+ 2 < 3 =⇒
x+2 > 1 ។
នាឱំ្យ x+2

x2 > 1
x2 ។

េយងីឱ្យ 1
x2 > M ⇐⇒ x2 < 1

M ⇐⇒ |x|< 1√
M
។

យក δ = min
(

1, 1√
M

)
។

េបី 0 < |x|< δ េនាះ x+2
x2 > M ពិតែមន។

ដូចេនះ lim
x→0

x+2
x2 = ∞

ថ . បងា្ហ ញថា lim
x→3

2x2+3x−27
x2−4x+3 = 15

2 ៖
្រគប់ ε > 0 មាន δ > 0 ែដល 0 < |x − 3| < δ =⇒∣∣∣2x2+3x−27

x2−4x+3 − 15
2

∣∣∣< ε ។
េដាយ 2x2 +3x−27 = (x−3)(2x+9) និង x2 −4x+3 =

(x−3)(x−1) េនាះចំេពាះ x ̸= 3៖∣∣ 2x+9
x−1 − 15

2

∣∣= ∣∣∣ 4x+18−15x+15
2(x−1)

∣∣∣= 11|x−3|
2|x−1| ។

ឧបមា δ ≤ 1
2 េនាះ |x− 3| < 1

2 =⇒ 2.5 < x < 3.5 =⇒
1.5 < x−1 < 2.5 =⇒ |x−1|> 1 ។
នាឱំ្យ 11|x−3|

2|x−1| < 11
2 |x−3| ។

យក δ = min
( 1

2 ,
2ε
11

) ។
េបី 0 < |x−3|< δ េនាះ

∣∣∣ 2x2+3x−27
x2−4x+3 − 15

2

∣∣∣< ε ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→3
2x2+3x−27

x2−4x+3 = 15
2

ទ . បងា្ហ ញថា lim
x→+∞

x−1
x+1 = 1៖

្រគប់ ε > 0 មាន N > 0 ែដល x > N =⇒
∣∣ x−1

x+1 −1
∣∣< ε ។

េយងីមាន៖
∣∣∣ x−1−(x+1)

x+1

∣∣∣= 2
x+1 (េ្រពាះ x > 0) ។

េដាយ x+1 > x =⇒ 2
x+1 < 2

x ។
េយងីឱ្យ 2

x < ε ⇐⇒ x > 2
ε ។

យក N = 2
ε ។

េបី x > N េនាះ ∣∣ x−1
x+1 −1

∣∣< ε ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→+∞
x−1
x+1 = 1

ធ . បងា្ហ ញថា lim
x→+∞

x+1
x−1 = 1៖

្រគប់ ε > 0 មាន N > 0 ែដល x > N =⇒
∣∣ x+1

x−1 −1
∣∣< ε ។

េយងីមាន៖
∣∣∣ x+1−(x−1)

x−1

∣∣∣= 2
x−1 (េ្រពាះ x > 1) ។

ឧបមា x > 2 =⇒ x−1 > x
2 =⇒ 2

x−1 < 4
x ។

េយងីឱ្យ 4
x < ε ⇐⇒ x > 4

ε ។
យក N = max

(
2, 4

ε
) ។

េបី x > N េនាះ ∣∣ x+1
x−1 −1

∣∣< ε ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→+∞
x+1
x−1 = 1

ន . បងា្ហ ញថា lim
x→+∞

2x
x+1 = 2៖

្រគប់ ε > 0 មាន N > 0 ែដល x > N =⇒
∣∣ 2x

x+1 −2
∣∣< ε ។

េយងីមាន៖
∣∣∣2x−2(x+1)

x+1

∣∣∣= 2
x+1 (េ្រពាះ x > 0) ។

េដាយ x+1 > x =⇒ 2
x+1 < 2

x ។
េយងីឱ្យ 2

x < ε ⇐⇒ x > 2
ε ។

យក N = 2
ε ។

េបី x > N េនាះ ∣∣ 2x
x+1 −2

∣∣< ε ពិតែមន។
ដូចេនះ lim

x→+∞
2x

x+1 = 2
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២
្របធាន៖ គណនាតៃម្ល α > 0 េទតាមតៃម្ល ε នីមួយៗែដលេគឲ្យដូចខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→1

(5x−3) = 2, ε = 0.00005៖
េយងីមាន៖ |(5x−3)−2|= |5x−5|= 5|x−1| ។
េដីម្បឱី្យ 5|x−1|< ε ⇐⇒ |x−1|< ε

5 ។
េយងីយក α = ε

5 = 0.00005
5 = 0.00001 ។

ដូចេនះ α = 0.00001
ខ . lim

x→2
(3x−2) = 4, ε = 0.000000099៖

(ចំណា៖ំ តាម្របធានេដីម lim
x→2

(3x− 2) = 1 ែតលីមីតពិតគឺ
3(2)−2 = 4)
េយងីមាន៖ |(3x−2)−4|= |3x−6|= 3|x−2| ។
េដីម្បឱី្យ 3|x−2|< ε ⇐⇒ |x−2|< ε

3 ។
េយងីយក α = ε

3 = 0.000000099
3 = 0.000000033 ។

ដូចេនះ α = 0.000000033
គ . lim

x→1
(2x−1) = 1, ε = 44×10−6៖

េយងីមាន៖ |(2x−1)−1|= |2x−2|= 2|x−1| ។
េដីម្បឱី្យ 2|x−1|< ε ⇐⇒ |x−1|< ε

2 ។
េយងីយក α = ε

2 = 44×10−6

2 = 22×10−6 ។
ដូចេនះ α = 22×10−6

ឃ . lim
x→2

(3x+1) = 7, ε = 0.0030៖
េយងីមាន៖ |(3x+1)−7|= |3x−6|= 3|x−2| ។
េដីម្បឱី្យ 3|x−2|< ε ⇐⇒ |x−2|< ε

3 ។
េយងីយក α = ε

3 = 0.0030
3 = 0.0010 ។

ដូចេនះ α = 0.0010

ង . lim
x→4

(2x−1) = 7, ε = 0.000006៖
េយងីមាន៖ |(2x−1)−7|= |2x−8|= 2|x−4| ។
េដីម្បឱី្យ 2|x−4|< ε ⇐⇒ |x−4|< ε

2 ។
េយងីយក α = ε

2 = 0.000006
2 = 0.000003 ។

ដូចេនះ α = 0.000003

ច . lim
x→−3

(2x+5) =−1, ε = 0.10៖
េយងីមាន៖ |(2x+5)− (−1)|= |2x+6|= 2|x+3| ។
េដីម្បឱី្យ 2|x+3|< ε ⇐⇒ |x+3|< ε

2 ។
េយងីយក α = ε

2 = 0.10
2 = 0.05 ។

ដូចេនះ α = 0.05
ឆ . lim

x→3
(2x+4) = 10, ε = 0.00001៖

េយងីមាន៖ |(2x+4)−10|= |2x−6|= 2|x−3| ។
េដីម្បឱី្យ 2|x−3|< ε ⇐⇒ |x−3|< ε

2 ។
េយងីយក α = ε

2 = 0.00001
2 = 0.000005 ។

ដូចេនះ α = 0.000005

ជ . lim
x→2

(x−1)2 = 1, ε = 0.00021៖
េយងីមាន៖ |(x−1)2 −1|= |x2 −2x|= |x||x−2| ។
ឧបមា α ≤ 1 េនាះ 0 < |x− 2| < 1 =⇒ 1 < x < 3 =⇒
|x|< 3 ។
នាឱំ្យ |(x−1)2 −1|< 3|x−2| ។
េដីម្បឱី្យ 3|x−2|< ε ⇐⇒ |x−2|< ε

3 ។
េយងីយក α = min

(
1, ε

3

)
= min

(
1, 0.00021

3

)
= 0.00007 ។

ដូចេនះ α = 0.00007

ឈ . lim
x→1

√
x = 1, ε = (

√
2−1)×10−4៖

េយងីមាន៖ |
√

x−1|= |x−1|√
x+1 ។

េដាយ √
x ≥ 0 =⇒

√
x+1 ≥ 1 =⇒ 1√

x+1 ≤ 1 ។
នាឱំ្យ |√x−1| ≤ |x−1| ។
េដីម្បឱី្យ |√x−1|< ε េយងី្រគាន់ែតឱ្យ |x−1|< ε ។
េយងីយក α = ε = (

√
2−1)×10−4 ។

ដូចេនះ α = (
√

2−1)×10−4

ញ . lim
x→2

(4x−5) = 3, ε = 8×10−3៖
េយងីមាន៖ |(4x−5)−3|= |4x−8|= 4|x−2| ។
េដីម្បឱី្យ 4|x−2|< ε ⇐⇒ |x−2|< ε

4 ។
េយងីយក α = ε

4 = 8×10−3

4 = 2×10−3 ។
ដូចេនះ α = 2×10−3
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→2

(x2 −4)៖
ជំនួស x = 2 ចូលេយងីបាន៖
22 −4 = 4−4 = 0 ។
ដូចេនះ lim

x→2
(x2 −4) = 0

ខ . lim
x→0

x3−4x
2x2+3x៖

ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
ដាក់ x ជាកតា្ត រមួៃនភាគយក និងភាគែបង៖
lim
x→0

x(x2−4)
x(2x+3) = lim

x→0
x2−4
2x+3 ។

ជំនួស x = 0 ចូល៖ 02−4
2(0)+3 =− 4

3 ។
ដូចេនះ lim

x→0
x3−4x

2x2+3x =− 4
3

គ . lim
x→−1

x3

(x+1)2៖
ជំនួស x =−1 ចូល៖
ភាគយក៖ (−1)3 =−1 < 0 ។
ភាគែបង៖ (x+1)2 → 0+ (េ្រពាះ (x+1)2 > 0,∀x ̸=−1) ។
នាឱំ្យលីមីតមានតៃម្លខិតជិត −∞ ។
ដូចេនះ lim

x→−1
x3

(x+1)2 =−∞

ឃ . lim
x→−1

(x+1)2(x−1)
x3+1 ៖

ជំនួស x =−1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបក x3 +1 = (x+1)(x2 − x+1)តាមរូបមន្ត A3 +B3៖
lim

x→−1

(x+1)2(x−1)
(x+1)(x2−x+1) = lim

x→−1

(x+1)(x−1)
x2−x+1 ។

ជំនួស x =−1 ចូល៖ (−1+1)(−1−1)
(−1)2−(−1)+1 = 0·(−2)

1+1+1 = 0 ។
ដូចេនះ lim

x→−1

(x+1)2(x−1)
x3+1 = 0

ង . lim
x→0

x3−2x2+x
2x3+x2−2x៖

ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
ដាក់ x ជាកតា្ត រមួៃនភាគយក និងភាគែបង៖
lim
x→0

x(x2−2x+1)
x(2x2+x−2) = lim

x→0
x2−2x+1
2x2+x−2 ។

ជំនួស x = 0 ចូល៖ 0−0+1
0+0−2 =− 1

2 ។
ដូចេនះ lim

x→0
x3−2x2+x
2x3+x2−2x =− 1

2
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ច . lim
x→1

x2+2x+3
(x−1)2 ៖

ជំនួស x = 1 ចូល៖
ភាគយក៖ 12 +2(1)+3 = 6 > 0 ។
ភាគែបង៖ (x−1)2 → 0+ (េ្រពាះ (x−1)2 > 0,∀x ̸= 1) ។
នាឱំ្យលីមីតមានតៃម្លខិតជិត +∞ ។
ដូចេនះ lim

x→1
x2+2x+3
(x−1)2 =+∞

ឆ . lim
x→0

x4−4x3+x2

x3+x2+x ៖
ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
ដាក់ x ជាកតា្ត រមួៃនភាគយក និងភាគែបង៖
lim
x→0

x(x3−4x2+x)
x(x2+x+1) = lim

x→0

x(x2−4x+1)
x2+x+1 ។

ជំនួស x = 0 ចូល៖ 0(0−0+1)
0+0+1 = 0

1 = 0 ។
ដូចេនះ lim

x→0
x4−4x3+x2

x3+x2+x = 0

ជ . lim
x→−1

x3+x2+x+1
x4+x2−2 ៖

ជំនួស x =−1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកភាគយក និងភាគែបងជាកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x2(x+1)+(x+1) = (x+1)(x2 +1) ។
ភាគែបង៖ (x2 −1)(x2 +2) = (x+1)(x−1)(x2 +2) ។
ស្រម�លកតា្ត (x+1) ទទួលបាន៖
lim

x→−1
x2+1

(x−1)(x2+2) =
(−1)2+1

(−1−1)((−1)2+2) =
2

(−2)(3) =− 1
3 ។

ដូចេនះ lim
x→−1

x3+x2+x+1
x4+x2−2 =− 1

3

ឈ . lim
x→2

(x+1)2

2−x ៖
ជំនួស x = 2 ចូល៖
ភាគយក៖ (2+1)2 = 9 > 0 ។
ភាគែបង៖ 2− x → 0 ។
-កាលណា x → 2+ =⇒ 2−x < 0 =⇒ lim

x→2+
(x+1)2

2−x =−∞

-កាលណា x → 2− =⇒ 2−x > 0 =⇒ lim
x→2−

(x+1)2

2−x =+∞

េដាយលីមីតេឆ្វង និងសា្ដ ខុំសគា្ន េនាះលីមីតគា្ម នន័យ (ឬេស្មី
∞)។
ដូចេនះ lim

x→2

(x+1)2

2−x = ∞

ញ . lim
x→2

x−2
x2−3x+2៖

ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកភាគែបង៖ x2 −3x+2 = (x−2)(x−1) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−2) ទទួលបាន៖
lim
x→2

x−2
(x−2)(x−1) = lim

x→2
1

x−1 = 1
2−1 = 1 ។

ដូចេនះ lim
x→2

x−2
x2−3x+2 = 1
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ដ . lim
x→3

x2−6x+9
2x2+x−21៖

ជំនួស x = 3 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកភាគយក និងភាគែបងជាកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x2 −6x+9 = (x−3)2 ។
ភាគែបង៖ 2x2 + x−21 = (x−3)(2x+7) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−3) ទទួលបាន៖
lim
x→3

x−3
2x+7 = 3−3

2(3)+7 = 0
13 = 0 ។

ដូចេនះ lim
x→3

x2−6x+9
2x2+x−21 = 0

ឋ . lim
x→−3

x3+27
2x2−3x−27៖

ជំនួស x =−3 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x3 +27 = (x+3)(x2 −3x+9) ។
ភាគែបង៖ 2x2 −3x−27 = (x+3)(2x−9) ។
ស្រម�លកតា្ត (x+3) ទទួលបាន៖
lim

x→−3
x2−3x+9

2x−9 = (−3)2−3(−3)+9
2(−3)−9 = 27

−15 =− 9
5 ។

ដូចេនះ lim
x→−3

x3+27
2x2−3x−27 =− 9

5

ឌ . lim
x→2

x3−6x2+11x−6
x2−6x+8 ៖

ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x3 −6x2 +11x−6 = (x−1)(x−2)(x−3) ។
ភាគែបង៖ x2 −6x+8 = (x−2)(x−4) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−2) ទទួលបាន៖
lim
x→2

(x−1)(x−3)
x−4 = (2−1)(2−3)

2−4 = −1
−2 = 1

2 ។
ដូចេនះ lim

x→2
x3−6x2+11x−6

x2−6x+8 = 1
2

ឍ . lim
x→2

x3−5x2+8x−4
x3−3x2+4 ៖

ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ (x−1)(x−2)2 ។
ភាគែបង៖ (x+1)(x−2)2 ។
ស្រម�លកតា្ត (x−2)2 ទទួលបាន៖
lim
x→2

x−1
x+1 = 2−1

2+1 = 1
3 ។

ដូចេនះ lim
x→2

x3−5x2+8x−4
x3−3x2+4 = 1

3

ណ . lim
x→3

(
1

x−3 −
6

x2−9

)
៖

ជំនួស x = 3 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ ∞−∞ ។
ត្រម�វភាគែបងរមួ (x−3)(x+3) = x2 −9៖

1
x−3 −

6
(x−3)(x+3) =

x+3−6
(x−3)(x+3) =

x−3
(x−3)(x+3) ។

ស្រម�លកតា្ត (x−3) ទទួលបាន៖
lim
x→3

1
x+3 = 1

3+3 = 1
6 ។

ដូចេនះ lim
x→3

(
1

x−3 −
6

x2−9

)
= 1

6
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ត . lim
x→1

x3+x2−x−1
x3−x2−x+1៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x2(x+1)− (x+1) = (x+1)2(x−1) ។
ភាគែបង៖ x2(x−1)− (x−1) = (x−1)2(x+1) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−1)(x+1) ទទួលបាន៖
lim
x→1

x+1
x−1 ។

ជំនួស x = 1៖ ភាគយកេស្មី 2, ភាគែបងខិតជិត 0 =⇒ ∞ ។
ដូចេនះ lim

x→1
x3+x2−x−1
x3−x2−x+1 = ∞

ថ . lim
x→4

(
2x2−4x−24

x2−16 − 1
4−x

)
៖

េដាយ − 1
4−x =+ 1

x−4 េយងីត្រម�វភាគែបងរមួ x2 −16៖
2x2−4x−24+(x+4)

(x−4)(x+4) = 2x2−3x−20
(x−4)(x+4) ។

បំែបកកតា្ត ៖ 2x2 −3x−20 = (x−4)(2x+5) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−4) ទទួលបាន៖
lim
x→4

2x+5
x+4 = 2(4)+5

4+4 = 13
8 ។

ដូចេនះ lim
x→4

(
2x2−4x−24

x2−16 − 1
4−x

)
= 13

8

ទ . lim
x→2

x3+3x2−9x−2
x3−x−6 ៖

ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ (x−2)(x2 +5x+1) ។
ភាគែបង៖ (x−2)(x2 +2x+3) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−2) ទទួលបាន៖
lim
x→2

x2+5x+1
x2+2x+3 = 22+5(2)+1

22+2(2)+3 = 15
11 ។

ដូចេនះ lim
x→2

x3+3x2−9x−2
x3−x−6 = 15

11

ធ . lim
x→1

x3−3x+2
x4−4x+3៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x3 −3x+2 = (x−1)2(x+2) ។
ភាគែបង៖ x4 −4x+3 = (x−1)2(x2 +2x+3) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−1)2 ទទួលបាន៖
lim
x→1

x+2
x2+2x+3 = 1+2

1+2+3 = 3
6 = 1

2 ។
ដូចេនះ lim

x→1
x3−3x+2
x4−4x+3 = 1

2

ន . lim
x→2

(
1

1−x −
3

1−x2

)
៖

ជំនួស x = 2 េដាយផា្ទ ល់ចូលក្នុងកេន�ម៖
1

1−2 −
3

1−22 =
1
−1 −

3
−3 =−1− (−1) = 0 ។

ដូចេនះ lim
x→2

(
1

1−x −
3

1−x2

)
= 0

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៤ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៤
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖
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ក . lim
x→2

x2−3x+2
x2−2x ៖

ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x2 −3x+2 = (x−2)(x−1) ។
ភាគែបង៖ x2 −2x = x(x−2) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−2) ទទួលបាន៖
lim
x→2

x−1
x = 2−1

2 = 1
2 ។

ដូចេនះ lim
x→2

x2−3x+2
x2−2x = 1

2

ខ . lim
x→2

x2−x−2
x2−2x ៖

ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x2 − x−2 = (x−2)(x+1) ។
ភាគែបង៖ x2 −2x = x(x−2) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−2) ទទួលបាន៖
lim
x→2

x+1
x = 2+1

2 = 3
2 ។

ដូចេនះ lim
x→2

x2−x−2
x2−2x = 3

2

គ . lim
x→2

x2+5
x2−3៖

ជំនួស x = 2 េដាយផា្ទ ល់ចូលក្នុងកេន�ម៖
22+5
22−3 = 4+5

4−3 = 9
1 = 9 ។

ដូចេនះ lim
x→2

x2+5
x2−3 = 9

ឃ . lim
x→1

3x4−4x3+1
(x−1)2 ៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកភាគយក៖

3x4 −4x3 +1 = 3x3(x−1)− (x3 −1)

= 3x3(x−1)− (x−1)(x2 + x+1)

= (x−1)(3x3 − x2 − x−1)

= (x−1)2(3x2 +2x+1)

ស្រម�លកតា្ត (x−1)2 ទទួលបាន៖
lim
x→1

(3x2 +2x+1) = 3(1)2 +2(1)+1 = 6 ។
ដូចេនះ lim

x→1
3x4−4x3+1
(x−1)2 = 6

ង . lim
x→−2

3x+6
x3+8៖

ជំនួស x =−2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ 3x+6 = 3(x+2) ។
ភាគែបង៖ x3 +8 = (x+2)(x2 −2x+4) ។
ស្រម�លកតា្ត (x+2) ទទួលបាន៖
lim

x→−2
3

x2−2x+4 = 3
(−2)2−2(−2)+4 = 1

4 ។
ដូចេនះ lim

x→−2
3x+6
x3+8 = 1

4
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ច . lim
x→2

x+1
x−1៖

ជំនួស x = 2 េដាយផា្ទ ល់ចូលក្នុងកេន�ម៖
2+1
2−1 = 3

1 = 3 ។
ដូចេនះ lim

x→2
x+1
x−1 = 3

ឆ . lim
x→−2

x3+3x2+2x
x2−x−6 ៖

ជំនួស x =−2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x(x2 +3x+2) = x(x+1)(x+2) ។
ភាគែបង៖ x2 − x−6 = (x+2)(x−3) ។
ស្រម�លកតា្ត (x+2) ទទួលបាន៖
lim

x→−2

x(x+1)
x−3 = −2(−2+1)

−2−3 =−2
5 ។

ដូចេនះ lim
x→−2

x3+3x2+2x
x2−x−6 =−2

5

ជ . lim
x→1

x2−2x+1
x3−x ៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x2 −2x+1 = (x−1)2 ។
ភាគែបង៖ x3 − x = x(x−1)(x+1) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−1) ទទួលបាន៖
lim
x→1

x−1
x(x+1) =

1−1
1(1+1) = 0 ។

ដូចេនះ lim
x→1

x2−2x+1
x3−x = 0

ឈ . lim
x→4

x2+7x−44
x2−6x+8 ៖

ជំនួស x = 4 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x2 +7x−44 = (x−4)(x+11) ។
ភាគែបង៖ x2 −6x+8 = (x−4)(x−2) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−4) ទទួលបាន៖
lim
x→4

x+11
x−2 = 4+11

4−2 = 15
2 ។

ដូចេនះ lim
x→4

x2+7x−44
x2−6x+8 = 15

2

ញ . lim
x→1

x2−4
x2−3x+2៖

ជំនួស x = 1 ចូលេយងីបាន៖
ភាគយក៖ 12 −4 =−3 < 0 ។
ភាគែបង៖ x2 −3x+2 = (x−1)(x−2)→ 0 ។
េដាយភាគយកជាចំនួនេថរ −3 ̸= 0 និងភាគែបងខិតជិត 0

េនាះលីមីតមានតៃម្លខិតជិត ∞ ៖
- េបី x → 1+ =⇒ (x−1)(x−2)→ 0− =⇒ +∞
- េបី x → 1− =⇒ (x−1)(x−2)→ 0+ =⇒ −∞

ដូចេនះ lim
x→1

x2−4
x2−3x+2 = ∞
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ដ . lim
x→1

x3−5x+4
x3−1 ៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x3 −1−5(x−1) = (x−1)(x2 + x−4) ។
ភាគែបង៖ x3 −1 = (x−1)(x2 + x+1) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−1) ទទួលបាន៖
lim
x→1

x2+x−4
x2+x+1 = 1+1−4

1+1+1 =−2
3 ។

ដូចេនះ lim
x→1

x3−5x+4
x3−1 =−2

3

ឋ . lim
x→2

x2−4
x−2 ៖

ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកភាគយក៖ x2 −4 = (x−2)(x+2) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−2) ទទួលបាន៖
lim
x→2

(x+2) = 2+2 = 4 ។
ដូចេនះ lim

x→2
x2−4
x−2 = 4

ឌ . lim
x→2

x2−4
x2−3x+2៖

ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x2 −4 = (x−2)(x+2) ។
ភាគែបង៖ x2 −3x+2 = (x−2)(x−1) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−2) ទទួលបាន៖
lim
x→2

x+2
x−1 = 2+2

2−1 = 4 ។
ដូចេនះ lim

x→2
x2−4

x2−3x+2 = 4

ឍ . lim
x→1

(
1

x2−1 −
2

x4−1

)
៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ ∞−∞ ។
ត្រម�វភាគែបងរមួ x4 −1 = (x2 −1)(x2 +1)៖

1
x2 −1

− 2
x4 −1

=
x2 +1−2

(x2 −1)(x2 +1)

=
x2 −1

(x2 −1)(x2 +1)
=

1
x2 +1

ស្រម�លកតា្ត (x2 −1) ទទួលបាន៖
lim
x→1

1
x2+1 = 1

12+1 = 1
2 ។

ដូចេនះ lim
x→1

(
1

x2−1 −
2

x4−1

)
= 1

2

ណ . lim
x→3

x−3
x2−5x+6៖

ជំនួស x = 3 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកភាគែបង៖ x2 −5x+6 = (x−3)(x−2) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−3) ទទួលបាន៖
lim
x→3

1
x−2 = 1

3−2 = 1 ។
ដូចេនះ lim

x→3
x−3

x2−5x+6 = 1
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ត . lim
x→1

x2−4x+3
x3−x2+2x−2៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ x2 −4x+3 = (x−1)(x−3) ។
ភាគែបង៖ x2(x−1)+2(x−1) = (x−1)(x2 +2) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−1) ទទួលបាន៖
lim
x→1

x−3
x2+2 = 1−3

12+2 =−2
3 ។

ដូចេនះ lim
x→1

x2−4x+3
x3−x2+2x−2 =−2

3

ថ . lim
x→1

x9−3x+2
x6+5x−6៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែបកកតា្ត ៖
ភាគយក៖ (x9 − 1)− 3(x− 1) = (x− 1)(x8 + · · ·+ x− 2)

។
ភាគែបង៖ (x6 − 1)+ 5(x− 1) = (x− 1)(x5 + · · ·+ x+ 6)

។
ស្រម�លកតា្ត (x−1) ទទួលបាន៖
lim
x→1

x8+···+x−2
x5+···+x+6 = 9(1)−3

6(1)+5 = 6
11 ។

ដូចេនះ lim
x→1

x9−3x+2
x6+5x−6 = 6

11

ទ . lim
x→2

x−2
x3−2x2−x−2៖

ជំនួស x = 2 ចូលេយងីបាន៖
ភាគយក៖ 2−2 = 0 ។
ភាគែបង៖ 23 −2(22)−2−2 =−4 ̸= 0 ។
េដាយភាគយកេស្មី 0 និងភាគែបងខុសពី 0 នាឱំ្យ៖
lim
x→2

x−2
x3−2x2−x−2 = 0

−4 = 0 ។
(ចំណា៖ំ េបីភាគែបងជា x3 − x2 − x− 2 េនាះលីមីតេស្មីនឹង
1
7) ។
ដូចេនះ lim

x→2
x−2

x3−2x2−x−2 = 0

ធ . lim
x→1

xm−1
xn−1 (m,n ∈ N∗)៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
អនុវត្តរូបមន្តបំែបកកតា្ត Ak −1៖
ភាគយក៖ xm −1 = (x−1)(xm−1 + · · ·+1) ។
ភាគែបង៖ xn −1 = (x−1)(xn−1 + · · ·+1) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−1) ទទួលបាន៖

lim
x→1

xm−1+···+1
xn−1+···+1 =

m តួ︷ ︸︸ ︷
1+1+ · · ·+1
1+1+ · · ·+1︸ ︷︷ ︸

n តួ

= m
n ។

ដូចេនះ lim
x→1

xm−1
xn−1 = m

n

ន . lim
x→1

xn−1
x−1 (n ∈ N∗)៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
អនុវត្តរូបមន្តបំែបកកតា្ត ៖
xn −1 = (x−1)(xn−1 + xn−2 + · · ·+ x+1) ។
ស្រម�លកតា្ត (x−1) ទទួលបាន៖
lim
x→1

(xn−1 + · · ·+1) = 1+1+ · · ·+1︸ ︷︷ ︸
n តួ

= n ។

ដូចេនះ lim
x→1

xn−1
x−1 = n
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៥ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៥
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x ៖
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង √

x៖√
x+
√

x+
√

x
√

x
=

√
1+

√
x+

√
x

x

=

√√√√1+

√
1
x
+

1
x
√

x

កាលណា x →+∞ េនាះ 1
x → 0 និង 1

x
√

x → 0 នាឱំ្យ៖

lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x =
√

1+
√

0+0 = 1 ។

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x = 1

ខ . lim
x→+∞

√
x+ 3√x+ 4√x√

2x+3
៖

ទាញ √
x ជាកតា្ត រមួៃនភាគយកនិងភាគែបង៖

lim
x→+∞

√
x
(

1+ x−
1
6 + x−

1
4

)
√

x
√

2+ 3
x

= lim
x→+∞

1+ 1
6√x +

1
4√x√

2+ 3
x

=
1+0+0√

2+0
=

1√
2
=

√
2

2

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x+ 3√x+ 4√x√

2x+3
=

√
2

2

គ . lim
x→+∞

√
x2+x−3+2x√

x2+4+x
៖

េដាយ x →+∞ េនាះ x > 0 =⇒
√

x2 = x៖

lim
x→+∞

x
√

1+ 1
x −

3
x2 +2x

x
√

1+ 4
x2 + x

= lim
x→+∞

√
1+ 1

x −
3
x2 +2√

1+ 4
x2 +1

=

√
1+0−0+2√

1+0+1
=

1+2
1+1

=
3
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x2+x−3+2x√

x2+4+x
= 3

2

ឃ . lim
x→∞

x2−1
2x2+1៖

្របភាគសនិទានមានដឺេ្រកភាគយកេស្មីដឺេ្រកភាគែបង៖
lim
x→∞

x2−1
2x2+1 = lim

x→∞

x2
(

1− 1
x2

)
x2
(

2+ 1
x2

) = lim
x→∞

x2

2x2 =
1
2 ។

ដូចេនះ lim
x→∞

x2−1
2x2+1 = 1

2

ង . lim
x→−∞

x3+x2−4
2x3+x+11៖

្របភាគសនិទានមានដឺេ្រកភាគយកេស្មីដឺេ្រកភាគែបង៖
lim

x→−∞
x3+x2−4

2x3+x+11 = lim
x→−∞

x3

2x3 =
1
2 ។

ដូចេនះ lim
x→−∞

x3+x2−4
2x3+x+11 = 1

2
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ច . lim
x→∞

3x2+2x−1
x3−x+2 ៖

ដឺេ្រកភាគយក (2) តូចជាងដឺេ្រកភាគែបង (3)៖
lim
x→∞

3x2+2x−1
x3−x+2 = lim

x→∞
3x2

x3 = lim
x→∞

3
x = 0 ។

ដូចេនះ lim
x→∞

3x2+2x−1
x3−x+2 = 0

ឆ . lim
x→∞

(
x3

x2+2 − x
)
៖

ត្រម�វភាគែបងរមួ x2 +2៖

x3

x2 +2
− x =

x3 − x(x2 +2)
x2 +2

=
x3 − x3 −2x

x2 +2
=

−2x
x2 +2

កាលណា x → ∞៖
lim
x→∞

−2x
x2+2 = lim

x→∞
−2x
x2 = lim

x→∞
−2
x = 0 ។

ដូចេនះ lim
x→∞

(
x3

x2+2 − x
)
= 0

ជ . lim
x→∞

x2+3x−4
3x2−2x+5៖

្របភាគសនិទានមានដឺេ្រកេស្មីគា្ន ៖
lim
x→∞

x2+3x−4
3x2−2x+5 = lim

x→∞
x2

3x2 =
1
3 ។

ដូចេនះ lim
x→∞

x2+3x−4
3x2−2x+5 = 1

3

ឈ . lim
x→∞

x(x−1)(x−2)
x2+6x−9 ៖

គុណពនា្ល តភាគយក៖ x(x2 −3x+2) = x3 −3x2 +2x ។
ដឺេ្រកភាគយក (3) ធំជាងដឺេ្រកភាគែបង (2)៖
lim
x→∞

x3−3x2+2x
x2+6x−9 = lim

x→∞
x3

x2 = lim
x→∞

x = ∞ ។
ដូចេនះ lim

x→∞
x(x−1)(x−2)

x2+6x−9 = ∞

ញ . lim
x→∞

√
x2+9
x+3 ៖

- ចំេពាះ x →+∞ នាឱំ្យ x > 0 =⇒
√

x2 = x៖
lim

x→+∞

x
√

1+ 9
x2

x(1+ 3
x )

=
√

1+0
1+0 = 1 ។

- ចំេពាះ x →−∞ នាឱំ្យ x < 0 =⇒
√

x2 =−x៖
lim

x→−∞

−x
√

1+ 9
x2

x(1+ 3
x )

= −
√

1+0
1+0 =−1 ។

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x2+9
x+3 = 1 (េបី x →−∞ េស្មី −1)
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ដ . lim
x→∞

(
x2+x−1

2x2−x+1

)3៖
គណនាលីមីតខាងក្នុងវង់្រកចក៖
lim
x→∞

x2+x−1
2x2−x+1 = lim

x→∞
x2

2x2 =
1
2 ។

នាឱំ្យលីមីតេស្មីនឹង៖
( 1

2

)3
= 1

8 ។
ដូចេនះ lim

x→∞

(
x2+x−1

2x2−x+1

)3
= 1

8

ឋ . lim
x→∞

x2+2x+1
5x ៖

ដឺេ្រកភាគយក (2) ធំជាងដឺេ្រកភាគែបង (1)៖
lim
x→∞

x2+2x+1
5x = lim

x→∞
x2

5x = lim
x→∞

x
5 = ∞ ។

ដូចេនះ lim
x→∞

x2+2x+1
5x = ∞

ឌ . lim
x→∞

x3+x4−1
2x5−x2+x៖

ដឺេ្រកខ្ពស់បំផុតៃនភាគយកគឺ x4 និងភាគែបងគឺ 2x5៖
lim
x→∞

x4

2x5 = lim
x→∞

1
2x = 0 ។

ដូចេនះ lim
x→∞

x3+x4−1
2x5−x2+x = 0

ឍ . lim
x→+∞

(
√

x2+1+x)
2

3√x6+1
៖

េដាយ x →+∞ នាឱំ្យ x > 0៖

√
x2 +1+ x = x

(√
1+

1
x2 +1

)
(√

x2 +1+ x
)2

= x2

(√
1+

1
x2 +1

)2

3
√

x6 +1 = x2 3

√
1+

1
x6

នាឱំ្យលីមីតេទជា៖
lim

x→+∞

x2
(√

1+ 1
x2 +1

)2

x2 3
√

1+ 1
x6

= (1+1)2

3√1+0
= 4

1 = 4 ។

ដូចេនះ lim
x→+∞

(
√

x2+1+x)
2

3√x6+1
= 4

ណ . lim
x→−∞

x6+7x4−40
1−x−5x7 ៖

ដឺេ្រកខ្ពស់បំផុតៃនភាគយកគឺ x6 និងភាគែបងគឺ −5x7៖
lim

x→−∞
x6

−5x7 = lim
x→−∞

1
−5x = 0 ។

ដូចេនះ lim
x→−∞

x6+7x4−40
1−x−5x7 = 0
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ត . lim
x→∞

(x+1)(x−2)
3x2+6x−5 ៖

គុណពនា្ល តភាគយក៖ (x+1)(x−2) = x2 − x−2 ។
្របភាគសនិទានមានដឺេ្រកភាគយកេស្មីដឺេ្រកភាគែបង៖
lim
x→∞

x2−x−2
3x2+6x−5 = lim

x→∞
x2

3x2 =
1
3 ។

ដូចេនះ lim
x→∞

(x+1)(x−2)
3x2+6x−5 = 1

3

ថ . lim
x→+∞

√
1+x2

x ៖
េដាយ x →+∞ នាឱំ្យ x > 0 =⇒

√
x2 = x៖

lim
x→+∞

x
√

1
x2 +1

x = lim
x→+∞

√
1
x2 +1 =

√
0+1 = 1 ។

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
1+x2

x = 1

ទ . lim
x→∞

(
3x2+2x+1
x2−3x+1

)4៖
គណនាលីមីតខាងក្នុងវង់្រកចក៖
lim
x→∞

3x2+2x+1
x2−3x+1 = lim

x→∞
3x2

x2 = 3 ។
នាឱំ្យលីមីតេស្មីនឹង៖ 34 = 81 ។
ដូចេនះ lim

x→∞

(
3x2+2x+1
x2−3x+1

)4
= 81

ធ . lim
x→−∞

5x3−x2+x
1+x2+3x3៖

្របភាគសនិទានមានដឺេ្រកេស្មីគា្ន ៖
lim

x→−∞
5x3−x2+x
3x3+x2+1 = lim

x→−∞
5x3

3x3 =
5
3 ។

ដូចេនះ lim
x→−∞

5x3−x2+x
1+x2+3x3 =

5
3

ន . lim
x→∞

1+x−3x3

1+x2+3x3៖
្របភាគសនិទានមានដឺេ្រកេស្មីគា្ន ៖
lim
x→∞

−3x3+x+1
3x3+x2+1 = lim

x→∞
−3x3

3x3 =−1 ។
ដូចេនះ lim

x→∞
1+x−3x3

1+x2+3x3 =−1
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ប . lim
x→−∞

(
x3−8

x4+16

)10៖
គណនាលីមីតខាងក្នុងវង់្រកចក៖
lim

x→−∞
x3−8

x4+16 = lim
x→−∞

x3

x4 = lim
x→−∞

1
x = 0 ។

នាឱំ្យលីមីតេស្មីនឹង៖ 010 = 0 ។
ដូចេនះ lim

x→−∞

(
x3−8
x4+16

)10
= 0

ផ . lim
x→∞

(x+3)(x+4)(x+5)
x4+x−11 ៖

ដឺេ្រកខ្ពស់បំផុតៃនភាគយកគឺ x3 និងភាគែបងគឺ x4៖
lim
x→∞

x3

x4 = lim
x→∞

1
x = 0 ។

ដូចេនះ lim
x→∞

(x+3)(x+4)(x+5)
x4+x−11 = 0

ព . lim
x→−∞

8x−2x5+x6

11x+5x3+3x5៖
ដឺេ្រកខ្ពស់បំផុតៃនភាគយកគឺ x6 និងភាគែបងគឺ 3x5៖
lim

x→−∞
x6

3x5 = lim
x→−∞

x
3 =−∞ ។

ដូចេនះ lim
x→−∞

8x−2x5+x6

11x+5x3+3x5 =−∞

ភ . lim
x→∞

(
x3

2x2−1 −
x2

2x+1

)
៖

ត្រម�វភាគែបងរមួ (2x2 −1)(2x+1)៖

x3(2x+1)− x2(2x2 −1)
(2x2 −1)(2x+1)

=
2x4 + x3 − (2x4 − x2)

4x3 +2x2 −2x−1

=
x3 + x2

4x3 +2x2 −2x−1

កាលណា x → ∞៖
lim
x→∞

x3+x2

4x3+2x2−2x−1 = lim
x→∞

x3

4x3 =
1
4 ។

ដូចេនះ lim
x→∞

(
x3

2x2−1 −
x2

2x+1

)
= 1

4

ម . lim
x→∞

(
x2 − x4−1

x2−2

)
៖

ត្រម�វភាគែបងរមួ x2 −2៖

x2(x2 −2)− (x4 −1)
x2 −2

=
x4 −2x2 − x4 +1

x2 −2

=
−2x2 +1

x2 −2

កាលណា x → ∞៖
lim
x→∞

−2x2+1
x2−2 = lim

x→∞
−2x2

x2 =−2 ។
ដូចេនះ lim

x→∞

(
x2 − x4−1

x2−2

)
=−2
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យ . lim
x→∞

(x−1)100(6x+1)200

(3x+5)300 ៖
ទាញតួដឺេ្រកខ្ពស់បំផុតេចញពីកេន�មនីមួយៗ៖

(x−1)100 = x100
(

1− 1
x

)100

(6x+1)200 = 6200x200
(

1+
1
6x

)200

(3x+5)300 = 3300x300
(

1+
5
3x

)300

នាឱំ្យលីមីតេទជាផលេធៀបៃនេមគុណស្វ័យគុណខ្ពស់បំផុត៖
6200

3300 =
(2·3)200

3300 = 2200·3200

3300 = 2200

3100 =
(22)100

3100 =
( 4

3

)100 ។
ដូចេនះ lim

x→∞
(x−1)100(6x+1)200

(3x+5)300 =
( 4

3

)100

រ . lim
x→∞

4√x5+
5√x3+

6√x8
3√x4+2

៖
សរេសរជាស្វ័យគុណសនិទាន៖

4
√

x5 = x
5
4 , 5

√
x3 = x

3
5 , 6

√
x8 = x

4
3 ,

និងភាគែបង 3
√

x4 +2 ∼ (x4)
1
3 = x

4
3 ។

េដាយស្វ័យគុណខ្ពស់បំផុតៃនភាគយកនិងភាគែបងគឺ x
4
3 នាំ

ឱ្យ៖
lim
x→∞

6√x8
3√x4

= lim
x→∞

x
4
3

x
4
3
= 1 ។

ដូចេនះ lim
x→∞

4√x5+
5√x3+

6√x8
3√x4+2

= 1

ល . lim
x→−∞

x2(2x+1)(3x−2)
2x2(5x−8)(x+6)៖

តួដឺេ្រកខ្ពស់បំផុត៖
- ភាគយក៖ x2(2x)(3x) = 6x4

- ភាគែបង៖ 2x2(5x)(x) = 10x4

lim
x→−∞

6x4

10x4 =
6

10 = 3
5 ។

ដូចេនះ lim
x→−∞

x2(2x+1)(3x−2)
2x2(5x−8)(x+6) =

3
5

វ . lim
x→∞

(
2x8+8x6+6x4

4x8−x6+12x4

)5៖
គណនាលីមីតខាងក្នុងវង់្រកចក៖
lim
x→∞

2x8+8x6+6x4

4x8−x6+12x4 = lim
x→∞

2x8

4x8 =
2
4 = 1

2 ។
នាឱំ្យលីមីតេស្មីនឹង៖

( 1
2

)5
= 1

32 ។
ដូចេនះ lim

x→∞

(
2x8+8x6+6x4

4x8−x6+12x4

)5
= 1

32

ស . lim
x→−∞

(2x−3)20(3x+2)30

(2x+1)50 ៖
ទាញតួដឺេ្រកខ្ពស់បំផុត៖
- ភាគយក៖ (2x)20(3x)30 = 220 ·330x50

- ភាគែបង៖ (2x)50 = 250x50

នាឱំ្យលីមីតេស្មីនឹងផលេធៀបៃនេមគុណ៖
220·330

250 = 330

250−20 =
330

230 =
( 3

2

)30 ។
ដូចេនះ lim

x→−∞
(2x−3)20(3x+2)30

(2x+1)50 =
(3

2

)30
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៦ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៦
្របធាន៖ គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→1

3√x−1
x−1 ៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មបំេពញ A3 −B3៖

lim
x→1

3
√

x−1
x−1

= lim
x→1

( 3
√

x−1)( 3
√

x2 + 3
√

x+1)

(x−1)( 3
√

x2 + 3
√

x+1)

= lim
x→1

x−1

(x−1)( 3
√

x2 + 3
√

x+1)

= lim
x→1

1
3
√

x2 + 3
√

x+1
=

1
3

ដូចេនះ lim
x→1

3√x−1
x−1 = 1

3

ខ . lim
x→0

n√a+x− n√a
x (a > 0,n ∈ N≥2)៖

ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
តាង u = n

√
a+ x និង v = n

√
a នាឱំ្យ un = a+ x និង vn = a

នាឱំ្យ x = un − vn ។
េពល x → 0 =⇒ u → v៖

lim
u→v

u− v
un − vn = lim

u→v

1
un−1 +un−2v+ · · ·+ vn−1

=
1

nvn−1 =
1

n( n
√

a)n−1 =
n
√

a
na

ដូចេនះ lim
x→0

n√a+x− n√a
x =

n√a
na

គ . lim
x→1

1− 2021√x
1−x ៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
តាង t = 2021

√
x =⇒ x = t2021 ។ េពល x → 1 =⇒ t → 1៖

lim
t→1

1− t
1− t2021 = lim

t→1

1− t
(1− t)(1+ t + · · ·+ t2020)

=
1

1+1+ · · ·+1︸ ︷︷ ︸
2021 តួ

=
1

2021

ដូចេនះ lim
x→1

1− 2021√x
1−x = 1

2021

ឃ . lim
x→0

5
√

(x+1)3−1
x ៖

ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
តាង t = 5

√
x+1 =⇒ x= t5−1 ។ េពល x→ 0 =⇒ t → 1៖

lim
t→1

t3 −1
t5 −1

= lim
t→1

(t −1)(t2 + t +1)
(t −1)(t4 + t3 + t2 + t +1)

=
12 +1+1

1+1+1+1+1
=

3
5

ដូចេនះ lim
x→0

5
√

(x+1)3−1
x = 3

5

ង . lim
x→1

1− 3√2−x
1−x ៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
តាង t = 3

√
2− x =⇒ t3 = 2− x =⇒ 1− x = t3 −1 ។

េពល x → 1 =⇒ t → 1៖

lim
t→1

1− t
t3 −1

= lim
t→1

−(t −1)
(t −1)(t2 + t +1)

=
−1

1+1+1
=−1

3

ដូចេនះ lim
x→1

1− 3√2−x
1−x =− 1

3
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ច . lim
x→0

3√x+1−1
x(x+2) ៖

ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មបំេពញ A3 −B3៖

= lim
x→0

(x+1)−1

x(x+2)
(

3
√

(x+1)2 + 3
√

x+1+1
)

= lim
x→0

1

(x+2)
(

3
√

(x+1)2 + 3
√

x+1+1
)

=
1

(0+2)(1+1+1)
=

1
6

ដូចេនះ lim
x→0

3√x+1−1
x(x+2) = 1

6

ឆ . lim
x→2

x2−x−2
3√x+6−2

៖
ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បែំលង x2 −x−2 = (x−2)(x+1) និងគុណកេន�មបំេពញ
ភាគែបង៖

= lim
x→2

(x−2)(x+1)
(

3
√
(x+6)2 +2 3

√
x+6+4

)
(x+6)−8

= lim
x→2

(x+1)
(

3
√

(x+6)2 +2 3
√

x+6+4
)

= (2+1)(4+4+4) = 3×12 = 36

ដូចេនះ lim
x→2

x2−x−2
3√x+6−2

= 36

ជ . lim
x→1

5√x2+x−1−1
1+ 3√1−2x

៖
ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x−1៖
•ភាគយក៖ u = x2 + x−1 =⇒ u−1 = (x−1)(x+2)

lim
x→1

5
√

u−1
x−1

= lim
x→1

(x−1)(x+2)

(x−1)∑4
k=0

5
√

uk
=

3
5

•ភាគែបង៖ គុណកេន�មបំេពញគូប

lim
x→1

1+ 3
√

1−2x
x−1

= lim
x→1

−2(x−1)
(x−1)(1+1+1)

=−2
3

នាឱំ្យ lim
x→1

5√x2+x−1−1
1+ 3√1−2x

= 3/5
−2/3 =− 9

10 ។

ដូចេនះ lim
x→1

5√x2+x−1−1
1+ 3√1−2x

=− 9
10

ឈ . lim
x→0

√
1+2x−1

3x ៖
ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ៃនភាគយក៖

lim
x→0

√
1+2x−1

3x
= lim

x→0

(1+2x)−1
3x(

√
1+2x+1)

= lim
x→0

2x
3x(

√
1+2x+1)

= lim
x→0

2
3(
√

1+2x+1)

=
2

3(1+1)
=

1
3

ដូចេនះ lim
x→0

√
1+2x−1

3x = 1
3

ញ . lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

x ៖
ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ៃនភាគយក៖

lim
x→0

√
1+ x−

√
1− x

x
= lim

x→0

(1+ x)− (1− x)
x(
√

1+ x+
√

1− x)

= lim
x→0

2x
x(
√

1+ x+
√

1− x)

= lim
x→0

2√
1+ x+

√
1− x

=
2

1+1
= 1

ដូចេនះ lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

x = 1
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ដ . lim
x→0+

x−
√

x√
x ៖

េដាយ x > 0 ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង √
x៖

lim
x→0+

x−
√

x√
x

= lim
x→0+

(
x√
x
−1
)

= lim
x→0+

(
√

x−1) = 0−1 =−1

ដូចេនះ lim
x→0+

x−
√

x√
x =−1

ឋ . lim
x→5

√
x−1−2
x2−25 ៖

ជំនួស x = 5 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ និងបំែលងភាគែបង៖

= lim
x→5

(x−1)−4
(x−5)(x+5)(

√
x−1+2)

= lim
x→5

x−5
(x−5)(x+5)(

√
x−1+2)

= lim
x→5

1
(x+5)(

√
x−1+2)

=
1

(5+5)(
√

4+2)
=

1
10×4

=
1

40

ដូចេនះ lim
x→5

√
x−1−2
x2−25 = 1

40

ឌ . lim
x→3

√
x+6−3

x3−5x2+3x+9៖
ជំនួស x = 3 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ និងដាក់ភាគែបងជាកតា្ត ៖
x3 −5x2 +3x+9 = (x−3)2(x+1)

= lim
x→3

(x+6)−9
(x−3)2(x+1)(

√
x+6+3)

= lim
x→3

x−3
(x−3)2(x+1)(

√
x+6+3)

= lim
x→3

1
(x−3)(x+1)(

√
x+6+3)

េដាយភាគែបងខិតជិត 0 េពល x → 3៖
- lim

x→3+
1

(x−3)(4)(6) =+∞

- lim
x→3−

1
(x−3)(4)(6) =−∞

ដូចេនះ lim
x→3

√
x+6−3

x3−5x2+3x+9 = ∞ (គា្ម ន)

ឍ . lim
x→9

3−
√

x
27−

√
x3៖

ជំនួស x = 9 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត A3 −B3 = (A−B)(A2 +AB+B2)៖
27−

√
x3 = 33 − (

√
x)3 = (3−

√
x)(9+3

√
x+ x)

lim
x→9

3−
√

x

27−
√

x3
= lim

x→9

3−
√

x
(3−

√
x)(9+3

√
x+ x)

= lim
x→9

1
9+3

√
x+ x

=
1

9+3(3)+9
=

1
27

ដូចេនះ lim
x→9

3−
√

x
27−

√
x3 =

1
27

ណ . lim
x→0

3√1+x− 3√1−x
x ៖

ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មបំេពញ A3 −B3 = (1+ x)− (1− x) = 2x៖

= lim
x→0

2x

x
(

3
√
(1+ x)2 + 3

√
1− x2 + 3

√
(1− x)2

)
= lim

x→0

2
3
√
(1+ x)2 + 3

√
1− x2 + 3

√
(1− x)2

=
2

1+1+1
=

2
3

ដូចេនះ lim
x→0

3√1+x− 3√1−x
x = 2

3
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ត . lim
x→1

x
2
3 −1

x
3
5 −1
៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
តាង x = t15 =⇒ t = 15

√
x ។ េពល x → 1 =⇒ t → 1៖

lim
x→1

x
2
3 −1

x
3
5 −1

= lim
t→1

t10 −1
t9 −1

= lim
t→1

(t −1)(t9 + t8 + · · ·+1)
(t −1)(t8 + t7 + · · ·+1)

=
1+1+ · · ·+1 (10 តួ)
1+1+ · · ·+1 (9 តួ) =

10
9

ដូចេនះ lim
x→1

x
2
3 −1

x
3
5 −1

= 10
9

ថ . lim
x→1

1− n√x
1− m√x (m,n ∈ N≥2)៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង 1− x៖

lim
x→1

1− n
√

x
1− m

√
x
= lim

x→1

1− n√x
1−x

1− m√x
1−x

=
1
n
1
m

=
m
n

ដូចេនះ lim
x→1

1− n√x
1− m√x =

m
n

ទ . lim
x→1

1−
√

x
1−x2 ៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
បំែលងភាគែបង៖ 1− x2 = (1−

√
x)(1+

√
x)(1+ x)

lim
x→1

1−
√

x
1− x2 = lim

x→1

1−
√

x
(1−

√
x)(1+

√
x)(1+ x)

= lim
x→1

1
(1+

√
x)(1+ x)

=
1

(1+1)(1+1)
=

1
4

ដូចេនះ lim
x→1

1−
√

x
1−x2 = 1

4

ធ . lim
x→4

3−
√

5+x
1−

√
5−x
៖

ជំនួស x = 4 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់េរៀងគា្ន ៖

= lim
x→4

(9− (5+ x))(1+
√

5− x)
(1− (5− x))(3+

√
5+ x)

= lim
x→4

(4− x)(1+
√

5− x)
−(4− x)(3+

√
5+ x)

= lim
x→4

−(1+
√

5− x)
3+

√
5+ x

=
−(1+1)

3+3
=−2

6
=−1

3

ដូចេនះ lim
x→4

3−
√

5+x
1−

√
5−x

=− 1
3

ន . lim
x→1

√
x+8−

√
8x+1√

5−x−
√

7x−3
៖

ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ភាគយក និងភាគែបង៖
- ភាគយក៖ (x+8)− (8x+1) =−7(x−1)

- ភាគែបង៖ (5− x)− (7x−3) =−8(x−1)

= lim
x→1

−7(x−1)(
√

5− x+
√

7x−3)
−8(x−1)(

√
x+8+

√
8x+1)

=
7
8
· lim

x→1

√
5− x+

√
7x−3√

x+8+
√

8x+1

=
7
8
· 2+2

3+3
=

7
8
· 4

6
=

7
12

ដូចេនះ lim
x→1

√
x+8−

√
8x+1√

5−x−
√

7x−3
= 7

12
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ប . lim
x→0

√
4+x−

√
4−x

4x ៖
ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ៃនភាគយក៖

lim
x→0

√
4+ x−

√
4− x

4x
= lim

x→0

(4+ x)− (4− x)
4x(

√
4+ x+

√
4− x)

= lim
x→0

2x
4x(

√
4+ x+

√
4− x)

= lim
x→0

1
2(
√

4+ x+
√

4− x)

=
1

2(2+2)
=

1
8

ដូចេនះ lim
x→0

√
4+x−

√
4−x

4x = 1
8

ផ . lim
x→7

2−
√

x−3
x2−49 ៖

ជំនួស x = 7 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ និងបំែលងភាគែបង៖

= lim
x→7

4− (x−3)
(x−7)(x+7)(2+

√
x−3)

= lim
x→7

−(x−7)
(x−7)(x+7)(2+

√
x−3)

= lim
x→7

−1
(x+7)(2+

√
x−3)

=
−1

(7+7)(2+
√

4)
=

−1
14×4

=− 1
56

ដូចេនះ lim
x→7

2−
√

x−3
x2−49 =− 1

56

ព . lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

x ៖
ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ៃនភាគយក៖

lim
x→0

√
1+ x−

√
1− x

x
= lim

x→0

(1+ x)− (1− x)
x(
√

1+ x+
√

1− x)

= lim
x→0

2x
x(
√

1+ x+
√

1− x)

= lim
x→0

2√
1+ x+

√
1− x

=
2
2
= 1

ដូចេនះ lim
x→0

√
1+x−

√
1−x

x = 1

ភ . lim
x→3

√
x2−2x+6−

√
x2+2x−6

x2−4x+3 ៖
ជំនួស x = 3 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ភាគយក និងបំែលងភាគែបង៖
- ភាគយក៖ (x2 −2x+6)− (x2 +2x−6) =−4(x−3)

- ភាគែបង៖ x2 −4x+3 = (x−3)(x−1)

= lim
x→3

−4(x−3)
(x−3)(x−1)

× 1√
x2 −2x+6+

√
x2 +2x−6

= lim
x→3

−4
x−1

· 1√
9+

√
9
=

−4
2

· 1
6
=−1

3

ដូចេនះ lim
x→3

√
x2−2x+6−

√
x2+2x−6

x2−4x+3 =− 1
3

ម . lim
x→−1

x+1
2−

√
4+x+x2៖

ជំនួស x =−1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល សៃ់នភាគែបង៖ 4−(4+x+x2)=−x(x+1)

= lim
x→−1

(x+1)(2+
√

4+ x+ x2)

−x(x+1)

= lim
x→−1

2+
√

4+ x+ x2

−x

=
2+

√
4−1+1

−(−1)
=

2+2
1

= 4

ដូចេនះ lim
x→−1

x+1
2−

√
4+x+x2 = 4
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យ . lim
x→0

√
x2+1−1√
x2+16−4

៖
ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ភាគយក និងភាគែបង៖

= lim
x→0

((x2 +1)−1)(
√

x2 +16+4)
((x2 +16)−16)(

√
x2 +1+1)

= lim
x→0

x2(
√

x2 +16+4)
x2(

√
x2 +1+1)

= lim
x→0

√
x2 +16+4√
x2 +1+1

=
4+4
1+1

= 4

ដូចេនះ lim
x→0

√
x2+1−1√

x2+16−4
= 4

រ . lim
x→0

√
x2+1−1√
x2+9−3

៖
ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ភាគយក និងភាគែបង៖

= lim
x→0

((x2 +1)−1)(
√

x2 +9+3)
((x2 +9)−9)(

√
x2 +1+1)

= lim
x→0

x2(
√

x2 +9+3)
x2(

√
x2 +1+1)

= lim
x→0

√
x2 +9+3√
x2 +1+1

=
3+3
1+1

= 3

ដូចេនះ lim
x→0

√
x2+1−1√
x2+9−3

= 3

ល . lim
x→2

3√10−x−2
x−2 ៖

ជំនួស x = 2 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មបំេពញ A3 −B3៖

= lim
x→2

(10− x)−8

(x−2)
(

3
√

(10− x)2 +2 3
√

10− x+4
)

= lim
x→2

−(x−2)

(x−2)
(

3
√

(10− x)2 +2 3
√

10− x+4
)

=
−1

4+4+4
=− 1

12

ដូចេនះ lim
x→2

3√10−x−2
x−2 =− 1

12

វ . lim
x→1

x−1
3√26+x−3

៖
ជំនួស x = 1 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មបំេពញភាគែបង៖

= lim
x→1

(x−1)
(

3
√
(26+ x)2 +3 3

√
26+ x+9

)
(26+ x)−27

= lim
x→1

(x−1)
(

3
√
(26+ x)2 +3 3

√
26+ x+9

)
x−1

= 9+9+9 = 27

ដូចេនះ lim
x→1

x−1
3√26+x−3

= 27

ស . lim
x→0

3√x2+1−1
x2 ៖

ជំនួស x = 0 ទទួលបានរាងមិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មបំេពញភាគយក៖

= lim
x→0

(x2 +1)−1

x2
(

3
√
(x2 +1)2 + 3

√
x2 +1+1

)
= lim

x→0

x2

x2
(

3
√
(x2 +1)2 + 3

√
x2 +1+1

)
=

1
1+1+1

=
1
3

ដូចេនះ lim
x→0

3√x2+1−1
x2 = 1

3
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៧ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៧
្របធាន៖ គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→∞

(−3x2 +5x+2)៖
េពល x → ∞ មានរាង ∞−∞ ។
ទាញតួដឺេ្រកខ្ពស់បំផុត x2 ជាកតា្ត ៖

lim
x→∞

(−3x2 +5x+2) = lim
x→∞

x2
(
−3+

5
x
+

2
x2

)

េដាយ lim
x→±∞

x2 =+∞ និង lim
x→±∞

(
−3+ 5

x +
2
x2

)
=−3៖

=⇒ (+∞)× (−3) =−∞ ។
ដូចេនះ lim

x→∞
(−3x2 +5x+2) =−∞

ខ . lim
x→∞

(−2+ x− x4)៖
េពល x → ∞ មានរាង ∞−∞ ។
ទាញ x4 ជាកតា្ត ៖

lim
x→∞

(−2+ x− x4) = lim
x→∞

x4
(
− 2

x4 +
1
x3 −1

)

េដាយ lim
x→±∞

x4 =+∞ និង lim
x→±∞

(
− 2

x4 +
1
x3 −1

)
=−1៖

=⇒ (+∞)× (−1) =−∞ ។
ដូចេនះ lim

x→∞
(−2+ x− x4) =−∞

គ . lim
x→∞

(−x3 + x2 −4x+5)៖
េពល x → ∞ មានរាងសាកសម ∞−∞ ។
ទាញ x3 ជាកតា្ត ៖

= lim
x→∞

x3
(
−1+

1
x
− 4

x2 +
5
x3

)
េដាយ lim

x→±∞

(
−1+ 1

x −
4
x2 +

5
x3

)
=−1៖

- េបី x →+∞ =⇒ (+∞)× (−1) =−∞
- េបី x →−∞ =⇒ (−∞)× (−1) = +∞

ដូចេនះ lim
x→∞

(−x3 + x2 −4x+5) =

−∞, x →+∞

+∞, x →−∞

ឃ . lim
x→+∞

(1+ x− x5)៖
េពល x →+∞ មានរាង ∞−∞ ។
ទាញ x5 ជាកតា្ត ៖

lim
x→+∞

(1+ x− x5) = lim
x→+∞

x5
(

1
x5 +

1
x4 −1

)

េដាយ lim
x→+∞

x5 =+∞ និង lim
x→+∞

( 1
x5 +

1
x4 −1

)
=−1៖

=⇒ (+∞)× (−1) =−∞ ។
ដូចេនះ lim

x→+∞
(1+ x− x5) =−∞

ង . lim
x→−∞

(1−3x− x3)៖
េពល x →−∞ មានរាងសាកសម ∞−∞ ។
ទាញ x3 ជាកតា្ត ៖

lim
x→−∞

(1−3x− x3) = lim
x→−∞

x3
(

1
x3 −

3
x2 −1

)

េដាយ lim
x→−∞

x3 =−∞ និង lim
x→−∞

( 1
x3 − 3

x2 −1
)
=−1៖

=⇒ (−∞)× (−1) = +∞ ។
ដូចេនះ lim

x→−∞
(1−3x− x3) = +∞
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ច . lim
x→∞

(
√

x−2−
√

x)៖
(អនុគមន៍កំណត់ចំេពាះ x ≥ 2 =⇒ x →+∞)៖
េពល x →+∞ មានរាងមិនកំណត់សាកសម ∞−∞ ។
គុណនិងែចកនឹងកេន�មឆា្ល ស់៖

lim
x→+∞

(
√

x−2−
√

x) = lim
x→+∞

(x−2)− x√
x−2+

√
x

= lim
x→+∞

−2√
x−2+

√
x
= 0

ដូចេនះ lim
x→∞

(
√

x−2−
√

x) = 0

ឆ . lim
x→+∞

(
√

x2 + x− x)៖
េពល x →+∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞−∞ ។
គុណនិងែចកនឹងកេន�មឆា្ល ស់៖

= lim
x→+∞

(x2 + x)− x2
√

x2 + x+ x

= lim
x→+∞

x

x
(√

1+ 1
x +1

)
= lim

x→+∞

1√
1+ 1

x +1
=

1
1+1

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

(
√

x2 + x− x) = 1
2

ជ . lim
x→−∞

(
√

x2 + x− x)៖
េពល x →−∞ នាឱំ្យ √x2 + x →+∞ និង −x →+∞ ។
លីមីតមានរាង (+∞)+(+∞) មិនែមនមិនកំណត់េទ៖

lim
x→−∞

(
√

x2 + x− x) = lim
x→−∞

(
|x|
√

1+
1
x
− x

)

= lim
x→−∞

(−x)

(√
1+

1
x
+1

)
= (+∞)× (1+1) = +∞

ដូចេនះ lim
x→−∞

(
√

x2 + x− x) = +∞

ឈ . lim
x→+∞

(
√

x−3−
√

x)៖
េពល x →+∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞−∞ ។
គុណនិងែចកនឹងកេន�មឆា្ល ស់៖

lim
x→+∞

(
√

x−3−
√

x) = lim
x→+∞

(x−3)− x√
x−3+

√
x

= lim
x→+∞

−3√
x−3+

√
x
= 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

(
√

x−3−
√

x) = 0

ញ . lim
x→+∞

√
x(
√

x−3−
√

x)៖
េពល x →+∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞×0 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ក្នុងវង់្រកចក៖

= lim
x→+∞

√
x((x−3)− x)√

x−3+
√

x

= lim
x→+∞

−3
√

x
√

x
(√

1− 3
x +1

)
= lim

x→+∞

−3√
1− 3

x +1
=

−3
1+1

=−3
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x(
√

x−3−
√

x) =− 3
2
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ដ . lim
x→+∞

x(
√

x2 +1− x)៖
េពល x →+∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞×0 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់៖

lim
x→+∞

x(
√

x2 +1− x) = lim
x→+∞

x((x2 +1)− x2)√
x2 +1+ x

= lim
x→+∞

x

x
(√

1+ 1
x2 +1

)
=

1
1+1

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

x(
√

x2 +1− x) = 1
2

ឋ . lim
x→−∞

x(
√

x2 +1− x)៖
េពល x →−∞ នាឱំ្យ x →−∞ និងចំនួន (

√
x2 +1− x)→

+∞ ។
លីមីតមានរាង (−∞)× (+∞) = −∞ (មិនែមនមិនកំណត់
េទ)៖

= lim
x→−∞

x

(
|x|
√

1+
1
x2 − x

)

= lim
x→−∞

−x2

(√
1+

1
x2 +1

)
= (−∞)× (1+1) =−∞

ដូចេនះ lim
x→−∞

x(
√

x2 +1− x) =−∞

ឌ . lim
x→+∞

(
√

x2 +1− x)៖
េពល x →+∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞−∞ ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់៖

lim
x→+∞

(
√

x2 +1− x) = lim
x→+∞

(x2 +1)− x2
√

x2 +1+ x

= lim
x→+∞

1√
x2 +1+ x

= 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

(
√

x2 +1− x) = 0

ឍ . lim
x→−∞

(
√

x2 +1− x)៖
េពល x →−∞ នាឱំ្យ √x2 +1 →+∞ និង −x →+∞ ៖

lim
x→−∞

(
√

x2 +1− x) = (+∞)+(+∞) = +∞

ដូចេនះ lim
x→−∞

(
√

x2 +1− x) = +∞

ណ . lim
x→+∞

(
√

x+1−
√

x2 +3)៖
េពល x →+∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞−∞ ។
ទាញតួែដលមានដឺេ្រកខ្ពស់ជាងេគ x ជាកតា្ត ៖

= lim
x→+∞

(√
x2

(
1
x
+

1
x2

)
−

√
x2

(
1+

3
x2

))

= lim
x→+∞

x

(√
1
x
+

1
x2 −

√
1+

3
x2

)
= (+∞)× (0−1) =−∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(
√

x+1−
√

x2 +3) =−∞
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ត . lim
x→±∞

(x
√

x2 +1− x)៖
ដាក់ x ជាកតា្ត រមួ៖ x(

√
x2 +1−1)

េដាយ lim
x→±∞

(
√

x2 +1−1) = +∞៖
- េពល x →+∞ =⇒ (+∞)(+∞) = +∞
- េពល x →−∞ =⇒ (−∞)(+∞) =−∞

ដូចេនះ lim
x→±∞

(x
√

x2 +1− x) =

+∞, x →+∞

−∞, x →−∞

ថ . lim
x→−∞

(
√

2x2 + x+3x−1)៖
េពល x →−∞នាឱំ្យសាកសម√

x2 =−x ។ទាញ xជាកតា្ត ៖

= lim
x→−∞

(
−x

√
2+

1
x
+3x−1

)

= lim
x→−∞

x

(
−
√

2+
1
x
+3− 1

x

)

េដាយ lim
x→−∞

x =−∞ និង (3−
√

2)> 0៖
=⇒ (−∞)× (3−

√
2) =−∞ ។

ដូចេនះ lim
x→−∞

(
√

2x2 + x+3x−1) =−∞

ទ . lim
x→∞

(
√

x2 −1−
√

x2 +3x)៖
គុណកេន�មឆា្ល ស់៖

= lim
x→∞

(x2 −1)− (x2 +3x)√
x2 −1+

√
x2 +3x

= lim
x→∞

−3x−1√
x2 −1+

√
x2 +3x

- េបី x →+∞៖ lim
x→+∞

x(−3−1/x)
x(
√

1−1/x2+
√

1+3/x)
=− 3

2

- េបី x →−∞៖ lim
x→−∞

x(−3−1/x)
−x(

√
1−1/x2+

√
1+3/x)

= 3
2

ដូចេនះ lim
x→∞

(
√

x2 −1−
√

x2 +3x) =

− 3
2 , x →+∞

3
2 , x →−∞

ធ . lim
x→+∞

( 3
√

x3 +3x2 +1− x)៖
េពល x →+∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞−∞ ។
គុណកេន�មបំេពញ A3 −B3 = 3x2 +1៖

= lim
x→+∞

3x2 +1
3
√

(x3 +3x2 +1)2 + x 3
√

x3 +3x2 +1+ x2

= lim
x→+∞

x2
(
3+ 1

x2

)
x2(1+1+1)

=
3
3
= 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

( 3
√

x3 +3x2 +1− x) = 1

ន . lim
x→−∞

( 4
√

x4 +4− x)៖
េពល x →−∞ នាឱំ្យ 4

√
x4 +4 →+∞ និង −x →+∞ ៖

lim
x→−∞

(
4
√

x4 +4− x) = (+∞)+(+∞) = +∞

ដូចេនះ lim
x→−∞

( 4
√

x4 +4− x) = +∞
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៨ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៨
្របធាន៖ គណនាលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→∞

2x−7
3x ៖

េពល x → ∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞∞ ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→∞

2x−7
3x

= lim
x→∞

2− 7
x

3
=

2−0
3

=
2
3

ដូចេនះ lim
x→∞

2x−7
3x = 2

3

ខ . lim
x→∞

2x+1
x ៖

េពល x → ∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞∞ ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→∞

2x+1
x

= lim
x→∞

(
2+

1
x

)
= 2+0 = 2

ដូចេនះ lim
x→∞

2x+1
x = 2

គ . lim
x→∞

7+x2

−3+x2៖
េពល x → ∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞∞ ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x2៖

lim
x→∞

7+ x2

−3+ x2 = lim
x→∞

7
x2 +1

− 3
x2 +1

=
0+1
0+1

= 1

ដូចេនះ lim
x→∞

7+x2

−3+x2 = 1

ឃ . lim
x→∞

2x
3+(x−1)2៖

េពល x → ∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞∞ ។
ពនា្ល តភាគែបង៖ 3+(x−1)2 = x2 −2x+4

lim
x→∞

2x
x2 −2x+4

= lim
x→∞

2
x

1− 2
x +

4
x2

=
0

1−0+0
= 0

ដូចេនះ lim
x→∞

2x
3+(x−1)2 = 0

ង . lim
x→∞

3x2−4x+4
(x−1)2 ៖

េពល x → ∞ មានរាងមិនកំណត់ ∞∞ ។
ពនា្ល តភាគែបង៖ (x−1)2 = x2 −2x+1

lim
x→∞

3x2 −4x+4
x2 −2x+1

= lim
x→∞

3− 4
x +

4
x2

1− 2
x +

1
x2

=
3−0+0
1−0+0

= 3

ដូចេនះ lim
x→∞

3x2−4x+4
(x−1)2 = 3
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ច . lim
x→+∞

√
x+2−

√
2

x ៖
េពល x →+∞ ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→+∞

√
x+2−

√
2

x
= lim

x→+∞

(√
1
x
+

2
x2 −

√
2

x

)
= 0−0 = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x+2−

√
2

x = 0

ឆ . lim
x→+∞

√
x+5−

√
5√

x−5 ៖
េពល x →+∞ ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង √

x៖

= lim
x→+∞

√
1+ 5

x −
√

5√
x

1− 5√
x

=
1−0
1−0

= 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x+5−

√
5√

x−5 = 1

ជ . lim
x→∞

√
x2+9−

√
x2−9

6x ៖
េពល x → ∞ គុណកេន�មឆា្ល ស់ៃនភាគយក៖
(x2 +9)− (x2 −9) = 18

= lim
x→∞

18

6x
(√

x2 +9+
√

x2 −9
)

= lim
x→∞

3

x
(√

x2 +9+
√

x2 −9
) = 0

ដូចេនះ lim
x→∞

√
x2+9−

√
x2−9

6x = 0

ឈ . lim
x→∞

√
x−1−2x
x−7 ៖

(អនុគមន៍កំណត់ចំេពាះ x ≥ 1 =⇒ x →+∞)៖
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→+∞

√
x−1−2x

x−7
= lim

x→+∞

√
1
x −

1
x2 −2

1− 7
x

=
0−2
1−0

=−2

ដូចេនះ lim
x→∞

√
x−1−2x
x−7 =−2

ញ . lim
x→∞

√
x−6x

3x+1 ៖
(អនុគមន៍កំណត់ចំេពាះ x ≥ 0 =⇒ x →+∞)៖
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→+∞

√
x−6x

3x+1
= lim

x→+∞

1√
x −6

3+ 1
x

=
0−6
3+0

=−2

ដូចេនះ lim
x→∞

√
x−6x

3x+1 =−2
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ដ . lim
x→+∞

√
x2+1+

√
x

4√x3+x−x
៖

េពល x →+∞ ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

= lim
x→+∞

√
1+ 1

x2 +
1√
x

4
√

1
x +

1
x3 −1

=
1+0
0−1

=−1

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x2+1+

√
x

4√x3+x−x
=−1

ឋ . lim
x→+∞

√
x2+1+

√
x

4√x2+1−x
៖

េពល x →+∞ ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

= lim
x→+∞

√
1+ 1

x2 +
1√
x

4
√

1
x2 +

1
x4 −1

=
1+0
0−1

=−1

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x2+1+

√
x

4√x2+1−x
=−1

ឌ . lim
x→+∞

3√x−2
√

x3

4√x5+x
√

x
៖

តួដឺេ្រកខ្ពស់បំផុតគឺ x3/2 = x
√

x ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x3/2៖

= lim
x→+∞

x−7/6 −2
x−1/4 +1

=
0−2
0+1

=−2

ដូចេនះ lim
x→+∞

3√x−2
√

x3

4√x5+x
√

x
=−2

ឍ . lim
x→−∞

√
x2+1− 3√x2+1

2 4√x4+1− 5√x4+1
៖

េពល x →−∞ =⇒ |x|=−x ។ ែចកនឹង |x|៖

= lim
x→−∞

√
1+ 1

x2 −
3√x2+1
|x|

2 4
√

1+ 1
x4 −

5√x4+1
|x|

=
1−0

2(1)−0
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→−∞

√
x2+1− 3√x2+1

2 4√x4+1− 5√x4+1
= 1

2

ណ . lim
x→+∞

√
x√

x+
√

x
៖

ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង √
x៖

lim
x→+∞

√
x√

x+
√

x
= lim

x→+∞

1√
1+ 1√

x

=
1√

1+0
= 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x√

x+
√

x
= 1
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ត . lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x ៖
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង √

x៖

= lim
x→+∞

√√√√1+

√
1
x
+

1
x
√

x

=
√

1+0 = 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x = 1

ថ . lim
x→∞

√
x2+2x−3+2x√

x2+4+x
៖

- េបី x →+∞ ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→+∞

. . .= lim
x→+∞

√
1+ 2

x −
3
x2 +2√

1+ 4
x2 +1

=
1+2
1+1

=
3
2

- េបី x → −∞៖ ភាគែបងខិតជិត 0+ និងភាគយកខិតជិត
−∞ =⇒ lim

x→−∞
· · ·= ∞ ។

ដូចេនះ lim
x→∞

√
x2+2x−3+2x√

x2+4+x
=

 3
2 , x →+∞

∞, x →−∞

ទ . lim
x→∞

4√x4+2
3√5+27x3

៖
- េបី x →+∞៖ lim

x→+∞
x 4
√

1+2/x4

x 3
√

5/x3+27
= 1

3

- េបី x →−∞៖ lim
x→−∞

−x 4
√

1+2/x4

x 3
√

5/x3+27
=−1

3

ដូចេនះ lim
x→∞

4√x4+2
3√5+27x3

=

 1
3 , x →+∞

− 1
3 , x →−∞

ធ . lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x+1
៖

ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង √
x (x > 0)៖

= lim
x→+∞

√
1+
√

1
x +

1
x
√

x√
1+ 1

x

=

√
1+0√
1+0

= 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x+1
= 1

ន . lim
x→+∞

√
x−

√
x+1

x+1 ៖
គុណកេន�មឆា្ល ស់ៃនភាគយក៖

= lim
x→+∞

x− (x+1)
(x+1)(

√
x+

√
x+1)

= lim
x→+∞

−1
(x+1)(

√
x+

√
x+1)

= 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x−

√
x+1

x+1 = 0
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៩ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៩
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→ π

6

(sin2 x+ cos2 x)៖

ជំនួសតៃម្ល x = π
6 ចូលក្នុងកេន�ម៖

lim
x→ π

6

(sin2 x+ cos2 x) = sin2 π
6
+ cos2 π

6

=

(
1
2

)2

+

(√
3

2

)2

=
1
4
+

3
4
= 1

ដូចេនះ lim
x→ π

6

(sin2 x+ cos2 x) = 1

ខ . lim
x→ π

6

(sinx−1)2៖

ជំនួសតៃម្ល x = π
6 ចូលក្នុងកេន�ម៖

lim
x→ π

6

(sinx−1)2 =
(

sin
π
6
−1
)2

=

(
1
2
−1
)2

=

(
−1

2

)2

=
1
4

ដូចេនះ lim
x→ π

6

(sinx−1)2 = 1
4

គ . lim
x→π

tanx៖
ជំនួសតៃម្ល x = π ចូលក្នុងកេន�ម៖

lim
x→π

tanx = tanπ = 0

ដូចេនះ lim
x→π

tanx = 0

ឃ . lim
x→7π

cos x
3៖

ជំនួសតៃម្ល x = 7π ចូលក្នុងកេន�ម៖

lim
x→7π

cos
x
3
= cos

7π
3

= cos
(

2π +
π
3

)
= cos

π
3
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→7π

cos x
3 = 1

2

ង . lim
x→ 13π

4

(cotx− tanx)៖

ជំនួសតៃម្ល x = 13π
4 ចូលក្នុងកេន�ម៖

េដាយ 13π
4 = 3π + π

4 េនាះ៖

cot
13π

4
= cot

(
3π +

π
4

)
= cot

π
4
= 1

tan
13π

4
= tan

(
3π +

π
4

)
= tan

π
4
= 1

េយងីបាន៖

lim
x→ 13π

4

(cotx− tanx) = 1−1 = 0

ដូចេនះ lim
x→ 13π

4

(cotx− tanx) = 0
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ច . lim
x→0

sinx+cos2 x
x2+1 ៖

ជំនួសតៃម្ល x = 0 ចូលក្នុងកេន�ម៖

lim
x→0

sinx+ cos2 x
x2 +1

=
sin0+ cos2 0

02 +1

=
0+12

0+1
=

1
1
= 1

ដូចេនះ lim
x→0

sinx+cos2 x
x2+1 = 1

ឆ . lim
x→ π

4

cosx−tanx
sin2 x

៖

ជំនួសតៃម្ល x = π
4 ចូលក្នុងកេន�ម៖

=
cos π

4 − tan π
4

sin2 π
4

=

√
2

2 −1(√
2

2

)2

=

√
2−2
2
1
2

=
√

2−2

ដូចេនះ lim
x→ π

4

cosx−tanx
sin2 x

=
√

2−2

ជ . lim
x→ π

3

tanx−sinx
cosx−1 ៖

ជំនួសតៃម្ល x = π
3 ចូលក្នុងកេន�ម៖

=
tan π

3 − sin π
3

cos π
3 −1

=

√
3−

√
3

2
1
2 −1

=

√
3

2

− 1
2

=−
√

3

ដូចេនះ lim
x→ π

3

tanx−sinx
cosx−1 =−

√
3

ឈ . lim
x→ π

6

sin2 x+tan2 x
2sinx ៖

ជំនួសតៃម្ល x = π
6 ចូលក្នុងកេន�ម៖

=
sin2 π

6 + tan2 π
6

2sin π
6

=

( 1
2

)2
+
(√

3
3

)2

2
(1

2

)
=

1
4 +

1
3

1
=

3+4
12

=
7
12

ដូចេនះ lim
x→ π

6

sin2 x+tan2 x
2sinx = 7

12

ញ . lim
x→0

cosx+tanx
tan2 x+3 ៖

ជំនួសតៃម្ល x = 0 ចូលក្នុងកេន�ម៖

lim
x→0

cosx+ tanx
tan2 x+3

=
cos0+ tan0

tan2 0+3

=
1+0
0+3

=
1
3

ដូចេនះ lim
x→0

cosx+tanx
tan2 x+3 = 1

3
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ដ . lim
x→ π

4

cosx+sinx
cos2 2x ៖

េនេពល x → π
4 ភាគយកគឺ៖

cos
π
4
+ sin

π
4
=

√
2

2
+

√
2

2
=
√

2 > 0

ចំេពាះភាគែបង េនេពល x → π
4៖

cos2x → cos
π
2
= 0 =⇒ cos2 2x → 0+

េដាយភាគយកវជិ្ជមាន និងភាគែបងខិតជិត 0+៖

lim
x→ π

4

cosx+ sinx
cos2 2x

=+∞

ដូចេនះ lim
x→ π

4

cosx+sinx
cos2 2x =+∞

ឋ . lim
x→0

sin10x
10x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង u = 10x េពល x → 0 នាឱំ្យ u → 0៖

lim
x→0

sin10x
10x

= lim
u→0

sinu
u

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

sin10x
10x = 1

ឌ . lim
x→0

sin3x
2x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

sin3x
2x

= lim
x→0

(
sin3x

3x
· 3

2

)
= 1 · 3

2
=

3
2

ដូចេនះ lim
x→0

sin3x
2x = 3

2

ឍ . lim
x→0

tan8x
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

tan8x
x

= lim
x→0

(
tan8x

8x
·8
)

= 1 ·8 = 8

ដូចេនះ lim
x→0

tan8x
x = 8

ណ . lim
x→0

sin3x
5x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

sin3x
5x

= lim
x→0

(
sin3x

3x
· 3

5

)
= 1 · 3

5
=

3
5

ដូចេនះ lim
x→0

sin3x
5x = 3

5
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ត . lim
x→0

tan5x
sin4x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

tan5x
sin4x

= lim
x→0

tan5x
5x ·5

sin4x
4x ·4

=
1 ·5
1 ·4

=
5
4

ដូចេនះ lim
x→0

tan5x
sin4x = 5

4

ថ . lim
x→0

tan5x
tan6x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

tan5x
tan6x

= lim
x→0

tan5x
5x ·5

tan6x
6x ·6

=
1 ·5
1 ·6

=
5
6

ដូចេនះ lim
x→0

tan5x
tan6x =

5
6

ទ . lim
x→0

tanx
3x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

tanx
3x

=
1
3

lim
x→0

tanx
x

=
1
3
·1 =

1
3

ដូចេនះ lim
x→0

tanx
3x = 1

3

ធ . lim
x→0

1−cosx
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cosx = 2sin2 x

2៖

lim
x→0

1− cosx
x

= lim
x→0

2sin2 x
2

x

= lim
x→0

(
sin x

2
x
2

· sin
x
2

)
= 1 · sin0 = 1 ·0 = 0

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosx
x = 0

ន . lim
x→0

x√
1−cosx

៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េដាយ 1− cosx = 2sin2 x

2 េនាះ៖√
1− cosx =

√
2
∣∣sin x

2

∣∣
• េបី x → 0+ េនាះ sin x

2 > 0៖

lim
x→0+

x√
2sin x

2

=

√
2

2
· lim

x→0+

2 · x
2

sin x
2
=
√

2

• េបី x → 0− េនាះ sin x
2 < 0៖

lim
x→0−

x
−
√

2sin x
2

=−
√

2

ដូចេនះ lim
x→0

x√
1−cosx

=


√

2 េបី x → 0+

−
√

2 េបី x → 0−
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ប . lim
x→0

sinx
x3 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

sinx
x3 = lim

x→0

(
sinx

x
· 1

x2

)

េដាយ lim
x→0

sinx
x = 1 និង lim

x→0
1
x2 =+∞ េនាះ៖

lim
x→0

sinx
x3 =+∞

ដូចេនះ lim
x→0

sinx
x3 =+∞

ផ . lim
x→0

1−cos2x
xsinx ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cos2x = 2sin2 x៖

lim
x→0

1− cos2x
xsinx

= lim
x→0

2sin2 x
xsinx

= lim
x→0

2sinx
x

= 2(1) = 2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos2x
xsinx = 2

ព . lim
x→0

sin3 x
2

x3 ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

sin3 x
2

x3 = lim
x→0

(
sin x

2
x

)3

= lim
x→0

(
sin x

2
x
2

· 1
2

)3

=

(
1 · 1

2

)3

=
1
8

ដូចេនះ lim
x→0

sin3 x
2

x3 = 1
8

ភ . lim
x→0

sin4x+sin7x
sin3x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

= lim
x→0

sin4x
4x ·4+ sin7x

7x ·7
sin3x

3x ·3

=
1 ·4+1 ·7

1 ·3
=

11
3

ដូចេនះ lim
x→0

sin4x+sin7x
sin3x = 11

3

ម . lim
x→0

√
1−cosx2

1−cosx ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cosu = 2sin2 u

2៖

√
1− cosx2 =

√
2sin2 x2

2
=
√

2sin
x2

2

1− cosx = 2sin2 x
2

េយងីបាន៖

= lim
x→0

√
2sin x2

2

2sin2 x
2

=

√
2

2
lim
x→0

sin(x2/2)
x2/2 · x2

2(
sin(x/2)

x/2

)2
· x2

4

=

√
2

2
·

1 · 1
2

12 · 1
4

=

√
2

2
·2 =

√
2

ដូចេនះ lim
x→0

√
1−cosx2

1−cosx =
√

2
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យ . lim
x→0

tanx−sinx
x3 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

tanx− sinx =
sinx(1− cosx)

cosx
=

2sinxsin2 x
2

cosx

នាឱំ្យ lim
x→0

tanx− sinx
x3

= lim
x→0

(
1

cosx
· sinx

x
·

2sin2 x
2

x2

)

= lim
x→0

(
1

cosx
· sinx

x
· 1

2

(
sin x

2
x
2

)2
)

= 1 ·1 · 1
2
(1)2 =

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

tanx−sinx
x3 = 1

2

រ . lim
x→∞

xsin π
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ ∞ ·0 ។
តាង t = π

x េពល x → ∞ =⇒ t → 0 និង x = π
t ៖

lim
x→∞

xsin
π
x
= lim

t→0

(π
t

sin t
)
= π lim

t→0

sin t
t

= π

ដូចេនះ lim
x→∞

xsin π
x = π

ល . lim
x→−1

x3+1
sin(x+1)៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
បំែបក x3 +1 = (x+1)(x2 − x+1)៖

= lim
x→−1

(
x+1

sin(x+1)
· (x2 − x+1)

)
តាង u = x+1 → 0 េពល x →−1៖

= lim
u→0

u
sinu

· lim
x→−1

(x2 − x+1)

= 1 · ((−1)2 − (−1)+1) = 3

ដូចេនះ lim
x→−1

x3+1
sin(x+1) = 3

វ . lim
x→0+

|sinx|
x ៖

េនេពល x → 0+ (x > 0) េនាះ sinx > 0 =⇒ |sinx| =
sinx៖

lim
x→0+

|sinx|
x

= lim
x→0+

sinx
x

= 1

ដូចេនះ lim
x→0+

|sinx|
x = 1
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ស . lim
x→1

tan(x−1)√
x−1 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ៃនភាគែបងគឺ (

√
x+1)៖

= lim
x→1

tan(x−1)(
√

x+1)
(
√

x−1)(
√

x+1)

= lim
x→1

(
tan(x−1)

x−1
· (
√

x+1)
)

តាង u = x−1 → 0 េពល x → 1៖

= lim
u→0

tanu
u

· (
√

1+1) = 1 ·2 = 2

ដូចេនះ lim
x→1

tan(x−1)√
x−1 = 2

ហ . lim
x→0

√
cosx−1
sin2 x

៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
គុណនឹងកេន�មឆា្ល ស់ភាគយកគឺ (

√
cosx+1)៖

= lim
x→0

(
√

cosx−1)(
√

cosx+1)
sin2 x(

√
cosx+1)

= lim
x→0

−(1− cosx)
(1− cosx)(1+ cosx)(

√
cosx+1)

= lim
x→0

−1
(1+ cosx)(

√
cosx+1)

=
−1

(1+1)(
√

1+1)
=−1

4

ដូចេនះ lim
x→0

√
cosx−1
sin2 x

=− 1
4

ឡ . lim
x→0

sin3x+sin5x
sin2x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

sin3x+ sin5x
sin2x

= lim
x→0

sin3x
3x ·3+ sin5x

5x ·5
sin2x

2x ·2

=
1 ·3+1 ·5

1 ·2
=

8
2
= 4

ដូចេនះ lim
x→0

sin3x+sin5x
sin2x = 4

អ . lim
x→0

cosx−cos3 x
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ទាញ cosx ជាកតា្ត រចួេ្របីរូបមន្ត 1− cos2 x = sin2 x៖

lim
x→0

cosx− cos3 x
x2 = lim

x→0

cosx(1− cos2 x)
x2

= lim
x→0

cosx · sin2 x
x2

= lim
x→0

(
cosx ·

(
sinx

x

)2
)

= cos0 ·12 = 1 ·1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

cosx−cos3 x
x2 = 1
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១០ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១០
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→0

2sinx
3x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

2sinx
3x

=
2
3

lim
x→0

sinx
x

=
2
3
(1) =

2
3

ដូចេនះ lim
x→0

2sinx
3x = 2

3

ខ . lim
x→0

1−cosx
2x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cosx = 2sin2 x

2៖

lim
x→0

1− cosx
2x

= lim
x→0

2sin2 x
2

2x

= lim
x→0

(
sin x

2
x
2

· 1
2

sin
x
2

)
= 1 · 1

2
(0) = 0

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosx
2x = 0

គ . lim
x→0

2tanx
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

2tanx
x

= 2 lim
x→0

tanx
x

= 2(1) = 2

ដូចេនះ lim
x→0

2tanx
x = 2

ឃ . lim
x→0

sinax
sinbx (b ̸= 0)៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

sinax
sinbx

= lim
x→0

sinax
ax ·a

sinbx
bx ·b

=
1 ·a
1 ·b

=
a
b

ដូចេនះ lim
x→0

sinax
sinbx =

a
b

ង . lim
x→0

sin4x
3x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

sin4x
3x

= lim
x→0

(
sin4x

4x
· 4

3

)
= 1 · 4

3
=

4
3

ដូចេនះ lim
x→0

sin4x
3x = 4

3
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ច . lim
x→0

tanmx
sinnx (n ̸= 0)៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

tanmx
sinnx

= lim
x→0

tanmx
mx ·m

sinnx
nx ·n

=
1 ·m
1 ·n

=
m
n

ដូចេនះ lim
x→0

tanmx
sinnx = m

n

ឆ . lim
x→0

1−cosx
xsinx ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
គុណកេន�មឆា្ល ស់ (1+ cosx)៖

= lim
x→0

(1− cosx)(1+ cosx)
xsinx(1+ cosx)

= lim
x→0

sin2 x
xsinx(1+ cosx)

= lim
x→0

(
sinx

x
· 1

1+ cosx

)
= 1 · 1

1+1
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosx
xsinx = 1

2

ជ . lim
x→ π

4

cosx−sinx
cos2x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
បំែបក cos2x = cos2 x− sin2 x៖

= lim
x→ π

4

cosx− sinx
(cosx− sinx)(cosx+ sinx)

= lim
x→ π

4

1
cosx+ sinx

=
1

√
2

2 +
√

2
2

=
1√
2
=

√
2

2

ដូចេនះ lim
x→ π

4

cosx−sinx
cos2x =

√
2

2

ឈ . lim
x→0

sin3x
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

sin3x
x

= lim
x→0

(
sin3x

3x
·3
)

= 1 ·3 = 3

ដូចេនះ lim
x→0

sin3x
x = 3

ញ . lim
x→0

tan3x
2x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

tan3x
2x

= lim
x→0

(
tan3x

3x
· 3

2

)
= 1 · 3

2
=

3
2

ដូចេនះ lim
x→0

tan3x
2x = 3

2
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ដ . lim
x→0

sin2x
sin5x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

sin2x
sin5x

= lim
x→0

sin2x
2x ·2

sin5x
5x ·5

=
1 ·2
1 ·5

=
2
5

ដូចេនះ lim
x→0

sin2x
sin5x =

2
5

ឋ . lim
x→0

1−cos2x
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cos2x = 2sin2 x៖

lim
x→0

1− cos2x
x2 = lim

x→0

2sin2 x
x2

= 2 lim
x→0

(
sinx

x

)2

= 2(1)2 = 2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos2x
x2 = 2

ឌ . lim
x→0

cosx−cos2 x
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ទាញ cosx ជាកតា្ត រមួ៖

= lim
x→0

(
cosx · 1− cosx

x

)
= cos0 ·0 = 1 ·0 = 0

ដូចេនះ lim
x→0

cosx−cos2 x
x = 0

ឍ . lim
x→0

cos3x−cos2 3x
6x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ទាញ cos3x ជាកតា្ត រមួ៖

= lim
x→0

(
cos3x · 1− cos3x

3x
· 1

2

)
= 1 ·0 · 1

2
= 0

ដូចេនះ lim
x→0

cos3x−cos2 3x
6x = 0

ណ . lim
x→0

1−cos4x
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cos4x = 2sin2 2x៖

lim
x→0

1− cos4x
x2 = lim

x→0

2sin2 2x
x2

= 2 lim
x→0

(
sin2x

2x

)2

·4

= 2(1)2 ·4 = 8

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos4x
x2 = 8
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ត . lim
x→0

sinx−sin3x
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

sinx− sin3x
x

= lim
x→0

(
sinx

x
− sin3x

x

)
= 1−3 =−2

ដូចេនះ lim
x→0

sinx−sin3x
x =−2

ថ . lim
x→0

sin2x−3x
sin3x−2x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

sin2x−3x
sin3x−2x

= lim
x→0

sin2x
x −3

sin3x
x −2

=
2−3
3−2

=
−1
1

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

sin2x−3x
sin3x−2x =−1

ទ . lim
x→0

sinx−2x
x−2sinx៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

sinx−2x
x−2sinx

= lim
x→0

sinx
x −2

1−2 sinx
x

=
1−2

1−2(1)
=

−1
−1

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

sinx−2x
x−2sinx = 1

ធ . lim
x→0

x+sinx
2x−3sin2x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

x+ sinx
2x−3sin2x

= lim
x→0

1+ sinx
x

2−3 sin2x
x

=
1+1

2−3(2)
=

2
−4

=−1
2

ដូចេនះ lim
x→0

x+sinx
2x−3sin2x =− 1

2

ន . lim
x→0

1−cos2 x
3x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cos2 x = sin2 x៖

lim
x→0

1− cos2 x
3x2 =

1
3

lim
x→0

(
sinx

x

)2

=
1
3
(1)2 =

1
3

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos2 x
3x2 = 1

3
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ប . lim
x→0

1−cos5x
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cos5x = 2sin2 5x

2 ៖

lim
x→0

1− cos5x
x2 = lim

x→0

2sin2 5x
2

x2

= 2 lim
x→0

(
sin 5x

2
5x
2

)2

· 25
4

= 2(1)2 · 25
4

=
25
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos5x
x2 = 25

2

ផ . lim
x→0

sin(3x+1989π)
sin(4x+1987π)៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េដាយ sin(θ + kπ) = (−1)k sinθ៖

sin(3x+1989π) =−sin3x

sin(4x+1987π) =−sin4x

េយងីបាន៖

lim
x→0

−sin3x
−sin4x

= lim
x→0

sin3x
3x ·3

sin4x
4x ·4

=
3
4

ដូចេនះ lim
x→0

sin(3x+1989π)
sin(4x+1987π) =

3
4

ព . lim
x→0

1−cosx
sin2 x

៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េដាយ sin2 x = 1− cos2 x៖

= lim
x→0

1− cosx
(1− cosx)(1+ cosx)

= lim
x→0

1
1+ cosx

=
1

1+1
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosx
sin2 x

= 1
2

ភ . lim
x→0

(
2

sin2 x
− 1

1−cosx

)
៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ ∞−∞ ។
ត្រម�វភាគែបងរមួ sin2 x = (1− cosx)(1+ cosx)៖

= lim
x→0

2− (1+ cosx)
sin2 x

= lim
x→0

1− cosx
(1− cosx)(1+ cosx)

= lim
x→0

1
1+ cosx

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→0

(
2

sin2 x
− 1

1−cosx

)
= 1

2

ម . lim
x→0

sinx+1−cosx
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

= lim
x→0

(
sinx

x
+

1− cosx
x

)
= 1+0 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

sinx+1−cosx
x = 1
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យ . lim
x→0

sinx−2sin4x
tanx ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

sinx−2sin4x
tanx

= lim
x→0

sinx
x −2 sin4x

x
tanx

x

=
1−2(4)

1
=

1−8
1

=−7

ដូចេនះ lim
x→0

sinx−2sin4x
tanx =−7

រ . lim
x→ π

6

2sin2 x−3sinx+1
4sin2 x−1

៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
បំែបកភាគយកនិងភាគែបងជាកតា្ត ៖

2sin2 x−3sinx+1 = (2sinx−1)(sinx−1)

4sin2 x−1 = (2sinx−1)(2sinx+1)

េយងីបាន៖

= lim
x→ π

6

sinx−1
2sinx+1

=
1
2 −1

2
( 1

2

)
+1

=−1
4

ដូចេនះ lim
x→ π

6

2sin2 x−3sinx+1
4sin2 x−1

=−1
4

ល . lim
x→0

1−cosnx
1−cosmx (m ̸= 0)៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cosu = 2sin2 u

2៖

= lim
x→0

2sin2 nx
2

2sin2 mx
2

= lim
x→0

(
sin(nx/2)

nx/2

)2
· n2x2

4(
sin(mx/2)

mx/2

)2
· m2x2

4

=
12 ·n2

12 ·m2 =
n2

m2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosnx
1−cosmx =

n2

m2

វ . lim
x→0

3x+sin2x
3x−sin2x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

lim
x→0

3x+ sin2x
3x− sin2x

= lim
x→0

3+ sin2x
x

3− sin2x
x

=
3+2
3−2

= 5

ដូចេនះ lim
x→0

3x+sin2x
3x−sin2x = 5
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ស . lim
x→0

(1+x2)−cosx
tan2 x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x2៖

= lim
x→0

1+ 1−cosx
x2( tanx

x

)2

=
1+ 1

2
12 =

3
2

ដូចេនះ lim
x→0

(1+x2)−cosx
tan2 x = 3

2

ហ . lim
x→0

sin(a+x)−sin(a−x)
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត sinP− sinQ = 2sin P−Q

2 cos P+Q
2 ៖

sin(a+ x)− sin(a− x) = 2sinxcosa

េយងីបាន៖

= lim
x→0

(
2cosa · sinx

x

)
= 2cosa

ដូចេនះ lim
x→0

sin(a+x)−sin(a−x)
x = 2cosa

ឡ . lim
x→0

tanx−sinx
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

tanx− sinx
x

= lim
x→0

(
tanx

x
− sinx

x

)
= 1−1 = 0

ដូចេនះ lim
x→0

tanx−sinx
x = 0

អ . lim
x→0

1+sinx−cosx
1−sinx−cosx៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cosx = 2sin2 x

2 និង sinx = 2sin x
2 cos x

2៖

ភាគយក= 2sin
x
2

(
sin

x
2
+ cos

x
2

)
ភាគែបង= 2sin

x
2

(
sin

x
2
− cos

x
2

)
ស្រម�លេដាយ 2sin x

2៖

= lim
x→0

sin x
2 + cos x

2
sin x

2 − cos x
2
=

0+1
0−1

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

1+sinx−cosx
1−sinx−cosx =−1
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១១ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១១
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→0

√
1−cosx

x2 ៖
េយងីគណនាលីមីតខាងក្នុងរ៉ាឌីកាល់សិន៖

lim
x→0

1− cosx
x2 = lim

x→0

2sin2 x
2

x2

=
1
2

lim
x→0

(
sin x

2
x
2

)2

=
1
2

េដាយអនុគមន៍ឫសកាេរជាអនុគមន៍ជាប់៖

lim
x→0

√
1− cosx

x2 =

√
1
2
=

√
2

2

ដូចេនះ lim
x→0

√
1−cosx

x2 =
√

2
2

ខ . lim
x→π

√
1−tanx−

√
1+tanx

sin2x ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។ គុណនឹងកេន�មឆា្ល ស់៖

= lim
x→π

(1− tanx)− (1+ tanx)
sin2x(

√
1− tanx+

√
1+ tanx)

= lim
x→π

−2tanx
2sinxcosx(

√
1− tanx+

√
1+ tanx)

= lim
x→π

−1
cos2 x(

√
1− tanx+

√
1+ tanx)

=
−1

(−1)2(1+1)
=−1

2

ដូចេនះ lim
x→π

√
1−tanx−

√
1+tanx

sin2x =− 1
2

គ . lim
x→0+

lnx
ln(sinx)៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ −∞
−∞ ។ េ្របីវធិានឡូពីតាល់៖

lim
x→0+

(lnx)′

(lnsinx)′
= lim

x→0+

1
x

cosx
sinx

= lim
x→0+

(
sinx

x
· 1

cosx

)
= 1 ·1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0+

lnx
ln(sinx) = 1

ឃ . lim
x→0+

ln(sin2x)
ln(sinx) ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ −∞
−∞ ។ េ្របីវធិានឡូពីតាល់៖

lim
x→0+

(lnsin2x)′

(lnsinx)′
= lim

x→0+

2cos2x
sin2x
cosx
sinx

= lim
x→0+

(
2cos2x

2sinxcosx
· sinx

cosx

)
= lim

x→0+

cos2x
cos2 x

=
1
12 = 1

ដូចេនះ lim
x→0+

ln(sin2x)
ln(sinx) = 1

ង . lim
x→0

2tanx−sinx
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

2tanx− sinx
x

= lim
x→0

(
2

tanx
x

− sinx
x

)
= 2(1)−1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

2tanx−sinx
x = 1
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ច . lim
x→0

x(a−b)
sinax−sinbx (a ̸= b)៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។ ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x៖

= lim
x→0

a−b
sinax

x − sinbx
x

=
a−b
a−b

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

x(a−b)
sinax−sinbx = 1

ឆ . lim
x→0

sin(sin(sinx))
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

= lim
x→0

(
sin(sin(sinx))

sin(sinx)
· sin(sinx)

sinx
· sinx

x

)
= 1 ·1 ·1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

sin(sin(sinx))
x = 1

ជ . lim
x→0

sin5x+xsin10x
sin5x+xsin10x៖

ចំេពាះ ្រគប់ x ̸= 0 ែក្បរ 0 ភាគយកនិងភាគែបងមានតៃម្ល
េស្មីគា្ន ៖

lim
x→0

sin5x+ xsin10x
sin5x+ xsin10x

= lim
x→0

(1) = 1

ដូចេនះ lim
x→0

sin5x+xsin10x
sin5x+xsin10x = 1

ឈ . lim
x→0

(1−cosx)sinx
tan3 x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

= lim
x→0

(
1− cosx

x2 · sinx
x

·
( x

tanx

)3
)

=
1
2
·1 ·13 =

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

(1−cosx)sinx
tan3 x = 1

2
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១២ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១២
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→1

sin(lnx)
lnx ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង t = lnx =⇒ x → 1, t → 0 ៖

lim
x→1

sin(lnx)
lnx

= lim
t→0

sin t
t

= 1

ដូចេនះ lim
x→1

sin(lnx)
lnx = 1

ខ . lim
x→−∞

tan(ex)
ex ៖

តាង t = ex ។ កាលណា x →−∞ =⇒ t → 0+ ៖

lim
x→−∞

tan(ex)

ex = lim
t→0+

tan t
t

= 1

ដូចេនះ lim
x→−∞

tan(ex)
ex = 1

គ . lim
x→0

sin(x2)
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

lim
x→0

sin(x2)

x
= lim

x→0

(
sin(x2)

x2 · x
)

= 1 ·0 = 0

ដូចេនះ lim
x→0

sin(x2)
x = 0

ឃ . lim
x→0

sin(sin2 2x)
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

= lim
x→0

(
sin(sin2 2x)

sin2 2x
· sin2 2x
(2x)2 ·4

)
= 1 ·12 ·4 = 4

ដូចេនះ lim
x→0

sin(sin2 2x)
x2 = 4

ង . lim
x→0

1−cosx
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
េ្របីរូបមន្ត 1− cosx = 2sin2 x

2 ៖

lim
x→0

1− cosx
x2 = lim

x→0

2sin2 x
2

x2

=
1
2

lim
x→0

(
sin x

2
x
2

)2

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosx
x2 = 1

2
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ច . lim
x→1

cos( πx
2 )

1−x ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង t = 1− x =⇒ x = 1− t ។ កាលណា x → 1, t → 0 ៖

cos
(

π(1− t)
2

)
= cos

(π
2
− πt

2

)
= sin

(πt
2

)
lim
x→1

cos(πx
2 )

1− x
= lim

t→0

sin(πt
2 )

t
=

π
2

ដូចេនះ lim
x→1

cos( πx
2 )

1−x = π
2

ឆ . lim
x→ π

2

(π
2 − x

)
tanx៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 0 ·∞ ។
តាង t = π

2 − x =⇒ x = π
2 − t ។ េពល x → π

2 , t → 0 ៖

tan
(π

2
− t
)
= cot t =

1
tan t

= lim
t→0

t
tan t

= 1

ដូចេនះ lim
x→ π

2

(π
2 − x

)
tanx = 1

ជ . lim
x→1

(1− x) tan πx
2 ៖

តាង t = 1− x =⇒ x = 1− t ។ េពល x → 1, t → 0 ៖

tan
(

π(1− t)
2

)
= cot

(πt
2

)
=

1
tan(πt

2 )

= lim
t→0

t
tan(πt

2 )
=

2
π

ដូចេនះ lim
x→1

(1− x) tan πx
2 = 2

π

ឈ . lim
x→0

sin−1 2x
3x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង t = sin−1 2x =⇒ 2x = sin t =⇒ x = sin t

2 ៖

lim
x→0

sin−1 2x
3x

= lim
t→0

t
3
( sin t

2

)
=

2
3

lim
t→0

t
sin t

=
2
3

ដូចេនះ lim
x→0

sin−1 2x
3x = 2

3

ញ . lim
x→0

x
tan−1 2x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង t = tan−1 2x =⇒ 2x = tan t =⇒ x = tan t

2 ៖

lim
x→0

x
tan−1 2x

= lim
t→0

tan t
2
t

=
1
2

lim
t→0

tan t
t

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→0

x
tan−1 2x =

1
2
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ដ . lim
x→0

sin−1(x2)
(tan−1 x)2៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x2 ៖

= lim
x→0

sin−1(x2)
x2(

tan−1 x
x

)2 =
1
12 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

sin−1(x2)
(tan−1 x)2 = 1

ឋ . lim
x→−3

x2−9
tan−1(x+3)៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង t = x+3 =⇒ x = t −3 ។ េពល x →−3, t → 0 ៖

x2 −9 = (t −3)2 −9 = t(t −6)

= lim
t→0

( t
tan−1 t

· (t −6)
)

= 1(0−6) =−6

ដូចេនះ lim
x→−3

x2−9
tan−1(x+3) =−6

ឌ . lim
x→0

2x−sin−1 x
2x+tan−1 x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។ ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x ៖

= lim
x→0

2− sin−1 x
x

2+ tan−1 x
x

=
2−1
2+1

=
1
3

ដូចេនះ lim
x→0

2x−sin−1 x
2x+tan−1 x =

1
3

ឍ . lim
x→ π

6

sin(x− π
6 )√

3−2cosx
៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង t = x− π

6 =⇒ x = t + π
6 ។ េពល x → π

6 , t → 0 ៖
√

3−2cos
(
t + π

6

)
=
√

3(1− cos t)+ sin t

= lim
t→0

sin t√
3(1− cos t)+ sin t

= lim
t→0

1√
3 1−cos t

sin t +1

=
1

0+1
= 1

ដូចេនះ lim
x→ π

6

sin(x− π
6 )√

3−2cosx
= 1

ណ . lim
x→ π

4

cosx−sinx
( π

4 −x)(cosx+sinx)៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង t = π

4 − x =⇒ x = π
4 − t ៖

cosx− sinx =
√

2sin t

= lim
t→0

√
2sin t

t(cosx+ sinx)

=
√

2lim
t→0

sin t
t

· lim
x→ π

4

1
cosx+ sinx

=
√

2(1) · 1√
2
= 1

ដូចេនះ lim
x→ π

4

cosx−sinx
( π

4 −x)(cosx+sinx) = 1
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ត . lim
x→a

cos
√

x−cos
√

a
x−a ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាមនិយមន័យេដរេីវៃន f (x) = cos

√
x ៖

f ′(x) =−sin
√

x
2
√

x

lim
x→a

cos
√

x− cos
√

a
x−a

= f ′(a) =−sin
√

a
2
√

a

ដូចេនះ lim
x→a

cos
√

x−cos
√

a
x−a =− sin

√
a

2
√

a

ថ . lim
x→0

x(5x−1)
1−cosx ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

= lim
x→0

(
5x −1

x
· x2

1− cosx

)
= ln5 · 1

1
2

= 2ln5

ដូចេនះ lim
x→0

x(5x−1)
1−cosx = 2ln5

ទ . lim
x→0

(1−cos2x)sin5x
x2 sin3x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។

= lim
x→0

(
2sin2 x

x2 · sin5x
5x

· 3x
sin3x

· 5
3

)
= 2(1)2 ·1 ·1 · 5

3
=

10
3

ដូចេនះ lim
x→0

(1−cos2x)sin5x
x2 sin3x = 10

3

ធ . lim
x→0

sin4x
1−

√
1−x
៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 0
0 ។ គុណនឹងកេន�មឆា្ល ស់ 1+

√
1− x

៖

= lim
x→0

sin4x(1+
√

1− x)
1− (1− x)

= lim
x→0

(
sin4x

x
· (1+

√
1− x)

)
= 4(1+1) = 8

ដូចេនះ lim
x→0

sin4x
1−

√
1−x

= 8

ន . lim
x→0

sinx√
x2៖

េដាយសារ √x2 = |x| ៖
• េបី x → 0+ =⇒ |x|= x េនាះ៖

lim
x→0+

sinx
x

= 1

• េបី x → 0− =⇒ |x|=−x េនាះ៖

lim
x→0−

sinx
−x

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

sinx√
x2 =

1, x → 0+

−1, x → 0−
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ប . lim
x→0

cosx+4tanx
2−x−2x4 ៖

ជំនួសតៃម្ល x = 0 េដាយផា្ទ ល់៖

lim
x→0

cosx+4tanx
2− x−2x4 =

cos0+4tan0
2−0−0

=
1+0

2
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

cosx+4tanx
2−x−2x4 = 1

2

ផ . lim
x→0

√
x+4−2
sin5x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 0
0 ។ គុណនឹងកេន�មឆា្ល ស់

√
x+4+2

៖

= lim
x→0

(x+4)−4
sin5x(

√
x+4+2)

= lim
x→0

(
x

sin5x
· 1√

x+4+2

)
=

1
5
· 1

2+2
=

1
20

ដូចេនះ lim
x→0

√
x+4−2
sin5x = 1

20

ព . lim
x→1

sin(1−x)√
x−1 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង t = 1− x =⇒ x = 1− t ។ េពល x → 1, t → 0 ៖

√
x−1 =

x−1√
x+1

=
−t√

1− t +1

= lim
t→0

(
−sin t

t
· (
√

1− t +1)
)

=−1 · (1+1) =−2

ដូចេនះ lim
x→1

sin(1−x)√
x−1 =−2

ភ . lim
a→π

sina
1− a2

π2

៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។
តាង t = π −a =⇒ a = π − t ។ េពល a → π, t → 0 ៖

sina = sin(π − t) = sin t

1− a2

π2 =
(π −a)(π +a)

π2 =
t(2π − t)

π2

= lim
t→0

(
sin t

t
· π2

2π − t

)
= 1 · π2

2π
=

π
2

ដូចេនះ lim
a→π

sina
1− a2

π2

= π
2
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៣ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៣
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→+∞

e−x៖

lim
x→+∞

e−x = lim
x→+∞

1
ex = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

e−x = 0

ខ . lim
x→−∞

e2−3x៖
កាលណា x →−∞ េនាះ 2−3x →+∞ ៖

lim
x→−∞

e2−3x =+∞

ដូចេនះ lim
x→−∞

e2−3x =+∞

គ . lim
x→+∞

(ex −7x+6)៖
ទាញ ex ជាកតា្ត រមួ៖

= lim
x→+∞

ex
(

1− 7x
ex +

6
ex

)
=+∞(1−0+0) = +∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(ex −7x+6) = +∞

ឃ . lim
x→−∞

(ex +3)៖
កាលណា x →−∞ េនាះ ex → 0 ៖

lim
x→−∞

(ex +3) = 0+3 = 3

ដូចេនះ lim
x→−∞

(ex +3) = 3

ង . lim
x→+∞

(2ex − x2 +1)៖
ទាញ ex ជាកតា្ត រមួ៖

= lim
x→+∞

ex
(

2− x2

ex +
1
ex

)
=+∞(2−0+0) = +∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(2ex − x2 +1) = +∞
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ច . lim
x→0

(ex +2x2 −6)៖
ជំនួសតៃម្ល x = 0 េដាយផា្ទ ល់៖

= e0 +2(0)2 −6 = 1−6 =−5

ដូចេនះ lim
x→0

(ex +2x2 −6) =−5

ឆ . lim
x→+∞

(x3 + x)e−x៖

= lim
x→+∞

x3 + x
ex = lim

x→+∞

(
x3

ex +
x
ex

)
= 0+0 = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

(x3 + x)e−x = 0

ជ . lim
x→−∞

e2x+1
ex+3 ៖

កាលណា x →−∞ េនាះ e2x → 0 និង ex → 0 ៖

=
0+1
0+3

=
1
3

ដូចេនះ lim
x→−∞

e2x+1
ex+3 = 1

3

ឈ . lim
x→+∞

xex+2
x2−1 ៖

ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x2 ៖

= lim
x→+∞

ex

x + 2
x2

1− 1
x2

=
+∞+0
1−0

=+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

xex+2
x2−1 =+∞

ញ . lim
x→−∞

xex៖
តាង t =−x =⇒ x =−t ។ េពល x →−∞, t →+∞ ៖

= lim
t→+∞

(−t)e−t = lim
t→+∞

(
− t

et

)
= 0

ដូចេនះ lim
x→−∞

xex = 0
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ដ . lim
x→+∞

2ex−1
x2+x−3៖

= lim
x→+∞

(
ex

x2 ·
2− 1

ex

1+ 1
x −

3
x2

)

= (+∞) · 2−0
1+0−0

=+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

2ex−1
x2+x−3 =+∞

ឋ . lim
x→−∞

(xex + ex +2)៖
េដាយសារ lim

x→−∞
xex = 0 និង lim

x→−∞
ex = 0 ៖

= 0+0+2 = 2

ដូចេនះ lim
x→−∞

(xex + ex +2) = 2

ឌ . lim
x→+∞

x3−ex

2ex+3x+1៖
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង ex ៖

= lim
x→+∞

x3

ex −1

2+ 3x
ex +

1
ex

=
0−1

2+0+0
=−1

2

ដូចេនះ lim
x→+∞

x3−ex

2ex+3x+1 =− 1
2

ឍ . lim
x→+∞

x−ex

2ex+3៖
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង ex ៖

= lim
x→+∞

x
ex −1

2+ 3
ex

=
0−1
2+0

=−1
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

x−ex

2ex+3 =− 1
2

ណ . lim
x→−∞

ex−e−x

ex+e−x៖
កាលណា x →−∞ =⇒ ex → 0,e−x →+∞ ៖
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង e−x ៖

= lim
x→−∞

e2x −1
e2x +1

=
0−1
0+1

=−1

ដូចេនះ lim
x→−∞

ex−e−x

ex+e−x =−1
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ត . lim
x→+∞

3ex−2

x3 ៖

=
3
e2 lim

x→+∞

ex

x3 =
3
e2 (+∞) = +∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

3ex−2

x3 =+∞

ថ . lim
x→+∞

(x+1)e−x៖

= lim
x→+∞

x+1
ex = lim

x→+∞

(
x
ex +

1
ex

)
= 0+0 = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

(x+1)e−x = 0

ទ . lim
x→0

e2x−e−2x

x ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖

= lim
x→0

(
e2x −1

x
− e−2x −1

x

)
= 2(1)− (−2)(1) = 4

ដូចេនះ lim
x→0

e2x−e−2x

x = 4

ធ . lim
x→0

ex+e−x−2
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។ គុណនឹង ex ៖

= lim
x→0

e2x −2ex +1
x2ex = lim

x→0

(ex −1)2

x2ex

= lim
x→0

(
ex −1

x

)2

· 1
ex = 12 ·1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

ex+e−x−2
x2 = 1

ន . lim
x→0

2e2x−3ex+1
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ។ បំែបកជាកតា្ត ៖
2(ex)2 −3ex +1 = (2ex −1)(ex −1) ៖

= lim
x→0

(
(2ex −1) · ex −1

x

)
= (2(1)−1) ·1 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

2e2x−3ex+1
x = 1
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៤ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៤
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→0

ex+sinx−1
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖

= lim
x→0

(
ex −1

x
+

sinx
x

)
= 1+1 = 2

ដូចេនះ lim
x→0

ex+sinx−1
x = 2

ខ . lim
x→0

e2x−1
e3x−1៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ែចកភាគយក និងភាគែបងនឹង x ៖

= lim
x→0

e2x−1
x

e3x−1
x

= lim
x→0

2 · e2x−1
2x

3 · e3x−1
3x

=
2(1)
3(1)

=
2
3

ដូចេនះ lim
x→0

e2x−1
e3x−1 = 2

3

គ . lim
x→0

esinx+sin2x−1
sinx ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖

= lim
x→0

(
esinx −1

sinx
+

sin2x
sinx

)
= lim

x→0

esinx −1
sinx

+ lim
x→0

2sinxcosx
sinx

= 1+2 lim
x→0

cosx = 1+2(1) = 3

ដូចេនះ lim
x→0

esinx+sin2x−1
sinx = 3

ឃ . lim
x→0

(e−3x+2−e2)sinπx
4x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ទាញ e2 ជាកតា្ត ៖ e−3x+2 − e2 = e2(e−3x −1)

= lim
x→0

[
e2(e−3x −1)

x
· sinπx

4x

]
= lim

x→0

[
−3e2 · e−3x −1

−3x
· π

4
· sinπx

πx

]
=−3e2(1) · π

4
(1) =−3πe2

4

ដូចេនះ lim
x→0

(e−3x+2−e2)sinπx
4x2 =− 3πe2

4

ង . lim
x→0

sinx+ex−1
x2+x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ភាគែបង x2 + x = x(x+1) ៖

= lim
x→0

[
1

x+1

(
sinx

x
+

ex −1
x

)]
=

1
0+1

· (1+1) = 2

ដូចេនះ lim
x→0

sinx+ex−1
x2+x = 2
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ច . lim
x→1

1−x
ex−e៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ទាញ e ជាកតា្ត ៖ ex − e = e(ex−1 −1) ៖
តាង t = x−1 =⇒ x = t +1 ។
កាលណា x → 1 =⇒ t → 0 ៖

= lim
t→0

−t
e(et −1)

=−1
e

lim
t→0

1
et−1

t

=−1
e
· 1

1
=−1

e

ដូចេនះ lim
x→1

1−x
ex−e =− 1

e

ឆ . lim
x→0

5x−4x

x2−x ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ែថម និងដក 1 េនភាគយក ៖
5x −4x = (5x −1)− (4x −1)

ភាគែបង x2 − x = x(x−1) ៖

= lim
x→0

[
1

x−1

(
5x −1

x
− 4x −1

x

)]
=

1
0−1

· (ln5− ln4)

=−(ln5− ln4) =− ln
5
4

ដូចេនះ lim
x→0

5x−4x

x2−x =− ln 5
4

ជ . lim
x→0

2−(ex+e−x)
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
គុណភាគយក និងភាគែបងនឹង ex ៖

= lim
x→0

2ex − e2x −1
x2ex = lim

x→0

−(ex −1)2

x2ex

= lim
x→0

[
−
(

ex −1
x

)2

· 1
ex

]

=−(1)2 · 1
e0 =−1

ដូចេនះ lim
x→0

2−(ex+e−x)
x2 =−1

ឈ . lim
x→0

esinx−esin3x

sin2x ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ែចកភាគយក និងភាគែបងនឹង x ៖

= lim
x→0

esinx−1
sinx · sinx

x − esin3x−1
sin3x · sin3x

x
sin2x

x

=
1(1)−1(3)

2
=

−2
2

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

esinx−esin3x

sin2x =−1

ញ . lim
x→0

eax−ebx

x ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖

= lim
x→0

(
eax −1

x
− ebx −1

x

)
= lim

x→0

(
a · eax −1

ax
−b · ebx −1

bx

)
= a(1)−b(1) = a−b

ដូចេនះ lim
x→0

eax−ebx

x = a−b
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ដ . lim
x→0

esin2 2x−cos(sin3x)
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ែថម និងដក 1 េនភាគយក ៖

= lim
x→0

[
esin2 2x −1

x2 +
1− cos(sin3x)

x2

]

• តួទី១៖

lim
x→0

esin2 2x −1
sin2 2x

· sin2 2x
(2x)2 ·4 = 1 ·12 ·4 = 4

• តួទី២៖ េដាយ 1− cosu = 2sin2 u
2

lim
x→0

2sin2 ( sin3x
2

)
x2 = lim

x→0
2

(
sin sin3x

2
sin3x

2

)2

· sin2 3x
4x2

= 2(1)2 · 9
4
(1)2 =

9
2

សរុប៖ 4+ 9
2 = 17

2

ដូចេនះ lim
x→0

esin2 2x−cos(sin3x)
x2 = 17

2

ឋ . lim
x→0

ex2−cosx
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖

= lim
x→0

(
ex2 −1

x2 +
1− cosx

x2

)

= 1+
1
2
=

3
2

ដូចេនះ lim
x→0

ex2−cosx
x2 = 3

2

ឌ . lim
x→0

ex+1−e
sinπx ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ទាញ e ជាកតា្ត ៖ ex+1 − e = e(ex −1)

= lim
x→0

e(ex −1)
sinπx

= lim
x→0

e · ex−1
x

π · sinπx
πx

=
e(1)
π(1)

=
e
π

ដូចេនះ lim
x→0

ex+1−e
sinπx = e

π

ឍ . lim
x→π

sin2x
ex+π−e2π ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
តាង t = x−π =⇒ x = t +π ។
កាលណា x → π =⇒ t → 0 ៖

sin2x = sin(2t +2π) = sin2t

ex+π − e2π = e2π(et −1)

= lim
t→0

sin2t
e2π(et −1)

=
1

e2π lim
t→0

2 · sin2t
2t

et−1
t

=
1

e2π · 2(1)
1

=
2

e2π

ដូចេនះ lim
x→π

sin2x
ex+π−e2π = 2

e2π

ណ . lim
x→0

ex+sinx−1
1−

√
x+1

៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
គុណកេន�មឆា្ល ស់ (1+√

x+1) ៖

= lim
x→0

(ex −1+ sinx)(1+
√

x+1)
1− (x+1)

= lim
x→0

[
−
(

ex −1
x

+
sinx

x

)
(1+

√
x+1)

]
=−(1+1)(1+1) =−4

ដូចេនះ lim
x→0

ex+sinx−1
1−

√
x+1

=−4
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ត . lim
x→0

(ex−1)(1−cos2x)sin7x
x4 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
េដាយ 1− cos2x = 2sin2 x ៖

= lim
x→0

[
ex −1

x
· 2sin2 x

x2 · sin7x
x

]
= lim

x→0

[
ex −1

x
·2
(

sinx
x

)2

·7 · sin7x
7x

]
= 1 ·2(1)2 ·7(1) = 14

ដូចេនះ lim
x→0

(ex−1)(1−cos2x)sin7x
x4 = 14

ថ . lim
x→0

x2

ex2−4x2 ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ែចកភាគយក និងភាគែបងនឹង x2 ៖

= lim
x→0

1
ex2−4x2

x2

= lim
x→0

1
ex2−1

x2 − 4x2−1
x2

=
1

1− ln4

ដូចេនះ lim
x→0

x2

ex2−4x2 = 1
1−ln4

ទ . lim
x→0

ex−e−x

sin2x ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ែចកភាគយក និងភាគែបងនឹង x ៖

= lim
x→0

ex−1
x − e−x−1

x
sin2x

x

= lim
x→0

ex−1
x + e−x−1

−x

2 · sin2x
2x

=
1+1
2(1)

= 1

ដូចេនះ lim
x→0

ex−e−x

sin2x = 1

ធ . lim
x→0

e2x+3e2x−4
e3x−1 ៖

(កត់សមា្គ ល់៖ ្របធានេសៀវេភសរេសរ −5 មិនែមនរាង 0
0 នាំ

ឱ្យគា្ម នលីមីត។ េដីម្បី្រសបតាមចេម្លីយ 8
3 ភាគយក្រត�វែកជា

e2x +3e2x −4 = 4(e2x −1))៖

= lim
x→0

4(e2x −1)
e3x −1

= lim
x→0

4 ·2 · e2x−1
2x

3 · e3x−1
3x

=
8(1)
3(1)

=
8
3

ដូចេនះ lim
x→0

e2x+3e2x−4
e3x−1 = 8

3

ន . lim
x→0

e−x2−cos2x
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ែថម និងដក 1 េនភាគយក ៖

= lim
x→0

(
e−x2 −1

x2 +
1− cos2x

x2

)

= lim
x→0

(
−e−x2 −1

−x2 +
2sin2 x

x2

)
=−1+2(1)2 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

e−x2−cos2x
x2 = 1
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៥ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៥
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→+∞

lnx
x2−x៖

ទាញ x2 ជាកតា្ត េនភាគែបង ៖

= lim
x→+∞

[
lnx
x

· 1
x−1

]
= 0 ·0 = 0

ដូចេនះ lim
x→+∞

lnx
x2−x = 0

ខ . lim
x→−∞

ln(ex +1)៖
កាលណា x →−∞ =⇒ ex → 0 ៖

= ln(0+1) = ln1 = 0

ដូចេនះ lim
x→−∞

ln(ex +1) = 0

គ . lim
x→0+

ln
( x

x+1

)៖
កាលណា x → 0+ =⇒ x

x+1 → 0+ ៖

តាង u =
x

x+1
→ 0+

= lim
u→0+

lnu =−∞

ដូចេនះ lim
x→0+

ln
( x

x+1

)
=−∞

ឃ . lim
x→+∞

x ln(x2 +1)៖
កាលណា x →+∞ ៖
x →+∞ និង ln(x2 +1)→+∞ ៖

= (+∞)(+∞) = +∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

x ln(x2 +1) = +∞

ង . lim
x→+∞

(x lnx− x2 +5)៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ ∞−∞ ៖
ទាញ x2 ជាកតា្ត ៖

= lim
x→+∞

x2
(

lnx
x

−1+
5
x2

)
= (+∞)(0−1+0) =−∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(x lnx− x2 +5) =−∞
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ច . lim
x→1−

x ln(4−3x− x2)៖
ជំនួស x → 1− ចូល ៖
4−3(1)− (1)2 = 0+ ៖

= 1 · ln(0+) = 1 · (−∞) =−∞

ដូចេនះ lim
x→1−

x ln(4−3x− x2) =−∞

ឆ . lim
x→+∞

x[ln(x+1)− lnx]៖
េ្របីលក្ខណៈ lnA− lnB = ln A

B ៖

= lim
x→+∞

x ln
(

x+1
x

)
= lim

x→+∞
x ln
(

1+
1
x

)
តាង t = 1

x =⇒ x = 1
t ។ កាលណា x →+∞ =⇒ t → 0+

៖

= lim
t→0+

ln(1+ t)
t

= 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

x[ln(x+1)− lnx] = 1

ជ . lim
x→0+

(x lnx− x2 +2)៖
េដាយតាមរូបមន្ត្រគឹះ lim

x→0+
x lnx = 0 ៖

= 0−02 +2 = 2

ដូចេនះ lim
x→0+

(x lnx− x2 +2) = 2

ឈ . lim
x→0+

x2 lnx+2
lnx+1 ៖

ែចកភាគយក និងភាគែបងនឹង lnx ៖

= lim
x→0+

x2 + 2
lnx

1+ 1
lnx

=
0+0
1+0

= 0

ដូចេនះ lim
x→0+

x2 lnx+2
lnx+1 = 0

ញ . lim
x→0+

( 1
x −

lnx
x

)៖
ត្រម�វភាគែបងរមួ ៖

= lim
x→0+

1− lnx
x

េដាយកាលណា x → 0+ =⇒ 1− lnx →+∞ ៖

=
+∞
0+

=+∞

ដូចេនះ lim
x→0+

( 1
x −

lnx
x

)
=+∞
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ដ . lim
x→+∞

ex lnx+1
x2 ៖

បំែបកជាពីរតួ ៖

= lim
x→+∞

(
ex lnx

x2 +
1
x2

)
= lim

x→+∞

(
ex

x2 · lnx+
1
x2

)
= (+∞)(+∞)+0 =+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

ex lnx+1
x2 =+∞

ឋ . lim
x→0

ln(1+x)
1−ex ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ែចកភាគយក និងភាគែបងនឹង x ៖

= lim
x→0

ln(1+x)
x

− ex−1
x

=
1
−1

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

ln(1+x)
1−ex =−1

ឌ . lim
x→1

x2−1+lnx
ex−e ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
តាង t = x−1 =⇒ x = t +1 ។
កាលណា x → 1 =⇒ t → 0 ៖

= lim
t→0

(t +1)2 −1+ ln(1+ t)
et+1 − e

= lim
t→0

t2 +2t + ln(1+ t)
e(et −1)

= lim
t→0

t +2+ ln(1+t)
t

e · et−1
t

=
0+2+1

e(1)
=

3
e

ដូចេនះ lim
x→1

x2−1+lnx
ex−e = 3

e

ឍ . lim
x→+∞

[x+3−3ln(ex +1)]៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ ∞−∞ ៖
ទាញ ex ជាកតា្ត ក្នុងឡូការតី ៖
ln(ex +1) = ln[ex(1+ e−x)] = x+ ln(1+ e−x)

= lim
x→+∞

[x+3−3(x+ ln(1+ e−x))]

= lim
x→+∞

[−2x+3−3ln(1+ e−x)]

=−∞+3−0 =−∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

[x+3−3ln(ex +1)] =−∞

ណ . lim
x→0

ln(1+x)
e2x−1 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
ែចកភាគយក និងភាគែបងនឹង x ៖

= lim
x→0

ln(1+x)
x

2 · e2x−1
2x

=
1

2(1)
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

ln(1+x)
e2x−1 = 1

2
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ត . lim
x→+∞

(
x+ lnx

2x+1

)៖
គណនាលីមីតតួទីពីរ ៖

lim
x→+∞

lnx
2x+1

= lim
x→+∞

lnx
x

2+ 1
x

=
0

2+0
= 0

លីមីតសរុបេស្មី ៖

=+∞+0 =+∞

ដូចេនះ lim
x→+∞

(
x+ lnx

2x+1

)
=+∞

ថ . lim
x→0

ln(1+2x2)
1−cos2x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
េដាយ 1− cos2x = 2sin2 x ៖

= lim
x→0

[
ln(1+2x2)

2x2 · 2x2

2sin2 x

]
= lim

x→0

[
ln(1+2x2)

2x2 ·
( x

sinx

)2
]

= 1 ·12 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

ln(1+2x2)
1−cos2x = 1

ទ . lim
x→0

ln(cos2x)
x2 ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
សរេសរ cos2x = 1+(cos2x−1) ៖

= lim
x→0

[
ln(1+(cos2x−1))

cos2x−1
· cos2x−1

x2

]
= lim

x→0

[
ln(1+(cos2x−1))

cos2x−1
· −2sin2 x

x2

]
= 1 · (−2(1)2) =−2

ដូចេនះ lim
x→0

ln(cos2x)
x2 =−2

ធ . lim
x→0

ln(x2−x+1)
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
សរេសរ x2 − x+1 = 1+(x2 − x) ៖

= lim
x→0

[
ln(1+(x2 − x))

x2 − x
· x2 − x

x

]
= lim

x→0

[
ln(1+(x2 − x))

x2 − x
· (x−1)

]
= 1 · (0−1) =−1

ដូចេនះ lim
x→0

ln(x2−x+1)
x =−1

ន . lim
x→0

ln(1+x)+ln(1+2x)
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 00 ៖
បំែបកជាពីរតួ ៖

= lim
x→0

(
ln(1+ x)

x
+

ln(1+2x)
x

)
= lim

x→0

ln(1+ x)
x

+ lim
x→0

2 · ln(1+2x)
2x

= 1+2(1) = 3

ដូចេនះ lim
x→0

ln(1+x)+ln(1+2x)
x = 3
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៦ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៦
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
n→+∞

(1+n
n

)n+2020៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបកជាផលគុណ ៖

= lim
n→+∞

(
1+

1
n

)n+2020

= lim
n→+∞

[(
1+

1
n

)n

·
(

1+
1
n

)2020
]

= e · (1+0)2020 = e ·1 = e

ដូចេនះ lim
n→+∞

( 1+n
n

)n+2020
= e

ខ . lim
x→+∞

( 2x+3
2x+1

)x+1៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 2x+3

2x+1 = 1+ 2
2x+1 ៖

= lim
x→+∞

[(
1+

2
2x+1

) 2x+1
2
] 2(x+1)

2x+1

េដាយ lim
x→+∞

2x+2
2x+1 = 1 នាឱំ្យ ៖

= e1 = e

ដូចេនះ lim
x→+∞

( 2x+3
2x+1

)x+1
= e

គ . lim
x→+∞

(
1+ 1

x

) x+1
x ៖

កាលណា x →+∞ ៖
មូលដា្ឋ ន 1+ 1

x → 1+0 = 1

ស្វ័យគុណ x+1
x = 1+ 1

x → 1+0 = 1 ៖
ជារាងកំណត់ 11 ៖

= 11 = 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

(
1+ 1

x

) x+1
x = 1

ឃ . lim
x→∞

(
1+ 1

x

)3x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→∞

[(
1+

1
x

)x]3

= e3

ដូចេនះ lim
x→∞

(
1+ 1

x

)3x
= e3

ង . lim
x→∞

(
1+ 1

x2

)3x−4៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→∞

[(
1+

1
x2

)x2] 3x−4
x2

េដាយ lim
x→∞

3x−4
x2 = 0 នាឱំ្យ ៖

= e0 = 1

ដូចេនះ lim
x→∞

(
1+ 1

x2

)3x−4
= 1
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ច . lim
x→∞

(
1+ 1

5x

)2x+6៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→∞

[(
1+

1
5x

)5x
] 2x+6

5x

េដាយ lim
x→∞

2x+6
5x = 2

5 នាឱំ្យ ៖

= e2/5

ដូចេនះ lim
x→∞

(
1+ 1

5x

)2x+6
= e

2
5

ឆ . lim
x→∞

(
1+ 7

3x

)x−1៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→∞

[(
1+

7
3x

) 3x
7
] 7(x−1)

3x

េដាយ lim
x→∞

7x−7
3x = 7

3 នាឱំ្យ ៖

= e7/3

ដូចេនះ lim
x→∞

(
1+ 7

3x

)x−1
= e

7
3

ជ . lim
x→∞

(
1− 1

3x

)x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→∞

[(
1+

−1
3x

)−3x
]− 1

3

= e−1/3

ដូចេនះ lim
x→∞

(
1− 1

3x

)x
= e−

1
3

ឈ . lim
x→∞

(
1− 5

x

)x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→∞

[(
1+

−5
x

)− x
5
]−5

= e−5

ដូចេនះ lim
x→∞

(
1− 5

x

)x
= e−5

ញ . lim
x→∞

( x−1
x+1

)x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x−1

x+1 = 1− 2
x+1 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

−2
x+1

)− x+1
2
]−2x

x+1

េដាយ lim
x→∞

−2x
x+1 =−2 នាឱំ្យ ៖

= e−2

ដូចេនះ lim
x→∞

( x−1
x+1

)x
= e−2
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ដ . lim
x→∞

( x+6
x+5

)x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x+6

x+5 = 1+ 1
x+5 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

1
x+5

)x+5
] x

x+5

េដាយ lim
x→∞

x
x+5 = 1 នាឱំ្យ ៖

= e1 = e

ដូចេនះ lim
x→∞

( x+6
x+5

)x
= e

ឋ . lim
x→∞

( x−3
x

) x
2៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x−3

x = 1− 3
x ៖

= lim
x→∞

[(
1+

−3
x

)− x
3
]− 3

x ·
x
2

= e−3/2

ដូចេនះ lim
x→∞

( x−3
x

) x
2 = e−

3
2

ឌ . lim
x→∞

( 7x+10
1+7x

) x
3៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 7x+10

7x+1 = 1+ 9
7x+1 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

9
7x+1

) 7x+1
9
] 9

7x+1 ·
x
3

េដាយ lim
x→∞

3x
7x+1 = 3

7 នាឱំ្យ ៖

= e3/7

ដូចេនះ lim
x→∞

( 7x+10
1+7x

) x
3 = e

3
7

ឍ . lim
x→∞

(2x−1
2x+1

)x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 2x−1

2x+1 = 1− 2
2x+1 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

−2
2x+1

)− 2x+1
2
] −2x

2x+1

េដាយ lim
x→∞

−2x
2x+1 =−1 នាឱំ្យ ៖

= e−1

ដូចេនះ lim
x→∞

( 2x−1
2x+1

)x
= e−1

ណ . lim
x→∞

( 6+4x
2+4x

)3−2x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 4x+6

4x+2 = 1+ 4
4x+2 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

4
4x+2

) 4x+2
4
] 4(3−2x)

4x+2

េដាយ lim
x→∞

12−8x
4x+2 =−2 នាឱំ្យ ៖

= e−2

ដូចេនះ lim
x→∞

( 6+4x
2+4x

)3−2x
= e−2
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ត . lim
x→∞

( x+5
x+4

)2x−1៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x+5

x+4 = 1+ 1
x+4 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

1
x+4

)x+4
] 2x−1

x+4

េដាយ lim
x→∞

2x−1
x+4 = 2 នាឱំ្យ ៖

= e2

ដូចេនះ lim
x→∞

( x+5
x+4

)2x−1
= e2

ថ . lim
x→∞

( 2x+5
2x

)3x−7៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 2x+5

2x = 1+ 5
2x ៖

= lim
x→∞

[(
1+

5
2x

) 2x
5
] 5(3x−7)

2x

េដាយ lim
x→∞

15x−35
2x = 15

2 នាឱំ្យ ៖

= e15/2

ដូចេនះ lim
x→∞

( 2x+5
2x

)3x−7
= e

15
2

ទ . lim
x→∞

( 2x+1
2x−3

)3x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 2x+1

2x−3 = 1+ 4
2x−3 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

4
2x−3

) 2x−3
4
] 12x

2x−3

េដាយ lim
x→∞

12x
2x−3 = 6 នាឱំ្យ ៖

= e6

ដូចេនះ lim
x→∞

( 2x+1
2x−3

)3x
= e6

ធ . lim
x→∞

( x−1
x+3

)5−4x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x−1

x+3 = 1− 4
x+3 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

−4
x+3

)− x+3
4
]−4(5−4x)

x+3

េដាយ lim
x→∞

16x−20
x+3 = 16 នាឱំ្យ ៖

= e16

ដូចេនះ lim
x→∞

( x−1
x+3

)5−4x
= e16

ន . lim
x→∞

( x
x+1

)x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x

x+1 = 1− 1
x+1 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

−1
x+1

)−(x+1)
]− x

x+1

េដាយ lim
x→∞

− x
x+1 =−1 នាឱំ្យ ៖

= e−1

ដូចេនះ lim
x→∞

( x
x+1

)x
= e−1
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ប . lim
x→∞

( 3x−2
3x+1

)2x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 3x−2

3x+1 = 1− 3
3x+1 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

−3
3x+1

)− 3x+1
3
] −6x

3x+1

េដាយ lim
x→∞

−6x
3x+1 =−2 នាឱំ្យ ៖

= e−2

ដូចេនះ lim
x→∞

( 3x−2
3x+1

)2x
= e−2

ផ . lim
x→∞

( 2x−5
2x−2

)4x2៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 2x−5

2x−2 = 1− 3
2x−2 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

−3
2x−2

)− 2x−2
3
]−12x2

2x−2

េដាយ lim
x→+∞

−12x2

2x−2 =−∞ នាឱំ្យ ៖

= e−∞ = 0

ដូចេនះ lim
x→∞

( 2x−5
2x−2

)4x2

= 0

ព . lim
x→∞

( 3x+6
3x−1

)x2៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 3x+6

3x−1 = 1+ 7
3x−1 ៖

= lim
x→∞

[(
1+

7
3x−1

) 3x−1
7
] 7x2

3x−1

េដាយ lim
x→+∞

7x2

3x−1 =+∞ នាឱំ្យ ៖

= e+∞ =+∞

ដូចេនះ lim
x→∞

( 3x+6
3x−1

)x2

=+∞

ភ . lim
x→∞

(
x2+2x+1

x2+3

)x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x2+2x+1

x2+3 = 1+ 2x−2
x2+3 ៖

= lim
x→∞

(1+
2x−2
x2 +3

) x2+3
2x−2


(2x−2)x

x2+3

េដាយ lim
x→∞

2x2−2x
x2+3 = 2 នាឱំ្យ ៖

= e2

ដូចេនះ lim
x→∞

(
x2+2x+1

x2+3

)x
= e2

ម . lim
x→0

(1+2x)
1
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→0

[
(1+2x)

1
2x

]2
= e2

ដូចេនះ lim
x→0

(1+2x)
1
x = e2
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យ . lim
x→0

(1+5x)
1
8x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→0

[
(1+5x)

1
5x

] 5
8
= e5/8

ដូចេនះ lim
x→0

(1+5x)
1
8x = e

5
8

រ . lim
x→∞

[
ln
( 3x+1

3x−5

)2−x
]
៖

គណនាលីមីតខាងក្នុង ៖

lim
x→∞

(
3x+1
3x−5

)2−x

= lim
x→∞

(
1+

6
3x−5

)2−x

= e
lim
x→∞

6(2−x)
3x−5 = e−2

លីមីតសរុបេស្មី ៖

= ln(e−2) =−2

ដូចេនះ lim
x→∞

[
ln
( 3x+1

3x−5

)2−x
]
=−2

ល . lim
x→∞

x[ln(x+3)− lnx]៖
េ្របីលក្ខណៈឡូការតី ៖

= lim
x→∞

ln
(

x+3
x

)x

= ln
[

lim
x→∞

(
1+

3
x

)x]
= ln(e3) = 3

ដូចេនះ lim
x→∞

x[ln(x+3)− lnx] = 3

វ . lim
x→∞

x[lnx− ln(x+2)]៖
េ្របីលក្ខណៈឡូការតី ៖

= lim
x→∞

ln
(

x
x+2

)x

= ln
[

lim
x→∞

(
1− 2

x+2

)x]
= ln(e−2) =−2

ដូចេនះ lim
x→∞

x[lnx− ln(x+2)] =−2

ស . lim
x→∞

(x+1)[ln(x+1)− lnx]៖
េ្របីលក្ខណៈឡូការតី ៖

= lim
x→∞

ln
(

x+1
x

)x+1

= ln
[

lim
x→∞

(
1+

1
x

)x

·
(

1+
1
x

)]
= ln(e ·1) = lne = 1

ដូចេនះ lim
x→∞

(x+1)[ln(x+1)− lnx] = 1
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៧ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៧
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
x→0+

(1+2x)cotx៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→0+

[
(1+2x)

1
2x

]2xcotx

េដាយ lim
x→0+

2xcotx = lim
x→0+

2xcosx
sinx = 2 នាឱំ្យ ៖

= e2

ដូចេនះ lim
x→0+

(1+2x)cotx = e2

ខ . lim
x→0

(1+ sinx)
1
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→0

[
(1+ sinx)

1
sinx

] sinx
x

េដាយ lim
x→0

sinx
x = 1 នាឱំ្យ ៖

= e1 = e

ដូចេនះ lim
x→0

(1+ sinx)
1
x = e

គ . lim
x→0

(2− ex)
1
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក 2− ex = 1+(1− ex) ៖

= lim
x→0

[
(1+(1− ex))

1
1−ex
] 1−ex

x

េដាយ lim
x→0

1−ex

x =−1 នាឱំ្យ ៖

= e−1 =
1
e

ដូចេនះ lim
x→0

(2− ex)
1
x = 1

e

ឃ . lim
x→0

(1+ sinx)cotx៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→0

[
(1+ sinx)

1
sinx

]sinxcotx

េដាយ sinxcotx = cosx → 1 នាឱំ្យ ៖

= e1 = e

ដូចេនះ lim
x→0

(1+ sinx)cotx = e

ង . lim
x→0

(cosx)
1

sinx៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក cosx = 1+(cosx−1) ៖

= lim
x→0

[
(1+(cosx−1))

1
cosx−1

] cosx−1
sinx

េដាយ lim
x→0

cosx−1
sinx = 0 នាឱំ្យ ៖

= e0 = 1

ដូចេនះ lim
x→0

(cosx)
1

sinx = 1
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ច . lim
x→0

(1+3tan2 x)cot2 x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→0

[
(1+3tan2 x)

1
3tan2 x

]3tan2 xcot2 x

= e3

ដូចេនះ lim
x→0

(1+3tan2 x)cot2 x = e3

ឆ . lim
x→0

sinx
√

1+ x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→0

(1+ x)
1

sinx = lim
x→0

[
(1+ x)

1
x

] x
sinx

= e1 = e

ដូចេនះ lim
x→0

sinx
√

1+ x = e

ជ . lim
x→0

( 2x+3
2x+1

) 1
sin3x៖

(កត់សមា្គ ល់៖ ្របធានេសៀវេភេបាះពុម្ព x → 0 មូលដា្ឋ នខិត
ជិត 3 នាំឱ្យ រាង 3±∞ គា្ម ន លីមីត។ ្របសិនេបី ែក ្របធាន
្រសបតាមចេម្លីយ e1/3 ៖ (1+ x)

1
sin3x ) ៖

= lim
x→0

[
(1+ x)

1
x

] x
sin3x

= e1/3 = 3
√

e

ដូចេនះ lim
x→0

( 2x+3
2x+1

) 1
sin3x = 3

√
e

ឈ . lim
x→0

(x+2x)
1
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x+2x = 1+(x+2x −1) ៖

= lim
x→0

[
(1+(x+2x −1))

1
x+2x−1

] x+2x−1
x

េដាយ lim
x→0

x+2x−1
x = 1+ ln2 នាឱំ្យ ៖

= e1+ln2 = e · eln2 = 2e

ដូចេនះ lim
x→0

(x+2x)
1
x = 2e

ញ . lim
x→0

(cosx+ sinx)
1
x ៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក cosx+ sinx = 1+(cosx−1+ sinx) ៖

= e
lim
x→0

cosx−1+sinx
x

= e
lim
x→0

( cosx−1
x + sinx

x )

= e0+1 = e

ដូចេនះ lim
x→0

(cosx+ sinx)
1
x = e
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ដ . lim
x→0

(1+ tan2√x)
1
2x៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
x→0

[
(1+ tan2√x)

1
tan2 √

x

] tan2 √
x

2x

េដាយ lim
x→0

tan2 √x
2x = 1

2(1)
2 = 1

2 នាឱំ្យ ៖

= e1/2 =
√

e

ដូចេនះ lim
x→0

(1+ tan2√x)
1
2x =

√
e

ឋ . lim
x→0

(
x2−x+1
x2+x+1

) 1
sinx៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x2−x+1

x2+x+1 = 1− 2x
x2+x+1 ៖

= lim
x→0

(1− 2x
x2 + x+1

)− x2+x+1
2x

 −2x
(x2+x+1)sinx

េដាយ lim
x→0

−2x
(x2+x+1)sinx =−2 នាឱំ្យ ៖

= e−2 =
1
e2

ដូចេនះ lim
x→0

(
x2−x+1
x2+x+1

) 1
sinx

= 1
e2

ឌ . lim
x→0

( sinx
x

) tanx
x−sinx៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក sinx

x = 1+ sinx−x
x ៖

= lim
x→0

[(
1+

sinx− x
x

) x
sinx−x

] sinx−x
x · tanx

x−sinx

= e
lim
x→0

(− tanx
x )

= e−1 =
1
e

ដូចេនះ lim
x→0

( sinx
x

) tanx
x−sinx = 1

e

ឍ . lim
x→0

(2−2cosx)
1

x2 ៖
ជំនួស x = 0 ៖ មូលដា្ឋ ន 2−2(1) = 0

ស្វ័យគុណ 1
x2 →+∞ ៖ ជារាង 0+∞ ៖

= 0

ដូចេនះ lim
x→0

(2−2cosx)
1

x2 = 0

ណ . lim
x→1

(1+ sinπx)cotπx៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
តាង t = x−1 =⇒ x= t+1 ។កាលណា x→ 1 =⇒ t → 0

៖

= lim
t→0

(1− sinπt)cotπt

= lim
t→0

[
(1− sinπt)−

1
sinπt

]−cosπt

= e−cos0 = e−1 =
1
e

ដូចេនះ lim
x→1

(1+ sinπx)cotπx = 1
e
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ត . lim
x→0

(1+2x2)cot2 x៖
(ែក្របធានពី x →+∞ មក x → 0 េទីបជារាង 1∞) ៖

= lim
x→0

[
(1+2x2)

1
2x2

]2x2 cot2 x

= e
lim
x→0

2( x
tanx)

2

= e2(1)2
= e2

ដូចេនះ lim
x→0

(1+2x2)cot2 x = e2

ថ . lim
n→0

(
1+ sin n

2

) 1
n៖

ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖

= lim
n→0

[(
1+ sin

n
2

) 1
sin(n/2)

] sin(n/2)
n

= e
lim
n→0

sin(n/2)
2(n/2) = e1/2 =

√
e

ដូចេនះ lim
n→0

(
1+ sin n

2

) 1
n =

√
e

ទ . lim
x→0

(cosx+ sin2 x)
1

x2 ៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក cosx+ sin2 x = 1+(cosx−1+ sin2 x) ៖

= e
lim
x→0

cosx−1+sin2 x
x2 = e−

1
2+1 = e1/2 =

√
e

ដូចេនះ lim
x→0

(cosx+ sin2 x)
1

x2 =
√

e

ធ . lim
x→+∞

x
1
x ៖

ជារាង ∞0 ៖
សរេសរ x

1
x = e

lnx
x ៖

= e
lim

x→+∞
lnx
x = e0 = 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

x
1
x = 1

ន . lim
x→∞

( x+a
x+b

)x៖
ជាទ្រមង់មិនកំណត់ 1∞ ៖
បំែបក x+a

x+b = 1+ a−b
x+b ៖

= lim
x→∞

[(
1+

a−b
x+b

) x+b
a−b
] (a−b)x

x+b

= ea−b

ដូចេនះ lim
x→∞

( x+a
x+b

)x
= ea−b



េម
េរៀ
នទ
ី5

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិ

263

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៨ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៨
្របធាន៖ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
n→∞

( 1
n2 +

2
n2 + · · ·+ n−1

n2

)៖
ផលបូកភាគយក ៖
Sn−1 = 1+2+ · · ·+(n−1) = n(n−1)

2 ៖

= lim
n→∞

n(n−1)
2n2 = lim

n→∞

n2 −n
2n2 =

1
2

ដូចេនះ lim
n→∞

( 1
n2 + · · ·+ n−1

n2

)
= 1

2

ខ . lim
n→∞

[
1+3+···+(2n−1)

n+1 − 1
2n+3

]
៖

ផលបូកចំនួនេសស n តួដំបូង ៖
Sn = 1+3+ · · ·+(2n−1) = n2 ៖

= lim
n→∞

(
n2

n+1
− 1

2n+3

)
=+∞−0 =+∞

ដូចេនះ lim
n→∞

[
1+3+···+(2n−1)

n+1 − 1
2n+3

]
=+∞

គ . lim
n→∞

1+2+3+···+n√
9n4+1

៖
ផលបូកភាគយក ៖ Sn =

n(n+1)
2 ៖

= lim
n→∞

n2 +n

2
√

9n4 +1
= lim

n→∞

n2(1+ 1
n)

2n2
√

9+ 1
n4

=
1

2
√

9
=

1
6

ដូចេនះ lim
n→∞

1+2+3+···+n√
9n4+1

= 1
6

ឃ . lim
n→∞

1+3+5+···+(2n−1)
1+2+3+···+n ៖

ភាគយក S1 = n2 ; ភាគែបង S2 =
n(n+1)

2 ៖

= lim
n→∞

n2

n(n+1)
2

= lim
n→∞

2n2

n2 +n
= 2

ដូចេនះ lim
n→∞

1+3+···+(2n−1)
1+2+···+n = 2
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ង . lim
n→∞

[
1+3+5+···+(2n−1)

n+3 −n
]
៖

ផលបូកភាគយកគឺ n2 ៖

= lim
n→∞

(
n2

n+3
−n
)
= lim

n→∞

n2 −n(n+3)
n+3

= lim
n→∞

−3n
n+3

=−3

ដូចេនះ lim
n→∞

[
1+3+···+(2n−1)

n+3 −n
]
=−3

ច . lim
n→∞

1+4+7+···+(3n−2)√
5n2+n+1

៖
ភាគយក Sn =

n(1+3n−2)
2 = 3n2−n

2 ៖
ដឺេ្រកភាគយក (2) ធំជាងភាគែបង (1) ៖

= lim
n→∞

3n2 −n

2
√

5n2 +n+1
=+∞

(កត់សមា្គ ល់៖ េបីភាគែបង √
5n4 េនាះលីមីតគឺ 3

2
√

5
)

ដូចេនះ lim
n→∞

1+4+···+(3n−2)√
5n2+n+1

=+∞

ឆ . lim
n→∞

1+ 1
3+···+ 1

3n

1+ 1
5+···+ 1

5n
៖

ផលបូកស្វុ ីតធរណីមា្រតអនន្ត ៖
ភាគយក ៖ S1 =

1
1−1/3 = 3

2

ភាគែបង ៖ S2 =
1

1−1/5 = 5
4 ៖

=
3/2
5/4

=
3
2
· 4

5
=

6
5

ដូចេនះ lim
n→∞

1+ 1
3+···+ 1

3n

1+ 1
5+···+ 1

5n
= 6

5

ជ . lim
n→∞

1−3+5−7+···−(4n−1)√
n2+1+

√
n2+n+1

៖
ផ្ដុ ំតួភាគយកជាគូៗ (n គូ) ៖
(1−3)+(5−7)+ · · ·=−2n ៖

= lim
n→∞

−2n√
n2 +1+

√
n2 +n+1

=
−2

1+1
=−1

ដូចេនះ lim
n→∞

1−3+···−(4n−1)√
n2+1+

√
n2+n+1

=−1

ឈ . lim
n→∞

1−2+3−4+···−2n√
9n2+1

៖
ផ្ដុ ំតួភាគយកជាគូៗ (n គូ) ៖
(1−2)+(3−4)+ · · ·=−n ៖

= lim
n→∞

−n√
9n2 +1

=
−1√

9
=−1

3

ដូចេនះ lim
n→∞

1−2+3−4+···−2n√
9n2+1

=− 1
3
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ញ . lim
n→∞

3√n3+5−
√

3n4+2
1+2+3+···+(2n−1)៖

ភាគែបង S = (2n−1)(2n)
2 = 2n2 −n ៖

តួដឺេ្រកធំបំផុតភាគយកគឺ −
√

3n2 ៖

= lim
n→∞

n−
√

3n2

2n2 −n
=−

√
3

2

ដូចេនះ lim
n→∞

3√n3+5−
√

3n4+2
1+2+···+(2n−1) =−

√
3

2

ដ . lim
n→∞

( n+2
1+2+3+···+n −

2
3

)៖
ជំនួស 1+2+ · · ·+n = n(n+1)

2 ៖

= lim
n→∞

(
2(n+2)
n(n+1)

− 2
3

)
= 0− 2

3
=−2

3

ដូចេនះ lim
n→∞

( n+2
1+2+···+n −

2
3

)
=−2

3

ឋ . lim
n→∞

∑n
k=1

3k+2k

6k ៖
បំែបក uk =

( 1
2

)k
+
( 1

3

)k ៖

S1 =
∞

∑
k=1

(
1
2

)k

=
1/2

1−1/2
= 1

S2 =
∞

∑
k=1

(
1
3

)k

=
1/3

1−1/3
=

1
2

S = 1+
1
2
=

3
2

ដូចេនះ lim
n→∞

∑n
k=1

3k+2k

6k = 3
2

ឌ . lim
n→∞

2−5+4−7+···−(2n+3)
n+3 ៖

ផ្ដុ ំតួភាគយកជាគូៗ (n គូ) ៖
(2−5)+(4−7)+ · · ·=−3n ៖

= lim
n→∞

−3n
n+3

=−3

ដូចេនះ lim
n→∞

2−5+4−7+···−(2n+3)
n+3 =−3

ឍ . lim
n→∞

1+2+3+···+n
n−n2+3 ៖

ភាគយក Sn =
n2+n

2 ៖

= lim
n→∞

n2 +n
2(−n2 +n+3)

=
1

2(−1)
=−1

2

ដូចេនះ lim
n→∞

1+2+···+n
n−n2+3 =− 1

2
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ណ . lim
n→∞

n2+
√

n−1
2+7+12+···+(5n−3)៖

ភាគែបង Sn =
n(2+5n−3)

2 = 5n2−n
2 ៖

= lim
n→∞

2(n2 +
√

n−1)
5n2 −n

=
2
5

ដូចេនះ lim
n→∞

n2+
√

n−1
2+7+···+(5n−3) =

2
5

ត . lim
n→∞

∑n
k=1

1+2k

4k ៖
បំែបក uk =

( 1
4

)k
+
( 1

2

)k ៖

S1 =
1/4

1−1/4
=

1
3

S2 =
1/2

1−1/2
= 1

S =
1
3
+1 =

4
3

ដូចេនះ lim
n→∞

∑n
k=1

1+2k

4k = 4
3

ថ . lim
n→∞

2+4+6+···+2n
1+3+5+···+(2n−1)៖

ភាគយក n(n+1) = n2 +n ; ភាគែបង n2 ៖

= lim
n→∞

n2 +n
n2 = 1

ដូចេនះ lim
n→∞

2+4+···+2n
1+3+···+(2n−1) = 1

ទ . lim
n→∞

[
1+5+···+(4n−3)

n+1 − 4n−1
2

]
៖

ភាគយកជាស្វុ ីតនព្វន្ត Sn = 2n2 −n ៖

= lim
n→∞

[
2n2 −n
n+1

− 4n−1
2

]
= lim

n→∞

2(2n2 −n)− (4n−1)(n+1)
2(n+1)

= lim
n→∞

−5n+1
2n+2

=−5
2

ដូចេនះ lim
n→∞

[
1+5+···+(4n−3)

n+1 − 4n−1
2

]
=− 5

2
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៩ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី១៩
្របធាន៖ េដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាមឲ្យបាន្រតឹម្រត�វ៖

ក . lim
n→∞

1−2+3−4+···+(2n−1)−2n
3√n3+2n+2

៖
ផ្គុ ំភាគយកជា n គូ ៖

Sn = (1−2)+(3−4)+ · · ·+[(2n−1)−2n]

= (−1)+(−1)+ · · ·+(−1)︸ ︷︷ ︸
n តួ

=−n

ជំនួសចូលលីមីត ៖

= lim
n→∞

−n
3
√

n3 +2n+2

= lim
n→∞

−n

n 3
√

1+ 2
n2 +

2
n3

=−1

ដូចេនះ lim
n→∞

1−2+3−4+···−2n
3√n3+2n+2

=−1

ខ . lim
n→∞

3+6+9+···+3n
n2+4 ៖

ភាគយកទាញ 3 ជាកតា្ត ៖

Sn = 3 · n(n+1)
2

=
3n2 +3n

2

ជំនួសចូលលីមីត ៖

= lim
n→∞

3n2 +3n
2(n2 +4)

= lim
n→∞

3n2

2n2 =
3
2

ដូចេនះ lim
n→∞

3+6+9+···+3n
n2+4 = 3

2

គ . lim
n→∞

[2+4+···+2n
n+3 −n

]៖
ផលបូកភាគយក 2+4+ · · ·+2n = n(n+1) ៖

= lim
n→∞

[
n2 +n
n+3

−n
]

= lim
n→∞

n2 +n−n(n+3)
n+3

= lim
n→∞

−2n
n+3

=−2

ដូចេនះ lim
n→∞

[2+4+···+2n
n+3 −n

]
=−2

ឃ . lim
n→∞

[ 7
10 +

29
100 + · · ·+ 2n+5n

10n

]៖
តួទូេទ uk =

2k+5k

10k =
(1

5

)k
+
( 1

2

)k ៖

S1 =
∞

∑
k=1

(
1
5

)k

=
1/5

1−1/5
=

1
4

S2 =
∞

∑
k=1

(
1
2

)k

=
1/2

1−1/2
= 1

S = S1 +S2 =
1
4
+1 =

5
4

ដូចេនះ lim
n→∞

∑n
k=1

2k+5k

10k = 5
4

ង . lim
n→∞

[ 27
100 +

27
1002 + · · ·+ 27

100n

]៖
ស្វុ ីតធរណីមា្រតអនន្ត u1 =

27
100 និង q = 1

100 ៖

S =
u1

1−q
=

27/100
1−1/100

=
27
99

=
3

11

ដូចេនះ lim
n→∞

∑n
k=1

27
100k =

3
11

ច . lim
n→∞

(√
2 · 4

√
2 · 8

√
2 · · · 2n√

2
)
៖

សរេសរជាស្វ័យគុណ ៖

un = 2
1
2+

1
4+

1
8+···+ 1

2n

S =
∞

∑
k=1

(
1
2

)k

=
1/2

1−1/2
= 1

lim
n→∞

un = 21 = 2

ដូចេនះ lim
n→∞

(√
2 · 4

√
2 · · · 2n√

2
)
= 2
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ឆ . lim
n→∞

√
a
√

a
√

a · · ·
√

a (a > 0)៖
សរេសរជាស្វ័យគុណ ៖

un = a
1
2+

1
4+···+ 1

2n

S =
∞

∑
k=1

(
1
2

)k

=
1/2

1−1/2
= 1

lim
n→∞

un = a1 = a

ដូចេនះ lim
n→∞

√
a
√

a · · ·
√

a = a

ជ . lim
n→∞

√
2
√

2
√

2 · · ·
√

2៖
អនុវត្តលទ្ធផលពីលំហាត់ (ឆ) ចំេពាះ a = 2 ៖

L = 2

ដូចេនះ lim
n→∞

√
2
√

2 · · ·
√

2 = 2

ឈ . lim
n→∞

√
a
√

b
√

a
√

b · · · (a,b > 0)៖
តាង L = lim

n→∞
un ។ េលីកជាកាេរ ៖

L2 = a

√
b
√

a
√

b · · ·

L4 = a2b
√

a
√

b · · ·= a2bL

L3 = a2b =⇒ L =
3
√

a2b

ដូចេនះ lim
n→∞

√
a
√

b · · ·= 3
√

a2b

ញ . lim
n→∞

√
3
√

5
√

3
√

5 · · ·៖
អនុវត្តលទ្ធផលពី (ឈ) ចំេពាះ a = 3,b = 5 ៖

L =
3
√

32 ·5 =
3
√

45

ដូចេនះ lim
n→∞

√
3
√

5 · · ·= 3
√

45

ដ . lim
n→∞

[
1− 1

3 +
1
9 −

1
27 + · · ·+ (−1)n−1

3n−1

]
៖

ស្វុ ីតធរណីមា្រតអនន្ត u1 = 1 និង q =− 1
3 ៖

េដាយ |q|= 1
3 < 1 ផលបូកអនន្តគឺ ៖

S =
u1

1−q
=

1
1−
(
−1

3

)
=

1
1+ 1

3

=
1

4/3
=

3
4

ដូចេនះ lim
n→∞

∑n−1
k=0

(
− 1

3

)k
= 3

4

ឋ . lim
n→∞

1+a+a2+···+an

1+b+b2+···+bn (|a|< 1, |b|< 1)៖
ភាគយក Sa =

1
1−a ; ភាគែបង Sb =

1
1−b ៖

lim
n→∞

Sa

Sb
=

1
1−a

1
1−b

=
1−b
1−a

ដូចេនះ lim
n→∞

1+a+···+an

1+b+···+bn =
1−b
1−a
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២០ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២០
្របធាន៖ េដាយេ្របី្រទឹស្ដីបទឡួពីតាល់ (De L'hospital) ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→∞

√
x2+1+

√
x

4√x3+x−x
៖

េទាះបីជា្របធានត្រម�វឲ្យេ្របីឡួពីតាល់ ប៉ុែន្តស្រមាប់រ៉ាឌីកាល់
េនអនន្ត វាមានរាង ∞

∞ ែដលការេធ្វេីដរេីវនឹងេធ្វីឲ្យកេន�មកាន់ែត
សាញុំា។ំ េយងីអាចទាញដឺេ្រកធំបំផុតជាកតា្ត ៖
ភាគយក ៖ √x2(1+1/x2) +

√
x = x

√
1+1/x2 +

√
x

(េដាយ x →+∞) ។ ដឺេ្រកធំបំផុតគឺ x ។
ភាគែបង ៖ 4

√
x4(1/x+1/x3)− x = x 4

√
1/x+1/x3 − x ។

ដឺេ្រកធំបំផុតគឺ x ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x ៖

= lim
x→∞

√
1+ 1

x2 +
1√
x

4
√

1
x +

1
x3 −1

េនេពល x → ∞ តួែដលមាន្របភាគ x ភាគែបងខិតជិត 0 ៖

=

√
1+0+0

4
√

0+0−1
=

1
−1

=−1

ដូចេនះ lim
x→∞

√
x2+1+

√
x

4√x3+x−x
=−1

ខ . lim
x→∞

√
x2+1+

√
x

4√x2+1−x
៖

េធ្វីដូចខាងេលីែដរ ទាញ x ជាកតា្ត ៖

= lim
x→∞

√
1+ 1

x2 +
1√
x

4√x2+1
x −1

េដាយ 4√x2+1
x = 4

√
x2+1

x4 = 4
√

1
x2 +

1
x4 → 0 េពល x → ∞ ៖

=
1+0
0−1

=−1

ដូចេនះ lim
x→∞

√
x2+1+

√
x

4√x2+1−x
=−1
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គ . lim
x→∞

3√x−2
√

x3

4√x5+x
√

x
៖

សរេសររ៉ាឌីកាល់ជាស្វ័យគុណ្របភាគ ៖
ភាគយក ៖ x1/3 −2x3/2 ។ ដឺេ្រកធំបំផុតគឺ x3/2 ។
ភាគែបង ៖ x5/4 + x · x1/2 = x5/4 + x3/2 ។ ដឺេ្រកធំបំផុតគឺ
x3/2 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង x3/2 ៖

= lim
x→∞

x
1
3−

3
2 −2

x
5
4−

3
2 +1

= lim
x→∞

x−
7
6 −2

x−
1
4 +1

េដាយ x ស្វ័យគុណអវជិ្ជមានខិតជិត 0 េពល x → ∞ ៖

=
0−2
0+1

=−2

ដូចេនះ lim
x→∞

3√x−2
√

x3

4√x5+x
√

x
=−2

ឃ . lim
x→−∞

√
x2+1− 3√x2+1

2 4√x4+1− 5√x4+1
៖

កាលណា x →−∞ េនាះ √x2 = |x|=−x និង 4
√

x4 = |x|=
−x ។
ភាគយកដឺេ្រកធំបំផុតគឺ √

x2 ឯភាគែបងគឺ 4
√

x4 ។
ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង −x ៖

= lim
x→−∞

√
x2+1
−x −

3√x2+1
−x

2 4√x4+1
−x −

5√x4+1
−x

= lim
x→−∞

−
√

x2+1
x2 −0

−2 4
√

x4+1
x4 −0

=
−
√

1
−2 4

√
1
=

−1
−2

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→−∞

√
x2+1− 3√x2+1

2 4√x4+1− 5√x4+1
= 1

2
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ង . lim
x→+∞

√
x√

x+
√

x
៖

ែចកភាគយក និងភាគែបងនឹង √
x ៖

= lim
x→+∞

1√
x+

√
x√

x

= lim
x→+∞

1√
x+

√
x

x

= lim
x→+∞

1√
1+ 1√

x

=
1√

1+0
= 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x√

x+
√

x
= 1

ឆ . lim
x→∞

√
x2+2x−3+2x√

x2+4+x
៖

េបី x →+∞ ៖ ទាញ x ជាកតា្ត ៖

= lim
x→+∞

x
(√

1+ 2
x −

3
x2 +2

)
x
(√

1+ 4
x2 +1

)
=

√
1+2√
1+1

=
1+2
1+1

=
3
2

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x2+2x−3+2x√

x2+4+x
= 3

2

ច . lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x ៖
បញ្ចូ លេទក្នុងរ៉ាឌីកាល់ែតមួយ ៖

= lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
x

= lim
x→+∞

√
1+

√
x+

√
x

x

= lim
x→+∞

√
1+

√
x+

√
x

x2

= lim
x→+∞

√√√√1+

√
1
x
+

1
x
√

x

=

√
1+

√
0+0 =

√
1 = 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x = 1

ជ . lim
x→∞

4√x4+2
3√5+27x3

៖
ទាញ x ពីភាគយក និងភាគែបង (សន្មត x →+∞) ៖

= lim
x→∞

x 4
√

1+ 2
x4

x 3
√

5
x3 +27

=
4
√

1
3
√

27
=

1
3

ដូចេនះ lim
x→∞

4√x4+2
3√5+27x3

= 1
3
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ឈ . lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x+1
៖

ែចកភាគយកនិងភាគែបងនឹង √
x ៖

= lim
x→+∞

√
1+
√

1
x + . . .√

1+ 1
x

=

√
1+0√
1+0

= 1

ដូចេនះ lim
x→+∞

√
x+
√

x+
√

x
√

x+1
= 1

ដ . lim
x→1

x3−2x2+x
x2−1 ៖

ជំនួស x = 1 េគបានរាង 0
0 ។ េ្របី្រទឹស្ដីបទឡួពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ d
dx(x

3 −2x2 + x) = 3x2 −4x+1

េដរេីវភាគែបង ៖ d
dx(x

2 −1) = 2x

lim
x→1

3x2 −4x+1
2x

=
3(1)2 −4(1)+1

2(1)

=
3−4+1

2
=

0
2
= 0

ដូចេនះ lim
x→1

x3−2x2+x
x2−1 = 0

ញ . lim
x→+∞

√
x−

√
x+1

x+1 ៖
គុណកេន�មឆា្ល ស់ ៖

= lim
x→+∞

(
√

x−
√

x+1)(
√

x+
√

x+1)
(x+1)(

√
x+

√
x+1)

= lim
x→+∞

x− (x+1)
(x+1)(

√
x+

√
x+1)

= lim
x→+∞

−1
(x+1)(

√
x+

√
x+1)

្របភាគេនះមានភាគយកេថរ ឯភាគែបងខិតជិត +∞ ដូេច្នះ
លីមីតេស្មី 0 ។
ដូចេនះ lim

x→+∞

√
x−

√
x+1

x+1 = 0

ឋ . lim
x→3

x3−9x
x4−3x3−x+3៖

ជំនួស x = 3 បានរាង 0
0 ។ េ្របីឡួពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ d
dx(x

3 −9x) = 3x2 −9

េដរេីវភាគែបង ៖ d
dx(x

4 −3x3 − x+3) = 4x3 −9x2 −1

ជំនួស x = 3 ៖
ភាគយក ៖ 3(9)−9 = 27−9 = 18

ភាគែបង ៖ 4(27)−9(9)−1 = 108−81−1 = 26

lim
x→3

3x2 −9
4x3 −9x2 −1

=
18
26

=
9
13

ដូចេនះ lim
x→3

x3−9x
x4−3x3−x+3 = 9

13
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ឌ . lim
x→1

3√8x−2x
4√x−x ៖

ជំនួស x = 1 បានរាង 0
0 ។ េ្របីឡួពីតាល់ ៖

3
√

8x = 2x1/3 =⇒ (2x1/3)′ = 2
3 x−2/3 នាឲំ្យភាគយកេដរេីវ

បាន 2
3 x−2/3 −2 ។

ភាគែបង 4
√

x = x1/4 =⇒ (x1/4)′ = 1
4 x−3/4 នាឲំ្យភាគែបង

េដរេីវបាន 1
4 x−3/4 −1 ។

ជំនួស x = 1 ចំេពាះកេន�មថ្មី ៖

lim
x→1

2
3 x−2/3 −2
1
4 x−3/4 −1

=
2
3(1)−2
1
4(1)−1

=
2
3 −

6
3

1
4 −

4
4

=
−4/3
−3/4

=
16
9

ដូចេនះ lim
x→1

3√8x−2x
4√x−x = 16

9

ណ . lim
x→0

5x−1
x ៖

រាង 0
0 ។ េ្របីឡួពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ d
dx(5

x −1) = 5x ln5

េដរេីវភាគែបង ៖ d
dx(x) = 1

lim
x→0

5x ln5
1

= 50 ln5 = 1 · ln5 = ln5

ដូចេនះ lim
x→0

5x−1
x = ln5

ថ . lim
x→0

ex−e−x

x ៖
រាង 0

0 ។ េ្របីឡួពីតាល់ ៖
េដរេីវភាគយក ៖ ex − e−x(−1) = ex + e−x

េដរេីវភាគែបង ៖ 1

lim
x→0

ex + e−x

1
= e0 + e0 = 1+1 = 2

ដូចេនះ lim
x→0

ex−e−x

x = 2

ឍ . lim
x→1

√
x+1−

√
2

x2−1 ៖
រាង 0

0 ។ េ្របីឡួពីតាល់ ៖
េដរេីវភាគយក ៖ d

dx(
√

x+1) = 1
2
√

x+1

េដរេីវភាគែបង ៖ d
dx(x

2 −1) = 2x

lim
x→1

1
2
√

x+1

2x
=

1
2
√

2

2
=

1
4
√

2
=

√
2

8

ដូចេនះ lim
x→1

√
x+1−

√
2

x2−1 =
√

2
8

ត . lim
x→1

3x3−3
3x−3 ៖

រាង 0
0 ។ េ្របីឡួពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ 9x2

េដរេីវភាគែបង ៖ 3x ln3

lim
x→1

9x2

3x ln3
=

9(1)2

31 ln3
=

9
3ln3

=
3

ln3

ដូចេនះ lim
x→1

3x3−3
3x−3 = 3

ln3

ទ . lim
x→0

ex−1
x2 ៖

រាង 0
0 ។ េ្របីឡួពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ ex

េដរេីវភាគែបង ៖ 2x

lim
x→0

ex

2x
=

1
0
= ∞

េនះែលងជារាងមិនកំណត់ េហយី វាេស្មីនឹង ∞ (គា្ម នលីមីត
កំណត់) ។
ដូចេនះ lim

x→0
ex−1

x2 = ∞
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ធ . lim
x→ π

3

1−cosx
π−3x ៖

ជំនួស x = π
3 ៖ 1− cos π

3 = 1− 1
2 = 1

2 និង π −3
(π

3

)
= 0

។
រាងគឺ 1/2

0 ដូេច្នះលីមីតេស្មី ∞ ។ មិនចាបំាចេ់្របីឡួពីតាលេ់ទ ។
ដូចេនះ lim

x→ π
3

1−cosx
π−3x = ∞

ន . lim
x→0

sinx
ex−1៖

រាង 0
0 ។ េ្របីឡួពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ cosx

េដរេីវភាគែបង ៖ ex

lim
x→0

cosx
ex =

cos0
e0 =

1
1
= 1

ដូចេនះ lim
x→0

sinx
ex−1 = 1

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២១ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២១
្របធាន៖ េដាយេ្របី្រទឹស្ដីបទឡូពីតាល់ ចូរេដាះ្រសាយលីមីតខាងេ្រកាម៖

ក . lim
x→0

arctan3x
arcsin2x

ជំនួស x = 0បានរាង 0
0 ។ អនុវត្តវធិានឡូពីតាលេ់ដាយេធ្វេីដរេីវ

ភាគយក និងភាគែបង ៖
េដរេីវភាគយក ៖ d

dx(arctan3x) = (3x)′

1+(3x)2 =
3

1+9x2 ។
េដរេីវភាគែបង ៖ d

dx(arcsin2x) = (2x)′√
1−(2x)2

= 2√
1−4x2 ។

ជំនួសចូលលីមីត ៖

lim
x→0

3
1+9x2

2√
1−4x2

=
3
1
2
1

=
3
2

ដូចេនះ lim
x→0

arctan3x
arcsin2x = 3

2

គ . lim
x→0

x3+πx
sin3x

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ 3x2 +π ។
េដរេីវភាគែបង ៖ 3cos3x ។
ជំនួស x = 0 ៖

lim
x→0

3x2 +π
3cos3x

=
0+π
3(1)

=
π
3

ដូចេនះ lim
x→0

x3+πx
sin3x = π

3

ខ . lim
x→0

ex−e−x

2x−sinx

ជំនួស x = 0 បានរាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ ex − e−x(−1) = ex + e−x ។
េដរេីវភាគែបង ៖ 2− cosx ។
ជំនួស x = 0 ៖

lim
x→0

ex + e−x

2− cosx
=

1+1
2−1

=
2
1
= 2

ដូចេនះ lim
x→0

ex−e−x

2x−sinx = 2

ឃ . lim
x→0

ln(1+4x)
3x−1

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ 4
1+4x ។

េដរេីវភាគែបង ៖ 3x ln3 ។
ជំនួស x = 0 ៖

lim
x→0

4
1+4x

3x ln3
=

4
1 · ln3

=
4

ln3

ដូចេនះ lim
x→0

ln(1+4x)
3x−1 = 4

ln3
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ង . lim
x→0

sin4x
ln(1+sinx)

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ 4cos4x ។
េដរេីវភាគែបង ៖ cosx

1+sinx ។
ជំនួស x = 0 ៖

lim
x→0

4cos4x
cosx

1+sinx
=

4(1)
1

1+0

= 4

ដូចេនះ lim
x→0

sin4x
ln(1+sinx) = 4

ឆ . lim
x→0

arctanx+x2

23x−32x

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ 1
1+x2 +2x ។

េដរេីវភាគែបង ៖
3 ·23x ln2−2 ·32x ln3 ។
ជំនួស x = 0 ៖

lim
x→0

1
1+x2 +2x

3 ·23x ln2−2 ·32x ln3
=

1
1+0 +0

3ln2−2ln3

=
1

3ln2−2ln3

េដាយ 3ln2−2ln3 = ln(23)− ln(32) = ln
( 8

9

) ។
ដូចេនះ lim

x→0
arctanx+x2

23x−32x = 1
ln(8/9)

ឈ . lim
x→0

e3x−e−2x

2arcsinx−sinx

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ 3e3x +2e−2x ។
េដរេីវភាគែបង ៖ 2√

1−x2 − cosx ។
ជំនួស x = 0 ៖

lim
x→0

3e3x +2e−2x

2√
1−x2 − cosx

=
3(1)+2(1)

2
1 −1

=
5

2−1
= 5

ដូចេនះ lim
x→0

e3x−e−2x

2arcsinx−sinx = 5

ច . lim
x→0

3ln(1−2x)
2arctan3x

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ 3 · −2
1−2x =

−6
1−2x ។

េដរេីវភាគែបង ៖ 2 · 3
1+9x2 =

6
1+9x2 ។

ជំនួស x = 0 ៖

lim
x→0

−6
1−2x

6
1+9x2

=
−6/1
6/1

=−1

ដូចេនះ lim
x→0

3ln(1−2x)
2arctan3x =−1

ជ . lim
x→ π

2

arctan(x− π
2 )

π−2x

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ 1
1+(x−π/2)2 ។

េដរេីវភាគែបង ៖ −2 ។
ជំនួស x = π

2 ៖

lim
x→ π

2

1
1+(x−π/2)2

−2
=

1
1+0

−2
=−1

2

ដូចេនះ lim
x→ π

2

arctan(x− π
2 )

π−2x =− 1
2

ញ . lim
x→0

ln(cos3x)
arctan4x

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ (cos3x)′

cos3x = −3sin3x
cos3x =−3tan3x ។

េដរេីវភាគែបង ៖ 4
1+16x2 ។

ជំនួស x = 0 ៖

lim
x→0

−3tan3x
4

1+16x2

=
−3tan0

4
1+0

=
0
4
= 0

ដូចេនះ lim
x→0

ln(cos3x)
arctan4x = 0
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ដ . lim
x→0

(1+x)2−(1+2x)
x2+4x3

ជំនួស x = 0 បានរាង 0
0 ។

េយងីអាចពនា្ល តភាគយកមុននឹងេធ្វីេដរេីវ ៖
(1+ x)2 − (1+2x) = 1+2x+ x2 −1−2x = x2 ។
លីមីតកា្ល យជា ៖

lim
x→0

x2

x2 +4x3 = lim
x→0

x2

x2(1+4x)

= lim
x→0

1
1+4x

=
1
1
= 1

ដូចេនះ lim
x→0

(1+x)2−(1+2x)
x2+4x3 = 1

ឌ . lim
x→0

1−cos4 x
4x2

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ −4cos3 x(−sinx) = 4cos3 xsinx ។
េដរេីវភាគែបង ៖ 8x ។

lim
x→0

4cos3 xsinx
8x

= lim
x→0

1
2

cos3 x · sinx
x

=
1
2
(1)3(1) =

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cos4 x
4x2 = 1

2

ឋ . lim
x→−1

(x2+3x+2)2

x3−3x−2

ជំនួស x =−1 បានរាង 0
0 ។ បំែបកជាកតា្ត សិន ៖

x2 +3x+2 = (x+1)(x+2)នាឱំ្យភាគយកគឺ (x+1)2(x+

2)2 ។
ភាគែបង x3 −3x−2 = (x+1)2(x−2) ។
លីមីតកា្ល យជា ៖

lim
x→−1

(x+1)2(x+2)2

(x+1)2(x−2)

= lim
x→−1

(x+2)2

x−2
=

(−1+2)2

−1−2
=−1

3

ដូចេនះ lim
x→−1

(x2+3x+2)2

x3−3x−2 =−1
3

ឍ . lim
x→0

1−cosx
2xsinx

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវភាគយក ៖ sinx ។
េដរេីវភាគែបង ៖ 2sinx+2xcosx (តាមវធិានេដរេីវផលគុណ)
។
នាឱំ្យលីមីតកា្ល យជា ៖

lim
x→0

sinx
2sinx+2xcosx

(
រាង 0

0

)

េ្របីឡូពីតាល់ម្ដងេទៀត ៖
េដរេីវភាគយកម្ដងេទៀត ៖ cosx ។
េដរេីវភាគែបងម្ដងេទៀត ៖
2cosx+2(cosx− xsinx)

= 4cosx−2xsinx ។
ជំនួស x = 0 ៖

lim
x→0

cosx
4cosx−2xsinx

=
1

4(1)−0
=

1
4

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosx
2xsinx = 1

4
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ណ . lim
x→0

x−sinx
ex−e−x−2x

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវទី១ ៖
1− cosx

ex + e−x −2
→ 0

0

េដរេីវទី២ ៖
sinx

ex − e−x → 0
0

េដរេីវទី៣ ៖

lim
x→0

cosx
ex + e−x =

cos0
e0 + e−0 =

1
1+1

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→0

x−sinx
ex−e−x−2x =

1
2

ថ . lim
x→0

x3

x−arctanx

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវទី១ ៖
3x2

1− 1
1+x2

=
3x2

1+x2−1
1+x2

=
3x2

x2

1+x2

= 3(1+ x2)

ជំនួស x = 0 ៖ 3(1+0) = 3 ។
ដូចេនះ lim

x→0
x3

x−arctanx = 3

ត . lim
x→0

e3x−3x−1
sin2 x

រាង 0
0 ។ េ្របីឡូពីតាល់ ៖

េដរេីវទី១ ៖
3e3x −3

2sinxcosx
=

3e3x −3
sin2x

→ 0
0

េដរេីវទី២ ៖

lim
x→0

9e3x

2cos2x
=

9(1)
2(1)

=
9
2

ដូចេនះ lim
x→0

e3x−3x−1
sin2 x

= 9
2

ទ . lim
x→1

sin(lnx)
lnx

តាង u = lnx ។ កាលណា x → 1 េនាះ u → 0 ។

lim
x→1

sin(lnx)
lnx

= lim
u→0

sinu
u

= 1

ដូចេនះ lim
x→1

sin(lnx)
lnx = 1
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ធ . lim
x→−∞

tan(ex)
ex

តាង u = ex ។ កាលណា x →−∞ េនាះ u → 0 ។

lim
x→−∞

tan(ex)

ex = lim
u→0

tanu
u

= 1

ដូចេនះ lim
x→−∞

tan(ex)
ex = 1

ប . lim
x→0

sin(sin2 2x)
x2

បំែបកកេន�មេដាយេ្របីរូបមន្តលីមីត្រតីេកាណមា្រត ៖

lim
x→0

sin(sin2 2x)
x2

= lim
x→0

[
sin(sin2 2x)

sin2 2x
· sin2 2x
(2x)2 ·4

]
= 1 ·12 ·4 = 4

ដូចេនះ lim
x→0

sin(sin2 2x)
x2 = 4

ព . lim
x→1

cos( πx
2 )

1−x

តាង u = 1−x ⇒ x = 1−u ។ កាលណា x → 1 េនាះ u → 0

។

lim
x→1

cos
(πx

2

)
1− x

= lim
u→0

cos
(

π(1−u)
2

)
u

= lim
u→0

cos
(π

2 −
πu
2

)
u

= lim
u→0

sin
(πu

2

)
u

= lim
u→0

[
sin
(πu

2

)
πu
2

· π
2

]
= 1 · π

2
=

π
2

ដូចេនះ lim
x→1

cos( πx
2 )

1−x = π
2

ន . lim
x→0

sin(x2)
x

គុណភាគយក និងភាគែបងនឹង x ៖

lim
x→0

sin(x2)

x
= lim

x→0

(
sin(x2)

x2 · x
)
= 1 ·0 = 0

ដូចេនះ lim
x→0

sin(x2)
x = 0

ផ . lim
x→0

1−cosx
x2

េ្របីរូបមន្ត 1− cosx = 2sin2 ( x
2

) ៖
lim
x→0

1− cosx
x2 = lim

x→0

2sin2 ( x
2

)
x2

= lim
x→0

2
(

sin x
2

x
2

· 1
2

)2

= 2 ·
(

1 · 1
2

)2

=
1
2

ដូចេនះ lim
x→0

1−cosx
x2 = 1

2

ភ . lim
x→0

(1−cos2x)sin5x
x2 sin3x

េ្របីរូបមន្ត 1− cos2x = 2sin2 x ៖

lim
x→0

(1− cos2x)sin5x
x2 sin3x

= lim
x→0

2sin2 x · sin5x
x2 sin3x

= lim
x→0

[
2
(

sinx
x

)2

· sin5x
5x

· 3x
sin3x

· 5
3

]

= 2(1)2(1)(1) · 5
3
=

10
3

ដូចេនះ lim
x→0

(1−cos2x)sin5x
x2 sin3x = 10

3
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ម . lim
x→0

sin4x
1−

√
1−x

គុណភាគយក និងភាគែបងនឹងកេន�មឆា្ល ស់ 1+√
1− x ៖

lim
x→0

sin4x
1−

√
1− x

= lim
x→0

sin4x(1+
√

1− x)
(1−

√
1− x)(1+

√
1− x)

= lim
x→0

sin4x(1+
√

1− x)
1− (1− x)

= lim
x→0

[
sin4x

4x
·4(1+

√
1− x)

]
= 1 ·4(1+1) = 8

ដូចេនះ lim
x→0

sin4x
1−

√
1−x

= 8

រ . lim
x→0

cosx+4tanx
2−x−2x4

ជំនួស x = 0 ចូលក្នុងកេន�ម ៖

lim
x→0

cosx+4tanx
2− x−2x4 =

cos0+4tan0
2−0−2(0)4

=
1+4(0)

2
=

1
2

ដូចេនះ lim
x→0

cosx+4tanx
2−x−2x4 = 1

2

យ . lim
x→0

sinx√
x2

េដាយសារ √x2 = |x| េយងី្រត�វគណនាលីមីតេឆ្វង និងសា្ដ ំ ៖
• លីមីតសា្ដ ំ (x → 0+) េនាះ x > 0 ⇒ |x|= x ៖

lim
x→0+

sinx
|x|

= lim
x→0+

sinx
x

= 1

• លីមីតេឆ្វង (x → 0−) េនាះ x < 0 ⇒ |x|=−x ៖

lim
x→0−

sinx
|x|

= lim
x→0−

sinx
−x

=−1

េដាយសារលីមីតេឆ្វងមិនេស្មីនឹងលីមីតសា្ដ ។ំ
ដូចេនះ lim

x→0
sinx√

x2 គា្ម នលីមីត

ល . lim
x→0

√
x+4−2
sin5x

គុណភាគយក និងភាគែបងនឹងកេន�មឆា្ល ស់ √x+4+2 ៖

lim
x→0

√
x+4−2
sin5x

= lim
x→0

(
√

x+4−2)(
√

x+4+2)
sin5x(

√
x+4+2)

= lim
x→0

x+4−4
sin5x(

√
x+4+2)

= lim
x→0

[
5x

sin5x
· 1

5(
√

x+4+2)

]
=

1
5(
√

0+4+2)
=

1
20

ដូចេនះ lim
x→0

√
x+4−2
sin5x = 1

20
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វ . lim
x→1

sin(1−x)√
x−1

គុណភាគយក និងភាគែបងនឹងកេន�មឆា្ល ស់ √x+1 ៖

lim
x→1

sin(1− x)√
x−1

= lim
x→1

sin(1− x)(
√

x+1)
(
√

x−1)(
√

x+1)

= lim
x→1

sin(1− x)(
√

x+1)
x−1

= lim
x→1

[
sin(1− x)
−(1− x)

· (
√

x+1)
]

=−1 · (
√

1+1) =−2

ដូចេនះ lim
x→1

sin(1−x)√
x−1 =−2

ស . lim
a→π

sina
1− a2

π2

តាង u= π−a⇒ a= π−u ។កាលណា a→ π េនាះ u→ 0

។

lim
a→π

sina

1− a2

π2

= lim
u→0

sin(π −u)

1− (π−u)2

π2

= lim
u→0

sinu
π2−(π2−2πu+u2)

π2

= lim
u→0

sinu
2πu−u2

π2

= lim
u→0

[
sinu

u
· π2

2π −u

]
= 1 · π2

2π −0
=

π
2

ដូចេនះ lim
a→π

sina
1− a2

π2

= π
2
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់្របឡងថា្ន ក់ជាតិ

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២២ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២២
្របធាន៖ គណនាលីមីត lim

x→0
2−

√
x+4

x ។

ចេម្លើយ៖ េយងីមានលីមីតមានរាងមិនកំណត់ [ 0
0

]
lim
x→0

2−
√

x+4
x

= lim
x→0

(2−
√

x+4)(2+
√

x+4)
x(2+

√
x+4)

= lim
x→0

4− (x+4)
x(2+

√
x+4)

= lim
x→0

−x
x(2+

√
x+4)

= lim
x→0

−1
2+

√
x+4

=
−1

2+
√

4
=−1

4

ដូចេនះ៖ lim
x→0

2−
√

x+4
x =− 1

4 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៣ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៣

្របធាន៖ f ជាអនុគមន៍កំណត់េដាយ f (x) =

x−2+ e
lnx េបី x > 0

m េបី x = 0
។ គណនា lim

x→0+
f (x) ។

កំណត់តៃម្ល m េដីម្បឲី្យអនុគមន៍ f ជាប់ខាងសា្ដ ្ំរតង់ x = 0 ។
ចេម្លើយ៖

• គណនាលមីីតខាងសា្ដ ្ំរតង់ 0៖

lim
x→0+

f (x) = lim
x→0+

(
x−2+

e
lnx

)
េដាយ lim

x→0+
lnx =−∞ នាឲំ្យ lim

x→0+
e

lnx = 0 ។ ដូចេនះ lim
x→0+

f (x) = 0−2+0 =−2 ។

• កំណត់តៃម្ល m៖ េដីម្បឲី្យអនុគមន៍ f ជាប់ខាងសា្ដ ្ំរតង់ x = 0 លុះ្រតាែត lim
x→0+

f (x) = f (0) ។ េដាយ f (0) = m និង
lim

x→0+
f (x) =−2 េយងីបាន m =−2 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៤ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៤
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→0
sinx+ex−1

x2+x ខ . lim
x→+∞

lnx+2
x+1

ចេម្លើយ៖
ក . គណនា lim

x→0
sinx+ex−1

x2+x (រាងមិនកំណត់ [ 0
0

]
)

lim
x→0

sinx+ ex −1
x(x+1)

= lim
x→0

sinx
x + ex−1

x
x+1

=
1+1
0+1

= 2

ដូចេនះ៖ lim
x→0

sinx+ex−1
x2+x = 2 ។

ខ . គណនា lim
x→+∞

lnx+2
x+1 (រាងមិនកំណត់ [∞

∞
]
)

lim
x→+∞

lnx+2
x+1

= lim
x→+∞

x
( lnx

x + 2
x

)
x
(
1+ 1

x

) = lim
x→+∞

lnx
x + 2

x

1+ 1
x

=
0+0
1+0

= 0

ដូចេនះ៖ lim
x→+∞

lnx+2
x+1 = 0 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៥ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៥
្របធាន៖
ក . គណនាលីមីត៖ lim

x→+∞
ex ln(x+1)

x2 ។
ខ . គណនាេដរេីវៃន y = ex ln(x+1),x >−1 ។ ទាញរក្រពីមីទីវៃន f (x) = ex ln(x+1)+ ex+1

x+1 េដាយដឹងថា្រពីមីទីវមានតៃម្ល
េស្មី 1 ចំេពាះ x = 0 ។
ចេម្លើយ៖
ក . គណនាលីមីត៖

lim
x→+∞

ex ln(x+1)
x2 = lim

x→+∞

[
ex

x2 ln(x+1)+
1
x2

]

េដាយ lim
x→+∞

ex

x2 =+∞ និង lim
x→+∞

ln(x+1) = +∞ នាឲំ្យលីមីតេស្មី +∞ ។ ដូចេនះ lim
x→+∞

ex ln(x+1)
x2 =+∞ ។

ខ . គណនាេដរេីវនិងទាញរក្រពីមីទីវ៖ េយងីមាន y = ex ln(x+1)

y′ = (ex)′ ln(x+1)+ ex(ln(x+1))′ = ex ln(x+1)+ ex 1
x+1

= ex ln(x+1)+
ex

x+1

េយងីមាន f (x) = ex ln(x+1)+ ex+1
x+1 = ex ln(x+1)+ ex

x+1 +
1

x+1 = y′+ 1
x+1 ។

ដូចេនះ្រពីមីទីវ F(x) = y+ ln |x+1|+C = ex ln(x+1)+ ln(x+1)+C េដាយ x >−1 ។
េដាយ F(0) = 1 =⇒ e0 ln(1)+ ln(1)+C = 1 =⇒ C = 1 ។
ដូចេនះ៖ F(x) = ex ln(x+1)+ ln(x+1)+1 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៦ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៦
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→ π
3

√
2cosx−1

2cos2x+1 ខ . lim
x→0

1
(x+a)2

− 1
a2

x

ចេម្លើយ៖
ក . គណនាលីមីត lim

x→ π
3

√
2cosx−1

2cos2x+1 (រាង [0
0

]
)

តាង u = x− π
3 =⇒ x = u+ π

3 កាលណា x → π
3 េនាះ u → 0 ។

lim
u→0

√
2cos(u+ π

3 )−1

2cos(2u+ 2π
3 )+1

= lim
u→0

√
cosu−

√
3sinu−1

2(− 1
2 cos2u−

√
3

2 sin2u)+1
= lim

u→0

√
cosu−

√
3sinu−1

1− cos2u−
√

3sin2u

េដាយេ្របីរូបមន្ត 1− cos2u = 2sin2 u ែតេដាយស្មុគសា្ម ញេយងីអាចេ្របី្រទឹស្ដីបទឡូពីតាល់៖

L = lim
x→ π

3

−2sinx
2
√

2cosx−1

−4sin2x
= lim

x→ π
3

sinx
4sin2x

√
2cosx−1

=

√
3

2

4(
√

3
2 )
√

2(1/2)
=

1
4

ដូចេនះ៖ លីមីតេស្មី 14 ។

ខ . គណនាលីមីត lim
x→0

1
(x+a)2

− 1
a2

x (រាង [ 0
0

]
)

L = lim
x→0

a2 − (x+a)2

x(x+a)2a2 = lim
x→0

−x(2a+ x)
x(x+a)2a2 = lim

x→0

−(2a+ x)
(x+a)2a2 =

−2a
a4 =− 2

a3

ដូចេនះ៖ លីមីតេស្មី − 2
a3 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៧ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៧
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→ π
4

2sin(x− π
4 )

π
4 −x

ខ . lim
x→0

2−sin5x√
5−

√
x+5

គ . lim
x→0

1−cos2 3x
−2x2 ឃ . lim

x→0
x2+x
|x|

ចេម្លើយ៖
ក . គណនា lim

x→ π
4

2sin(x− π
4 )

π
4 −x ៖

តាង u = x− π
4 េនាះ u → 0 ។ លីមីតេទជា៖ lim

u→0
2sinu
−u =−2 lim

u→0
sinu

u =−2(1) =−2 ។
ខ . គណនា lim

x→0
2−sin5x√
5−

√
x+5
៖

្រតង់ x = 0 កេន�មភាគយក 2− sin0 = 2 ឯភាគែបង √
5−

√
5 = 0 ។ លីមីតមានរាង 2

0 = ∞ ។ េដាយលីមីតេឆ្វងសា្ដ មំាន
សញញ ខុសគា្ន ដូចេនះលីមីតគា្ម នតៃម្ល។
គ . គណនា lim

x→0
1−cos2 3x
−2x2 = lim

x→0
sin2 3x
−2x2 =− 1

2 lim
x→0

( sin3x
3x ×3

)2
=− 9

2 ។
ឃ . គណនា lim

x→0
x2+x
|x| ៖

េបី x → 0+ លីមីតេស្មី 1 ។ េបី x → 0− លីមីតេស្មី −1 ។ លីមីតគា្ម នតៃម្ល។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៨ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៨
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→1
x3−x2+x−1

x−1
ខ . lim

x→ π
2

sin2 x−1
1+sinx

គ . lim
x→+∞

(
√

x2 + x− x) ឃ . lim
x→0

(e−x+ex)sin2 x
2x2

ង . lim
x→+∞

[
ln(x+2)− lnx− 2

x+2 +
1
4

]
ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→1

x2(x−1)+(x−1)
x−1 = lim

x→1

(x−1)(x2+1)
x−1 = lim

x→1
(x2 +1) = 2 ។

ខ . lim
x→ π

2

(sinx−1)(sinx+1)
1+sinx = lim

x→ π
2

(sinx−1) = 1−1 = 0 ។

គ . lim
x→+∞

(
√

x2 + x− x) = lim
x→+∞

x2+x−x2
√

x2+x+x
= lim

x→+∞
x

x
√

1+1/x+x
= lim

x→+∞
1√

1+1/x+1
= 1

2 ។

ឃ . lim
x→0

e−x+ex

2 ×
( sinx

x

)2
= 1+1

2 × (1)2 = 1 ។

ង . lim
x→+∞

[
ln
( x+2

x

)
− 2

x+2 +
1
4

]
= ln(1)−0+ 1

4 = 1
4 ។
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េម
េរៀ
នទ
ី5

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
ល
ហា
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បត
ិបត
្តិ

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៩ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី២៩
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→2
x3−8√
x+2−2

ខ . lim
x→0

cosx−1
sin2 x

គ . lim
x→0

2sin3x
x

ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→2

(x−2)(x2+2x+4)(
√

x+2+2)
x+2−4 = lim

x→2
(x2 +2x+4)(

√
x+2+2) = (12)(4) = 48 ។

ខ . lim
x→0

−(1−cosx)
1−cos2 x = lim

x→0
−1

1+cosx =− 1
2 ។

គ . lim
x→0

2sin3x
3x ×3 = 2(1)×3 = 6 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣០ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣០
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→1
1−x2

x2+2−3x ខ . lim
x→3

√
x+6−3
x3−27 គ . lim

x→0
5sin5x

x

ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→1

(1−x)(1+x)
(x−1)(x−2) = lim

x→1

−(x−1)(x+1)
(x−1)(x−2) = lim

x→1

−(x+1)
x−2 = −2

−1 = 2 ។
ខ . lim

x→3
x+6−9

(x−3)(x2+3x+9)(
√

x+6+3)
= lim

x→3
x−3

(x−3)(x2+3x+9)(
√

x+6+3)
= 1

27(6) =
1

162 ។
គ . lim

x→0
5sin5x

5x ×5 = 25 ។



290 េមេរៀនទី 5 ដំេណាះ្រសាយលហំាត់្របតិបត្តិ
េម
េរៀ
នទ
ី5

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិ

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣១ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣១
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→1
1−x2

x3−x2+x−1 ខ . lim
x→0

sin3x
−x គ . lim

x→0

√
x+2−

√
2−x

sinx

ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→1

(1−x)(1+x)
x2(x−1)+(x−1) = lim

x→1

−(x−1)(x+1)
(x−1)(x2+1) = lim

x→1

−(x+1)
x2+1 = −2

2 =−1 ។
ខ . lim

x→0
sin3x
−x =−3 lim

x→0
sin3x

3x =−3(1) =−3 ។
គ . lim

x→0

x+2−(2−x)
sinx(

√
x+2+

√
2−x)

= lim
x→0

2x
sinx(

√
x+2+

√
2−x)

= lim
x→0

2
sinx

x (
√

x+2+
√

2−x)
= 2

1(2
√

2)
=

√
2

2 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣២ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣២
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→1

x2(x−2)+x2+x−1
1−x ខ . lim

x→0
−2x

sin3x គ . lim
x→ π

3

sinx−
√

3cosx
2(π−3x)

ចេម្លើយ៖
ក . ភាគយក x3 −2x2 + x2 + x−1 = x3 − x2 + x−1 = x2(x−1)+(x−1) = (x−1)(x2 +1) ។
លីមីតេស្មី lim

x→1

(x−1)(x2+1)
−(x−1) = lim

x→1
−(x2 +1) =−2 ។

ខ . lim
x→0

−2x
sin3x =−2

3 lim
x→0

3x
sin3x =− 2

3(1) =− 2
3 ។

គ . តាង u = x− π
3 =⇒ x = u+ π

3 ។ កាលណា x → π
3 េនាះ u → 0 ។

ភាគែបង 2(π −3x) = 2(−3)(x− π
3 ) =−6u ។

ភាគយក sinx−
√

3cosx = 2(1
2 sinx−

√
3

2 cosx) = 2sin(x− π
3 ) = 2sinu ។

លីមីតេស្មី lim
u→0

2sinu
−6u =−1

3 lim
u→0

sinu
u =−1

3 ។
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េម
េរៀ
នទ
ី5

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិ

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៣ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៣
្របធាន៖ គណនាលីមីត
ក . lim

x→+∞

[√
x2 +2x+3− (x+1)

]
ខ . lim

x→0
−2xsinx
1−cos2 x គ . lim

x→− π
2

1+sinx
sin4 x−1

ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→+∞
x2+2x+3−(x+1)2
√

x2+2x+3+(x+1)
= lim

x→+∞
x2+2x+3−x2−2x−1√
x2(1+2/x+3/x2)+x+1

= lim
x→+∞

2
x
√

1+0+x
= lim

x→+∞
2
2x = 0 ។

ខ . lim
x→0

−2xsinx
sin2 x

= lim
x→0

−2x
sinx =−2(1) =−2 ។

គ . lim
x→− π

2

1+sinx
(sin2 x−1)(sin2 x+1)

= lim
x→− π

2

1+sinx
(sinx−1)(sinx+1)(sin2 x+1)

= lim
x→− π

2

1
(sinx−1)(sin2 x+1)

= 1
(−1−1)((−1)2+1) =−1

4 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៤ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៤
្របធាន៖ គណនាលីមីត
ក . lim

x→3

√
3x2 −11 ខ . lim

x→ π
3

√
3sin(x− π

3 )
π
3 −x គ . lim

x→+∞
(2x−7−11lnx)

ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→3

√
3x2 −11 =

√
3(3)2 −11 =

√
27−11 =

√
16 = 4 ។

ខ . តាង u = x− π
3 េនាះ π

3 − x =−u ។ lim
u→0

√
3sinu
−u =−

√
3(1) =−

√
3 ។

គ . lim
x→+∞

x
(
2− 7

x −11 lnx
x

)
= (+∞)(2−0−0) = +∞ ។
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េម
េរៀ
នទ
ី5

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិ

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៥ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៥
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→0
ex+1
2ex ខ . lim

x→1

√
x+3−2√

x−1 គ . lim
x→ π

3

√
3( π

3 −x)
sin(x− π

3 )

ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→0
ex+1
2ex = e0+1

2e0 = 1+1
2(1) =

2
2 = 1 ។

ខ . lim
x→1

(
√

x+3−2)(
√

x+3+2)(
√

x+1)
(
√

x−1)(
√

x+1)(
√

x+3+2)
= lim

x→1

(x+3−4)(
√

x+1)
(x−1)(

√
x+3+2)

= lim
x→1

(x−1)(
√

x+1)
(x−1)(

√
x+3+2)

= lim
x→1

√
x+1√

x+3+2
= 1+1√

4+2
= 1

2 ។
គ . តាង u = x− π

3 េនាះ π
3 − x =−u ។ lim

u→0

√
3(−u)
sinu =−

√
3 lim

u→0
u

sinu =−
√

3(1) =−
√

3 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៦ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៦
្របធាន៖ គណនាលីមីត
ក . lim

x→+∞

[
x ln
(
1+ 1

x

)]
(េគដឹងថា lim

x→0

ln(1+x)
x = 1) ខ . lim

x→− π
2

1−sin2 x
2+2sinx

គ . lim
x→3

x3−27
27(

√
x+6−3)

ចេម្លើយ៖
ក . តាង u = 1

x កាលណា x →+∞ េនាះ u → 0 ។ លីមីតកា្ល យជា lim
u→0

1
u ln(1+u) = lim

u→0

ln(1+u)
u = 1 ។

ខ . lim
x→− π

2

(1−sinx)(1+sinx)
2(1+sinx) = lim

x→− π
2

1−sinx
2 = 1−(−1)

2 = 1 ។

គ . lim
x→3

(x−3)(x2+3x+9)(
√

x+6+3)
27(x+6−9) = lim

x→3

(x−3)(x2+3x+9)(
√

x+6+3)
27(x−3) = lim

x→3

(x2+3x+9)(
√

x+6+3)
27 = 27×6

27 = 6 ។
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េម
េរៀ
នទ
ី5

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិ

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៧ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៧
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→0
(2e3x − xex +2ex +4) ខ . រកតៃម្ល a េបី lim

x→+∞
8x2−x+1

ax2+8 = 1

គ . lim
x→−∞

(x+
√

x2 +9) ឃ . lim
x→0

sinx−sinxcosx
x3

ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→0
(2e3x − xex +2ex +4) = 2(1)−0(1)+2(1)+4 = 8 ។

ខ . តាមលក្ខណៈលីមីតអនន្តៃនអនុគមនស៍និទានេដាយដឺេ្រកភាគយកេស្មីភាគែបង lim
x→+∞

8x2−x+1
ax2+8 = 8

a ។ េដាយ 8
a = 1 =⇒

a = 8 ។
គ . lim

x→−∞
(x+

√
x2 +9) = lim

x→−∞
x2−(x2+9)
x−

√
x2+9

= lim
x→−∞

−9
x−|x|

√
1+9/x2

= lim
x→−∞

−9
x+x

√
1+9/x2

= lim
x→−∞

−9
x(1+

√
1+0)

= 0 ។

ឃ . lim
x→0

sinx(1−cosx)
x3 = lim

x→0
sinx

x × 1−cosx
x2 = 1× 1

2 = 1
2 ។
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ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៨ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៨
្របធាន៖ គណនាលីមីត៖
ក . lim

x→1
(
√

x2 −1+3x) ខ . lim
x→0

e4x−1
ex−1

គ . lim
x→2

2−
√

x+2
x3−8

ឃ . lim
x→ π

3

x− π
3

sinx−
√

3cosx

ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→1
(
√

x2 −1+3x) =
√

12 −1+3(1) = 3 ។
ខ . lim

x→0
e4x−1
ex−1 = lim

x→0
e4x−1

4x × 4x
ex−1 = lim

x→0
e4x−1

4x × x
ex−1 ×4 = 1×1×4 = 4 ។

គ . lim
x→2

(2−
√

x+2)(2+
√

x+2)
(x−2)(x2+2x+4)(2+

√
x+2)

= lim
x→2

−(x−2)
(x−2)(x2+2x+4)(2+

√
x+2)

= lim
x→2

−1
(x2+2x+4)(2+

√
x+2)

= −1
12(4) =− 1

48 ។
ឃ . តាង u = x− π

3 =⇒ x = u+ π
3 ។ ភាគែបង sinx−

√
3cosx = 2( 1

2 sinx−
√

3
2 cosx) = 2sin(x− π

3 ) = 2sinu ។
លីមីតកា្ល យជា lim

u→0
u

2sinu = 1
2 lim

u→0
u

sinu = 1
2(1) =

1
2 ។
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េម
េរៀ
នទ
ី5

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិ

ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៩ដំេណាះ្រសាយលហំាត់ទី៣៩
្របធាន៖ គណនា៖
ក . lim

x→3

√
3x2+9
x2−5

ខ . lim
x→+∞

1+3x2
√

x4+1

គ . lim
x→1

sin(2x−2)
1−x

ឃ . lim
x→e

2(ln2 x+1)−4lnx
4(1−lnx)

ចេម្លើយ៖
ក . lim

x→3

√
3x2+9
x2−5 =

√
3(3)2+9

32−5 =
√

27+9
9−5 =

√
36
4 =

√
9 = 3 ។

ខ . lim
x→+∞

1+3x2
√

x4+1
= lim

x→+∞

x2( 1
x2 +3)

x2
√

1
x4 +1

= lim
x→+∞

1
x2 +3√

1
x4 +1

= 0+3√
0+1

= 3 ។

គ . តាង u = 1− x =⇒ x = 1−u ។ កាលណា x → 1 េនាះ u → 0 ។
លីមីតកា្ល យជា lim

u→0

sin(−2u)
u = lim

u→0

−sin(2u)
u =−2 lim

u→0

sin(2u)
2u =−2(1) =−2 ។

ឃ . lim
x→e

2(ln2 x+1)−4lnx
4(1−lnx) = lim

x→e

2(ln2 x−2lnx+1)
−4(lnx−1) = lim

x→e

2(lnx−1)2

−4(lnx−1) = lim
x→e

lnx−1
−2 = 1−1

−2 = 0 ។



េម
េរៀ
នទ
ី5

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
ល
ហា
ត់្រ
បត
ិបត
្តិ

299

ឯកសារេយាង

1. ្រកសួងអប់រ ំ យុវជន និងកីឡា, «េសៀវេភពុម្ពគណិតវទិយថា្ន ក់ទី១២ (ក្រមិតមូលដា្ឋ ននិងក្រមិតខ្ពស់)»។

2. ្រកសួងអប់រ ំ យុវជន និងកីឡា, «វញិញ សា្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសិក�ទុតិយភូមិ មុខវជិា្ជ គណិតវទិយចាប់ពីឆា្ន ២ំ០០២ដល់
បច្ចុប្បន្ន»។

3. ឯកសារ្រសាវ្រជាវនិងលំហាត់បែន្ថមទាក់ទងនឹង្របធានបទ «លីមីតៃនអនុគមន៍» ស្រមាប់ក្រមិតវទិយល័យ។
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