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9. RHRN:{PBINNS FHBINSIF PR ESHRINES
SIM:HSAYS f£(x), g(v) IRUNSIIBE SudSsinkceRr 3

E ) /de:c . /[f(x)i—g(x)]dx:/f(x)dxﬂ:/g(x)dx

. /kdx:kx+c (k # 0) . /f’(x)dx:f(XH
o /k-f(x)dx:k/f(x)dx . % Uf(X)dX} = f(x)

. s5seIRERsRjBEWBEREB ax+b (0 £0)

| 1 (ax+b)**! / . 1 :
' WVdx= -~~~/ -1 e [sin(ax+b)dx=——cos(ax+b)+c :
E . /(ax—|— )tdx p— +c (n#-1) ( ) P ( ) :
1 1 . 1
: 5 / L dx:lln|ax+b|+c . /cos(ax—i—b)dx:—51n(ax+b)—|—c :
: ax-+b a a :
E o /;dx:— L Ny . / 3 : dletan(ax+b)+c i
: (ax+b)? a(ax+Db) cos*(ax+b) & :
I 1 / 1 - I
. ax+b g, _ _ jax+b o dx = ——cot(ax+b)+c .
: [ ] /e dX— ae —l—C Slnz(ax+b) a ( ) :
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M. MNSIBBL|NBRSIRHULHBLBYS f(r) SOUSHBLBRIMS u(v)

Ui N FHSHSAYSHIB! x NEFISHSAYSUAMA u = u(x)
1 \ xn—H ' un—i—l
/xldx n+l+c (n#—1) /uu/dx n+1+c (n#-1)
2 /—dx=1n|x|+c (x#0) /u—dx:1n|u|—|-c (u##0)
3 /—dx—Z\/)_c—i-c (x>0) /—dx—Z\/ﬁ—I-c (u>0)
4 /exdxzex—l—c /u’e“dxze“—l—c
* /)
5 /axdx———l—c (@a>0,a#1) / “dr=""t¢
Ina
6 sinxdx = —cosx+c¢ /u sinudx = —cosu—+c
7 /cosxdx:sinx+c /u’cosudx—smu—i-c
1
8 / 5 dx:/(1+tan2x)dx:tanx+c / dx =tanu+c
C(l)S X
9 / — dx:/(1+cot2x)dx=—cotx+c / 5—dx = —cotu+c
sin“x J sin’u
10 tanxdx = —In|cosx| + ¢ W' tanudx = —In|cosu| +c
11 cotxdx = In|sinx| +c¢ /u'cotudx:1n|sinu|—|—c
'1 7
12 /—dlen‘tan( )‘-l—c / “ dx—ln)tan( )‘-I—c
cosx1 J cosu,
13 /—dx—ln‘tan( )’—1—0 /u—dx—ln‘tan(—)‘-l—c
sinx sinu 2
14 tanxdx = tanx — x +¢ /u tan udx = tanu — u -+ ¢
15 /cotzxdx: —cotx—x—+c¢ /u'cotzudx: —cotu—u—+c
2 2
16 / sin®xdx = g — SH;; / W' sinudx = g — SHZZM
17 /cos xdx—z-l—smx+c /u’cos udx—E St 2u c
2 2 4
18 [ i U v Larctan ( )+e [ v tan () +c
2+a? —|-1a2 a W2 + a2 arctan
19 / dx = arcsin (—) / dx = arcsin (—)
Vaz— 2 a \/az—u a
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/uz—a2 2a n u+a te




SREH5ES %eﬁ@ﬁséﬁ?smmaiﬁ@z&s (a>0)

1 1
a. /x—2+a2dx:5arctan(g)+c / o dx—ln‘er\/m‘—lrc
1 . (X
2 /mdxzarcsm(a)—i-c f. /lnxdx:xlnx—x—l—c
1 xX—a
" 2a |x+a
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. fagtmhmﬁA(o,3) < 3=e4sin0+c = 3=14+c = c=2
o §0IS: UBMIAgNMNA ¢ y = &2 +sinx+2

& psgerniSsiascinf8SsSiHan® (Initial Value Problem) ;
L RgIAANAAEE F( TagwadisHsaS £(x) fﬁm@]h@ﬁmganﬁn F(x0) =0 3 E
L L AnnSifigdiee Fx)z/f(x)dx-l—c |
E 2. ﬁ%f‘dxzxo S F(xp) = yofmnﬁfﬂﬁ"]f-yo—[/f ] +c E
! X=X A
L3 I W AEMIARTYIST ¢ [ORSA ¢ GUIFIAR F(x) TM ;
TS TTTTmmmmmmmmmmmmmmmoooooes I w022
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R o <
E [ o H o E é
: 9. SRNVNRNULSHRIRVBHSRNETS (Initial Value Examples) : }g
1 [ o con —~ 14 al o : R
L 39NN 9 & IAHRAYS f(x) 1U fl(x) =3x* —4x+5 80 f(1) = A
E . Lﬁ§§f%iﬂ $ f(x) = [(Bx® —4x+5)dx=x>—2x*+5x+c E §=
1 ! =
e W (1) =6 <= 1P-2(1)2+5(1)+c=6 = 4+c=6 = c=2 N <
E o HUIS: f(x) =x° —2x2 +5x+2 =
i I Dt
L 21N B 2 IREMITEIMEA (C) 1y = £(x) MAMY A(0,3) STIWAANMUF & y/ = 26> +cosxd | §
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2 : SHan|AERNNULSIHFRVBAF? (Integration Techniques)

9. $E5651858534685 (Method of Substitution)

. tmmmmﬁ%m 3 iﬁﬁiS\ﬁHH‘ng[‘Hﬁ /f(g(x))g’(x)dx AN u=g(x) = du=g'(x)dx

[ rsenga= [ rwa 8 [ o @

. I

mlﬁggmtt}qﬁtm ANBI{H (Trigonometric Substitutions) $

SIERAISNY HIBIR§ Y Rihiagy | JUYSAIYN
Va2 —x2 x=asin® (-5 <0<7%)|dx=acos0d6 | Va’>—x>=acos0
Va?+x2 Ja?+x* | x=atan® (-5 <0 <3%) dx:LZdG Va2 = —
= cos$ g cos 0
x* —a? =2 0<6<7%) dxz%de Vx2—a*=atan6
cos 0 cos- 0
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. SEanjagssicinmsinEsign (Integration by Parts)

o R b )
ke {uug < /udv:u-v—/vdu S1a / udv = [u-v}z—/ vdu

ac - - - a a

g 'ﬁ.‘ISFﬂ FMOIHEUINY « MYIMS L-I-A-T-E ¢ L (Inx) — I (arcsin,arctan) — A (x",P) — T
a"g (sin,cos) — E (e*,a")

D

%; / P(x)cos(ax)dx s

- o GIOWI D 3 WA P(x) IRTTUSUIUIVER Y 04

= o giowt 7 : wansauSiRusivbiirammuTsUNU
& o FIOWI + 3 @ESUEN +,—,+,—,... [GANNMUHRA{EH
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1 A B dx
- _ _Alnjx—a|+Blfx—b
+ = /(x—a)(x—b) nlx—a|+Bln|x—b|+c¢

4. nidnamiipdfidsmotivams (a <o) ¢

Mx+N AQ2ax+b B + L2
; Xt = (2 ax+b) = Aln|ax” +bx+c|+ — arctan 2 ) t+c
ax?+bx+c ax’+bx+c (x+%)2+k2 k
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G. %5&5}jfznsﬁszs:mséesaimmﬁsss@ﬁsséiﬁsmmmiﬁ
1. QLUEI:I /sinmxcos"xdx%

o i m fﬂﬁ%SiﬁJ’ﬁJ’ 3 i:{]'lj sinxdx = —d(cosx) ijJ"UT sin®x = 1 — cos?x
o in ifﬂé%SiﬁJ’ﬁj : ﬁ“lfj cosxdx = d(sinx) JGUT cos?x = 1 — sin?x“

o 10 m 80 n GgSAARAT 2 nfjusgugwiip 3
2 1 4 cos2x .9 1 —cos2x sin2x

cos"x=——— sin“x=——— sinxcosx =
2 ’ 2 ’ 2

2. QLUﬂﬁ ARSIt RYR

e sin(mx)cos(nx) = % [sin(m + n)x+ sin(m — n)x]|
e cos(mx)cos(nx) = % [cos(m+n)x+ cos(m— n)x]

e sin(mx)sin(nx) = —% [cos(m+n)x — cos(m—n)x]




558535.;69858538555515 (Fundamental Theorem of Calculus)

a. 1gn¢ 9 (RTHsHAAMU) 218 £ MO [0,6) 19:HSABS Fx / £(t)dr OSIRTHI
la,b] ST &

O
HB
20hD
=5
=
[l
Q..| &
—
=
s
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=
(-]

b. i3A% W JUuusMAS-IeUsey) 2130 £ hUID (o, §0 F D{HIBEES f19: ¢
b
| e = [F@]; = F(b) - Fla

0. RHRN:JHARINSEHFNBHERNG

SinsHSAYS £,g MU [a,b] S keR 3

: /:f(x)dx:0 S /b[f:tg]dx:/bfdx:t/bgdx
; b ‘
"g - /b f(x)dxz—/a F(x)dx . /abfdx:/afdx—i-/cbfdx (c € [a,b])
N b b b b b
e | kf(x)dx=k [ f(x)dx o | fx)dx= [ f(t)dt= [ f(u)du
- R e [ ou- |
%C
o, [T TITT RIS -
Jé : a e =] [ [ 9 :
c -] 55&&1&2%@8&@@5&8651@%58&5 (Key Definite Integral Tips)
0%2 I =t s dree 820 0o g , 8(b)
g TRan[agyisiss s mouamigd u = ¢(x) [Rigihitsmig « / Ao 63 = /g ) T

b

i ﬁﬂLﬁ‘{H‘im'ﬁLﬁ‘l Uik liﬁgﬁ : /budv =[u-v>- /bvdu = (u(b)v(b) —u(a)v(a)) —/ vdu

« mittuaoi: 3 1IVSATYNGAR |F(v)| [BIAYN f(x) =0 JOGTUATIR: [P = [+ P4




» 0 b b ’
3. Tuumnatyihtan 2 / Fx)dx g/a £ ()] dx

o 1 L) k-] al ol b
4. miRana[iRsaly 10 m < r(x) <M 10 [0,5] 190 m(b—a)g/ F(x)dx < M(b—a)4
a

5. (FAIUSRTEYRIY 210 £ MU0 [0,5] 1912018 ¢ € [a,b] UWNARGYWIRM 3

| & msgan:Smssmn Sodasanissns :
1. uaan:Igms 2 18 f(x) > 0160 [a,5] 1902 /bf(x)deO“l :
5 oo o o b b E
L 2. ugan:eiEg £ 18 £ < g(x) 160 [a,5] 1912 / Flx)dx < / o(x)dxl ;
o
=

0. %@ﬁﬁé%ﬁ §BBR Leibniz e King's Property N

mNRjUY

a. HYABSZU (f(r+T) = f(x) 3 / dx—/ Fodx 8 f(x)dx:n/OTf(x)dx

o
[

AUNIYS

b. IRNHSHIRIBM (Leibniz Rule) 3 ix { /vuoc) f(t)dt} = Fu(x)d (x) — )WV (%)

X

b
c. JUYS SUIHIG! King's Property % / dx:/ fla+b—x)dx

)




aungs e mnijuyg Suifianiayag:

(3]

%5 3 SBBRBIRNI|F SSIBSKRHUKSH (Applications of Integrals)

L] [x]

o« 1 £() <010 [a,b] —> S:—/abf(x)dx:/ab[—f(x)]dx
« 15 f(o) gronph c € (a.h) = S:/acf(x)dx—/cbf(x)dx

2. igeanithwigpmidii () :y = £(x) 88 () 1y = g(x) 160 [a,b] 3

s= [ 170 -sax (38 7092 6t0) = 5= [0 - ol ax)

©
H
. )
= % 5
=
I\\jllag
c—"&
i_w_}t:ﬁ
anxd
= %
= =
Eﬁgﬂ)
ﬁ?}r>
v 2= W
I ?,“mcc:»
=T 23
QO
= S
= w7
=
s £
= &
o
I
P
=
I
()
]

3. igaansuuihdngntis oy oI [c,q) ¢

d d
Sz/c lgW)ldy U S= [ [f(0)—gW]dy (f)>2g0))

oo Cc
9022
ey e e e e e e e e e e e e e o o
<5,
<2 [y .
=
g2 i ¢ o ) L _ 9 ]
"2 -] SRNBURNFIRRANB|FRNEREPHELS (Plane Area Example)
G i [ ) "non a D4
S 2R0IAN 2 ALNSHGRENANTENWNNYI (C) 1y =4 - x> SUHAJ Ox (y=0) 3
= [N o Vo B 08
= e WEAINIUNE 3422 =0 <= x==+2 (SIS a = -2,b=2)
e I [-2,2] (U aIsIkilER] ox (v > 0)
‘):D: 1
E : > 3 2 >
= e igAen: s:/ (4—x%)dx = [4x—%] :33—2 RAMIR
| - 2




« Tian[aythe (Disk) 2 v = n/b[f(x)]de MAM®NY)
‘ b
2. 180U §im AagEnIS oy (IR y=c BN y=d) 3 V = n/d[g(y)]zdy y v=

(T (Washer) 2 v =7 [ (F0P - 0P) dv (£0] 2 [g()) i

é. 2MNARNBIHRNNMBHSBHBISH (Volume Example)
201N : annsnsaglaviinidumsimuiunimda) ox sigenniw y = &, x =4 §i

- y-ot e




gy e mnkjusg Shifianieyag:

(2]

L 9

&. ?535552539’3155%59?@9695@?99 (Arc Length of Curves)

a. 1QfiMA y = f(x) IOGIS [a,b] ¢

L:/ab\/lqu[f/(x)]zdx:/ab,/u<%)2dx mamuit)

b. {3fiMi x = g(y) IGTINS [c,d]

o T [

c. fa\jimﬂﬁ‘lhfﬁtﬁ x=x(t),y=y(t) ) [t1,1] &

0. HESEHNSHILNSHIMVBHSIBERR (Physics Applications)

1. UﬂJSTLnﬂ Wt UG shtmj]s

o HS nﬁ]smmq 2v(t) = /a(t)dtzvo—i-/ota(t)dt
. HSﬁHSthmmﬂS : s(t):/v(t)dtzso—i-/otv(t)dt

v al t 15
. UG %As=s(t2)—s(t1)=/2v(t)dt CRWAIU 2 d= [ |v(e)|dr

4] 3]

> ° b °
2. MINASAYNNHIGI s W = / F(x)dx (1601 Hooke: F =kx = W = %k(bz—az))
a

A




6. MNSHIBHLHBLSIFMRANBFISSAases

3,
lop o
N
i~ T @
I T
S = (1)
= (4
= d
&
%
G
0
[
<G
h
&
o
=
o
=
=
o o ’a
- - o
L= i =
G NI\)E
I | &
EN -
o s =2
[ + 5
= N
[ ()
=
4
<

genfiiyn 0° 30° 45° 60° 90° | 120° | 135° | 150° | 180°
o " ' T T T T 27t 37'L' STC
0 jad hd s d miad i i
Gehhigh : j é Z ’ ; ’ 7
sinx 0 1 Q é 1 ﬁ Q 1 0
2 2 2 2 2 2
COSX 1 ﬁ ﬁ 1 0 _1 _ﬁ _ﬁ -1
2 2 2 2 2 2
tanx 0 V3 1 V3 I -3 —1 V3 0
3 3
cotx I NG 1 V3 o | V3| 1 | -3 I
3 3
R L L R LR LR R S ERREE Sl LD E A A =
: A2
L L NtﬂﬁﬁtSﬁUi—ﬁht'ﬁL b ¢ AR apBunAmeEhawAnn ©, ver, YeERgIIBIHRAMY ¢ =
! N dc2
2. agipiagmuhwigs s (fms ware iy fSinamuamidm me Gimt u=inx | -
s 6tmzﬁiﬂtﬁmeﬁnnﬁ : ANN DS URUWAEH F(b) — F(o) SRAIGOUIRIRSINUYT | ‘;x:f
: HIBTY B ©
4 IR Shwg s pidanadanouagisispmiiys ilgimfinsiamo Al °§3
5 srpmigpmitl- My N >




DHER5EENT

. (ieghntl wins faAen (W090-WOLE) ¢ ANl BRNIML AMNAISN DATOV AEAZAT,
swsathswAtgSagiidan, nem8ainm

. (ieghnst wins fafen (W090-WOWE) 2 I)iAIAIRNIML AMNATSN DAFIV ABAYNENS,

swnadsHAig SAyiiaRn, nemSAngm

. (pegintl wiins Safgp ¢ aiiAlg adhalen pAFol, swahsrAigSayifidan, nims
AN

: mwn@smmnmmnﬁm s nLHﬁfﬁﬂﬁﬂLUGthfFﬂULnijHﬁinﬁ fwad @mAgy) Adnaig)
WWo9c-wowd), (Aaghntl wins Shign

. SwwAthsuanuame Skiiam: ¢ Akl anfu TR T aggning Skuie aigAnahaien
agow, nEmSAINMm

. Stewart, James (2016) ¢ Calculus: Farly Transcendentals (8th Edition), Cengage Learning,
Boston, USA.

. Thomas, George B., Weir, Maurice D., & Hass, Joel (2018) 3 Thomas' Calculus (14th
Edition), Pearson Education, New York, USA.

. Larson, Ron, & Edwards, Bruce (2018) & Calculus (11th Edition), Cengage Learning, USA.

. Spivak, Michael (2008) s Calculus (4th Edition), Publish or Perish, Houston, Texas.



	ព្រីមីទីវ និងអាំងតេក្រាលមិនកំណត់
	ព្រីមីទីវ
	អាំងតេក្រាលមិនកំណត់
	រូបមន្តគ្រឹះនៃអាំងតេក្រាលមិនកំណត់
	អាំតេក្រាលមិនកំណត់នៃអនុគមន៍អិចស្ប៉ូណង់ស្យែល
	អាំតេក្រាលមិនកំណត់នៃអនុគមន៍ត្រីកោណមាត្រ
	អាំងតេក្រាលមិនកំណត់នាំឱ្យកើតអនុគមន៍ច្រាសត្រីកោណមាត្រ
	អាំងតេក្រាលមិនកំណត់ដោយប្រើអថេរជំនួស
	អាំងតេក្រាលដោយផ្នែក
	អាំងតេក្រាលនៃអនុគមន៍សនិទាន
	វិធីសាស្ត្រគណនាអាំងតេក្រាលនៃអនុគមន៍ត្រីកោណមាត្រ
	វិធីសាស្ត្រគណនាអាំងតេក្រាលនៃអនុគមន៍ប្រភាគសនិទាន
	សំណួរពហុជ្រើសរើស (MCQ) — មេរៀនទី ១
	លំហាត់អនុវត្តន៍

	អាំងតេក្រាលកំណត់
	សេចក្តីផ្តើម និងគំនិតគ្រឹះ
	និយមន័យអាំងតេក្រាលកំណត់
	ទ្រឹស្តីបទគ្រឹះនៃគណិតវិភាគ
	លក្ខណៈនៃអាំងតេក្រាលកំណត់
	វិធីសាស្ត្រគណនាអាំងតេក្រាលកំណត់ដោយប្តូរអថេរ
	វិធីសាស្ត្រគណនាអាំងតេក្រាលកំណត់ដោយផ្នែក
	សំណួរពហុជ្រើសរើស (MCQ) — មេរៀនទី ២
	លំហាត់អនុវត្តន៍

	ផ្ទៃក្រឡានៃផ្នែកប្លង់
	គណនាផ្ទៃក្រឡាតាមវិធីបែកជាចតុកោណកែង (Riemann Sums)
	ផ្ទៃក្រឡាខណ្ឌដោយក្រាបតាងអនុគមន៍ និងអ័ក្សអាប់ស៊ីស
	ផ្ទៃក្រឡាខណ្ឌដោយខ្សែកោងពីរ
	ផ្ទៃក្រឡាគណនាធៀបនឹងអ័ក្សអ័រដោណេ (Oy)
	សំណួរពហុជ្រើសរើស (MCQ) — មេរៀនទី ៣
	លំហាត់អនុវត្តន៍

	មាឌសូលីត និងប្រវែងធ្នូ
	មាឌសូលីតបរិវត្ត
	ការគណនាប្រវែងធ្នូនៃខ្សែកោង (Arc Length)
	សំណួរពហុជ្រើសរើស (MCQ) — មេរៀនទី ៤
	លំហាត់អនុវត្តន៍
	លំហាត់ជំពូក

	ផ្នែកដំណោះស្រាយ
	ដំណោះស្រាយ មេរៀនទី ១
	ដំណោះស្រាយ មេរៀនទី ២
	ដំណោះស្រាយ មេរៀនទី ៣
	ដំណោះស្រាយ មេរៀនទី ៤

	ឧបសម្ព័ន្ធ ៖ តារាងរូបមន្ត និងវិធីសាស្ត្រគន្លឹះគណនាអាំងតេក្រាល
	ក ៖ តារាងរូបមន្តព្រីមីទីវ និងអាំងតេក្រាលគ្រឹះ (Table of Integrals)
	ខ ៖ វិធីសាស្ត្រគណនាអាំងតេក្រាលគន្លឹះ (Integration Techniques)
	គ ៖ លក្ខណៈ និងទ្រឹស្តីបទនៃអាំងតេក្រាលកំណត់ (Theorems of Definite Integrals)
	ឃ ៖ រូបមន្តធរណីមាត្រ និងរូបវិទ្យាអនុវត្ត (Applications of Integrals)

	ឯកសារយោង

