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ថា្ន ក់ទី ១២ • GRADE 12

្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ្រទឹស្ដសីេង្ខប • វិធីសា�ស្តគណនា • លហំាត់ និង ដំេណាះ្រសាយ
េ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែកេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និង្របឡងសសិ្សពូែក

របូមន្ត្រគឹះៃន្រប�បាប • CORE PROBABILITY FORMULAS
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អ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធីអ្នកេរៀបេរៀង ៖ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦េបាះពុម្ពេលើកទី១ ឆា្ន ំ២០២៦



គណៈកម្មការេរៀបេរៀង និង្រត�តពិនិត្យ

គណៈកម្មការេរៀបេរៀង េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
េលាក្រគ� ឡាយ ចាន់េហន

្រត�តពិនិត្យខ្លឹមសារ េលាក្រគ� ឡាយ ចាន់េហន
េរៀបចំខ្លឹមសារ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
រចនាគ្រមប និងទំព័រ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
រូបភាព និងតារាង េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
ែកស្រម�លអក្ខរាវរិុទ្ធ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
គណៈកម្មការពិនិត្យចុងេ្រកាយ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី

េលាក្រគ� ឡាយ ចាន់េហន

េសៀវេភេនះ្រត�វបានេរៀបចំេឡងីយ៉ាងស្រមិតស្រមាងំ ស្រមាប់សិស�នុសិស្សថា្ន ក់ទី១២ ក្នុងការស្វ័យ
សិក� និងេ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសិក�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) ្រពមទាងំការ្របឡងសិស្សពូែក

ទូទាងំ្របេទស។

ព័ត៌មានេសៀវេភ

កំែណសាកល្បង© ២០២៦

្រប�បាបថា្ន ក់ទី១២
PROBABILITY - GRADE 12

េរៀបេរៀងេដាយ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី
ស្រមាប់េបាះពុម្ពផ�យ៖ បណា្ណ គារអង្គរ



្របសទិ្ធពរ និងការឧទ្ទិស

េសៀវេភ «្រប�បាបថា្ន ក់ទី១២» មួយកបលេនះ
្រត�វបានបេង្កីតេឡងី និងឧទ្ទិសជូនយ៉ាងេសា្ម ះស្ម័្រគចំេពាះ ៖

មាតាបិតាជាទីេគារពសកា្ក រៈដ៏ខ្ពង់ខ្ពសប់ំផុត
ែដលបានលះបង់កមា្ល ងំកាយចិត្ត ឧបត្ថម្ភគា្ំរទ និងផ្តល់ក្តី្រសឡាញ់ឥត្រពំែដន

ក្នុងការផ្តល់ឱកាសឱ្យកូនបានេ្រកបជញ្ជក់ចំេណះវជិា្ជ និងរកីចេ្រមីនរហូតមកដល់បច្ចុប្បន្ន។

េលាក្រគ� អ្នក្រគ� និងសា�សា្ត ចារ្យ្រគប់ជំនាន់
ែដលជាអ្នកផ្តល់ពន្លឺ្របាជា្ញ ែណនាមំាគ៌ាដ៏្រតចះ្រតចង់

និងបណ្តុ ះបណា្ត លសិស�នុសិស្សឱ្យកា្ល យជាទំពាងំស្នងឫស្សដ៏ីមានសមត្ថភាព។

ប្អូនៗសសិ�នុសសិ្សថា្ន ក់ទី១២ទាងំអស់
ែដលកំពុងខិតខំ្របឹងែ្របងេរៀនសូ្រត េ្រតៀម្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសិក�ទុតិយភូមិ
និងការ្របឡងសិស្សពូែកទូទាងំ្របេទស សូមឱ្យទទួលបានេជាគជ័យ្រគប់ៗគា្ន !

េដាយេសចក្តីេគារព និង្រសឡាញ់ដ៏្រជាលេ្រជ

េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី



អារម្ភកថា
គណិតវទិយ គឺជាមូលដា្ឋ ន្រគឹះដ៏មានសារៈសំខាន់បំផុត ក្នុងការអភិវឌ្ឍការគិតែបបសីុជេ្រម ការវភិាគសមេហតុផល និងការ

េដាះ្រសាយបញ្ហ ក្នុងវទិយសា�ស្ត បេច្ចកវទិយ េសដ្ឋកិច្ច និងជីវភាពរស់េនជាក់ែស្តង។ ក្នុងចំេណាម្របធានបទគណិតវទិយថា្ន ក់ទី១២
«្រប�បាប» (Probability) គឺជាែផ្នកមួយដ៏មានអត្ថន័យ និងអនុវត្តជាក់ែស្តងបំផុត ែដលសិក�អំពីក្រមិតៃនភាព្របាកដនិយម និងភាព
មិន្របាកដ្របជាៃនបាតុភូតៃចដន្យនានា ្រពមទាងំជាមូលដា្ឋ ន្រគឹះមិនអាចខ្វះបានស្រមាបស់្ថិតិវទិយ ការ្រសាវ្រជាវែបបវទិយសា�ស្ត បញញ
សិប្បនិម្មិត (AI) និងការេធ្វេីសចក្តសីេ្រមចចិត្តក្នុងជីវតិពិត។ េលីសពីេនះ ្របធានបទ្រប�បាបែតងែតមានវត្តមានជា្របចាេំនក្នុងវញិញ សា
្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសិក�ទុតិយភូមិ (បាក់ឌុប) និងការ្របឡងសិស្សពូែកទូទាងំ្របេទស។

េសៀវេភ «្រប�បាបថា្ន កទ់ី១២» មួយកបលេនះ ្រត�វបានេរៀបចំេឡងីយ៉ាងហ្មត់ចត់ ្រសបតាមកម្មវធីិសិក�ផ្លូវការៃន្រកសួងអប់រ ំ
យុវជន និងកីឡា េដាយែបងែចកខ្លឹមសារជា ៣ េមេរៀនចម្បងៗ ៖

• េមេរៀនទី១ ៖ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប— ្រគបដណ្ត បេ់លី្រទឹស្ដសីំណំុ ្របជំុ ្របសព្វ បំេពញ, ពិេសាធនៃ៍ចដន្យ, វញិញ សា, លំហសំណាក,
្រពឹត្តកិារណ៍, េគាលការណ៍របាប់ (េគាលការណ៍បូក និងេគាលការណ៍គុណ), ចមា្ល ស់, បន្ស,ំ និយមន័យ្រប�បាបបុរាណ និងលក្ខណៈ
្រគឹះៃន្រប�បាប អមេដាយឧទាហរណ៍ជាក់ែស្តង និងលំហាត់អនុវត្តន៍ច្រម�ះជាេ្រចីន។

• េមេរៀនទី២ ៖ ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និង្រទឹស្ដីបទៃបេយស— េផា្ត តសីុជេ្រមេល្ីរប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍សមាស, ្រពឹត្តកិារណ៍ទាក់ទងគា្ន
និងមិនទាក់ទងគា្ន (Independent and Dependent Events), ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ P(B/A) =

P(A∩B)
P(A)

, រូបមន្ត្រប�បាបសរុប

(Law of Total Probability) ្រពមទាងំ្រទឹស្ដីបទៃបេយស (Bayes' Theorem) ែដលជាឧបករណ៍គណិតវទិយដ៏មានឥទ្ធិពល
្រពមទាងំលំហាត់អនុវត្តន៍ជាក់ែស្តង។

• េមេរៀនទី៣ ៖ អេថរៃចដន្យ និងបំែណងែចក្រប�បាប — ពន្យល់ពីសញញ ណៃនអេថរៃចដន្យដាច់ (Discrete Random Variable),
ចបប់បំែណងែចក្រប�បាប, តារាងបំែណងែចក្រប�បាប, ប៉ារ៉ាែម៉្រតលក្ខណៈរមួមាន សង្ឃមឹគណិត E(X), វ៉ារ្យង៉់ V (X) និងគមា្ល ត
ស្តង់ដា σ(X), ពិេសាធន៍ែប៊រនូយី និងចបប់ប៊ីណូម B(n, p) ្រពមទាងំលំហាត់គំរូ និងលំហាត់អនុវត្តន៍េ្រតៀម្របឡងបាក់ឌុប។

េសៀវេភេនះ្រត�វបានរចនាេឡងីយ៉ាងយកចិត្តទុកដាកត់ាមក្ួបនខា្ន តេបាះពុម្ពទំេនីប មានគំនូស្រកាហ្វកិ TikZ ចបស្់រតឹម្រត�វ ប្លង់
ទំព័រសា្អ តបាត និងមានែផ្នកដំេណាះ្រសាយលំហាត់គំរូ ្រពមទាងំឧបសម្ព័ន្ធរូបមន្តសេង្ខបេដីម្បជីា្របេយាជន៍ដល់ការរលឹំកេមេរៀន។

ខ្ញុ ំបាទសង្ឃមឹយ៉ាងមុតមាថំា េសៀវេភេនះនឹងកា្ល យជាមគ្គេទសក៍ និងជាក្រមងឯកសារជំនួយសា្ម រតីដ៏មានតៃម្លបំផុតស្រមាបេ់លាក្រគ�
អ្នក្រគ� និងប្អូនៗសិស�នុសិស្សក្នុងការបេ្រងៀននិងេរៀន។ េទាះបីជាមានការខិតខ្ំរបឹងែ្របងយ៉ាងណាក្តី កេ៏សៀវេភេនះ្របាកដជាមិនអាច
េជៀសផុតពីកំហុសអេចតនាណាមួយេឡយី។ ខ្ញុ ំបាទរង់ចាទំទួលនូវរាល់មតិរះិគន់សា្ថ បនាពីសំណាក់េលាក្រគ� អ្នក្រគ� និងមិត្តអ្នកអាន
េដាយក្តីរកីរាយជានិច្ច។

រាជធានីភ្នំេពញ ៃថ្ងទី.......... ែខ.......... ឆា្ន ២ំ០២៦

េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី



េសចក្តីដឹងគុណ

ជាបឋម ខ្ញុ ំបាទ េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី សូមលំឱនកាយវាចាចិត្ត ែថ្លងអំណរគុណយ៉ាង្រជាលេ្រជបំផុត ជូនចំេពាះ
េលាកអ្នកមានគុណទាងំពីរ គឺមាតា និងបិតារបស់ខ្ញុ ំ ែដលេលាកទាងំពីរបានពលិកម្ម្រគប់ែបបយ៉ាង ចិញ្ច ឹមបីបាច់ែថរក�
ផ្តល់ភាពកក់េក្ត និងអប់រទូំនា្ម នេ្របៀន្របេដខ្ញុ ំបាទតាងំពីកុមារភាព រហូតេធ្វីឱ្យខ្ញុ ំអាចឈរយ៉ាងរងឹមាេំនេលីវថីិជីវតិមួយ
េនះ។ េបគីា្ម នការលះបង់ និងេសចក្ត្ីរសឡាញ់ដម៏ហាសាលពីេលាកទាងំពីរេទ េនាះខ្ញុ ំបាទក្៏របែហលជាគា្ម នៃថ្ងេនះេឡយី។

ជាបន្តបនា្ទ ប់ ខ្ញុ ំបាទសូមសែម្តងនូវេសចក្តីេគារពដឹងគុណយ៉ាងេសា្ម ះស្ម័្រគ ជូនចំេពាះេលាក្រគ� អ្នក្រគ� និងសា�សា្ត
ចារ្យ្រគប់លំដាប់ថា្ន ក់ តាងំពីក្រមិតបឋមសិក� រហូតដល់ថា្ន ក់សាកលវទិយល័យ ែដលបានខិតខំចំណាយកមា្ល ងំកាយចិត្ត
ក្នុងការេផ្ទរនូវចំេណះដឹង និងបណ្តុ ះបណា្ត លរូបខ្ញុឱំ្យកា្ល យជាធនធានមនុស្សមួយរូប្របកបេដាយសមត្ថភាព។ រាលដំ់បូនា្ម ន
ែដលទទួលបានពីេលាក្រគ� អ្នក្រគ� គឺជា្របទីបបំភ្លឺផ្លូវែដលែតងែតចង្អុលបងា្ហ ញឱ្យខ្ញុ ំបាទេដីរេលីកន្លងដ៏្រតឹម្រត�វ។

ជាពិេសសេលីសពីេនះេទេទៀត ខ្ញុ ំបាទសូមែថ្លងអំណរគុណយ៉ាង្រជាលេ្រជ និងេផ្ញជូីននូវេសចក្ត្ីរសឡាញ់ដធ៏ំេធង
មិនអាចកាត់ៃថ្លបាន ជូនចំេពាះភរយិាជាទី្រសឡាញ់របស់ខ្ញុ ំ គឺេលាក្រសី ែង៉ត សុគនា្ធ ្រពមទាងំកូន្រសីជាទី្រសឡាញ់ ែខម
េសាភា ែដលែតងែតេនែក្បរ ផ្តល់ភាពកក់េក្ត េមីលែថទាំ េលីកទឹកចិត្ត និងលះបង់្រគប់ែបបយ៉ាង េដីម្បីឱ្យខ្ញុ ំបាទមាន
េពលេវលាេពញេលញក្នុងការ្រសាវ្រជាវ និងចង្រកងេសៀវេភមួយកបលេនះេឡងីរហូតទទួលបានេជាគជ័យ។

េសៀវេភ «្រប�បាប ថា្ន ក់ទី១២» មួយកបលេនះ មិនអាចេលចេចញជារូបរាងេឡងីបានេឡយី ្របសិនេបីគា្ម ន
ការេលីកទឹកចិត្តពីមនុស្សជាេ្រចីនជំុវញិខ្លួនខ្ញុ ំ។ ខ្ញុ ំបាទសូមអរគុណដលមិ់ត្តភក្តិ បងប្អូន និងសហការទីាងំអស់ ែដលែតងែត
ផ្តល់មតិេយាបល់ ជួយែកស្រម�ល និងជួយជំរុញទឹកចិត្តខ្ញុ ំេនក្នុងដំេណីរការៃនការចង្រកងេសៀវេភេនះជាភាសា LATEX។
ជាចុងបញ្ចប់ ខ្ញុ ំបាទសូម្របសិទ្ធពរជ័យ សិរសីួស្តី ជ័យមង្គល ជូនដល់េលាកអ្នកមានគុណ េលាក្រគ� អ្នក្រគ� ភរយិា កូន្រសី
្រពមទាងំមិត្តអ្នកសិក�ទាងំអស់ សូម្របកបេដាយសុខភាពល្អបរបូិរណ៍ ្របាជា្ញ ភ្លឺថា្ល េជាគជ័យ្រគប់ភារកិច្ច និងសេ្រមចបាន
នូវរាល់បំណង្របាថា្ន ក្នុងជីវតិជានិរន្តរ។៍

ៃថ្ងទី.......... ែខ.......... ឆា្ន ២ំ០២៦

េលាក្រគ� ែខម ពុទ្ធី



តារាងនិមិត្តសញញ គណិតវិទយ

និមិត្តសញញ អត្ថន័យ អានថា / ការេ្របី្របាស់
S លំហសំណាក (Sample Space) សំណំុលទ្ធផលែដលអាចេកីតមានទាងំអស់

A,B,C ្រពឹត្តិការណ៍ (Events) សំណំុរងៃនលំហសំណាក S

n(S) ចំនួនករណីអាច (Total Outcomes) ចំនួនធាតុទាងំអស់ៃនលំហសំណាក S

n(A) ចំនួនករណី្រសប (Favorable Outcomes) ចំនួនធាតុៃន្រពឹត្តិការណ៍ A

P(A) ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A P(A) =
n(A)
n(S)

(0 ≤ P(A)≤ 1)

/0 ្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចេកីតមាន P( /0) = 0

A ្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយនឹង A (Complementary Event) P(A) = 1−P(A)

A∩B ្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណ (្របសព្វៃន្រពឹត្តិការណ៍) ្រពឹត្តិការណ៍ A ផង និង B ផងេកីតេឡងី
A∪B ្រពឹត្តិការណ៍ផលបូក (្របជំុៃន្រពឹត្តិការណ៍) ្រពឹត្តិការណ៍ A ឬ B េកីតេឡងី

P(B/A) ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៃន B ដឹង A P(B/A) =
P(A∩B)

P(A)
(P(A) ̸= 0)

n! ហា្វ ក់តូែរ្យលៃន n (Factorial) n! = n(n−1) · · ·2 ·1 (0! = 1)

Ak
n ចមា្ល ស់ k ធាតុយកពី n ធាតុ (Permutation) Ak

n =
n!

(n− k)!
(គិតលំដាប់)

Ck
n បន្សំ k ធាតុយកពី n ធាតុ (Combination) Ck

n =
n!

k!(n− k)!
(មិនគិតលំដាប់)

X អេថរៃចដន្យដាច់ (Discrete Random Variable) អនុគមន៍កំណត់ពី S → R
P(X = xi) ្រប�បាបែដល X យកតៃម្ល xi (pi) អនុគមន៍្រប�បាប (∑ pi = 1)

E(X) សង្ឃមឹគណិត (Mathematical Expectation) E(X) = ∑xi pi = µ
V (X) វ៉ារ្យង៉់ៃនអេថរៃចដន្យ X (Variance) V (X) = E(X2)− [E(X)]2 = σ2

σ(X) គមា្ល តស្តង់ដាៃន X (Standard Deviation) σ(X) =
√

V (X)

B(n, p) ចបប់បំែណងែចកប៊ីណូម (Binomial Distribution) P(X = k) =Ck
n pk(1− p)n−k
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វិភាគបន្ស ំនិង្រប�បាបវិភាគបន្ស ំនិង្រប�បាប

េមេរៀនទីេមេរៀនទី

១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១១

១ វិភាគបន្ស ំ

១.១ និយមន័យ

សំណȃំ គឹជាការ្របមូលផ្តុ ំៃនវត្ថុេផ្សងគា្ន ែដលកំណត់ចបស់លាស់។

• វត្ថុ ៃនសំណំុ េហថា ធាតុ។

• សំណំុែដលគា្ម នធាតុ េហថា សំណំុទេទ តាងេដាយ /0 ឬ {}។
• េបី្រគប់ធាតុៃនសំណំុ A ជាធាតុៃនសំណំុ B េនាះេគថា A ជាសំណំុរងៃន B ។
• ចំនួនធាតុៃនសំណំុ A តាងេដាយ n(A) ។
• សំណំុទេទ ជាសំណំុរងៃន្រគប់សំណំុទាងំអស់។
• េបីសំណំុមួយមាន n ធាតុ ្រត�វមាន 2n ៃនសំណំុរង។

២ ្របជុំ ្របសព្វ បំេពញៃនសណំុំ

២.១ ្របជុំ

9
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្របជំុរវាងសំណំុ A និង B (តាងេដាយ A∪B)គឹជាសំណំុែដល្រគបធ់ាតុទាងំអសរ់បសវ់ាជាធាតុរបស់ Aឬ B។ A∪B = {x/x ∈ A ឬ x ∈ B}

២.២ ្របសព្វរវាងសណំុំពីរ

្របសព្វរវាងសំណំុ A និង B (តាងេដាយ A∩B) គឺជាសំណំុែដល្រគប់ធាតុទាងំអស់របស់វា ជាធាតុរមួរបស់ A និង B។
A∩B = {x | x ∈ A និង x ∈ B}

២.៣ បំេពញៃនសណំុំ

ជាសំណំុរាប់អស់ េហយី A ជាសំណំុរងៃន E ។ សំណំុបំេពញៃន A តាងេដាយ A គឺជាសណំុមួយែដល្រគប់ធាតុទាងំអស់
របស់វាគឺ ជាធាតុរបស់ E ែតមិនែមនជាធាតុរបស់ A ។

៣ លហំសណំាកនិង្រពឹត្តិការណ៍

៣.១ ពិេសាធន៍ៃចដន្យ-វិញញ សា

ជាទូេទ ១ជាទូេទ ១

ពិេសាធន៍មួយែដលេគេធ្វី េដាយមិនបានដឹងជាមុនមានលទ្ធផលអ្វីមួយ្របាកដេកីតេឡងីេនាះេហថា ពិេសាធន៍
ៃចដន្យ។

លហំាត់គំរ ូ ១

េនេពលែដលេគេបាះកាក់មួយ េគមិនអាចដឹងចបស់ជាមុនេទថាកាក់េនាះ ផា្ង េឡងីេលីខាងរូប ឬមួយក៏ខាងេលខេនាះេទ។
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លហំាត់គំរ ូ ២

េបីេគដាក់សន្លឹកប័ណ្ណ 4 សន្លឹកចុះេលខ 1,2,3, និង 4 ក្នុងថង់មួយរចួ េគេធ្វីពិេសាធន៍េដាយកំណត់សកម្មភាពជាក់លាក់
ថា េគចាបយ់កប័ណ្ណម្តងមួយៗចំនួនពីរេលីកេចញពីថង់េដាយៃចដន្យ េហយីមិនដាកប់័ណ្ណចូលថង់វញិ។ េគថាេគេធ្វវីញិញ សា
មួយ គឺវញិញ សាចាប់យកប័ណ្ណេចញពីថង់ម្តងមួយចំនួន ពីរេលីក េដាយមិនដាក់ចូលវញិ។

ជាទូេទ ២ជាទូេទ ២

ពិេសាធន៍មួយែដលេគកំណត់េធ្វីេដាយជាក់លាក់ ក្នុងពិេសាធន៍ៃចដន្យមួយេហថា វញិញ សា ។

លហំាត់គំរ ូ ៣

េបីេគយកកាកម់ួយមកពិេសាធនេ៍ដាយកំណតជ់ាក់លាកថ់ា េគេបាះកាក់ 1 ដង ឬ 2 ដង ឬ 3 ដង ... េនាះេគថា េគេធ្វវីញិញ សា
រេបាះកាក់មួយ ចំនួន 1 ដង ឬ 2 ដង ឬ 3 ដង ...។

៤ លហំសណំាក

ជាទូេទ ៣ជាទូេទ ៣

លំហសំណាក គឺជាសំណំុលទ្ធផលទាងំអស់ែដលអាចេកីតេឡងីក្នុងវញិញ សារមួយៃនពិេសាធន៍ៃចដន្យ។

លហំាត់គំរ ូ ៤

ក្នុងវញិញ សារេបាះកាកម់ួយ ចំនួន 2 ដង េគអាចបានលទ្ធផលែដលអាចេកីតេឡងីទាងំអសម់ាន 4 រេបៀបគឺ : (HH), (HT ),
(T H), និង (T T ) ។ លទ្ធផលទាងំអសែ់ដលអាចេកីតមានក្នុងវញិញ សារេនះបេង្កីតបានជាសំណំុមួយេហថាលំហសំណាក។
ែដលេគកំណត់សរេសរេដាយ៖ S = {(HH),(HT ),(T H),(T T )}

លហំាត់គំរ ូ ៥

េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយចំនួន 2 ដង។
១ . េតីសកម្មភាពណាែដលជាពិេសាធន៍ៃចដន្យ ? ជាវញិញ សា?

២ . ចូរសរេសរលំហសំណាក។
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ដំេណាះ្រសាយ

១ . ការេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ជា ពិេសាធន៍ ៃចដន្យ េ្រពាះេគមិនអាចដឹងជាមុននូវលទ្ធផលជាក់លាក់ េឡយី។
សកម្មភាពែដលកំណត់ជាក់លាក់េបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ចំនួន 2 ដង ជា វញិញ សា។

២ . ្រគាប់ឡុកឡាក់នីមួយៗមានមុខេលខពី 1 ដល់ 6។ ក្នុងការេបាះ 2 ដង លំហសំណាកគឺ ៖

S = {(i, j) | i, j ∈ {1,2,3,4,5,6}}

ែដលមានចំនួនករណីអាចសរុប n(S) = 6×6 = 36។

្របតិបត្តិ ១្របតិបត្តិ ១

េគចាប់យកឃ្លមី្តង 2 ្រគាប់េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ ែដលក្នុងេនាះមានឃ្ល្ីរកហម 2 ឃ្លេីលឿង 2 និង ឃ្លេីខៀវ 1 ។
ក . េតីសកម្មភាពណាជាពិេសាធន៍ៃចដន្យ ជាវញិញ សា?
ខ . ចូរសរេសរលំហសំណាក

ដំេណាះ្រសាយ

ចេម្លើយខ្លី

ក . ការចាប់ឃ្លជីា ពិេសាធន៍ៃចដន្យ េហយីការកំណត់ចាប់ម្តង 2 ្រគាប់ជា វញិញ សា។

ខ . តាង K1,K2 (្រកហម), L1,L2 (េលឿង), Kh (េខៀវ)។ ចំនួនធាតុៃនលំហសំណាកគឺ n(S) = C2
5 = 10

ករណី។

៥ ្រពឹត្តិការណ៍

៥.១ ្រពឹត្តិការណ៍



៥ ្រពឹត្តិការណ៍
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និយមន័យ ១និយមន័យ ១
្រពឹត្តិការណ៍ជាសំណំុរងៃនលំហសំណាក។

លហំាត់គំរ ូ ៦

ក្នុងវញិញ សាេបាះកាកម់ួយចំនួន 2 ដង េបីេគកំណតថ់ាេគចង់បានខាងរូប H េកីតេឡងីែត 1 ដងគត់ េនាះលទ្ធផលែដល្រសប
នឹងការចង់បានេនះគឺ (HT ) និង (T H) ។ េបីេគចង់បានខាងរូប H េកីតេឡងី 2 ដង េនាះេគបានលទ្ធផល (HH) ។

• សំណំុលទ្ធផលែដលេកីតេឡងីសម្រសបតាមការ្របាថា្ន ចង់បានេហថា ្រពឹត្តិការណ៍។
េបីេគតាង A ជា្រពឹត្តិការណ៍ ``េបាះកាក់មួយចំនួន 2 ដង បានខាងរូបម្តងគត់”
េនាះេគសរេសរ : A = {(HT ),(T H)}
េបីេគតាង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ ``េបាះបានខាងេលង 2 ដង” : B = {(T T )}
ក្នុងវញិញ សាេនះ េគេឃញីថាលំហសំណាក S = {(HH),(HT ),(T H),(T T )}

ដូចេនះ A និង B ជាសំណំុរងៃនលំហសំណាក ។

លហំាត់គំរ ូ ៧

ក្នុងថង់មួយមានឃ្លី្រកហម 1 េខៀវ 1 និងេលឿង 1 ។ េគចាប់យកឃ្លីម្តងមួយេដាយៃចដន្យេចញពីថង់ រចួដាក់ចូលថង់វញិ
ចំនួន 2 េលីក។ េគតាង ក ជាឃ្លពីណ៍្រកហម ខ ជាឃ្លពីណ៍េខៀវ និង ល ជាឃ្លពីណ៍េលឿង ។

ដំេណាះ្រសាយ

ក្នុងវញិញ សាេនះ េគបានលំហសំណាក : S = {(a,b)ែដលa,b ∈ E} ែដល E= {ក,ខ,ល}
S={(កក), (ខខ), (លល), (កខ), (ខក) , (ខល), (លខ), (កល), (លក)}
េបីតាង A1 ជា្រពឹត្តិការណ៍ ``ចាប់បានឃ្លេីខៀវទាងំពីរេលីក” ។ េគបាន A1={(ខខ)}
A2 ជា្រពឹត្តិការណ៍ ``ចាប់បានឃ្លេីខ្ម េលីកទី 1 ឃ្ល្ីរកហមេលីកទី 2''
េគបាន A2 = /0 េ្រពាះក្នុងថង់គា្ម នឃ្លេីខ្ម េទ
A3 ជា្រពឹត្តិការណ៍ ``ចាប់បានឃ្លី 2 ពណ៍ដូចគា្ន ឬ 2 ពណ៍ខុសគា្ន ”
េគបាន A3={(កក) , (ខខ) , (លល) , (កខ) , (ខក) , (កល) , (លក) , (ខល) , (លខ)}
េគេឃញីថា :

• ្រពឹត្តិការណ៍ A1 មានលទ្ធផលែតមួយគត់។ ្រពឹត្តិការណ៍ A1 េហថា ្រពឹត្តិការណ៍ឯកធាតុ។
• ្រពឹត្តកិារណ៍ A2 េហថា ្រពឹតិ្តការណ៍មិនអាចមាន េ្រពាះគា្ម នលទ្ធផលណាមួយេកីតេឡងីក្នុង្រពឹត្តកិារណ៍ A2

។
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• ្រពឹត្តិការណ៍ A3 មាន្រគប់លទ្ធផលទាងំអស់ែដលអាចេកីតេឡងី ដូចក្នុងលំហសំណាក។
្រពឹត្តិការណ៍ A3 េហថា ្រពឹត្តិការណ៍្របាកដ។

្របតិបត្តិ ២្របតិបត្តិ ២

េគេធ្វីវញិញ សាេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ 2 ្រគាប់ មួយតូច មួយធំ។
ក . ចូរកំណត់្រពឹត្តិការណ៍ :

B1 : ``្រគាប់ឡុកឡាក់ធំេចញេលខ 4''
B2 : ``្រគាប់ឡុកឡាក់ធំេចញេលខេសស”
B3 : ``្រគាប់តូចេចញេលខ 3 ្រគាប់ធំេចញេលខ 5''
B4 : ``្រគាប់តូចេចញេលខ 1 ្រគាប់ធំេចញេលខ 7''

ខ . េតី្រពឹត្តិការណ៍ណាជា្រពឹត្តិការណ៍ឯកធាតុ ?
ដំេណាះ្រសាយ

ចេម្លើយខ្លី
ក . B1 = {(t,4) | t ∈ {1, . . . ,6}} (6 ករណី), B2 មាន 18 ករណី, B3 = {(3,5)}, B4 = /0 (េ្រពាះគា្ម នេលខ

7)។
ខ . B3 ជា ្រពឹត្តិការណ៍ឯកធាតុ េ្រពាះមានលទ្ធផលែតមួយគត់។

្របតិបត្តិ ៣្របតិបត្តិ ៣

ក្នុងថង់មួយមានសន្លឹកប័ណ្ណ 4 សន្លឹកែដលចុះេលខ 1,2,3 និង 4 ។ េគហូតយកម្តងមួយ ចំនួន 2 េលីកេដាយមិន
ដាក់ចូលវញិ ។ ចូរកំណត់: លំហសំណាក និង ្រពឹត្តិការណ៍ :
C1: ``ហូតបានេលខគូេនេលីកទី 1''
C2: ``ហូតបានេលខេសសទាងំ 2 េលីក”
C3: ``ហូតេលីកទី 1 បានេលខគូ េលីកទី 2 បានេលខធំជាង 3''
C4: ``េលីកទី 1 បានេលខ 1 េលីកទី 2 បានេលខតូចជាង 2''
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ដំេណាះ្រសាយ

ចេម្លើយខ្លី
n(S) = 4×3 = 12 គូ។
C1 = {(2,1),(2,3),(2,4),(4,1),(4,2),(4,3)} (6 ករណី)
C2 = {(1,3),(3,1)} (2 ករណី)
C3 = {(2,4)} (1 ករណី — េ្រពាះេលខធំជាង 3 គឺមានែត 4)
C4 = /0 (មិនអាចមាន េ្រពាះេលខ 1 ្រត�វបានហូតេចញរចួ)

៦ ្រពឹត្តិការណ៍សមាស

ជាទូេទ ៤ជាទូេទ ៤

ក . ្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណៃន A និង B ជា្របសព្វៃន្រពឹត្តិការណ៍ A និង ្រពឹត្តិការណ៍ B ។

ខ . ្រពឹត្តិការណ៍ផលបូកៃន A និង B ជា្របជំុៃន្រពឹត្តិការណ៍ A និង ្រពឹត្តិការណ៍ B ។
គ . ្រពឹត្តិការណ៍ A និង ្រពឹត្តិការណ៍ B ជា្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ងគា្ន កាលណា្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណៃន A និង B

ជា្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចេកីតមាន : A∩B = /0

ឃ . ្រពឹត្តិការណ៍ 2 ជា្រពឹត្តិការណ៍បំេពញគា្ន កាលណាផលគុណៃន្រពឹត្តិការណ៍ទាងំ 2 ជា្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចមាន
និង្រពឹត្តិការណ៍ផលបូកៃន្រពឹត្តិការណ៍៍ទាងំ 2ជា្រពឹត្តិការណ៍្របាកដ:
A∩ Ā = /0 , A∪ Ā = S េគបាន្រពឹត្តិការណ៍បំេពញគា្ន ជា្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ង។

លហំាត់គំរ ូ ៨

េគេបាះ្រគាបឡុ់កឡាកម់ួយ្រគាប់។ េគតាង A ជា្រពឹត្តកិារណ៍ែដល្រគាបឡុ់កឡាកេ់ចញេលខគូ B ជា្រពឹត្តកិារណ៍ែដល្រគាប់
ឡុកឡាក់េចញេលខជាពហុគុណៃន 3 និង C ជា្រពឹត្តិការណ៍ែដល្រគាប់ឡុកឡាក់េចញេលខតូចជាង ឬេស្មីនឹង 2 ។ ចូរ
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កំណត់:
១ . លំហសំណាក និង្រពឹត្តិការណ៍ A,B,C

២ . ្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណ A∩B,A∩C,B∩C

៣ . ្រពឹត្តិការណ៍ផលបូក A∪B,B∪C

៤ . ្រពឹត្តិការណ៍បំេពញៃន្រពឹត្តិការណ៍ A,B,C

៥ . េតី្រពឹត្តិការណ៍ណាជា្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ងគា្ន ?

ដំេណាះ្រសាយ

១ . លំហសំណាក ៖ S = {1,2,3,4,5,6}
្រពឹត្តិការណ៍ ៖ A = {2,4,6}, B = {3,6}, C = {1,2}

២ . ្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណ (្របសព្វ) ៖
A∩B = {6}, A∩C = {2}, B∩C = /0

៣ . ្រពឹត្តិការណ៍ផលបូក (្របជំុ) ៖
A∪B = {2,3,4,6}, B∪C = {1,2,3,6}

៤ . ្រពឹត្តិការណ៍បំេពញ ៖
A = {1,3,5} (េលខេសស)
B = {1,2,4,5}
C = {3,4,5,6}

៥ . ្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ងគា្ន គឺ B និង C េ្រពាះ B∩C = /0។

្របតិបត្តិ ៤្របតិបត្តិ ៤

េគេធ្វីវញិញ សា ចាប់យកប័ណ្ណមួយសន្លឹកចំនួន 2 េលីក េដាយៃចដន្យនិងមិនដាក់ចូលវញិ េចញពីថង់មួយ ែដលមាន
ប័ណ្ណ 4 សន្លឹកគឺ ប័ណ្ណេលខ 1 េលខ 2 េលខ 3 និងេលខ 4 ។
ក . ចូរកំណត់លំហសំណាក និង្រពឹតិ្តការណ៍:

A : ``ចាប់ទាងំ 2 េលីកបានប័ណ្ណេលខតូចជាង 4''
B : ``ចាប់េលីកទី 1 បានេលខតូចជាង 2 និងេលីកទី 2 បានេលខេសស”
C : ``ចាប់ទាងំ 2 េលីកបានេលខខុសគា្ន ”
D : ``ចាប់េលីកទី 1 បានេលខធំជាង 4''
E : ``ចាប់េលីកទី 2 បានេលខ 1''

ខ . េតីមួយណាជា្រពឹត្តិការណ៍ឯកធាតុ ្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចមាន ្រពឹត្តិការណ៍្របាកដ។
គ . េតី្រពឹត្តិការណ៍ណាជា្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ង
ឃ . រក្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណ A∩B និង្រពឹត្តិការណ៍ផលបូក A∪B,B∪E
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ដំេណាះ្រសាយ

ចេម្លើយខ្លី
ក . S = {(i, j) | i ̸= j ពី 1 ដល់ 4}, n(S) = 12។

A = {(1,2),(1,3),(2,1),(2,3),(3,1),(3,2)} (6 ករណី)
B = {(1,3)} (1 ករណី), C = S (12 ករណី), D = /0, E = {(2,1),(3,1),(4,1)}

ខ . B ជា ្រពឹត្តិការណ៍ឯកធាតុ, D ជា ្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចមាន, C ជា ្រពឹត្តិការណ៍្របាកដ។
គ . ្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ង ៖ B និង E (េ្រពាះ B∩E = /0)។
ឃ . A∩B = {(1,3)}= B, A∪B = A, B∪E = {(1,3),(2,1),(3,1),(4,1)}។

៧ េគាលការណ៍របាប់ ចមា្ល ស់ និង បន្ស ំ

្រពឹត្តិការណ៍ខ្លះ អាចេកីតេឡងីតាមវធីិេ្រចីនយ៉ាងខុសៗគា្ន ែដលេយងីមិនអាចេធ្វីបញ្ជ ីបាន ។ េយងី្រត�វពឹងែផ្អកេលីរូបមន្ត
និង េគាលការណ៍្រគឹះរបាប់ ។

៧.១ េគាលការណ៍ផលបូក

ជាទូេទ ៥ជាទូេទ ៥

េគមាន្រពឹត្តិការណ៍ A និង្រពឹត្តិការណ៍ B។ n(A) ជាចំនួនលទ្ធផលេកីតក្នុង្រពឹត្តិការណ៍ A , n(B) ជាចំនួនលទ្ធផល
ក្នុង្រពឹត្តិការណ៍ B។

• េបី A និង Bគា្ម នលទ្ធផលណាមួយរមួគា្ន េទ េនាះចំនួនលទ្ធផលែដលេកីតក្នុង្រពឹត្តកិារណ៍ A ឬ B គឺ n(A∪B) =
n(A)+n(B) ។
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• េបី A និង B មានលទ្ធផលរមួគា្ន េនាះចំនួនលទ្ធផលែដលេកីតក្នុង្រពឹត្តិការណ៍ A ឬ B គឺ n(A∪B) = n(A)+
n(B)−n(A∩B) ។

លហំាត់គំរ ូ ៩

េគេបាះ្រគាបឡុ់កឡាកពី់រ្រគាបម់ួយពណ៍ស មួយេទៀតពណ៍្រកហម។ រកចំនួនលទ្ធផលែដលេកីតេឡងី កាលណាលទ្ធផល
មានផលបូកេស្មីនឹង 5 ឬ 6 ។

ដំេណាះ្រសាយ

តាង A ជា្រពឹត្តិការណ៍ផលបូកេស្មី 5 ៖ A = {(1,4),(2,3),(3,2),(4,1)} =⇒ n(A) = 4។
តាង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ផលបូកេស្មី 6 ៖ B = {(1,5),(2,4),(3,3),(4,2),(5,1)} =⇒ n(B) = 5។
េដាយ A∩B = /0 (មិនចុះស្រម�ងគា្ន ) តាមេគាលការណ៍ផលបូក ចំនួនលទ្ធផលសរុបគឺ ៖

n(A∪B) = n(A)+n(B) = 4+5 = 9 ករណី

លហំាត់គំរ ូ ១០

ក្នុងថង់មួយមានប័ណ្ណ 6 ែដលបង់េលខ 1,2,3,4,5,6 ។ េគចាបយ់កប័ណ្ណមួយេចញពីថង់េដាយៃចដន្យ។ រកចំនួនលទ្ធផល
ែដលអាចេកីតេឡងី កាលណា េលខែដលចាប់បានជាេលខេសស ឬ េលខធំជាង 4 ។

ដំេណាះ្រសាយ

តាង A ជា្រពឹត្តិការណ៍ចាប់បានេលខេសស ៖ A = {1,3,5} =⇒ n(A) = 3។
តាង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ចាប់បានេលខធំជាង 4 ៖ B = {5,6} =⇒ n(B) = 2។
្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណ ៖ A∩B = {5} =⇒ n(A∩B) = 1។
តាមេគាលការណ៍ផលបូក ចំនួនលទ្ធផលសរុបគឺ ៖

n(A∪B) = n(A)+n(B)−n(A∩B) = 3+2−1 = 4 ករណី ({1,3,5,6})

៧.២ េគាលការណ៍ផលគុណ
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េបី្រពឹត្តកិារណ៍ A េកីតេឡងី m រេបៀបេហយី្រពឹត្តកិារណ៍ B េកីតេឡងី n រេបៀបេទៀត េនាះចំនួនលទ្ធផលែដល្រពឹត្តកិារណ៍ A
និង B េកីតេឡងីគឺ N = m×n ។

ជាទូេទ ៦ជាទូេទ ៦

េគេអាយ្រពឹត្តកិារណ៍ E1 និង E2 ។ ្រពឹត្តកិារណ៍ទីមួយ E1 េកីតេឡងី m1 ករណីខុសៗគា្ន ។ េ្រកាយពី E1 េកីតេឡងី
E2 អាចេកីតេឡងីក្នុង m2 ករណីខុសៗគា្ន ។ ចំនួនរេបៀប រ ឺករណីែដល្រពឹត្តិការណ៍ទាងំពីរេកីតេឡងីមាន m1 ×m2

។

លហំាត់គំរ ូ ១១

េគមានផ្លូវ 3 ស្រមាប់េធ្វីដំេណីរពី្រក�ង A េទ B និងមានផ្លូវ 2 ស្រមាប់េធ្វីដំេណីរពី្រក�ង B េទ C ។ េតីេគអាចេធ្វីដំេណីរ
តាមផ្លូវបានប៉ុនា្ម នរេបៀបេដីម្បេីចញពី្រក�ង A េទ C េដាយឆ្លងកាត់តាម្រក�ង B ។

ដំេណាះ្រសាយ

ដំេណីរែបងែចកជាពីរដំណាក់កាលបន្តបនា្ទ ប់ ៖
• ពី្រក�ង A េទ B មាន 3 ជេ្រមីស
• ពី្រក�ង B េទ C មាន 2 ជេ្រមីស

តាមេគាលការណ៍ផលគុណ ចំនួនរេបៀបេធ្វីដំេណីរពី A េទ C ឆ្លងកាត់ B គឺ ៖

N = 3×2 = 6 រេបៀប

លហំាត់គំរ ូ ១២

កំណតច់ំនួនសា្ល កេលខ េដីម្បសីមា្គ លវ់ត្ថុតាម្របេភទេដាយេ្របីតួអក្សរមួយពី A ដល់ H សរេសរពីមុខេលខែដលេ្របីេលខពី
1 ដល់ 15 ។

ដំេណាះ្រសាយ

សា្ល កេលខនីមួយៗផ្សេំឡងីពី ៖
• តួអក្សរមួយពី A ដល់ H មានចំនួន 8 ជេ្រមីស
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• េលខមួយពី 1 ដល់ 15 មានចំនួន 15 ជេ្រមីស

តាមេគាលការណ៍ផលគុណ ចំនួនសា្ល កេលខសរុបែដលអាចបេង្កីតបានគឺ ៖
N = 8×15 = 120 សា្ល កេលខ

លហំាត់គំរ ូ ១៣

មីងដានីចង់ទិញវត្ថបីុមុខមានកាបូបដាក់េសៀវេភេរៀនមួយកាបូបតូចដាកប់៊ិចេខ្ម ៃដមួយ និងែល្បងេហ្គមមួយឈុតស្រមាបជ់ា
រងា្វ នេ់លីកទឹកចិត្តកូនែដលបានជាបច់ំណាត់ថា្ន កល់្អ។ េពលេទដលហ់ាងលកវ់ត្ថទុាងំេនះគាតេ់ឃញីមានកាបូបដាក់េសៀវេភ
3 ្របេភទ (A,B,C)កាបូបតូចមាន 4 ពណ៍ (្រកហម េខៀវ េលឿង ៃបតង) និងែល្បងេហ្គម 2 ្របេភទ (I និង II)។ េតមីីងដា
នីអាចេ្រជីសេរសីវត្ថុបី្របេភទបានប៉ុនា្ម នរេបៀប?

ដំេណាះ្រសាយ

ការេ្រជីសេរសីវត្ថុបី្របេភទ្រត�វេធ្វីេឡងីជា ៣ ដំណាក់កាល ៖

• េ្រជីសកាបូបដាក់េសៀវេភេរៀន ៖ មាន 3 រេបៀប

• េ្រជីសកាបូបតូចដាក់ប៊ិចេខ្ម ៃដ ៖ មាន 4 រេបៀប

• េ្រជីសែល្បងេហ្គម ៖ មាន 2 រេបៀប

តាមេគាលការណ៍ផលគុណ ចំនួនរេបៀបែដលមីងដានីអាចេ្រជីសេរសីបានគឺ ៖

N = 3×4×2 = 24 រេបៀប

៧.៣ ហា្វ ក់តូែរ្យល

ជាទូេទ ៧ជាទូេទ ៧

n! = n× (n−1)× (n−2)× ...×3×2×1
n! = n× (n−1)! = n× (n−1)× (n−2)!
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លហំាត់គំរ ូ ១៤

គណនា្របមាណវធីិខាងេ្រកាម៖
ក . 5! ខ . 12!

5! គ . 15!
4!×8! ឃ . 9!

6!×4!

ដំេណាះ្រសាយ

ក . 5! = 5×4×3×2×1 = 120

ខ .
12!
5!

=
12×11×10×9×8×7×6×5!

5!
=

3991680

គ .
15!

4!×8!
=

15×14×13×12×11×10×9×8!
24×8!

=

1351350

ឃ .
9!

6!×4!
=

9×8×7×6!
6!×24

=
504
24

= 21

៨ ្រប�បាប

៨.១ និយមន័យ

និយមន័យ ២និយមន័យ ២
្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍មួយជាផលេធៀបៃនចំនួនករណី្រសប និងចំនួនករណីអាច:

P(A) =
ចំនួនករណី្រសប
ចំនួនករណីអាច

=
n(A)
n(S)

• ករណីអាច = លំហសំណាក : គឺ រាល់្រពឹត្តិការណ៍ទាងំអស់ែដលអាចេកីតេឡងីេនក្នុងពិេសាធន៍មួយ េហយី
ជាទូេទ វាេ្រចីនែតអានជួបមុនេគេនក្នុងលំហាត់

• ករណី្រសប = ្រពឹត្តិការណ៍ : ្រសបេទតាមអ្វីែដលេគចង់បានេនតាមសំណួរនីមួយៗ
• សូមចាថំា ចំនួនករណី្រសប មិនអាចធំជាង ចំនួនករណីអាចេទ (n(A)≤ n(S))

• 0 ≤ P(A)≤ 1

លហំាត់គំរ ូ ១៥
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១ . េគេរសីសិស្សមា្ន កឱ់្យេធ្វជីា្របធាន្រក�ម ក្នុងចំេណាមសិស្ស្រសី 5 នាក់ និងសិស្ស្រប�ស 3 នាក់។ រក្រប�បាបែដល្របធាន
្រក�មជាសិស្ស្រសី និង រក្រប�បាបែដល្របធាន្រក�មជាសិស្ស្រប�ស។

២ . េគេធ្វីវញិញ សាហូតប័ណ្ណម្តងមួយសន្លឹកចំនួន 2 ដងេចញពីថង់មួយែដលមានប័ណ្ណេលខ 1 េលខ 2 និងេលខ 3 េដាយ
ហូតេហយីដាក់វញិ។
ក . ចូរសរេសរលំហសំណាក S ្រពឹត្តិការណ៍ A ែដលហូតេលីកទី 1 បានេលខគូ និង ្រពឹត្តិការណ៍ B ែដលហូតទាងំ 2

េលីកបានប័ណ្ណមានផលបូកេស្មីនឹង 5 ។
ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A និង ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ B ។

ដំេណាះ្រសាយ

១ . ចំនួនសិស្សសរុប n(S) = 5+3 = 8 នាក់។

• ្រប�បាប្របធាន្រក�មជាសិស្ស្រសី ៖ P(្រសី) =
5
8
= 0.625

• ្រប�បាប្របធាន្រក�មជាសិស្ស្រប�ស ៖ P(្រប�ស) =
3
8
= 0.375

២ . ហូតប័ណ្ណ 2 ដងេដាយដាក់វញិ ៖
ក . លំហសំណាក ៖ S = {(1,1),(1,2),(1,3),(2,1),(2,2),(2,3),(3,1),(3,2),(3,3)} =⇒ n(S) =

32 = 9។
្រពឹត្តិការណ៍ A (េលីកទី ១ ជាេលខគូ) ៖ A = {(2,1),(2,2),(2,3)} =⇒ n(A) = 3។
្រពឹត្តិការណ៍ B (ផលបូកេស្មី ៥) ៖ B = {(2,3),(3,2)} =⇒ n(B) = 2។

ខ . គណនា្រប�បាប ៖

P(A) =
n(A)
n(S)

=
3
9
=

1
3

, P(B) =
n(B)
n(S)

=
2
9

៩ ចមា្ល ស់

គឺជាការេ្រជីសេរសីយកធាតុេចញពីធាតុមួយេផ្សងេទៀតេដាយគិតលំដាប់។

ក . ចំនួនចមា្ល ស់ n ធាតុេផ្សងគា្ន េរៀបជាជួរេដក P = n! ។

ខ . ចំនួនចមា្ល ស់វង់ៃន n ធាតុេផ្សងគា្ន P = n!
n = (n−1)! ។

គ . ចំនួនចមា្ល ស់្រចំែដលៃន r ធាតុយក n ធាតុេផ្សងគា្ន : P = nm ។
ឃ . ចំនួនចមា្ល ស់ r ធាតុយកពី n ធាតុេផ្សងគា្ន : P(n,r) = n!

(n−r) ! ។
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ង . ចំនួនចមា្ល ស់អាចែបកែចកបាន ឬ ចមា្ល ស់ែដលមានធាតុខ្លះដូចគា្ន :

P =
(n1 +n2 +n3 + ...+np)!
(n1!×n2!×n3!× ...×np)!

លហំាត់គំរ ូ ១៦

្រគ�េធ្វីបញ្ជ ីេឈា្ម ះសិស្ស 8 នាក់េដាយមានចុះេលខេរៀងពី 1 ដល់ 8 ែតមិនគិតតាមលំដាក់អក្ខរ្រកមេទ។

១ . េតី្រគ�អាចេធ្វីបញ្ជ ីេឈា្ម ះបានប៉ុនា្ម នរេបៀប?

២ . េបី្រគ�ចង់េអាយេឈា្ម ះសុក និងេឈា្ម ះេសេនជាប់គា្ន េតីបញ្ជ ីរេបៀបេនះមានប៉ុនា្ម នែបប?

ដំេណាះ្រសាយ

១ . ចំនួនរេបៀបេធ្វីបញ្ជ ីេឈា្ម ះសិស្ស 8 នាក់ជាចមា្ល ស់ ៖

P8 = 8! = 8×7×6×5×4×3×2×1 = 40320 រេបៀប

២ . ចាត់ទុកសុក និងេសជាប្លុកែតមួយ េនាះមានសរុប 7 ធាតុ ែដលេរៀបបាន 7! រេបៀប។ េដាយសុក និងេស
អាចឆា្ល ស់គា្ន ក្នុងប្លុកបាន 2! រេបៀប នាឱំ្យចំនួនរេបៀបគឺ ៖

N = 7!×2! = 5040×2 = 10080 ែបប

លហំាត់គំរ ូ ១៧

េគេរៀបេសៀវេភ 10 កបលខុសៗគា្ន ដាក់ជាជួរេលីថតទូមួយ។

១ . េតីការតេ្រមៀបេនះមានប៉ុនា្ម នរេបៀបខុសៗគា្ន ?

២ . េបីេគកំណត់េអាយេសៀវេភ 3 កបលេនជាប់គា្ន ជានិច្ច េតីការតេ្រមៀបេនះមានប៉ុនា្ម នែបប?

ដំេណាះ្រសាយ

១ . ចំនួនរេបៀបតេ្រមៀបេសៀវេភ 10 កបលជាចមា្ល ស់ ៖

10! = 3628800 រេបៀប

២ . ចងេសៀវេភទាងំ 3 កបលជាប្លុកមួយ រមួជាមួយេសៀវេភ 7 កបលេទៀត េស្មីនឹង 8 ធាតុ ែដលេរៀបបាន 8!
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រេបៀប។ េសៀវេភ 3 កបលអាចឆា្ល ស់គា្ន ក្នុងប្លុកបាន 3! រេបៀប។ ចំនួនែបបសរុបគឺ ៖

N = 8!×3! = 40320×6 = 241920 ែបប

លហំាត់គំរ ូ ១៨

មានមនុស្ស 6 នាកអ់ង្គុយេលីេកអីមួយជួរែដលក្នុងេនាះមានេក្មង 4 នាក់ និងមានមនុស្សចាស់ 2 នាក់។ រកចនំនរេបៀបការ
អង្គុយក្នុងករណីែដលមនុស្សចាស់ទាងំ 2 នាក់អង្គុយចុងសងខាង។

ដំេណាះ្រសាយ

ការេរៀបចំែចកជា ២ ដំណាក់កាល ៖

• េរៀបចំមនុស្សចាស់ 2 នាក់េនចុងសងខាង ៖ មាន 2! = 2 រេបៀប

• េរៀបចំេក្មង 4 នាក់េនេកអីកណា្ត ល 4 ៖ មាន 4! = 24 រេបៀប

តាមេគាលការណ៍ផលគុណ ចំនួនរេបៀបអង្គុយសរុបគឺ ៖

N = 2!×4! = 2×24 = 48 រេបៀប

លហំាត់គំរ ូ ១៩

េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់ 2 ដង។

១ . រក្រប�បាបែដលេបាះបានេលខទាងំ 2 េលីកខុសគា្ន ។
២ . រក្រប�បាបែដលេបាះបានេលខទាងំ 2 េលីកជាេលខគូ។
៣ . រក្រប�បាបែដលេបាះបានេលខទាងំ 2 េលីកខុសគា្ន និង ជាេលខគូ។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាចៃនការេបាះ 2 ដងគឺ n(S) = 6×6 = 36។
១ . េលខទាងំពីរេលីកខុសគា្ន ៖ េលីកទី ១មាន 6 ជេ្រមីស េលីកទី ២មាន 5 ជេ្រមីស =⇒ n(A) = 6×5 = 30។

P(A) =
30
36

=
5
6



៩ ចមា្ល ស់

េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

25

២ . េលខទាងំពីរេលីកជាេលខគូ {2,4,6} ៖ េលីកនីមួយៗមាន 3 ជេ្រមីស =⇒ n(B) = 3×3 = 9។

P(B) =
9

36
=

1
4

៣ . េលខទាងំពីរេលីកខុសគា្ន និងជាេលខគូ ៖ េលីកទី ១មាន 3 ជេ្រមីស េលីកទី ២មាន 2 ជេ្រមីស =⇒ n(C) =
3×2 = 6។

P(C) =
6

36
=

1
6

លហំាត់គំរ ូ ២០

េគបេង្កីតេលខសមា្ង ត់របស់េសីេដាយមានចំនួនែដលមានេលខ 4 ខ្ទង់ខុសពីេលខ 0 ។

១ . េតីេគអាចបេង្កីតេលខសមា្ង ត់េនះបានប៉ុនា្ម នែបប?

២ . េគេរសីយកេលខសមា្ង ត់មួយេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ :
A : ``េលខសមា្ង ត់ជាចំនួនគូ”
B : ``េលខសមា្ង ត់ទាងំ 4 ខ្ទង់ជាេលខគូ”
C : ``េលខសមា្ង ត់ទាងំ 4 ខ្ទង់មានេលខ 1 ែតម្តងគត់”
D : ``េលខសមា្ង ត់ទាងំ 4 ខ្ទង់ខុសៗគា្ន ”

ដំេណាះ្រសាយ

១ . េលខែដលេ្របីគឺ {1,2,3,4,5,6,7,8,9}មាន 9 េលខ។ ចំនួនេលខសមា្ង ត់ 4 ខ្ទង់ែដលអាចបេង្កីតបានគឺ ៖

n(S) = 94 = 6561 ែបប

២ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍នីមួយៗ ៖

• A (ចំនួនគូ) ៖ ខ្ទង់ចុងេ្រកាយ្រត�វជាេលខគូ {2,4,6,8} (មាន 4 ជេ្រមីស) ខ្ទង់ 3 េទៀតមានមា្ន ក់ៗ 9

ជេ្រមីស =⇒ n(A) = 93 ×4 = 2916 =⇒ P(A) =
2916
6561

=
4
9
។

• B (្រគបខ់្ទង់ជាេលខគូ) ៖ ខ្ទង់នីមួយៗមាន 4 ជេ្រមីស =⇒ n(B) = 44 = 256 =⇒ P(B) =
256

6561
។

• C (មានេលខ 1 ែតម្តងគត់) ៖ េ្រជីសតំែណងេលខ 1 មាន 4 រេបៀប ខ្ទង់ 3 េទៀតយកពី 8 េលខែដល
េនសល់ =⇒ n(C) = 4×83 = 2048 =⇒ P(C) =

2048
6561

។

• D (ខ្ទង់ទាងំ 4 ខុសៗគា្ន ) ៖ ជាចមា្ល ស់ A4
9 = 9×8×7×6 = 3024 =⇒ P(D) =

3024
6561

=
112
243

។
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លហំាត់គំរ ូ ២១

ក្នុងថង់មួយមានឃ្លី 7 ្រគាប់ែដឡមានពណ៍ខុសៗគា្ន (ស ្រកហម េខៀវ េលឿង េខ្ម ៃបតង ្រត�យេចក)។ េគចាប់យកឃ្លមី្តង
មួយេចញពីថង់ រចួកត់្រតាទុក 3 ដងបន្តបនា្ទ ប់គា្ន េដាយមិនដាក់ចូលថង់វញិេ្រកាយពីយកេចញពីថង់ម្តងៗ។

១ . េតីការយកឃ្លេីចញតាមរេបៀបេនះ បានលទ្ធផលប៉ុនា្ម នរេបៀប?

២ . រកចំនួនលទ្ធផលែដលឃ្លយីកេចញេលីកទី 2 ជាឃ្លពីណ៍្រកហម។

ដំេណាះ្រសាយ

១ . ចាប់ម្តងមួយចំនួន 3 ដងេដាយមិនដាក់វញិ ជាចមា្ល ស់ 3 ធាតុពី 7 ធាតុ ៖

n(S) = A3
7 = 7×6×5 = 210 រេបៀប

២ . េលីកទី ២ ជាឃ្លី្រកហម (្រកហមមាន ១ ្រគាប់ ៖ េលីកទី ២ មាន 1 ជេ្រមីស, េលីកទី ១ មាន 6 ជេ្រមីស,
េលីកទី ៣ មាន 5 ជេ្រមីស) ៖

N = 6×1×5 = 30 រេបៀប

លហំាត់គំរ ូ ២២

េគចង់បេង្កីតគណៈកម្មការសិស្សមានគា្ន 4 នាក់ មា្ន កជ់ា្របធាន មា្ន កជ់ាអនុ្របធាន មា្ន កជ់ាេលខា និងមា្ន ក់េទៀតជាសមាជិក
េដីម្បជីួយការងារសាលាេរៀន។ សមាសភាពគណៈកម្មការេនះ្រត�វេរៀសក្នុងចំេណាមសិស្ស 10 នាក់។

១ . កំណត់ចំនួនគណៈកម្មការែដលអាចបេង្កីតបាន។
២ . កំណត់ចំនួនគណៈកម្មការែដលមានសុខជាេលខា។

ដំេណាះ្រសាយ

១ . េដាយសារតួនាទីនីមួយៗខុសគា្ន េនះជាចមា្ល ស់ 4 នាក់ពី 10 នាក់ ៖
N = A4

10 = 10×9×8×7 = 5040 គណៈកម្មការ

២ . សុខកាន់តំែណងេលខា (មាន 1 រេបៀប) តំែណង 3 េទៀត្រត�វេ្រជីសពីសិស្ស 9 នាក់ែដលេនសល់ ៖
N = 1×A3

9 = 9×8×7 = 504 គណៈកម្មការ
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្របតិបត្តិ ៥្របតិបត្តិ ៥

សិស្ស 9 នាកឈ់រជាជួរែដលក្នុងេនាះមានសិស្ស្រសី 5 នាក់ និងសិស្ស្រប�ស 4 នាក់។ រកចំនួនរេបៀបែដលសិស្សឈរ
េបីេគដឹងថាសិស្ស្រប�ស 2 នាក់ឈរេនចុងសងខាង។

ដំេណាះ្រសាយ

ចេម្លើយខ្លី

េ្រជីស្រប�ស 2នាកឈ់រចុងសងខាងមាន A2
4 = 12 រេបៀប។ សិស្ស 7នាកេ់ទៀតេរៀបេនកណា្ត លបាន 7! = 5040

រេបៀប។
ចំនួនរេបៀបសរុប ៖ N = 12×5040 = 60480 រេបៀប។

្របតិបត្តិ ៦្របតិបត្តិ ៦

ក្នុងចង់មួយមានឃ្លី 7 ្រគាប់ែដលមានពណ៍ខុសៗគា្ន ។ េគចាប់យកឃ្លមី្តងមួយេចញពីថង់កត់្រតាពណ៍ទុក រចួដាក់
ចូលក្នុងវញិ េហយីចាប់ម្តងេទៀត។ េគេធ្វីរេបៀបេនះចំនួន 3 ដងបន្តបនា្ទ ប់គា្ន ។ រកចំនួនលទ្ធផលែដលេកីតេឡងី
ទាងំអស់។

ដំេណាះ្រសាយ

ចេម្លើយខ្លី

េដាយសារចាប់េហយីដាក់វញិ េលីកនីមួយៗមាន 7 ជេ្រមីស។ ចំនួនលទ្ធផលសរុបគឺ ៖
N = 73 = 343 លទ្ធផល
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១០ បន្ស ំ

និយមន័យ ៣និយមន័យ ៣
បន្សំ ជាការេ្រជីសេរសីយកធាតុមួយេចញពីធាតុមួយេផ្សងេទៀតេដាយមិនគិតលំដាប់។ ចំនួនបន្សៃំន r ធាតុយកពី n
ធាតុេផ្សងគា្ន :

C(n,r) =
n!

(n− r)!× r!

លហំាត់គំរ ូ ២៣

េគេរសីសិស្ស 8 នាក់េដាយៃចដន្យក្នុងចំេណាមសិស្ស្រប�ស 9 នាក់ និងសិស្ស្រសី 11 នាក់េទសមា្ភ សន៍។

១ . េតីេគអាចេរៀបសិស្សបានប៉ុនា្ម នរេបៀបខុសៗគា្ន ?

២ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ :
A : ``្រក�មសិស្សទាងំ 8 នាក់មានសុទ្ធែតសិស្ស្រសី”
B : ``ក្នុង្រក�មមានសិស្ស្រសី 5 នាក់ និង ្រប�ស 3 នាក់”

ដំេណាះ្រសាយ

១ . សិស្សសរុប 9+11 = 20 នាក់។ ចំនួនរេបៀបេ្រជីសេរសីសិស្ស 8 នាក់ (មិនគិតលំដាប់) គឺ ៖

n(S) =C8
20 =

20!
8!×12!

= 125970 រេបៀប

២ . គណនា្រប�បាប ៖

• A (សុទ្ធែត្រសី) ៖ េ្រជីស 8 នាក់ពី្រសី 11 នាក់ =⇒ n(A) =C8
11 =C3

11 = 165។

P(A) =
165

125970
=

11
8398

≈ 0.0013

• B (្រសី 5 ្រប�ស 3) ៖ n(B) =C5
11 ×C3

9 = 462×84 = 38808។

P(B) =
38808

125970
=

6468
20995

≈ 0.308



១១ លក្ខណៈៃន្រប�បាប

េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

29

លហំាត់គំរ ូ ២៤

ក្នុងថង់មួយមានអក្សរ 10 តួ a,b,c,d,e, f ,g,h, i, j ។ េគចាប់យកអក្សរ 4 តួ្រពមគា្ន េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាប
ែដល :

១ . គា្ម នបាន្រសៈមួយេសាះ
២ . បាន្រសៈែតមួយគត់
៣ . បាន្រសៈែត 2 គត់
៤ . យ៉ាងតិចណាស់បាន្រសៈមួយ

ដំេណាះ្រសាយ

ក្នុងចំេណាម 10 អក្សរ មាន្រសៈ 3 គឺ {a,e, i} និងព្យញ្ជនៈ 7 គឺ {b,c,d, f ,g,h, j}។
ចំនួនករណីអាចសរុប ៖ n(S) =C4

10 = 210។
១ . គា្ម ន្រសៈេសាះ (បានព្យញ្ជនៈទាងំ 4) ៖ n(Ea) =C4

7 = 35 =⇒ P =
35

210
=

1
6
។

២ . បាន្រសៈែតមួយគត់ (្រសៈ 1 ព្យញ្ជនៈ 3) ៖ n(Eb) =C1
3 ×C3

7 = 3×35 = 105 =⇒ P =
105
210

=
1
2
។

៣ . បាន្រសៈែត 2 គត់ (្រសៈ 2 ព្យញ្ជនៈ 2) ៖ n(Ec) =C2
3 ×C2

7 = 3×21 = 63 =⇒ P =
63

210
=

3
10
។

៤ . យ៉ាងតិចណាស់បាន្រសៈមួយ ៖ េ្របី្រពឹត្តិការណ៍បំេពញ =⇒ P = 1−P(Ea) = 1− 1
6
=

5
6
។

១១ លក្ខណៈៃន្រប�បាប

ជាទូេទ ៨ជាទូេទ ៨

េបីេគតាង ei : ជា្រពឹត្តិការណ៍ឯកធាតុៃនលំហសំណាក S េនាះេគបាន:

P(e1)+P(e2)+ · · ·+P(en) =
n

∑
i=1

P(ei) = P(S) = 1

ជាទូេទ ៩ : សមា្គ ល់ជាទូេទ ៩ : សមា្គ ល់
• េបី A ជា្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចេកីតេឡងីគឺ A = /0 េនាះ n(A) = 0 េហយី P(A) = 0

• េបី A ជា្រពឹត្តិការណ៍មួយៃនលំហសំណាក S េនាះ n(A)≤ n(S) េហយី P(A)≤ P(S)
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• ្រប�បាបៃនលំហសំណាក S េស្មីនឹង 1 : P(S) = 1

• ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចមានេស្មីនឹង 0 : P( /0) = 0

• ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍មួយក្នុងលំហសំណាក ជាចំនួនែដលេនចេនា្ល ះ [0,1]

0 ≤ PA)≤ 1

• ្រប�បាបជាអនុវត្តន៍ ែដលកំណត់ពីលំហសំណាក S េទចេនា្ល ះ [0,1]
P : S → [0,1]

លហំាត់គំរ ូ ២៥

ក្នុងវញិញ សាេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់។
លទ្ធផលែដលអាចេកីតេឡងីទាងំអសក់្នុងលំហសំណាកគឺ លទ្ធផលេបាះបានេលខ 1 េលខ 2 េលខ 3 េលខ 4 េលខ 5 និង
េលខ 6 ។ េគបាន្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍នីមួយៗ េស្មីនឹង 1

6 គឺ :

P({1}) = P({2}) = P({3}) = P({4}) = P({5}) = P({6}) = 1
6

ផលបូក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ឯកធាតុទាងំអសែ់ដលអាចេកីតេឡងីក្នុងលំហសំណាក S េស្មីនឹង 1 គឺ 1
6 +

1
6 +

1
6 +

1
6 +

1
6 +

1
6 =

1 ។ េគបាន P(S) = 1
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១២ សណួំរពហុេ្រជើសេរ ើស (MCQ)

េសចក្តីែណនាំ ៖ ចូរេ្រជីសេរសីចេម្លីយែដល្រតឹម្រត�វបំផុតែតមួយគត់ ក្នុងចំេណាមជេ្រមីស ក, ខ, គ ឬ ឃ ស្រមាប់សំណួរ
នីមួយៗខាងេ្រកាម ៖

១ . សិស្សមា្ន ក់ចង់ទិញេសៀវេភមួយកបល។ េនក្នុងបណា្ណ គារមានេសៀវេភគណិតវទិយ 6 ្របេភទេផ្សងគា្ន និងេសៀវេភ
រូបវទិយ 4 ្របេភទេផ្សងគា្ន ។ េតីសិស្សេនាះមានជេ្រមីសប៉ុនា្ម នរេបៀបេដីម្បេី្រជីសេរសីេសៀវេភមួយកបល?

24ក . 12ខ . 10គ . 20ឃ .

២ . ពីទី្រក�ង A េទទី្រក�ង B មានផ្លូវេគាក 3 ែខ្ស និងផ្លូវទឹក 2 ែខ្ស។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀបក្នុងការេធ្វីដំេណីរពី A េទ B?

6ក . 5ខ . 8គ . 9ឃ .

៣ . ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្ស្រប�ស 18 នាក់ និងសិស្ស្រសី 14 នាក់។ ្រគ�ចង់េ្រជីសេរសីសិស្សមា្ន ក់េធ្វីជា្របធានថា្ន ក់។
េតីមានប៉ុនា្ម នជេ្រមីស?

32ក . 252ខ . 4គ . 36ឃ .

៤ . េភាជនីយដា្ឋ នមួយមានម្ហូប 5 មុខ បែង្អម 3 មុខ និងេភសជ្ជៈ 4 មុខ។ េតីេភ្ញ�វមា្ន ក់អាចកុម្ម៉ង់ឈុតអាហារ (ម្ហូប១
បែង្អម១ េភសជ្ជៈ១) បានប៉ុនា្ម នរេបៀប?

12ក . 23ខ . 45គ . 60ឃ .

៥ . ពី្រក�ង A េទ B មានផ្លូវ 4 ែខ្ស េហយីពី B េទ C មានផ្លូវ 3 ែខ្ស។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀបក្នុងការេធ្វីដំេណីរពី A េទ C
េដាយឆ្លងកាត់ B?

7ក . 14ខ . 12គ . 9ឃ .

៦ . ពី្រក�ង A េទ B មានផ្លូវ 4 ែខ្ស េហយីពី B េទ C មានផ្លូវ 3 ែខ្ស។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀបេធ្វីដំេណីរេទមកពី A េទ C
(ឆ្លងកាត់ B) េដាយផ្លូវ្រតឡប់មកវញិមិនជាន់ផ្លូវេទ?

144ក . 72ខ . 24គ . 12ឃ .

៧ . េគចង់បេង្កីតេលខកូដសមា្ង តែ់ដលមាន 3 ខ្ទង់ េដាយេ្របេីលខ {1,2,3,4,5}។ ្របសិនេបីេលខនីមួយៗអាចេ្របីេឡងីវញិ
បាន េតីបេង្កីតបានកូដប៉ុនា្ម ន?

125ក . 60ខ . 15គ . 120ឃ .

៨ . េគចង់បេង្កីតេលខកូដសមា្ង ត់ែដលមាន 3 ខ្ទង់េផ្សងគា្ន េដាយេ្របីេលខ {1,2,3,4,5}។ េតីបេង្កីតបានកូដប៉ុនា្ម ន?
125ក . 20ខ . 10គ . 60ឃ .

៩ . សា្ល កេលខម៉ូតូមួយមានអក្សរឡាតាងំ 2 តួ (ក្នុងចំេណាម ២៦ តួ) បន្តេដាយេលខ 4 ខ្ទង់ (ពី 0 ដល់ 9)។ ្របសិនេបី
អាចេ្របីជាន់គា្ន បាន េតីមានសា្ល កេលខសរុបប៉ុនា្ម ន?

26×10ក . A2
26 ×A4

10ខ .
262 ×104គ . C2

26 ×C4
10ឃ .
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១០ . េតីមានចំនួនគត់វជិ្ជមានែដលមាន 3 ខ្ទង់សរុបចំនួនប៉ុនា្ម ន?
1000ក . 900ខ . 899គ . 999ឃ .

១១ . េតីមានចំនួនគត់វជិ្ជមានែដលមាន 3 ខ្ទង់េផ្សងគា្ន សរុបប៉ុនា្ម ន?
648ក . 720ខ . 504គ . 900ឃ .

១២ . េតីមានចំនួនគត់វជិ្ជមានគូែដលមាន 3 ខ្ទង់េផ្សងគា្ន សរុបប៉ុនា្ម ន?
450ក . 500ខ . 648គ . 328ឃ .

១៣ . កាក់មួយ្រត�វបានេបាះចំនួន 4 ដងបន្តបនា្ទ ប់គា្ន ។ េតីលទ្ធផលែដលអាចេកីតមានសរុបមានចំនួនប៉ុនា្ម ន?
8ក . 12ខ . 16គ . 4ឃ .

១៤ . ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រត�វបានេបាះចំនួន 2 ដង។ េតីចំនួនលទ្ធផលែដលអាចេកីតមានសរុបេស្មីប៉ុនា្ម ន?
12ក . 36ខ . 64គ . 18ឃ .

១៥ . ក្នុងការ្របឡងមួយមានសំណួរពហុេ្រជីសេរសីចំនួន 5 សំណួរ ែដលសំណួរនីមួយៗមានជេ្រមីស 4។ េតីេបក្ខជនមា្ន ក់
អាចេ្រជីសេរសីចេម្លីយបានប៉ុនា្ម នរេបៀបេផ្សងគា្ន ?

1024ក . 20ខ . 625គ . 120ឃ .

១៦ . តៃម្លៃន 0! េស្មនឹីងប៉ុនា្ម ន?
0ក . មិនកំណត់ខ . ∞គ . 1ឃ .

១៧ . តៃម្លៃន 7!
5!
េស្មីនឹងប៉ុនា្ម ន?

2ក . 21ខ . 42គ . 12ឃ .

១៨ . តៃម្លៃន 10!
8!×2!

េស្មីនឹងប៉ុនា្ម ន?
90ក . 45ខ . 5គ . 10ឃ .

១៩ . េបី n! = 720 េនាះតៃម្លៃន n គឺ ៖
6ក . 5ខ . 7គ . 8ឃ .

២០ . េបី (n+1)!
n!

= 8 េនាះតៃម្លៃន n គឺ ៖
8ក . 9ខ . 6គ . 7ឃ .

២១ . មនុស្ស 5 នាក់ត្រមង់ជួរគា្ន េដីម្បថីតរូប។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀបក្នុងការត្រមង់ជួរ?
25ក . 24ខ . 120គ . 60ឃ .

២២ . មនុស្ស 6 នាកអ់ង្គុយេលីេកអី 6 េរៀបជាជួរ្រតង់។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀប្របសិនេបីមនុស្សពីរនាកជ់ាក់លាក្់រត�វែតអង្គុយ
ជាប់គា្ន ?

120ក . 240ខ . 720គ . 48ឃ .
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២៣ . មនុស្ស 6នាកអ់ង្គុយេលីេកអី 6 េរៀបជាជួរ្រតង់។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀប្របសិនេបីមនុស្សពីរនាកជ់ាក់លាកមិ់ន្រត�វអង្គុយ
ជាប់គា្ន ?

480ក . 240ខ . 120គ . 600ឃ .

២៤ . េតីពាក្យ «MATHS» អាចេរៀបជាពាក្យថ្មី (មានន័យឬគា្ម នន័យ) េដាយេ្របីអក្សរទាងំអស់បានប៉ុនា្ម នរេបៀប?
24ក . 60ខ . 720គ . 120ឃ .

២៥ . េតីពាក្យ «BOOK» អាចេរៀបជាពាក្យថ្មី (មានន័យឬគា្ម នន័យ) េដាយេ្របីអក្សរទាងំអស់បានប៉ុនា្ម នរេបៀប?
24ក . 6ខ . 12គ . 48ឃ .

២៦ . េតីពាក្យ «PROBABILITY» មានប៉ុនា្ម នរេបៀបក្នុងការេរៀបអក្សរេឡងីវញិ?
11!
2!

ក . 11!
2!×2!

ខ .

11!គ . 11!
4!

ឃ .

២៧ . តៃម្លៃន A3
5 េស្មីនឹងប៉ុនា្ម ន?

60ក . 20ខ . 10គ . 120ឃ .

២៨ . តៃម្លៃន A2
7 េស្មីនឹងប៉ុនា្ម ន?

21ក . 14ខ . 49គ . 42ឃ .

២៩ . េបី A2
n = 30 េនាះតៃម្លៃន n េស្មីនឹង ៖
5ក . 7ខ . 6គ . 8ឃ .

៣០ . មានសិស្ស 8នាកក់្នុងការ្របកួតរត់្របណាងំ។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀបក្នុងការទទួលជ័យលាភីេលខ១ េលខ២ និងេលខ៣?
56ក . 336ខ . 512គ . 24ឃ .

៣១ . មានេសៀវេភខុសៗគា្ន 5 កបល។ េគចង់េរៀបេសៀវេភ 3 កបលេលីេធ្នីរ។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀប?
60ក . 15ខ . 120គ . 10ឃ .

៣២ . មនុស្ស 5 នាក់អង្គុយជំុវញិតុរាងមូលមួយ។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀបក្នុងការអង្គុយ?
120ក . 60ខ . 12គ . 24ឃ .

៣៣ . មនុស្ស 6 នាកអ់ង្គុយជំុវញិតុមូលមួយ។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀប្របសិនេបីមនុស្សពីរនាកជ់ាក់លាក្់រត�វែតអង្គុយជាប់គា្ន ?
24ក . 120ខ . 48គ . 72ឃ .

៣៤ . េតីអាចបេង្កីតចំនួនែដលមានេលខ 4 ខ្ទង់េផ្សងគា្ន ពីេលខ {1,2,3,4,5,6}បានប៉ុនា្ម នចំនួន?
120ក . 360ខ . 720គ . 24ឃ .

៣៥ . េតីអាចបេង្កីតចំនួនែដលមានេលខ 3 ខ្ទង់េផ្សងគា្ន ពីេលខ {0,1,2,3,4}បានប៉ុនា្ម នចំនួន?
48ក . 60ខ . 100គ . 24ឃ .
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៣៦ . រូបមន្តបន្សំ Ck
n កំណត់េដាយ ៖

n!
(n− k)!

ក . k!
(n− k)!

ខ .

n!
k!

គ . n!
k!(n− k)!

ឃ .

៣៧ . តៃម្លៃន C2
6 េស្មីនឹងប៉ុនា្ម ន?

30ក . 12ខ . 15គ . 36ឃ .

៣៨ . តៃម្លៃន C3
8 េស្មីនឹងប៉ុនា្ម ន?

336ក . 56ខ . 24គ . 112ឃ .

៣៩ . តៃម្លៃន C0
7 +C7

7 េស្មីនឹងប៉ុនា្ម ន?
2ក . 1ខ . 7គ . 14ឃ .

៤០ . េបី C2
n = 28 េនាះតៃម្លៃន n េស្មីនឹង ៖
7ក . 9ខ . 6គ . 8ឃ .

៤១ . េបី C3
n =C5

n េនាះតៃម្លៃន n េស្មីនឹង ៖
15ក . 2ខ . 8គ . 6ឃ .

៤២ . ទំនាក់ទំនងមួយណា្រតឹម្រត�វស្រមាប់្រគប់ 0 ≤ k < n?

Ck
n +Ck

n =Ck
n+1ក . Ck

n +Ck+1
n =Ck+1

n+1ខ .
Ck

n =Ck−1
nគ . Ck

n +Ck+1
n =Ck+2

nឃ .

៤៣ . តៃម្លៃនផលបូក C0
5 +C1

5 +C2
5 +C3

5 +C4
5 +C5

5 េស្មីនឹង ៖
32ក . 16ខ . 64គ . 25ឃ .

៤៤ . ក្នុងថា្ន កម់ួយមានសិស្ស 12នាក់។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀបក្នុងការេ្រជីសេរសីគណៈកម្មការមួយែដលមានសមាជិក 3នាក់?
1320ក . 36ខ . 720គ . 220ឃ .

៤៥ . ក្នុង្របអបម់ួយមានប៊ិចេខៀវ 5 េដីម និងប៊ិច្រកហម 4 េដីម។ េគេរសីយកប៊ិច 3 េដីម។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀបក្នុងការេរសី
បានប៊ិចេខៀវ 2 និង្រកហម 1?

20ក . 60ខ . 40គ . 30ឃ .

៤៦ . ក្នុង្របអប់មួយមានប៊ិចេខៀវ 5 េដីម និងប៊ិច្រកហម 4 េដីម។ េគេរសីយកប៊ិច 3 េដីម។ េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀបេរសីបាន
ប៊ិចពណ៌ដូចគា្ន ទាងំ 3?

10ក . 14ខ . 4គ . 24ឃ .

៤៧ . មានមនុស្ស 10 នាក់េនក្នុងបន្ទប់មួយ។ េបីមនុស្សមា្ន ក់ៗចាប់ៃដគា្ន េទវញិេទមកែតម្តង េតីមានការចាប់ៃដគា្ន សរុប
ប៉ុនា្ម នដង?

45ក . 90ខ . 100គ . 20ឃ .
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៤៨ . េនេលីរង្វង់មួយមានចំណុចចំនួន 8 េផ្សងគា្ន ។ េតីេគអាចគូសអង្កត់តភា្ជ ប់ចំណុចទាងំេនាះបានប៉ុនា្ម នអង្កត់?
56ក . 64ខ . 16គ . 28ឃ .

៤៩ . េនេលីរង្វង់មួយមានចំណុចចំនួន 8 េផ្សងគា្ន ។ េតីេគអាចបេង្កីត្រតីេកាណែដលមានកំពូលជាចំណុចទាងំេនាះបាន
ប៉ុនា្ម ន្រតីេកាណ?

336ក . 28ខ . 56គ . 112ឃ .

៥០ . ពហុេកាណេប៉ាងមួយមាន 7 ្រជ�ង។ េតីពហុេកាណេនាះមានអង្កត់្រទ�ងចំនួនប៉ុនា្ម ន?
21ក . 14ខ . 28គ . 35ឃ .

៥១ . ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមាន្រប�ស 6 នាក់ និង្រសី 5 នាក់។ េគចង់េរសីគណៈកម្មការ 4 នាក់ ែដលមានយ៉ាងតិច្រសីមា្ន ក់។
េតីមានប៉ុនា្ម នរេបៀប?

315ក . 330ខ . 310គ . 325ឃ .

៥២ . តៃម្លៃន C3
10 េស្មីនឹង ៖

720ក . 240ខ . 30គ . 120ឃ .

៥៣ . តៃម្លៃន Cn−1
n េស្មីនឹង ៖

1ក . n−1ខ . nគ . n!ឃ .

៥៤ . េបី C1
n +C2

n = 15 េនាះតៃម្លៃន n គឺ ៖
4ក . 5ខ . 6គ . 7ឃ .

៥៥ . េតីេគអាចែចកែផ្លេប៉ាមខុសៗគា្ន 6 ែផ្ល េទឱ្យកុមារ 2 នាក់េស្មីៗគា្ន បានប៉ុនា្ម នរេបៀប?
20ក . 10ខ . 30គ . 15ឃ .

៥៦ . លំហសំណាក S គឺជា ៖
សំណំុៃនលទ្ធផលពិេសសក . អនុសំណំុៃន្រពឹត្តិការណ៍ខ .

្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍គ . សំណំុៃនលទ្ធផលែដលអាចេកីតមានទាងំអសៃ់នវញិញ សាឃ .

៥៧ . េគេបាះកាក់មួយចំនួន 3 ដង។ ចំនួនធាតុៃនលំហសំណាក n(S) េស្មីនឹង ៖
6ក . 9ខ . 8គ . 12ឃ .

៥៨ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ 2 ្រគាប់្រពមគា្ន ។ ចំនួនធាតុៃនលំហសំណាក n(S) េស្មីនឹង ៖
12ក . 36ខ . 18គ . 24ឃ .

៥៩ . េគចាប់យកេបៀរ 2 សន្លឹក្រពមគា្ន េចញពីហូ៊េបៀរ 52 សន្លឹក។ ចំនួនករណីអាច n(S) គឺ ៖
C2

52ក . 52×51ខ . A2
52គ . 522ឃ .

៦០ . ្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចេកីតមាន (្រពឹត្តិការណ៍មិនអាច) គឺជា ៖
លំហសំណាក Sក . សំណំុឯកធាតុខ .

្រពឹត្តិការណ៍បំេពញគ . សំណំុទេទ ∅ឃ .
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៦១ . ្រពឹត្តិការណ៍្របាកដ គឺជា ៖
សំណំុទេទ ∅ក . លំហសំណាក Sខ .

សំណំុរងៃន Sគ . គា្ម នចេម្លីយ្រតឹម្រត�វឃ .

៦២ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ។ តាង A ជា្រពឹត្តិការណ៍ «េចញេលខធំជាង 4»។ ធាតុៃន A គឺ ៖
{4,5,6}ក . {5,6}ខ . {1,2,3}គ . {6}ឃ .

៦៣ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ។ តាង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ «េចញេលខបឋម»។ ធាតុៃន B គឺ ៖
{2,3,5}ក . {1,2,3,5}ខ . {3,5}គ . {1,3,5}ឃ .

៦៤ . េបី A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ពីរ េនាះ្រពឹត្តិការណ៍ «A េកីតេឡងី ឬ B េកីតេឡងី» សរេសរេដាយ ៖
A∩Bក . Aខ . A\Bគ . A∪Bឃ .

៦៥ . េបី A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ពីរ េនាះ្រពឹត្តិការណ៍ «A និង B េកីតេឡងី្រពមគា្ន » សរេសរេដាយ ៖
A∪Bក . A∩Bខ .
A∩Bគ . A ⊂ Bឃ .

៦៦ . ្រពឹត្តិការណ៍ពីរ A និង B េហថា «្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ងគា្ន » (ឬផា្ត ច់គា្ន ) កាលណា ៖
A∪B = Sក . A∩B =∅ខ .
A = Bគ . A ⊂ Bឃ .

៦៧ . ្រពឹត្តិការណ៍បំេពញៃន A តាងេដាយ A េផ្ទ�ងផា្ទ ត់លក្ខខណ្ឌ ៖
A∩A =∅ និង A∪A = Sក .
A∩A = Sខ .
A∪A =∅គ .
A = Aឃ .

៦៨ . េគេបាះកាក់មួយចំនួន 2 ដង។ ្រពឹត្តិការណ៍ «េចញរូបយ៉ាងតិចម្តង» មានចំនួនធាតុេស្មីនឹង ៖
1ក . 2ខ . 4គ . 3ឃ .

៦៩ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ 2 ្រគាប់។ ចំនួនករណីែដលផលបូកៃនេលខទាងំពីរេស្មីនឹង 7 គឺ ៖
4ក . 5ខ . 6គ . 7ឃ .

៧០ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ 2 ្រគាប់។ ចំនួនករណីែដលេលខេចញេលីមុខទាងំពីរដូចគា្ន (ឌុប) គឺ ៖
12ក . 6ខ . 36គ . 30ឃ .

៧១ . ស្រមាប់្រគប់្រពឹត្តិការណ៍ A តៃម្លៃន្រប�បាប P(A) ្រត�វែតស្ថិតក្នុងចេនា្ល ះ ៖
0 ≤ P(A)≤ 1ក . 0 < P(A)< 1ខ .
−1 ≤ P(A)≤ 1គ . P(A)≥ 1ឃ .

៧២ . ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍មិនអាច P(∅) េស្មីនឹង ៖
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1ក . −1ខ . 0.5គ . 0ឃ .

៧៣ . ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍្របាកដ P(S) េស្មីនឹង ៖
0ក . 100ខ . 1គ . មិនកំណត់ឃ .

៧៤ . េបី P(A) = 0.35 េនាះ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍បំេពញ P(A) េស្មីនឹង ៖
0.35ក . 0.65ខ . 0.75គ . 1.35ឃ .

៧៥ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់ែដលល្អេស្មី។ រក្រប�បាបែដលេចញេលខគូ។
1
2

ក . 1
6

ខ . 1
3

គ . 2
3

ឃ .

៧៦ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់។ រក្រប�បាបែដលេចញេលខជាពហុគុណៃន 3។
1
6

ក . 1
2

ខ . 2
3

គ . 1
3

ឃ .

៧៧ . េគេបាះកាក់ពីរ្រពមគា្ន ។ រក្រប�បាបែដលេចញកបលទាងំពីរ។
1
2

ក . 3
4

ខ . 1
4

គ . 1
8

ឃ .

៧៨ . េគេបាះកាក់បី្រពមគា្ន ។ រក្រប�បាបែដលេចញកបលយ៉ាងតិចមួយ។
1
8

ក . 7
8

ខ . 3
8

គ . 1
2

ឃ .

៧៩ . េគដកសន្លឹកេបៀរមួយសន្លឹកេចញពីហូ៊េបៀរ 52 សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលដកបានសន្លឹកអាត់ (Ace)។
1
13

ក . 1
52

ខ . 4
13

គ . 1
4

ឃ .

៨០ . េគដកសន្លឹកេបៀរមួយសន្លឹកេចញពីហូ៊េបៀរ 52សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលដកបានសន្លឹកេបៀរពណ៌្រកហម (គជ ឬការ ៉ូ)។
1
4

ក . 13
52

ខ . 2
13

គ . 1
2

ឃ .

៨១ . េគដកសន្លឹកេបៀរមួយសន្លឹកេចញពីហូ៊េបៀរ 52 សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលដកបានេបៀររូបមនុស្ស (J, Q, K)។
12
13

ក . 1
13

ខ .
3
13

គ . 4
13

ឃ .

៨២ . ក្នុងថង់មួយមានឃ្លី្រកហម 4 ្រគាប់ និងឃ្លីស 6 ្រគាប់។ េគចាប់យកឃ្លីមួយេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបែដលបានឃ្លី
្រកហម។

3
5

ក . 2
5

ខ . 4
6

គ . 1
4

ឃ .

៨៣ . ក្នុងថង់មួយមានឃ្ល្ីរកហម 4 និងេខៀវ 6។ េគចាប់យកឃ្លី 2 ្រពមគា្ន ។ រក្រប�បាបែដលបានឃ្ល្ីរកហមទាងំ 2។
2
15

ក . 4
15

ខ . 1
3

គ . 2
5

ឃ .
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៨៤ . ក្នុងថង់មួយមានឃ្ល្ីរកហម 4 និងេខៀវ 6។ េគចាប់យកឃ្លី 2 ្រពមគា្ន ។ រក្រប�បាបែដលបានឃ្លពីណ៌ខុសគា្ន ។
7
15

ក . 2
5

ខ . 1
2

គ . 8
15

ឃ .

៨៥ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ 2 ្រគាប់។ រក្រប�បាបែដលផលបូកេលខទាងំពីរេស្មីនឹង 10។
1
9

ក . 1
6

ខ . 1
12

គ . 5
36

ឃ .

៨៦ . េបី A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ងគា្ន េនាះ P(A∪B) េស្មីនឹង ៖
P(A)+P(B)−P(A∩B)ក . P(A)+P(B)ខ .

P(A)×P(B)គ . P(A)
P(B)

ឃ .

៨៧ . រូបមន្តទូេទស្រមាប់្រប�បាបៃន្របជំុ្រពឹត្តិការណ៍ពីរ A និង B គឺ ៖
P(A∪B) = P(A)+P(B)−P(A∩B)ក . P(A∪B) = P(A)+P(B)ខ .
P(A∪B) = P(A)×P(B)គ . P(A∪B) = P(A∩B)ឃ .

៨៨ . េបី P(A) = 0.4, P(B) = 0.5 និង P(A∩B) = 0.2 េនាះ P(A∪B) េស្មីនឹង ៖
0.9ក . 0.8ខ . 0.6គ . 0.7ឃ .

៨៩ . េបី P(A) = 0.6, P(B) = 0.3 និង A,B ជា្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ងគា្ន េនាះ P(A∪B) េស្មីនឹង ៖
0.18ក . 0.3ខ . 0.9គ . 1.0ឃ .

៩០ . េបី P(A∪B) = 0.8, P(A) = 0.5 និង P(B) = 0.6 េនាះ P(A∩B) េស្មីនឹង ៖
0.1ក . 0.3ខ . 0.2គ . 0.4ឃ .

៩១ . េបី P(A) = 0.7 េនាះ P(A) េស្មីនឹង ៖
0.3ក . 0.7ខ . −0.3គ . 1.7ឃ .

៩២ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ។ រក្រប�បាបែដលេចញេលខតូចជាង 3 ឬធំជាង 4។
1
2

ក . 1
3

ខ . 5
6

គ . 2
3

ឃ .

៩៣ . េគដកេបៀរមួយសន្លឹកេចញពីហូ៊េបៀរ 52 សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលដកបានេបៀរអាត់ (Ace) ឬេបៀររូបេបះដូង (Heart)។
17
52

ក . 16
52

ខ .
4
13

គ . 1
13

ឃ .

៩៤ . ក្នុងថា្ន កម់ួយមានសិស្ស 60% ចូលចិត្តគណិត, 40% ចូលចិត្តរូបវទិយ និង 20% ចូលចិត្តទាងំពីរ។ រក្រប�បាបែដលសិស្ស
មា្ន ក់ចូលចិត្តយ៉ាងតិចមួយមុខ។

1.0ក . 0.8ខ . 0.7គ . 0.6ឃ .

៩៥ . ក្នុងថា្ន ក់មួយមានសិស្ស 60% ចូលចិត្តគណិត, 40% ចូលចិត្តរូប, 20% ចូលចិត្តទាងំពីរ។ រក្រប�បាបែដលសិស្សមា្ន ក់
មិនចូលចិត្តទាងំពីរមុខ។
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0.2ក . 0.4ខ . 0.1គ . 0.3ឃ .

៩៦ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ពីរ្រគាប់។ រក្រប�បាបែដលផលបូកេលខទាងំពីរតូចជាង ឬេស្មីនឹង 11។
1
36

ក . 11
12

ខ .
5
6

គ . 35
36

ឃ .

៩៧ . សិស្សមា្ន ក់េឆ្លីយសំណួរពិត/មិនពិតចំនួន 3 េដាយទាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបែដលគាត់េឆ្លីយ្រត�វយ៉ាងតិចមួយ។
1
8

ក . 3
8

ខ . 7
8

គ . 1
2

ឃ .

៩៨ . េគចាប់យកេលខមួយពីសំណំុ {1,2,3, . . . ,20}។ រក្រប�បាបែដលេលខេនាះែចកដាច់នឹង 3 ឬ 5។
1
2

ក . 9
20

ខ . 7
20

គ . 2
5

ឃ .

៩៩ . េបី P(A) = 0.5 និង P(A∩B) = 0.2 េនាះ P(A∩B) េស្មីនឹង ៖
0.3ក . 0.7ខ . 0.2គ . 0.1ឃ .

១០០ . េបី P(A∪B) = 1 និង A∩B =∅ េនាះ្រពឹត្តិការណ៍ A និង B េហថា ៖

្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យក . ្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចខ .

្រពឹត្តិការណ៍សមាសគ . ្រពឹត្តិការណ៍បំេពញគា្នឃ .

ចំណាំ ៖ សូមពិនិត្យេផ្ទ�ងផា្ទ ត់តារាងេសាចេម្លីយMCQទាងំ១០០ េនក្នុង ែផ្នកដំេណាះ្រសាយ េនចុងបញ្ចបៃ់នេសៀវេភ។
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លហំាត់អនុវត្តន៍

១ . ក្នុងថង់មួយមានឃ្លពីណ៌សចំនួន៤ និងឃ្លពីណ៌េខៀវចំនួន៥។ េគចាប់យកឃ្ល២ី្រគាប់ក្នុងេពលែតមួយេចញពីក្នុងថង់
េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . «េគចាប់បានឃ្លពីណ៌េខៀវទាងំពីរ»
ខ . «េគចាប់បានឃ្លមីួយក្នុងមួយពណ៌»

ដំេណាះ្រសាយ
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២ . ក្នុងអាងចិញ្ច ឹម្រតីមួយមាន្រតីពណ៌្រកហម៤ និង ្រតពីណ៌ស៣។ េគចាប់្រតី២ យកមកដាកក់្នុងអាងថ្មេីដាយៃចដន្យ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . «្រតីពណ៌្រកហមទាងំពីរ»
ខ . «្រតីពណ៌សទាងំពីរ»
គ . «្រតីមួយក្នុងមួយពណ៌»

ដំេណាះ្រសាយ



42 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៣ . េនក្នុងធុងមួយេគមានប៊ូល្រកហម៤ ប៊ូលស៣ និងប៊ូលេខៀវ១។ េគចាប់យកប៊ូល៣ ក្នុងេពលែតមួយេចញពីធុង
េដាយៃចដន្យ។
ក . រក្រប�បាបែដល «េគចាប់បានប៊ូល្រកហមពីរ និងមួយេទៀតមិន្រកហម»
ខ . រក្រប�បាបែដល «េគចាប់បានប៊ូល្រកហមទាងំបី»
គ . រក្រប�បាបែដល «េគចាប់បានយ៉ាងតិចប៊ូល្រកហមពីរ»

ដំេណាះ្រសាយ
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៤ . ក្នុង្របអបម់ួយមានេខ្ម ៃដពណ៌េខៀវ 5 េដីម និង េខ្ម ៃដពណ៌្រកហម 4 េដីម។ សិស្សមា្ន កប់ានចាបយ់កេខ្ម ៃដ 3 ្រពមគា្ន
េចញពី្របអប់េដាយៃចដន្យ។
ក . រក្រប�បាបែដល «សិស្សយកបានេខ្ម ៃដពណ៌េខៀវ 2 េដីម និង េខ្ម ៃដពណ៌្រកហម 1 េដីម»
ខ . រក្រប�បាបែដល «សិស្សយកបានេខ្ម ៃដពណ៌ដូចគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ



44 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៥ . ក្នុងថតតុមួយមានេសៀវេភគណិតវទិយ 7 កបល និង េសៀវេភភាសាែខ្មរ 5 កបល។ សិស្សមា្ន ក់បានយកេសៀវេភ
4កបល ្រពមគា្ន េចញពីថតតុេដាយៃចដន្យ។
ក . រក្រប�បាបែដល «សិស្សយកបានេសៀវេភគណិតវទិយ ទាងំ 4 កបល» ។
ខ . រក្រប�បាបែដល «សិស្សយកបានេសៀវេភភាសាែខ្មរ 1 កបលយ៉ាងតិច» ។

ដំេណាះ្រសាយ
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៦ . ្រគ�បន្ទុកថា្ន ក់បានេ្រជីសេរសី្របធាន្រក�មេវនសំអាតថា្ន ក់ៃថ្ងចំនួន 6 នាក់ ៃនថា្ន ក់េរៀនមួយែដលមានសិស្ស្រប�សចំនួន
20នាក់ និងសិស្ស្រសីចំនួន 15នាក់ ។ គណនា្រប�បាបខាងេ្រកាម៖
ក . «្របធាន្រក�មសុទ្ធែត្រប�ស»
ខ . «្របធាន្រក�មសុទ្ធែត្រសី»
គ . «្របធាន្រក�មមាន្រប�ស3 នាក់ និង្រសី3 នាក់» ។

ដំេណាះ្រសាយ



46 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៧ . ថង់មួយមានឃ្លី 3 គឺឃ្លី a,b និង c។ េគចាប់យកឃ្លមី្តងមួយ ចំនួនពីរេលីកេចញពីក្នុងថង់េដាយដាក់ចូលថង់វញិ។
ក . ចូរកំណតល់ំហសំណាក S និង្រពឹត្តកិារណ៍ A : «ចាប់បានឃ្លពីីរេផ្សងគា្ន » , B : «ចាប់បានឃ្លbី េនេលីកទី១» ។
ខ . រក្រប�បាប P(A), P(B), P(A∩B) និង P(A∪B) ។

ដំេណាះ្រសាយ
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៨ . ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្ស 10 នាក់ ែដលក្នុងេនាះ 4 នាក់ជាសិស្ស្រសី និង 6 នាក់ជាសិស្ស្រប�ស។ េគេរៀបចំសិស្ស
ជា្រក�មក្នុងមួយ្រក�មមានសិស្ស 4 នាក់ េដាយៃចដន្យយកេទ្របកួតជាមួយ្រក�មសិស្សៃនថា្ន កដ់ៃទ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិ
ការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រសី»
ខ . «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រប�ស»
គ . «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបាន 50% ជាសិស្ស្រប�ស»

ដំេណាះ្រសាយ



48 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៩ . ក្នុងថង់មួយមានប៊ូល ១៥ ែដលែចកជា ប៊ូលពណ៌ៃបតងចំនួន៧ និងេគសរេសរេលីប៊ូលទាងំ៧ េនះតាមេលខ េរៀង
ពី១ ដល់៧ រចួប៊ូលេខៀវចំនួន៥ និងេគសរេសរេលីប៊ូលទាងំ៥ េនះតាមេលខេរៀងពី១ ដល់៥ ចុងេ្រកាយប៊ូលពណ៌
្រកហមចំនួន៣ និងេគសរេសរេលីប៊ូលទាងំ៣េនះ តាមេលខេរៀងពី១ដល់៣ ។ េគចាប់យកប៊ូលមួយេចញពីក្នុងថង់
េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . : ប៊ូលែដលចាប់បានមានពណ៌ៃបតង។
ខ . : ប៊ូលែដលចាប់បានមានេលខេសស។
គ . : ប៊ូលែដលចាប់បានមានពណ៍ៃបតង និងេលខេសស។

ដំេណាះ្រសាយ
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១០ . ក្នុងេសបងមួយមានប៊ូលពណ៌ស 3 ប៊ូលពណ៌េខៀវ 3 និងប៊ូលពណ៌្រកហម 2 ។ េគចាបយ់កប៊ូលម្តង 3 ក្នុងេពលែតមួយ
េចញពីេសបងេដាយៃចដន្យ។ េគសន្និដា្ឋ នថា្រប�បាបែដលចាប់បានប៊ូលនីមួយៗជាសម្រប�បាប។ គណនា្រប�បាបៃន
្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . «យ៉ាងតិចមានប៊ូល 2 ពណ៌េខៀវ»
ខ . «ប៊ូលទាងំ 3 មានពណ៌ខុសៗគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ



50 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

១១ . ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្សអាសីុ 4 នាក់ សិស្សអាេមរចិ 2 នាក់ និងសិស្សអឺរ ៉ុប 3 នាក់ ។ េគេរៀបចសិំស្សជា្រក�មស្វ័យ
សិក�ក្នុងមួយ្រក�មមានសិស្ស 3 នាក់េដាយៃចដន្យ ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ដូចខាងេ្រកាម៖
ក . «យ៉ាងតិចមានសិស្ស 2 នាក់ ជាសិស្សអាសីុ»។
ខ . «យ៉ាងតិចមានសិស្ស 2 នាក់ ជាសិស្សអឺរ ៉ុប»។
គ . «មានសិស្សមា្ន ក់ក្នុងមួយទ្វីប»។

ដំេណាះ្រសាយ
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១២ . េនក្នុងត្រម�យមួយេគមានប៊ូល 12 ែដលមានសរេសរេលខពី 1 ដល់ 12 ។ េគចាប់យកប៊ូល 3 ពីក្នុងធុង្រពមគា្ន
េដាយៃចដន្យ។
ក . រក្រប�បាបែដល «េគចាប់បានប៊ូលទាងំ 3 មានេលខសុទ្ធែតែចកដាច់នឹង 3 »។
ខ . រក្រប�បាបែដល «េគចាប់បានមានប៊ូលែតមួយគត់មានេលខែចកដាច់នឹង 3 »។
គ . រក្រប�បាបែដល «េគចាប់បានមានេលខតាមលំដាប់េកីនជាស្វុ ីតនព្វន្តែដលមានផលសងរមួ d = 3 »។

ដំេណាះ្រសាយ



52 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

១៣ . ក្នុង្របអបម់ួយមានឃ្លពីណ៌ ស 2 ្រគាបែ់ដលមានចុះេលខ 1,2 និងឃ្លពីណ៌េខ្ម 3 ្រគាប់ ែដលមានចុះេលខ 1,2,3 េគ
ចាប់យកឃ្លី 2 ្រគាប់ ្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យពីក្នុង្របអប់េនាះ។
ក . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A : «េគចាប់បានឃ្លពីណ៌ដូចគា្ន »។
ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ B : «េគចាប់បានឃ្លមីានផលបូកេលខេស្មី 3 »។
គ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ C : «េគចាប់បានឃ្លមីានផលបូកេលខេស្មី 3 េដាយបានដឹងថា វាមានពណ៌ដូចគា្ន »។

ដំេណាះ្រសាយ
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១៤ . េគចង់បេង្កីតចំនួនមានេលខ 3 ខ្ទង់ែដលខ្ទង់ទាងំបីមានេលខខុសៗគា្ន េដាយយកេចញពីេលខ 1,2,3,4,5,6,7,8,9 ។
ក . រកចំនួនករណីអាច ។
ខ . រក្រប�បាប ែដលចំនួនមានេលខ 3 ខ្ទង់េនាះ ជាពហុគុណៃន 5 ។
គ . រក្រប�បាប ែដលចំនួនមានេលខ 3 ខ្ទង់េនាះ ជាចំនួនគូ។

ដំេណាះ្រសាយ



54 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

១៥ . ក្នុងថង់មួយមានប៊ិចពណ៌្រកហម 8 និងប៊ិចពណ៌េខៀវ 6 ។ េគចាបយ់កប៊ិច 5 ្រពមគា្ន េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ។ គណនា
្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖

A : «ប៊ិចទាងំ 5 ពណ៌្រកហម»។
B : «ប៊ិច 3 ពណ៌្រកហម និងប៊ិច 2 ពណ៌េខៀវ»។
C : «មានប៊ិចពណ៌េខៀវ 1 យ៉ាងតិចក្នុងចំេណាមប៊ិចទាងំ 5 »។

ដំេណាះ្រសាយ
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១៦ . េទសចរណ៍មួយ្រក�មមានបុរស 3នាក់ និង�ស្តី 5នាក់ បានឈរបន្តគា្ន ជាជួរេដាយៃចដន្យ េដីម្បទិីញសំបុ្រតចូលទស្សនា
្របាសាទអង្គវត្ត។
ក . រកចំនួនរេបៀបៃនការឈរបន្តគា្ន ជាជួររបស់្រក�មេទសចរណ៍េនាះ។
ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍នីមួយៗ៖

A : « េទសចរែដលឈរេនមុខេគបង្អស់ជា�ស្តី»។
B : «េទសចរជាបុរសទាងំអស់ឈរេនជាប់ៗគា្ន »។

ដំេណាះ្រសាយ



56 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

១៧ . េមបញ្ជ ការកងទ័ពការពារ្រពំែដនបានបេង្កីតចំនួនសមា្ង តែ់ដលជាចំនួនគតម់ានេលខបីខ្ទង់ េហយីេលខទាងំបីខ្ទង់េនាះ
ខុសៗគា្ន េដាយេ្របីេលខក្នុងចំេណាមេលខពី 1 ដល់ 9 ។
ក . េតីេមបញ្ជ ការអាចបេង្កីតចំនួនសមា្ង ត់បានទាងំអស់ប៉ុនា្ម នរេបៀបខុសៗគា្ន ។
ខ . េមបញ្ជ ការបានេ្រជីសេរសីយកចំនួនសមា្ង ត់មួយេដាយៃចដន្យ េដីម្បេី្របីការេពលេចញេធ្វី្របតិបត្តិការសឹក។

រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍នមីួយៗ៖ A : «ចំនួនសមា្ង តជ់ាចំនួនគត់គូ» ; B : « ចំនួនសមា្ង តជ់ាចំនួនគត់េសស»។
ដំេណាះ្រសាយ
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១៨ . ្រក�ចថ្លុង 20 ែផ្លែដលដាក់លក់មាន 16 ែផ្លមានរសជាតិែផ្អម និង 4 ែផ្លេទៀតមានរសជាតិជូរ។ អ្នកទិញមា្ន ក់េ្រជីសេរសី
យក
្រក�ច 3 ែផ្លេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖

A : ្រក�ចទាងំ 3 ែផ្លសុទ្ធែតជូរ។
B : ្រក�ចទាងំ 3 ែផ្លសុទ្ធែតែផ្អម។
C : យ៉ាងតិចមាន្រក�ច 1 ែផ្លមានរសជាតិែផ្អម។

ដំេណាះ្រសាយ



58 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

១៩ . េគេ្របីេលខពី 0 ដល់ 9 េដីម្បសីរេសរចំនួនែដលមានេលខ 4 ខ្ទង់ េដាយខ្ទង់េដីមដំបូងមិនេ្របីេលខ 0 េទ។
ក . េតីេគអាចសរេសរបានប៉ុនា្ម នចំនួនខុសៗគា្ន តាមរេបៀបខាងេលីេនះ?
ខ . េតីមានប៉ុនា្ម នចំនួនែដលមានេលខទាងំ 4 ខ្ទង់ខុសៗគា្ន ?
គ . េតីមានប៉ុនា្ម នចំនួនែដលមានេលខទាងំ 4 ខ្ទង់ដូចគា្ន ?

ដំេណាះ្រសាយ
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២០ . ្របធានវញិញ សាគណិតវទិយៃនការ្របទ្បងមួយ មានលំហាតពី់ជគណិត 6 និងធរណីមា្រត 4 ។ េបក្ខជនមា្ន ក់ៗ្រត�វេធ្វីលំ
ហាត់ 2 ក្នុងចំេណាមលំហាត់ទាងំ 10 េនះេទតាមការេ្រជីសេរសីរបស់ខ្លួន។
ក . រកចំនួនករណីអាច។
ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ដូចតេទ៖

A : សិស្ស X មា្ន ក់េ្រជីសេរសីយកលំហាត់ពីជគណិតទាងំពីរ។
B : សិស្ស Y មា្ន ក់េ្រជីសេរសីយកលំហាត់ធរណីមា្រតទាងំពីរ។
C : សិស្ស Z មា្ន ក់េ្រជីសេរសីយកលំហាត់ពីជគណិតមួយ និងលំហាត់ធរណីមា្រតមួយ។

ដំេណាះ្រសាយ



60 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

២១ . េគចង់េ្រជីសេរសីសិស្ស 3នាកក់្នុងចំេណាមសិស្ស 10នាកែ់ដលក្នុងេនាះមានសិស្ស្រប�ស 6នាក់ និងសិស្ស្រសី 4នាក់។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . «េរសីបាន្រប�ស 2 នាក់ និង្រសី 1 នាក់»
ខ . «េរសីបាន្រប�សសុទ្ធ»
គ . «េរសីបាន្រសីសុទ្ធ»
ឃ . «យ៉ាងេហាចណាស់មាន្រប�សមា្ន ក់»

ដំេណាះ្រសាយ
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២២ . ថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្ស 50 នាក់។ ក្នុងការេធ្វីសមា្ភ សសិស្សទាងំ 50 នាក់ េគដឹងថាេនក្នុងថា្ន ក់េរៀនេនាះមានសិស្ស
30 នាក់ ចូលចិត្តេរៀនគណិតវទិយ សិស្ស 25 នាក់ ចូលចិត្តេរៀនរូបវទិយ និងសិស្ស 15 ចូលចិត្តេរៀនគណិតវទិយ និង
រូបវទិយ។
ក . រកចំនួនសិស្ស ចូលចិត្តេរៀនគណិតវទិយ ឬ រូបវទិយ។
ខ . រកចំនួនសិស្ស មិនចូលចិត្តេរៀនគណិតវទិយ និងមិនចូលចិត្តេរៀនរូបវទិយ។
គ . រកចំនួនសិស្ស ចូលចិត្តេរៀនគណិតវទិយ ែតមិនចូលចិត្តេរៀនរូបវទិយ។

ដំេណាះ្រសាយ



62 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

២៣ . េនក្នុង្របអប់ A មានេសៀវេភពីជគណិត 3 កបល និងធរណីមា្រត 4 កបល េហយីេនក្នុង្របអប់ B មានេសៀវេភ
ពីជគណិត 5 កបល និងធរណីមា្រត 3 កបល។ េគចាបយ់កេសៀវេភមួយកបលពី្របអប់ Aដាកចូ់លក្នុង្របអប់ B េហយី
ចាប់យកេសៀវេភមួយកបលពី្របអប់ B ដាក់ចូលក្នុង្របអប់ A វញិ។ រក្រប�បាបែដលចំនួនេសៀវេភទាងំពីជគណិត
និងធរណីមា្រតេនក្នុង្របអប់ទាងំពីរមិនែ្រប្រប�ល។

ដំេណាះ្រសាយ
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២៤ . ក្នុងកាបូបមួយមាន្រកដាស្របាក់ 1 000 ៛ ចំនួន 4 សន្លឹក និង្រកដាស្របាក់ 500 ៛ ចំនួន 5 សន្លឹក។ េគហូតយក
្រកដាស្របាក់ 3 សន្លឹក េចញពីកាបូបេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តការណ៍ដូចខាងេ្រកាម៖

A : ហូតបាន្រកដាស្របាក់ 1 000 ៛ ទាងំ 3 សន្លឹក។
B : ហូតបានយ៉ាងតិចណាស់្រកដាស្របាក់ 500 ៛ ចំនួន 1 សន្លឹក។
C : ហូតបាន្របាក់ចំនួន 2 000 ៛។

ដំេណាះ្រសាយ



64 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

២៥ . ក្នុង្របអប់មួយមាន្រកដាស្របាក់ 5 000៛ ចំនួន 7 សន្លឹក និង្រកដាស្របាក់ 10 000៛ ចំនួន 5 សន្លឹក។ េគហូតយក
្រកដាស្របាក់ 4 សន្លឹកពីក្នុង្របអប់េដាយៃចដន្យ។
ក . រក្រប�បាបែដលេគហូតបាន្រកដាស្របាក់ 5 000៛ ទាងំ 4 សន្លឹក។
ខ . រក្រប�បាបែដលេគហូតបាន្រកដាស្របាក់ 10 000៛ យ៉ាងតិច 1 សន្លឹក។
គ . រក្រប�បាបែដលេគហូតបាន្រកដាស្របាក់ 5 000៛ ចំនួន 3 សន្លឹកគត់។

ដំេណាះ្រសាយ
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២៦ . េនក្នុងថង់មួយមាន ប៊ូលពណ៌្រកហម 8 និងប៊ូលពណ៌េខ្ម 6 ។ េគចាបយ់កប៊ូល 5 ្រពមគា្ន េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ។
ក . រក្រប�បាបែដលចាប់បានប៊ូលទាងំ 5 មានពណ៌្រកហមទាងំអស់។
ខ . រក្រប�បាបែដលចាប់បានប៊ូល 3 ពណ៌្រកហម និងប៊ូល 2 ពណ៌េខ្ម ។
គ . រក្រប�បាបែដលេគចាប់បានប៊ូលពណ៌េខ្ម 1 យ៉ាងតិច។

ដំេណាះ្រសាយ



66 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

២៧ . ក្នុង្របអប់មួយមានថា្ន គីំណាល់ 7្រគាប់ និងថា្ន អំាស្ពឺរនី 5្រគាប់។ េគចាប់យកថា្ន ំ 4្រគាប់ េចញពី្របអប់េដាយៃចដន្យ។
ក . រក្រប�បាបែដលេគចាប់បានថា្ន គីំណាល់ទាងំ 4 ្រគាប់។
ខ . រក្រប�បាបែដលេគចាប់បានថា្ន អំាស្ពឺរនីយ៉ាងតិច 1 ្រគាប់។

ដំេណាះ្រសាយ
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២៨ . ក្នុង្របអប់មួយមាន ប៊ិចេខៀវចំនួន 7 េដីម និងប៊ិច្រកហមចំនួន 5 េដីម។ េគចាប់យកប៊ិច 4 េដីមេចញេដាយៃចដន្យ។
ក . រក្រប�បាបែដលចាប់បានប៊ិចេខៀវទាងំ 4 េដីម។
ខ . រក្រប�បាបែដលចាប់បានប៊ិចេខៀវចំនួន 3 េដីម និងចាប់បានប៊ិច្រកហមចំនួន 1 េដីម។
គ . រក្រប�បាបែដលេគចាប់បានប៊ិច្រកហមយ៉ាងតិច 1 េដីម។

ដំេណាះ្រសាយ



68 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

២៩ . ក្នុងេសបងមួយមានឃ្លពីណ៌្រកហម 4 ឃ្លពីណ៌េខ្ម ចំនួន 3 និងឃ្លពីណ៌សចំនួន 1 ។ េគចាប់យកម្តងឃ្លចីំនួន 3 ។
េគសន្និដា្ឋ នថា្រប�បាបែដលចាប់បានយកឃ្លនីីមួយៗជាសម្រប�បាប។ គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . «យ៉ាងតិចមានឃ្លពីីរពណ៌្រកហម»
ខ . «យ៉ាងតិចមានឃ្លពីីរពណ៌ដូចគា្ន »
គ . «ឃ្លទីាងំបីមានពណ៌ខុសៗគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ
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៣០ . ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្ស 30នាកែ់ដលក្នុងេនាះ 14នាកជ់ានារ។ី ក្នុងចំេណាមសិស្សទាងំេនាះ នារ ី8នាក់ និងបុរស
4នាក់ ជាសិស្សេនក្នុងអេន្តវាសិកដា្ឋ ន។ សិស្សដៃទេទៀតេនេ្រកអេន្តវាសិកដា្ឋ ន។ េគេ្រជីសេរសីសិស្សមា្ន ក់ក្នុងថា្ន ក់
េនះេដាយៃចដន្យ។ កំណត់្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
A : «សិស្សែដលេ្រជីសេរសីជាសិស្សេនក្នុងអេន្តវាសិកដា្ឋ ន» B : «សិស្សែដលេ្រជីសេរសីជាសិស្ស្រប�ស»
ក . គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តការណ៍ A រចួរក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ B ។
ខ . គណនា្រប�បាបP(B|A)មានន័យថា្រប�បាបៃនការេ្រជីសេរសីសិស្ស្រប�សេដាយដឹងថាជាសិស្សេនអេន្តវាសិកដា្ឋ ន។
គ . កំណត់្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A∩B ។

ដំេណាះ្រសាយ



70 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៣១ . ្រគ�មា្ន ក់េធ្វីសំណួរផា្ទ ល់មាត់េដាយឲ្យសិស្សចាប់េឆា្ន តយកសំណួរមួយក្នុងចំេណាមសំណួរពីជគណិត 3 សំណួរ និង
ធរណីមា្រត2សំណួរ។ សុខជាសិស្សចូលចិត្តេរៀនែតពីជគណិត។ េតសុីខមានសំណាងប៉ុនា្ម នភាគរយចាប់បានសំណួរ
ពីជគណិត និងប៉ុនា្ម នភាគរយចាប់បានសំណួរធរណីមា្រត?

ដំេណាះ្រសាយ
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៣២ . ក្នុងធុងមួយេគមានប៊ូល 12 ែដលេគសរេសរេលខពី 1 ដល់ 12 ។ េគចាបយ់កប៊ូល 3 េចញពីធុង្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . «េគចាប់បានប៊ូលទាងំបីមានេលខសុទ្ទែតែចកដាច់នឹង 3»
ខ . «េគចាប់បានប៊ូលែតមួយគត់មានេលខែចកដាច់នឹង3»
គ . «េគចាប់បានប៊ូលមានេលខតាមលំដាប់េកីនជាស្វុ ីតនព្វន្ត ែដលមានផលសងរមួ d = 3»

ឃ . «េគចាប់បានប៊ូលមានេលខតាមលំដាប់បេង្កីតបានស្វុ ីតធរណីមា្រត មានផលេធៀបរមួ q = 1
2»

ដំេណាះ្រសាយ



72 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៣៣ . េគេរសីសិស្សមា្ន ក់ឲ្យេធ្វីជា្របធាន្រក�ម ក្នុងចំេណាមសិស្ស្រសី 5នាក់ និងសិស្ស្រប�ស 3នាក់។ រក្រប�បាបែដល្របធាន
្រក�មជាសិស្ស្រសី និងរក្រប�បាបសិស្ស្រប�សជា្របធាន្រក�ម។

ដំេណាះ្រសាយ
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៣៤ . េគេធ្វីវញិញ សាហូតប័ណ្ណម្តងមួយសន្លឹកចំនួន 2 ដងេចញពីថង់មួយែដលមានប័ណ្ណេលខ 1 េលខ 2 និងេលខ 3 េដាយ
ហូតេហយីដាក់វញិ។
ក . ចូរសរេសរលំហសំណាក S ្រពឹត្តិការណ៍ A ែដលហូតេលីកទី 1 បានេលខគូ និង្រពឹត្តិការណ៍ B ែដលហូតទាងំ 2

េលីកបានប័ណ្ណមានផលបូកេលខេស្មីនឹង5 ។
ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A និង្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ B ។

ដំេណាះ្រសាយ



74 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៣៥ . ក្នុងថង់មួយមានឃ្ល្ីរកហម 2 និងឃ្លេីខៀវ 3 ។ េគចាប់យកឃ្លី 2 េចញពីថង់ម្តងមួយៗេដាយៃចដន្យ។
ក . ក្នុងករណីយកេហយីដាក់វញិ ចូររក្រប�បាបែដលចាប់បាន៖

• ឃ្ល្ីរកហមមុន និងេខៀវេ្រកាយ។
• ឃ្ល្ីរកហមមុន ឬេខៀវេ្រកាយ។

ខ . ក្នុងករណីយកេហយីមិនដាក់វញិ ចូររក្រប�បាបែដលចាប់បាន
• ឃ្ល្ីរកហមមុន និងេខៀវេ្រកាយ ។
• ឃ្ល្ីរកហមមុន ឬេខៀវេ្រកាយ ។

ដំេណាះ្រសាយ
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៣៦ . េគេ្រជីសេរសីសិស្ស 2 នាក់ ក្នុងចំេណាមសិស្ស្រសី 4 នាក់ និងសិស្ស្រប�ស 5 នាក់ ជាតំណាង្រក�ម។ រក្រប�បាបែដល
សិស្ស៖
ក . ្រសីជា្របធាន្រក�ម។
ខ . ្រប�សទាងំ 2 ជាតំណាង្រក�ម។
គ . ្រសីជា្របធាន និង្រប�សជាអនុ្របធាន។
ឃ . យ៉ាងតិចមានសិស្ស្រសីមា្ន ក់ជាតំណាង្រក�ម។

ដំេណាះ្រសាយ



76 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៣៧ . ក្នុងថង់មួយមានឃ្ល្ីរកហម 4 និងឃ្លេីខៀវ 6។ េគចាប់យកឃ្លី 2 ្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។
ក . រក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្ល្ីរកហមទាងំ2។
ខ . រក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លេីខៀវទាងំ2។
គ . រក្រប�បាបែដលចាប់បាបឃ្លី 2 មានពណ៌ដូចគា្ន ។

ដំេណាះ្រសាយ



លំហាត់អនុវត្តន៍

េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប
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៣៨ . ក្នុង្របអប់ A មានសំបុ្រត 5 សន្លឹក ចុះេលខពី 1 ដល់ 5។ ្របអប់ B មានសំបុ្រត 3សន្លឹក ចុះេលខពី 4 ដល់ 6។
េគចាប់យកសំបុ្រត1 សន្លឹកេចញពី្របអប់នីមួយៗេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបែដលសំបុ្រតទាងំ2៖
ក . មានេលខដូចគា្ន ។
ខ . មានេលខខុសគា្ន ។
គ . មានផលបូកេលខជាចំនួនេសស។

ដំេណាះ្រសាយ



78 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៣៩ . េគេបាះ្រគាប់ទ្ុបកទបក់មួយ្រគាប់ 2 ដង។
ក . រក្រប�បាបែដលេបាះបានេលខទាងំ2 េលីកខុសគា្ន ។
ខ . រក្រប�បាបែដលេបាះបានេលខទាងំ2 េលីកជាេលខគូ។
គ . រក្រប�បាបែដលេបាះបានេលខទាងំ2 េលីកខុសគា្ន និងជាេលខគូ។

ដំេណាះ្រសាយ



លំហាត់អនុវត្តន៍

េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប
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៤០ . េគបេង្កីតេលខសមា្ង ត់របស់េសាេដាយចំនួនែដលមានេលខ 4ខ្ទង់ ខុសពីេលខ 0។
ក . េតីេគអាចបេង្កីតេលខសមា្ង ត់េនះបានប៉ុនា្ម នែបប?
ខ . េគេរសីយកេលខសមា្ង ត់មួយេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍៖

a . «េលខសមា្ង ត់ជាចំនួនគូ»
b . «េលខសមា្ង ត់ទាងំ4ខ្ទង់ជាេលខគូ»
c . «េលខសមា្ង ត់ទាងំ4ខ្ទង់មានេលខ1ែតម្តងគត់»
d . «េលខសមា្ង ត់ទាងំ4ខ្ទង់ខុសៗគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ



80 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៤១ . េគេរសីសិស្ស 8 នាក់េដាយៃចដន្យក្នុងចំេណាមសិស្ស្រប�ស 9 នាក់ និងសិស្ស្រសី 11នាក់ េទសមា្ភ សន៍។
ក . េតីេគអាចេរៀបសិស្សបានប៉ុនា្ម នរេបៀបខុសៗគា្ន ?
ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍៖

a . «្រក�មសិស្សទាងំ8នាក់មានសុទ្ទែតសិស្ស្រសី»
b . «ក្នុង្រក�មមានសិស្ស្រសី8នាក់ និង្រប�ស 3នាក់»

ដំេណាះ្រសាយ



លំហាត់អនុវត្តន៍

េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប
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៤២ . េគេរៀបចេំឆា្ន ត 150សន្លឹកេដីម្បលីកឲ់្យអសមុ់នេពលេចញេផ្ទ�ង ែដលក្នុងេនាះមានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់ 5សន្លឹក។ មនុស្សមា្ន ក់
ទិញេឆា្ន ត 10 សន្លឹក។
ក . គា្ម ន្រត�វរងា្វ ន់េសាះ។
ខ . ្រត�វរងា្វ ន់យ៉ាងតិច 1 សន្លឹក។
គ . ្រត�វរងា្វ ន់ 3 សន្លឹកគត់។

ដំេណាះ្រសាយ



82 េមេរៀនទី ១ វភិាគបន្សំ និង្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប

៤៣ . ក្នុងថង់មួយមានអក្សរ 10 តួ a,b,c,d,e, f ,g,h, i, j ។ េគចាប់យកអក្សរ 4 តួ ្រពមគា្ន េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ។
រក្រប�បាបែដល៖
ក . គា្ម នបាន្រសៈមួយេសាះ។
ខ . បាន្រសៈែតមួយគត់។
គ . បាន្រសៈែត 2 គត់។
ឃ . យ៉ាងតិចណាស់បាន្រសៈមួយ។

ដំេណាះ្រសាយ



លំហាត់អនុវត្តន៍

េម
េរៀ
នទ
ី១

វភា
គប
ន្ស
ំនិ
ង្រ
ប�បា

ប
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៤៤ . េគេបាះកាក់មួយ និង្រគាប់ទ្ុបកទបក់មួយ្រគាប់្រពមគា្ន ។ ចូរកំណត់៖
ក . សកម្មភាពែដលជាពិេសាធន៍ៃចដន្យ និងជាវញិាសា។
ខ . លំហសំណាក S និង្រពឹត្តិការណ៍៖

a . A «េបាះកាក់បានខាងរូប H»
b . B : «េបាះ្រគាប់ទ្ុបកទបក់បានេលខ4»

គ . រក្រប�បាប្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយនឹង A ្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយនឹង B និង្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណ A និង B ។

ដំេណាះ្រសាយ





្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និង្រទឹស្ដបីទៃបេយស្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និង្រទឹស្ដបីទៃបេយស

េមេរៀនទីេមេរៀនទី

២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២២

១ ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍សមាស

ជាទូេទ ១ជាទូេទ ១

• ក្នុងវញិញ សាហូតេហយីដាក់វញិ ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍េកីតមុន ឬ្រពឹត្តិការណ៍េកីតេ្រកាយរក�ដែដល។

• ក្នុងវញិញ សាហូតេហយីមិនដាក់វញិ ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍េកីតេ្រកាយែ្រប្រប�លតាម្រពឹត្តិការណ៍េកីតមុន។

សន្និដាëǓន

ក . ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណ A និង B គឺ :

• P(A∩B) = P(A)×P(B) េបី A និង B មិនទាក់ទងគា្ន ។
• P(A∩B) = P(A)×P(B/A) េបី A និង B ទាក់ទងគា្ន ។

B/A មានន័យថា B ែដល A េកីតមុន
ខ . ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ផលបូក A និង B គឺ :

• P(A∪B) = P(A)+P(B)−P(A∩B) េបី A និង B ចុះស្រម�ងគា្ន ។
• P(A∪B) = P(A)+P(B) េបី A និង B មិនចុះស្រម�ងគា្ន ។

គ . ្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយនឹង A គឺP(Ā) = 1−P(A) ។ ចំណាំ : P(ϕ) = 0,P(S) = 1,0 ≤ P(A)≤ 1 ។

85



86 េមេរៀនទី ២ ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និង្រទឹស្ដីបទៃបេយស
េម
េរៀ
នទ
ី២

្រប
�បា
បមា

នល
ក្ខខ
ណ
្ឌនិ
ង្រ
ទឹស

្ដ ីបទ
ៃប
េយ
ស

២ ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ

និយមន័យ ១និយមន័យ ១
• េបី A និង Bជា្រពឹត្តកិារណ៍ 2 ក្នុងលំហសំណាកមួយែដល P(A) ̸= 0 េនាះ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៃន្រពឹត្តកិារណ៍

B េដាយដឹង A គឺ : P(B/A) = P(A∩B)
P(A)

• េគអាចគណនាបានដូចគា្ន P(A/B) = P(A∩B)
P(B) (P(B) ̸= 0)

• តាមរូបមន្តេនះ េគអាចទាញបាន្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ផលគុណ A និង B
P(A∩B) = P(A)×P(B/A) = P(B)×P(A/B)

៣ ្រពឹត្តិការណ៍ទាក់ទងគា្ន និងមិនទាក់ទងគា្ន

ជាទូេទ ២ជាទូេទ ២

A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ 2 ែដលមាន្រប�បាបមិនសូន្យ

• េគថា្រពឹត្តិការណ៍ A និង្រពឹត្តិការណ៍ B មិនអា្រស័យគា្ន កាលណា្រពឹត្តិការណ៍ទាងំ 2 េផ្ទ�ងផា្ទ ត់លក្ខខណ្ឌ
ណាមួយក្នុងចំេណាមលក្ខខណ្ឌ ខាងេ្រកាម៖
ក . P(A∩B) = P(A)×P(B) ឬ
ខ . P(A/B) = P(A) ឬ
គ . P(B/A) = P(B)

• េគថា្រពឹត្តិការណ៍ A និង្រពឹត្តិការណ៍ B អា្រស័យគា្ន កាលណា P(A∩B) ̸= P(A)×P(B)

៤ ្រទឹស្ដបីទៃបេយស

ជាទូេទ ៣ជាទូេទ ៣
ក . រូបមន្ត្រប�បាបសរុប: P(B) = ∑n

i=1[P(B/Ai)×P(Ai)]

ខ . ្រទឹស្ដីបទៃបេយស : P(Ak/B) =
P(B/Ak)×P(Ak)

∑n
i=1[P(B/Ai)×P(Ai)]
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លហំាត់គំរ ូ ១

េគមានមាសីុន A,B និង C ផលិតវត្ថុដូចគា្ន ។ ម៉ាសីុន A ផលិតបាន 50% B បាន 30% និង C បាន 20% ។ េគដឹងថាវត្ថុ
ែដលផលិតេដាយម៉ាសុីន A មានខូច 3% ម៉ាសុីន B ខូច 4% និងម៉ាសីុន C ខូច 4% ។

១ . រក្រប�បាបែដលមានវត្ថុខូច

២ . ក្នុងចំេណាមវត្ថុខូចចំនួន 1000 េតីម៉ាសីុន A េធ្វីខូចចំនួនប៉ុនា្ម ន? B េធ្វីខូចចំនួនប៉ុនា្ម ន? C ខូចចំនួនប៉ុនា្ម ន?

ដំេណាះ្រសាយ

តាង D ជា្រពឹត្តិការណ៍ «វត្ថុផលិតបានមានការខូចខាត»។
េគមាន ៖ P(A) = 0.50, P(B) = 0.30, P(C) = 0.20
និង P(D|A) = 0.03, P(D|B) = 0.04, P(D|C) = 0.04
១ . តាមរូបមន្ត្រប�បាបសរុប ៖

P(D) = P(A)P(D|A)+P(B)P(D|B)+P(C)P(D|C)

= (0.50)(0.03)+(0.30)(0.04)+(0.20)(0.04)
= 0.015+0.012+0.008 = 0.035 (3.5%)

២ . តាម្រទឹស្ដីបទៃបេយស ្រប�បាបែដលវត្ថុខូចផលិតេដាយម៉ាសីុននីមួយៗគឺ ៖

• ម៉ាសីុន A ៖ P(A|D) =
P(A)P(D|A)

P(D)
=

0.015
0.035

=
3
7

• ម៉ាសីុន B ៖ P(B|D) =
P(B)P(D|B)

P(D)
=

0.012
0.035

=
12
35

• ម៉ាសីុន C ៖ P(C|D) =
P(C)P(D|C)

P(D)
=

0.008
0.035

=
8

35

ក្នុងចំេណាមវត្ថុខូចចំនួន 1000 ៖

• ម៉ាសីុន A េធ្វីខូច ៖ 1000× 3
7
≈ 429 វត្ថុ

• ម៉ាសីុន B េធ្វីខូច ៖ 1000× 12
35

≈ 343 វត្ថុ
• ម៉ាសីុន C េធ្វីខូច ៖ 1000× 8

35
≈ 228 វត្ថុ

លហំាត់គំរ ូ ២

ក្នុង្រក�ចមួយកេញ្ឆមានលាយ្រក�ចបាត់ដំបង 70% និង្រក�ចកំពង់ចាម 30% ។ េគដឹងថា្រក�ចទាងំ 2 ្របេភទេនះ មានែផ្លខ្លះ
ជូរ ែផ្លខ្លះែផ្អម។ ្រក�ចបាត់ដំបងមាន្រក�ចជូរ 5% និង្រក�ចកំពង់ចាម 9% ។
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១ . រក្រប�បាបែដលេគេ្រជីសេរសី្រក�ចមួយែផ្លបាន្រក�ចជូរ

២ . រក្រប�បាបែដល្រក�ចបាត់ដំបង េដាយដឹងថា្រក�ចជូរ

៣ . រក្រប�បាបែដល្រក�ចកំពង់ចាម េដាយដឹងថា្រក�ចែផ្អម

៤ . េបីក្នុងកេញ្ឆ េនះមាន្រក�ច 1000 ែផ្ល េតីមាន្រក�ចជូរចំនួនប៉ុនា្ម នែផ្ល? ្រក�ចជូរជា្រក�ចបាត់ដំបងមានប៉ុនា្ម នែផ្ល?

ដំេណាះ្រសាយ

តាង B1 ជា្រក�ចបាត់ដំបង (P(B1) = 0.70), B2 ជា្រក�ចកំពង់ចាម (P(B2) = 0.30)។
តាង S ជា្រពឹត្តិការណ៍ «្រក�ចជូរ» ៖ P(S|B1) = 0.05, P(S|B2) = 0.09។
១ . តាមរូបមន្ត្រប�បាបសរុប ៖

P(S) = P(B1)P(S|B1)+P(B2)P(S|B2) = (0.70)(0.05)+(0.30)(0.09) = 0.035+0.027= 0.062

២ . តាម្រទឹស្ដីបទៃបេយស ៖

P(B1|S) =
P(B1 ∩S)

P(S)
=

0.035
0.062

=
35
62

≈ 0.5645

៣ . ្រប�បាប្រក�ចែផ្អម (S) ៖ P(S) = 1−0.062 = 0.938។
្រក�ចកំពង់ចាមែផ្អម ៖ P(B2 ∩S) = P(B2)P(S|B2) = 0.30× (1−0.09) = 0.30×0.91 = 0.273។
នាឱំ្យ ៖ P(B2|S) =

0.273
0.938

=
273
938

≈ 0.291។

៤ . ក្នុងចំេណាម្រក�ច 1000 ែផ្ល ៖

• ចំនួន្រក�ចជូរសរុប ៖ 1000×0.062 = 62 ែផ្ល
• ចំនួន្រក�ចជូរជា្រក�ចបាត់ដំបង ៖ 1000×0.035 = 35 ែផ្ល

លហំាត់គំរ ូ ៣

ក្នុងថង់មួយមានឃ្ល្ីរកហម 2 និងឃ្លេីខៀវ 3 ។ េគចាប់យកឃ្លី 2 េចញពីថង់មួយៗេដាយៃចដន្យ។

១ . ក្នុងករណីយកេហយីដាក់វញិ ចូររក្រប�បាបែដលចាប់បាន :

• ឃ្ល្ីរកហមមុន និងេខៀវេ្រកាយ
• ឃ្ល្ីរកហមមុន ឬេខៀវេ្រកាយ

២ . ក្នុងករណីយកេហយីមិនដាក់វញិ ចូររក្រប�បាបែដលចាប់បាន:

• ឃ្ល្ីរកហមមុន និងេខៀវេ្រកាយ
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• ឃ្ល្ីរកហមមុន ឬេខៀវេ្រកាយ

ដំេណាះ្រសាយ

តាង K1 ជា្រកហមេលីកទី ១, Kh2 ជាេខៀវេលីកទី ២។ ឃ្លសីរុប 2+3 = 5 ្រគាប់។
១ . ករណីយកេហយីដាក់វញិ (្រពឹត្តិការណ៍មិនអា្រស័យគា្ន ) ៖

• P(K1 ∩Kh2) = P(K1)×P(Kh2) =
2
5
× 3

5
=

6
25

• P(K1 ∪Kh2) = P(K1)+P(Kh2)−P(K1 ∩Kh2) =
2
5
+

3
5
− 6

25
= 1− 6

25
=

19
25

២ . ករណីយកេហយីមិនដាក់វញិ (្រពឹត្តិការណ៍អា្រស័យគា្ន ) ៖

• P(K1 ∩Kh2) = P(K1)×P(Kh2|K1) =
2
5
× 3

4
=

6
20

=
3

10

• P(Kh2) = P(K1)P(Kh2|K1)+P(Kh1)P(Kh2|Kh1) =
2
5
× 3

4
+

3
5
× 2

4
=

12
20

=
3
5

=⇒ P(K1 ∪Kh2) = P(K1)+P(Kh2)−P(K1 ∩Kh2) =
2
5
+

3
5
− 3

10
=

7
10

លហំាត់គំរ ូ ៤

សរេសរតួអក្សរមួយដាក់េលីសន្លឹកកាតមួយ ក្នុងចំេណាមតួអក្សរៃនពាក្យ ALGEBRA រចួដាក់ចូលក្នុងថង់។ េគចាប់សន្លឹក
កាតម្តងមួយេចញពីថង់ 2 ដងេដាយៃចដន្យ េដាយយកេហយីដាក់វញិ។ តាង A ជា្រពឹត្តកិារណ៍ែដលចាប់បាន្រសះេនេលីក
ទី 1 B ជា្រពឹត្តិការណ៍ចាប់បានព្យញ្ជនៈេនេលីកទី 1 និង C ជា្រពឹត្តិការណ៍ចាប់បានព្យញ្ជនៈេនេលីកទី 2 ។

១ . េតី្រពឹត្តិការណ៍ណាជា្រពឹត្តិការណ៍បំេពញគា្ន
២ . រក្រប�បាបែដលចាប់យកបាន:

ក . ្រសះេនេលីកទី 1

ខ . ព្យញ្ជនៈេនេលីកទី 1

គ . ព្យញ្ជនៈេនេលីកទី 2

ឃ . ្រសះមុន និង ព្យញ្ជនៈេ្រកាយ

ដំេណាះ្រសាយ

ពាក្យ ALGEBRA មាន 7 អក្សរ ែដលមាន្រសះ 3 គឺ {A,E,A} និងព្យញ្ជនៈ 4 គឺ {L,G,B,R}។
១ . ្រពឹត្តកិារណ៍បំេពញគា្ន គឺ A និង B េ្រពាះេនេលីកទី ១ អក្សរែដលចាប់បាន្រត�វែតជា្រសះ ឬព្យញ្ជនៈ (A∩B = /0

និង A∪B = S)។
២ . រក្រប�បាប (េដាយសារចាប់េហយីដាក់វញិ ្រពឹត្តិការណ៍ទាងំពីរមិនអា្រស័យគា្ន ) ៖
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ក . P(A) =
3
7

ខ . P(B) =
4
7

គ . P(C) =
4
7

ឃ . P(A∩C) = P(A)×P(C) =
3
7
× 4

7
=

12
49

លហំាត់គំរ ូ ៥

េគេ្រជីសេរសីសិស្ស 2 នាក់ ក្នុងចំេណាមសិស្ស្រសី 4 នាក់ និងសិស្ស្រប�ស 5 នាក់ជាតំណាង្រក�ម។ រក្រប�បាបែដលសិស្ស:

១ . ្រសីជា្របធាន្រក�ម
២ . ្រប�សទាងំ 2 ជាតំណាង្រក�ម
៣ . ្រសីជា្របធាន និង្រប�សជាអនុ្របធាន
៤ . យ៉ាងតិចមានសិស្ស្រសីមា្ន ក់ជាតំណាង្រក�ម។

ដំេណាះ្រសាយ

សិស្សសរុប 4+5 = 9 នាក់។
១ . េ្រជីស្របធាន និងអនុ្របធាន (គិតលំដាប់ ៖ n(S) = A2

9 = 72)។ ្របធានជាសិស្ស្រសី (មាន 4 ជេ្រមីស)
អនុ្របធានយកពី 8 នាក់ែដលេនសល់ (មាន 8 ជេ្រមីស) ៖

P =
4×8

72
=

32
72

=
4
9

២ . ្រប�សទាងំពីរនាក់ជាតំណាង្រក�ម ៖ n(S) =C2
9 = 36។ េ្រជីស្រប�ស ២ ពី ៥ ៖ C2

5 = 10។

P =
C2

5

C2
9
=

10
36

=
5

18

៣ . ្រសីជា្របធាន (មាន 4 ជេ្រមីស) និង្រប�សជាអនុ្របធាន (មាន 5 ជេ្រមីស) ៖

P =
4×5

72
=

20
72

=
5
18

៤ . យ៉ាងតិចមានសិស្ស្រសីមា្ន ក់ ៖ េ្របី្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយនឹង «្រប�សទាងំពីរនាក់» ៖

P = 1− 5
18

=
13
18
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លហំាត់គំរ ូ ៦

ក្នុងេសបងមួយមានឃ្លពីណ៍្រកហម 4 ឃ្លពីណ៍េខ្ម ចំនួន 3 និងឃ្លពីណ៍សចំនួន 1 ។
េគចាប់យកម្តងឃ្លចីំនួន 3 ។ េគសន្និដា្ឋ នថា្រប�បាបែដលចាប់បានយកឃ្លនីីមួយៗជាសម្រប�បាប។
គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម:

១ . ``យ៉ាងតិចមានឃ្លពីីរពណ៍្រកហម”

២ . ``យ៉ាងតិចមានឃ្លពីីរពណ៍ដូចគា្ន ”
៣ . ``ឃ្លទីាងំបីមានពណ៍ខុសៗគា្ន ”

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនឃ្លសីរុប 4+3+1 = 8 ្រគាប់។ ចំនួនករណីអាចៃនការចាប់ឃ្លី 3 គឺ ៖

n(S) =C3
8 =

8×7×6
3×2×1

= 56

១ . «យ៉ាងតិចមានឃ្លពីីរពណ៌្រកហម» ៖

• ្រកហម ២ និងពណ៌េផ្សង ១ ៖ C2
4 ×C1

4 = 6×4 = 24 ករណី
• ្រកហមទាងំ ៣ ៖ C3

4 = 4 ករណី

=⇒ P =
24+4

56
=

28
56

=
1
2

២ . «យ៉ាងតិចមានឃ្លពីីរពណ៌ដូចគា្ន » ៖ ជា្រពឹត្តកិារណ៍ផ្ទុយនឹង «ឃ្លទីាងំបីមានពណ៌ខុសៗគា្ន » (្រកហម ១ េខ្ម
១ ស ១ ៖ C1

4 ×C1
3 ×C1

1 = 12) ៖

P = 1− 12
56

= 1− 3
14

=
11
14

៣ . «ឃ្លទីាងំបីមានពណ៌ខុសៗគា្ន » (្រកហម ១ េខ្ម ១ ស ១) ៖

P =
C1

4 ×C1
3 ×C1

1
56

=
4×3×1

56
=

12
56

=
3

14

លហំាត់គំរ ូ ៧

ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្ស 30 នាក់ែដលក្នុងេនាះ 14 នាក់ជានារ។ី ក្នុងចំេណាមសិស្សទាងំេនាះ នារ ី 8 នាក់ និង បុរស
4 នាក់ជាសិស្សេនក្នុងអេន្តវាសិកដា្ឋ ន។ សិស្សដៃទេទៀតេនេ្រកអេន្តវាសិកដា្ឋ ន។ េគេ្រជសីេរសីសិស្សមា្ន ក់ក្នុងថា្ន ក់េនះ
េដាយៃចដន្យ។ កំណត់្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
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១ . A :``សិស្សែដលេ្រជីសេរសីជាសិស្សេនក្នុងអេន្តវាសិកដា្ឋ ន”

២ . B :``សិស្សែដលេ្រជីសេរសីជាសិស្ស្រប�ស”

ក . គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A រចួរក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ B

ខ . គណនា្រប�បាប P(B|A)មានន័យថា្រប�បាបៃនការេ្រជីសេរសីសិស្សបុរស េដាយដឹងថាជាសិស្សេនក្នុងអេន្តវាសិកដា្ឋ ន។
កំណត់្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A∩B

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនសិស្សសរុប n(S) = 30 នាក់។
សិស្ស្រសី 14 នាក់ =⇒ សិស្ស្រប�ស n(B) = 30−14 = 16 នាក់។
សិស្សក្នុងអេន្តវាសិកដា្ឋ ន ៖ ្រសី 8 + ្រប�ស 4 =⇒ n(A) = 8+4 = 12 នាក់។
ក . គណនា្រប�បាប ៖

P(A) =
n(A)
n(S)

=
12
30

=
2
5
= 0.4 , P(B) =

n(B)
n(S)

=
16
30

=
8

15

ខ . គណនា P(B|A) និង P(A∩B) ៖
• P(B|A) ៖ ក្នុងចំេណាមសិស្សអេន្តវាសិកដា្ឋ នទាងំ 12 នាក់ មានសិស្ស្រប�ស 4 នាក់ ៖

P(B|A) = 4
12

=
1
3

• P(A∩B) ៖ សិស្ស្រប�សេនក្នុងអេន្តវាសិកដា្ឋ ន (មាន 4 នាក់) ៖

P(A∩B) =
4

30
=

2
15

(ឬ P(A∩B) = P(A)×P(B|A) = 2
5
× 1

3
=

2
15

)

្របតិបត្តិ ១្របតិបត្តិ ១

ក្នុងែល្បងេបៀរ 52 សន្លឹកេគដកយកសន្លឹកេបៀមួយសន្លឹកេដាយៃចដន្យ។
េគកំណត់្រពឹត្តិការណ៍:

• A : ``សន្លឹកេបៀរែដលដកយកបានជាេបះដូង”

• B : ``សន្លឹកេបៀរែដលដកយកបានជាអាត់”

• C : ``សន្លឹកេបៀរែដលដកយកបានជាសន្លឹកអាត់ និង ្រកហម”
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A,B,C ។

ដំេណាះ្រសាយ
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ចេម្លើយខ្លី

ហូ៊េបៀរមាន 52 សន្លឹក ៖

• េបះដូងមាន 13 សន្លឹក =⇒ P(A) =
13
52

=
1
4

• អាត់មាន 4 សន្លឹក =⇒ P(B) =
4
52

=
1

13

• អាត់្រកហម (អាត់េបះដូង និងអាត់ការ ៉ូ) មាន 2 សន្លឹក =⇒ P(C) =
2

52
=

1
26

្របតិបត្តិ ២្របតិបត្តិ ២
េនក្នុងធុងមួយេគមានប៊ូល 12 ែដលេគសរេសរេលខពី 1 ដល់ 12 ។ េគចាប់យកប៊ូល 3 េចញពីធុង្រពមគា្ន
េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម:
• A : ``េគចាប់បានប៊ូលទាងំបីមានេលខសុទ្ធែតែចកដាច់នឹង 3''

• B : ``េគចាប់បានប៊ូលែតមួយគត់មានេលខែចកដាច់នឹង 3''

• C : ``េគចាប់បានប៊ូលមានេលខតាមលំដាប់េកីនជាស្វុ ីតនព្វន្តែដលមានផលសងរមួ d = 3''

• D : ``េគចាប់បានប៊ូលមានេលខតាមលំដាប់បេង្កីតបានជាស្វុ ីតធរណីមា្រតមានផលេធៀបរមួ q = 1
2 ''

ដំេណាះ្រសាយ
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ចេម្លើយខ្លី
ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3

12 = 220។

• េលខែចកដាច់នឹង ៣ គឺ {3,6,9,12} (4 ្រគាប់) =⇒ P(A) =
C3

4
220

=
4

220
=

1
55

• ប៊ូលែត ១ គត់ែចកដាច់នឹង ៣ ៖ P(B) =
C1

4 ×C2
8

220
=

4×28
220

=
112
220

=
28
55

• ស្វុ ីតនព្វន្ត d = 3 ៖ {a,a+3,a+6}មាន ៦ ឈុត =⇒ P(C) =
6

220
=

3
110

• ស្វុ ីតធរណីមា្រត q = 1/2 (លំដាបចុ់ះ {4,2,1},{8,4,2},{12,6,3})មាន៣ ឈុត =⇒ P(D) =
3

220
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៥ សណួំរពហុេ្រជើសេរ ើស (MCQ)

េសចក្តីែណនាំ ៖ ចូរេ្រជីសេរសីចេម្លីយែដល្រតឹម្រត�វបំផុតែតមួយគត់ ក្នុងចំេណាមជេ្រមីស ក, ខ, គ ឬ ឃ ស្រមាប់សំណួរ
នីមួយៗខាងេ្រកាម ៖

១ . ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៃន្រពឹត្តិការណ៍ A េដាយដឹងថា B បានេកីតេឡងីរចួេហយី តាងេដាយ ៖
P(A∩B)ក . P(B/A)ខ .
P(A/B) ឬ P(A|B)គ . P(A∪B)ឃ .

២ . រូបមន្តកំណត់្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ P(A|B) (េដាយ P(B)> 0) គឺ ៖
P(A∩B)

P(A)
ក . P(A∩B)

P(B)
ខ .

P(A∪B)
P(B)

គ . P(B)
P(A)

ឃ .

៣ . េបី P(A∩B) = 0.2 និង P(B) = 0.5 េនាះ P(A|B) េស្មីនឹង ៖
0.4ក . 0.1ខ . 0.7គ . 0.25ឃ .

៤ . េបី P(A∩B) = 0.15 និង P(A) = 0.6 េនាះ P(B|A) េស្មីនឹង ៖
0.09ក . 0.45ខ . 0.5គ . 0.25ឃ .

៥ . ស្រមាប់្រគប់្រពឹត្តិការណ៍ B ែដល P(B)> 0 តៃម្លៃន P(B|B) េស្មីនឹង ៖
0ក . 0.5ខ . 1គ . P(B)ឃ .

៦ . ស្រមាប់្រគប់្រពឹត្តិការណ៍ B ែដល P(B)> 0 តៃម្លៃន P(∅|B) េស្មីនឹង ៖
1ក . 0ខ . មិនកំណត់គ . 1

P(B)
ឃ .

៧ . េបី P(A|B) = 0.35 េនាះ P(A|B) េស្មីនឹង ៖
0.65ក . 0.35ខ . 0.70គ . 1.35ឃ .

៨ . េបី A និង B មិនចុះស្រម�ងគា្ន (A∩B =∅) និង P(B)> 0 េនាះ P(A|B) េស្មីនឹង ៖
1ក . P(A)ខ . P(B)គ . 0ឃ .

៩ . េបី A ⊂ B និង P(B)> 0 េនាះ P(A|B) េស្មីនឹង ៖
1ក . 0ខ .
P(A)
P(B)

គ . P(A)ឃ .

១០ . េបី B ⊂ A និង P(B)> 0 េនាះ P(A|B) េស្មីនឹង ៖
0ក . 1ខ .
P(B)
P(A)

គ . P(A)ឃ .
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១១ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់។ េបីដឹងថាេចញេលខធំជាង 3 រក្រប�បាបែដលេចញេលខ 5។
1
3

ក . 1
6

ខ . 1
2

គ . 2
3

ឃ .

១២ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់។ េបីដឹងថាេចញេលខេសស រក្រប�បាបែដលេចញេលខបឋម។
1
3

ក . 1
2

ខ . 5
6

គ . 2
3

ឃ .

១៣ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់។ េបីដឹងថាេចញេលខគូ រក្រប�បាបែដលេចញេលខ 2។
1
6

ក . 1
2

ខ . 1
3

គ . 2
3

ឃ .

១៤ . េគេបាះកាក់ពីរ្រពមគា្ន ។ េបីដឹងថាយ៉ាងតិចមានកាក់មួយេចញកបល រក្រប�បាបែដលកាក់ទាងំពីរេចញកបល។
1
4

ក . 1
3

ខ . 1
2

គ . 2
3

ឃ .

១៥ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ពីរ្រគាប់។ េបីដឹងថាផលបូកេលខទាងំពីរេស្មីនឹង 8 រក្រប�បាបែដល្រគាប់ទីមួយេចញេលខ 3។
1
5

ក . 1
6

ខ . 1
36

គ . 5
36

ឃ .

១៦ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ពីរ្រគាប់។ េបីដឹងថា្រគាប់ទាងំពីរេចញេលខខុសគា្ន រក្រប�បាបែដលផលបូកេស្មីនឹង 6។
5
36

ក . 1
6

ខ .
1
30

គ . 4
30

=
2

15
ឃ .

១៧ . េគដកេបៀរមួយសន្លឹកពីហូ៊េបៀរ 52 សន្លឹក។ េបីដឹងថាដកបានេបៀរពណ៌េខ្ម រក្រប�បាបែដលវាជាេបៀរអាត់ (Ace)។
1
26

ក . 4
52

ខ .
2
26

=
1

13
គ . 1

2
ឃ .

១៨ . េគដកេបៀរមួយសន្លឹកពីហូ៊េបៀរ 52 សន្លឹក។ េបដឹីងថាដកបានេបៀររូបមនុស្ស (J, Q, K) រក្រប�បាបែដលវាជាេបៀរកាតូ
(King)។

1
13

ក . 4
12

=
1
3

ខ .
4
52

គ . 1
4

ឃ .

១៩ . ក្នុង្រគ�សារមួយមានកូនពីរនាក់។ េបីដឹងថាយ៉ាងតិចកូនមា្ន ក់ជាេក្មង្រប�ស រក្រប�បាបែដលកូនទាងំពីរជា្រប�ស។
1
3

ក . 1
2

ខ . 1
4

គ . 3
4

ឃ .

២០ . ក្នុង្រគ�សារមួយមានកូនពីរនាក់។ េបីដឹងថាកូនច្បងជាេក្មង្រប�ស រក្រប�បាបែដលកូនទាងំពីរជា្រប�ស។
1
3

ក . 1
4

ខ . 2
3

គ . 1
2

ឃ .
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២១ . ក្នុងថា្ន ក់មួយមានសិស្ស 40 នាក់ (្រប�ស 24 នាក់, ្រសី 16 នាក់)។ ក្នុងេនាះសិស្សពាក់ែវន៉តាមាន 10 នាក់ (្រប�ស 6

នាក់, ្រសី 4 នាក់)។ េបីេ្រជីសេរសីបានសិស្ស្រប�សមា្ន ក់ រក្រប�បាបែដលគាត់ពាក់ែវន៉តា។
6
40

ក . 4
16

ខ . 1
4

គ . 10
24

ឃ .

២២ . ក្នុងថា្ន ក់ដែដល (្រប�ស 24, ្រសី 16; ពាក់ែវន៉តា៖ ្រប�ស 6, ្រសី 4)។ េបីេ្រជីសេរសីបានសិស្សពាក់ែវន៉តាមា្ន ក់ រក្រប�
បាបែដលសិស្សេនាះជា្រសី។

4
16

=
1
4

ក . 4
10

=
2
5

ខ .
4
40

=
1

10
គ . 6

10
ឃ .

២៣ . េបី P(A) = 0.6, P(B) = 0.4 និង P(A∪B) = 0.8 េនាះ P(A|B) េស្មីនឹង ៖
0.5ក . 0.25ខ . 0.2គ . 0.75ឃ .

២៤ . េបី P(A) = 0.5, P(B) = 0.3 និង P(A∪B) = 0.65 េនាះ P(B|A) េស្មីនឹង ៖
0.15ក . 0.5ខ . 0.45គ . 0.3ឃ .

២៥ . េបី P(B|A) = 0.4 និង P(A) = 0.5 េនាះ P(A∩B) េស្មីនឹង ៖
0.9ក . 0.1ខ . 0.2គ . 0.8ឃ .

២៦ . េបី P(A|B) = 0.6 និង P(B) = 0.5 េនាះ P(A∩B) េស្មីនឹង ៖
1.1ក . 0.3ខ . 0.1គ . 0.6ឃ .

២៧ . េបី P(A) = 0.7, P(B) = 0.4 និង P(A∩B) = 0.28 េនាះ P(A|B) េស្មីនឹង ៖
0.7ក . 0.4ខ . 0.28គ . 0.112ឃ .

២៨ . ក្នុងវញិញ សាមួយ P(A) = 0.8,P(B) = 0.5 និង P(A∩B) = 0.4។ តៃម្លៃន P(B|A) គឺ ៖
0.6ក . 0.4ខ . 0.2គ . 0.5ឃ .

២៩ . ក្នុង្របអបម់ួយមានប៊ិចេខៀវ 7 និង្រកហម 3។ េគចាបយ់កប៊ិច 2 ម្តងមួយេដាយមិនដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលប៊ិចទីពីរ
ពណ៌្រកហម េដាយដឹងថាប៊ិចទីមួយពណ៌េខៀវ។

3
10

ក . 2
9

ខ .
3
9
=

1
3

គ . 7
9

ឃ .

៣០ . ក្នុង្របអបម់ួយមានប៊ិចេខៀវ 7 និង្រកហម 3។ េគចាបយ់កប៊ិច 2 ម្តងមួយេដាយមិនដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលប៊ិចទីពីរ
ពណ៌េខៀវ េដាយដឹងថាប៊ិចទីមួយពណ៌េខៀវ។

7
10

ក . 6
9
=

2
3

ខ .
7
9

គ . 3
9

ឃ .
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៣១ . ក្នុង្របអបម់ួយមានប៊ិចេខៀវ 7 និង្រកហម 3។ េគចាបយ់កប៊ិច 2 ម្តងមួយេដាយមិនដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលប៊ិចទីពីរ
ពណ៌្រកហម េដាយដឹងថាប៊ិចទីមួយពណ៌្រកហម។

2
9

ក . 3
10

ខ . 3
9

គ . 1
3

ឃ .

៣២ . េគចាប់យកសន្លឹកេបៀរ 2 ម្តងមួយេដាយមិនដាក់វញិពីហូ៊េបៀរ 52 សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលសន្លឹកទីពីរជាអាត់ េដាយ
ដឹងថាសន្លឹកទីមួយជាអាត់។

4
52

ក . 4
51

ខ .
3
52

គ . 3
51

=
1

17
ឃ .

៣៣ . េគចាប់យកសន្លឹកេបៀរ 2 ម្តងមួយេដាយមិនដាក់វញិពីហូ៊េបៀរ 52 សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលសន្លឹកទីពីរជាអាត់ េដាយ
ដឹងថាសន្លឹកទីមួយមិនែមនជាអាត់។

3
51

ក . 4
52

ខ .
4
51

គ . 48
51

ឃ .

៣៤ . េបី P(A) = 0.4, P(B) = 0.5 និង P(A|B) = 0.6 េនាះ P(B|A) េស្មីនឹង ៖
0.3ក . 0.75ខ . 0.48គ . 0.5ឃ .

៣៥ . េបី P(A) = 0.3, P(B) = 0.6 និង P(B|A) = 0.8 េនាះ P(A|B) េស្មីនឹង ៖
0.4ក . 0.24ខ . 0.5គ . 0.6ឃ .

៣៦ . ក្នុងថង់មួយមានឃ្លសី 5 និងេខ្ម 5។ ចាប់យកឃ្លមី្តងមួយចំនួន 2 ដងឥតដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលេលីកទីមួយបាន
ស និងេលីកទីពីរបានេខ្ម ។

1
4

ក . 5
9

ខ . 1
2

គ . 5
18

ឃ .

៣៧ . ក្នុងថង់មួយមានឃ្លសី 5 និងេខ្ម 5។ ចាប់យកឃ្លមី្តងមួយចំនួន 2 ដងឥតដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលបានឃ្លសីទាងំពីរ
េលីក។

1
4

ក . 5
18

ខ . 2
9

គ . 1
2

ឃ .

៣៨ . េបី P(A) = 0.7 និង P(B|A) = 0.4 េនាះ P(A∩B) េស្មីនឹង ៖
0.28ក . 0.42ខ . 0.30គ . 0.70ឃ .

៣៩ . េបី P(A) = 0.5 និង P(B|A) = 0.3 េនាះ P(A∩B) េស្មីនឹង ៖
0.35ក . 0.15ខ . 0.20គ . 0.50ឃ .

៤០ . េបី P(A∩B) = 0.12 និង P(A|B) = 0.4 េដាយ P(B) = 0.2 េនាះ P(A) េស្មីនឹង ៖
0.32ក . 0.52ខ . 0.24គ . 0.44ឃ .
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៤១ . រូបមន្តផលគុណ្រប�បាបស្រមាប់្រពឹត្តិការណ៍ពីរ A និង B គឺ ៖
P(A∩B) = P(A) ·P(B)ជានិច្ចក . P(A∩B) = P(A)+P(B|A)ខ .

P(A∩B) = P(A) ·P(B|A)គ . P(A∩B) =
P(A)

P(B|A)
ឃ .

៤២ . រូបមន្តផលគុណ្រប�បាបស្រមាប់្រពឹត្តិការណ៍បី A,B,C គឺ ៖
P(A∩B∩C) = P(A) ·P(B) ·P(C)ជានិច្ចក .
P(A∩B∩C) = P(A) ·P(B|A) ·P(C|A∩B)ខ .
P(A∩B∩C) = P(A)+P(B)+P(C)គ .
P(A∩B∩C) = P(A∪B∪C)ឃ .

៤៣ . ្របអប់មួយមានអំពូលល្អ 8 និងខូច 2។ េគយកអំពូល 2 ម្តងមួយេដាយមិនដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលអំពូលទាងំពីរ
ល្អ។

28
45

ក . 16
25

ខ .
4
5

គ . 7
10

ឃ .

៤៤ . ្របអប់មួយមានអំពូលល្អ 8 និងខូច 2។ េគយកអំពូល 2 ម្តងមួយេដាយមិនដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលអំពូលទាងំពីរ
ខូច។

1
25

ក . 2
45

ខ . 1
5

គ . 1
45

ឃ .

៤៥ . ្របអប់មួយមានអំពូលល្អ 8 និងខូច 2។ េគយកអំពូល 2 ម្តងមួយេដាយមិនដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលអំពូលទីមួយល្អ
និងទីពីរខូច។

8
50

ក . 1
5

ខ . 8
45

គ . 2
45

ឃ .

៤៦ . េគេបាះកាក់មួយ។ េបីេចញកបល េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ; េបីេចញកន្ទុយ េគចាប់េបៀរមួយសន្លឹក។ េនះជាគំរូៃន
៖

បន្សំក . ដយ្រកាមេដីមេឈីខ . ចមា្ល ស់វង់គ . លំហសំណាកឯកសណា្ឋ នឃ .

៤៧ . កីឡាករមា្ន ក់បាញ់ធ្នូ 2 ្រព�ញ។ ្រប�បាបបាញ់ចំេលីកទី១ គឺ 0.8។ េបីេលីកទី១ ចំ ្រប�បាបចំេលីកទី២ គឺ 0.9; េបីេលីក
ទី១ ខុស ្រប�បាបចំេលីកទី២ គឺ 0.5។ រក្រប�បាបែដលគាត់បាញ់ចំទាងំពីរេលីក។

0.72ក . 0.85ខ . 0.40គ . 0.90ឃ .

៤៨ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលគាត់បាញ់ខុសេលីកទី១ ែតចំេលីកទី២។
0.18ក . 0.08ខ . 0.20គ . 0.10ឃ .

៤៩ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលគាត់បាញ់ខុសទាងំពីរេលីក។
0.02ក . 0.18ខ . 0.10គ . 0.05ឃ .

៥០ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលគាត់បាញ់ចំេលីកទី២។
0.72ក . 0.82ខ . 0.90គ . 0.80ឃ .
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៥១ . ក្នុងថង់មានឃ្ល្ីរកហម 3, េខៀវ 4 និងស 5 (សរុប 12)។ ចាបយ់ក 3 ្រគាបម់្តងមួយឥតដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលេលីក
ទី១ បាន្រកហម, ទី២ បានេខៀវ និងទី៣ បានស។

1
22

ក . 5
144

ខ .
1
12

គ . 1
44

ឃ .

៥២ . ក្នុងថង់មួយមានប័ណ្ណេលខ 1,2,3,4,5។ ចាបយ់កប័ណ្ណ 2 ម្តងមួយឥតដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលផលបូកេលខទាងំពីរ
ជាចំនួនគូ។

1
2

ក . 3
5

ខ . 1
5

គ . 2
5

ឃ .

៥៣ . ក្នុងថង់ដែដល រក្រប�បាបែដលផលបូកេលខទាងំពីរជាចំនួនេសស។
2
5

ក . 1
2

ខ . 3
5

គ . 4
5

ឃ .

៥៤ . េគចាប់យកសន្លឹកេបៀរ 3 ម្តងមួយឥតដាក់វញិ។ រក្រប�បាបែដលទទួលបានសន្លឹកអាត់ទាងំ 3។
1

2197
ក . 1

5525
ខ .

4
52

គ . 1
13

ឃ .

៥៥ . ក្នុងថង់មានែផ្ល្រក�ចល្អ 7 និងស្អុយ 3។ មនុស្ស 3 នាក់មកចាប់យកែផ្ល្រក�ចមា្ន ក់មួយបន្តបនា្ទ ប់គា្ន ឥតដាក់វញិ។ រក្រប�
បាបែដលទាងំ 3 នាក់បានែផ្ល្រក�ចល្អទាងំអស់។

7
24

ក . 343
1000

ខ .
1
8

គ . 21
100

ឃ .

៥៦ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលអ្នកទី១ បានែផ្លល្អ អ្នកទី២ បានែផ្លល្អ និងអ្នកទី៣ បានែផ្លស្អុយ។
21
100

ក . 1
10

ខ .
9
40

គ . 7
40

ឃ .

៥៧ . េគេបាះកាក់មួយ 3 ដង។ ្រប�បាបែដលេចញកបលេនេលីកទី៣ េដាយដឹងថាេលីកទី១ និងទី២ េចញកបលរចួេហយី
គឺ ៖

1
8

ក . 1
4

ខ . 1
2

គ . 1ឃ .

៥៨ . ក្នុង្របអប់មានសំបុ្រតរងា្វ ន់ 2 និងគា្ម នរងា្វ ន់ 8។ មនុស្សពីរនាក់ A និង B ចាប់ម្តងមា្ន ក់ (A ចាប់មុន) ឥតដាក់វញិ។
រក្រប�បាបែដល A បានរងា្វ ន់។

1
10

ក . 2
10

=
1
5

ខ .
2
9

គ . 8
10

ឃ .
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៥៩ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដល B បានរងា្វ ន់ េដាយដឹងថា A បានរងា្វ ន់។
1
9

ក . 2
9

ខ . 1
5

គ . 2
10

ឃ .

៦០ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដល B បានរងា្វ ន់ េដាយដឹងថា A មិនបានរងា្វ ន់។
1
9

ក . 1
5

ខ . 8
9

គ . 2
9

ឃ .

៦១ . ្រពឹត្តិការណ៍ពីរ A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យនឹងគា្ន លុះ្រតាែត ៖
P(A∩B) = 0ក . P(A∪B) = P(A)+P(B)ខ .
P(A∩B) = P(A) ·P(B)គ . P(A) = P(B)ឃ .

៦២ . េបី A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យ និង P(B)> 0 េនាះ ៖
P(A|B) = P(B)ក . P(A|B) = P(A)ខ . P(A|B) = 0គ . P(A|B) = 1ឃ .

៦៣ . េបី P(A) = 0.4, P(B) = 0.5 និង A,B ជា្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យ េនាះ P(A∩B) េស្មីនឹង ៖
0.2ក . 0.9ខ . 0.1គ . 0.45ឃ .

៦៤ . េបី P(A) = 0.4, P(B) = 0.5 និង A,B ឯករាជ្យ េនាះ P(A∪B) េស្មីនឹង ៖
0.9ក . 0.2ខ . 0.8គ . 0.7ឃ .

៦៥ . េបី A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យ េនាះគូ្រពឹត្តិការណ៍មួយណាខាងេ្រកាមក៏ជា្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យែដរ?
A និង Bក . A និង Bខ .

A និង Bគ . ្រគប់ជេ្រមីសទាងំអស់សុទ្ធែត្រត�វឃ .

៦៦ . េបី P(A) = 0.3, P(B) = 0.4 និង P(A∩B) = 0.12 េតី A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍អ្វី?
មិនចុះស្រម�ងគា្នក . ឯករាជ្យនឹងគា្នខ . ដូចគា្នគ . បំេពញគា្នឃ .

៦៧ . េបី P(A) = 0.5, P(B) = 0.4 និង P(A∩B) = 0.25 េតី A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យឬេទ?
មិនឯករាជ្យេទ េ្រពាះ 0.5×0.4 = 0.2 ̸= 0.25ក .
ឯករាជ្យខ .
មិនចុះស្រម�ងគា្នគ .
មិនអាចសន្និដា្ឋ នបានឃ .

៦៨ . ្រពឹត្តិការណ៍ពីរ A និង B មាន P(A) > 0 និង P(B) > 0។ េបី A និង B មិនចុះស្រម�ងគា្ន (A∩B = ∅) េតីវាអាចជា
្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យបានេទ?

មិនអាចេទ េ្រពាះ P(A∩B) = 0 ̸= P(A)P(B)ក .
អាចបានជានិច្ចខ .

បាន លុះ្រតាែត P(A) = P(B)គ .

គា្ម នចេម្លីយ្រតឹម្រត�វឃ .
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៦៩ . េគេបាះកាកម់ួយ និង្រគាបឡុ់កឡាកម់ួយ្រពមគា្ន ។ រក្រប�បាបែដលកាកេ់ចញកបល និង្រគាបឡុ់កឡាកេ់ចញេលខ 6។
1
8

ក . 7
12

ខ . 1
12

គ . 1
6

ឃ .

៧០ . សិស្សពីរនាក់ A និង B េដាះ្រសាយលំហាត់មួយេដាយឯករាជ្យ។ ្រប�បាបែដល A េដាះ្រសាយបានគឺ 0.7 េហយី B
េដាះ្រសាយបានគឺ 0.8។ រក្រប�បាបែដលអ្នកទាងំពីរេដាះ្រសាយបានដូចគា្ន ។

0.94ក . 0.56ខ . 0.15គ . 0.24ឃ .

៧១ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលមានយ៉ាងតិចមា្ន ក់េដាះ្រសាយលំហាត់េនាះេចញ។
0.94ក . 0.56ខ . 0.85គ . 0.06ឃ .

៧២ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលគា្ម ននរណាមា្ន ក់េដាះ្រសាយលំហាត់េនាះេចញេសាះ។
0.15ក . 0.24ខ . 0.56គ . 0.06ឃ .

៧៣ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលមានែតមា្ន ក់គត់េដាះ្រសាយលំហាត់េនាះេចញ។
0.56ក . 0.94ខ . 0.38គ . 0.42ឃ .

៧៤ . ្របព័ន្ធអគ្គិសនីមួយមានឌីសុងទ័រពីរ C1 និង C2 តជាេស៊រ។ី ្រប�បាបែដល C1 ដំេណីរការគឺ 0.9 និង C2 ដំេណីរការគឺ
0.95 (ឯករាជ្យគា្ន )។ រក្រប�បាបែដលចរន្តអគ្គិសនីឆ្លងកាត់បាន។

0.95ក . 0.855ខ . 0.995គ . 0.045ឃ .

៧៥ . ្របព័ន្ធមួយមានឧបករណ៍ពីរតជាែខ្នង (Parallel)។ ្រប�បាបដំេណីរការេរៀងគា្ន គឺ 0.8 និង 0.7 (ឯករាជ្យគា្ន )។ ្របព័ន្ធ
ដំេណីរការកាលណាយ៉ាងតិចមានឧបករណ៍មួយដំេណីរការ។ រក្រប�បាបដំេណីរការៃន្របព័ន្ធ។

0.94ក . 0.56ខ . 0.85គ . 0.06ឃ .

៧៦ . កីឡាករបីនាក់បាញ់េលីផា្ទ ងំសីុបមួយេដាយឯករាជ្យ។ ្រប�បាបបាញ់ចំេរៀងគា្ន គឺ 0.6,0.7,0.8។ រក្រប�បាបែដលទាងំបី
នាក់បាញ់ចំទាងំអស់។

0.70ក . 0.992ខ . 0.024គ . 0.336ឃ .

៧៧ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលគា្ម ននរណាមា្ន ក់បាញ់ចំផា្ទ ងំសីុបេសាះ។
0.336ក . 0.120ខ . 0.024គ . 0.008ឃ .

៧៨ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលមានយ៉ាងតិចមា្ន ក់បាញ់ចំផា្ទ ងំសីុប។
0.336ក . 0.976ខ . 0.664គ . 0.800ឃ .

៧៩ . កាក់មួយ្រត�វបានេបាះ 4 ដង។ េដាយសារការេបាះនីមួយៗឯករាជ្យគា្ន រក្រប�បាបែដលេចញកបលទាងំអស់។
1
16

ក . 1
8

ខ . 1
4

គ . 1
2

ឃ .

៨០ . កាក់មួយ្រត�វបានេបាះ 4 ដង។ រក្រប�បាបែដលេចញកបលយ៉ាងតិចម្តង។
1
16

ក . 7
8

ខ . 3
4

គ . 15
16

ឃ .

៨១ . លក្ខខណ្ឌ េដីម្បឱី្យសំណំុៃន្រពឹត្តិការណ៍ {B1,B2, . . . ,Bn}ជាភាគថាសៃនលំហសំណាក S គឺ ៖
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B1 = B2 = · · ·= Bnក .
Bi ∩B j = Sខ .
Bi ∩B j =∅ (i ̸= j) និង ∪n

i=1 Bi = Sគ .
∑P(Bi) = 0ឃ .

៨២ . េបី {B1,B2}ជាភាគថាសៃន S េនាះស្រមាប់្រពឹត្តិការណ៍ A ណាមួយ រូបមន្ត្រប�បាបសរុបគឺ ៖
P(A) = P(B1)+P(B2)ក . P(A) = P(B1)P(A|B1)+P(B2)P(A|B2)ខ .
P(A) = P(A|B1)+P(A|B2)គ . P(A) = P(B1)P(B2)ឃ .

៨៣ . រូបមន្ត្រប�បាបសរុបទូេទស្រមាប់ភាគថាស {B1,B2, . . . ,Bn} គឺ ៖
P(A) = ∑n

i=1 P(Bi)P(A|Bi)ក . P(A) = ∑n
i=1 P(A|Bi)ខ .

P(A) = ∏n
i=1 P(Bi)គ . P(A) = ∑n

i=1 P(Bi)ឃ .

៨៤ . េរាងច្រកមួយមានម៉ាសីុនពីរ៖ M1 ផលិតបាន 60% និង M2 ផលិតបាន 40% ៃនផលិតផលសរុប។ អ្រតាផលិតផល
ខូចរបស់ M1 គឺ 2% េហយីរបស់ M2 គឺ 3%។ រក្រប�បាបែដលេ្រជីសេរសីបានផលិតផលខូចមួយ។

0.050ក . 0.025ខ . 0.012គ . 0.024ឃ .

៨៥ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលេ្រជីសេរសីបានផលិតផលល្អ (មិនខូច)។
0.950ក . 0.980ខ . 0.976គ . 0.970ឃ .

៨៦ . មាន្របអប់ពីរ៖ ្របអប់ I មានឃ្លសី 3 េខ្ម 2; ្របអប់ II មានឃ្លសី 2 េខ្ម 4។ េគេ្រជីសេរសី្របអប់មួយេដាយៃចដន្យ
រចួចាប់យកឃ្លមីួយ។ រក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លសី។

1
2

ក . 7
15

ខ . 5
11

គ . 3
5

ឃ .

៨៧ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លេីខ្ម ។
8
15

ក . 7
15

ខ . 1
2

គ . 2
3

ឃ .

៨៨ . គ្លីនិកមួយពិនិត្យេឃញីថាអ្នកជំងឺ 70% េកីតជំងឺផា្ត សាយធម្មតា និង 30% េកីតជំងឺកូវដី។ ្រប�បាបែដលអ្នកជំងឺផា្ត សាយ
មានេរាគសញញ េក្ត ខ្លួនគឺ 40% េហយីអ្នកេកីតកូវដីមានេរាគសញញ េក្ត ខ្លួនគឺ 80%។ រក្រប�បាបែដលអ្នកជំងឺមា្ន ក់មាន
េរាគសញញ េក្ត ខ្លួន។

0.60ក . 0.40ខ . 0.70គ . 0.52ឃ .

៨៩ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលអ្នកជំងឺមា្ន ក់គា្ម នេរាគសញញ េក្ត ខ្លួន។
0.52ក . 0.40ខ . 0.48គ . 0.30ឃ .

៩០ . េគមានថង់ពីរ៖ ថង់ A មានកាក់សុទ្ធ 4 និងកាក់ែក្លងកា្ល យ 1; ថង់ B មានកាក់សុទ្ធ 2 និងកាក់ែក្លងកា្ល យ 3។ េគេរសី
ថង់មួយេដាយៃចដន្យ រចួដកកាក់មួយ។ រក្រប�បាបែដលបានកាក់ែក្លងកា្ល យ។

0.50ក . 0.40ខ . 0.30គ . 0.20ឃ .

៩១ . ្រទឹស្ដីបទៃបេយស (Bayes' Theorem) ្រត�វបានេ្របី្របាស់េដីម្បគីណនា ៖
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្រប�បាប Posterior P(Bk|A) េដាយែផ្អកេលីព័ត៌មានបែន្ថម Aក .

្រប�បាបៃនលំហសំណាក Sខ .

ចំនួនករណីអាច n(S)គ .
មធ្យមនព្វន្តឃ .

៩២ . រូបមន្ត្រទឹស្ដីបទៃបេយស P(Bk|A) គឺ ៖
P(A)P(Bk|A)

P(Bk)
ក .

P(Bk)

∑P(Bi)
ខ .

P(A|Bk)

P(A)
គ .

P(Bk)P(A|Bk)

∑n
i=1 P(Bi)P(A|Bi)

ឃ .

៩៣ . េរាងច្រកមានម៉ាសីុន M1 (60%, ខូច 2%) និង M2 (40%, ខូច 3%)។ េបីេគពិនិត្យេឃញីផលិតផលមួយខូច រក្រប�
បាបែដលផលិតផលេនាះមកពីម៉ាសីុន M1។

0.60ក . 0.40ខ .
0.012
0.024

= 0.50គ . 0.25ឃ .

៩៤ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី េបីផលិតផលេនាះខូច រក្រប�បាបែដលវាផលិតេដាយម៉ាសីុន M2។

0.40ក . 0.012
0.024

= 0.50ខ .

0.60គ . 0.30ឃ .

៩៥ . ្របអប់ I (ស 3, េខ្ម 2) និង្របអប់ II (ស 2, េខ្ម 4)។ េគេរសី្របអបម់ួយេដាយៃចដន្យ រចួចាប់បានឃ្លសីមួយ។ រក្រប�
បាបែដលឃ្លសីេនាះមកពី្របអប់ I។

9
14

ក . 5
14

ខ . 3
5

គ . 1
2

ឃ .

៩៦ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី រក្រប�បាបែដលឃ្លសីេនាះមកពី្របអប់ II។
9
14

ក . 2
6

ខ . 1
2

គ . 5
14

ឃ .

៩៧ . ជំងឺមួយមានអ្រតាឆ្លងក្នុងសហគមន៍ 1% (P(D) = 0.01)។ ឧបករណ៍េតស្តមួយមាន្របសិទ្ធភាពរកេឃញីវជិ្ជមានពិត
95% (P(T |D) = 0.95) និងមានអ្រតាវជិ្ជមានែក្លងកា្ល យ 5% (P(T |D) = 0.05)។ រក្រប�បាបែដលលទ្ធផលេតស្តេចញ
វជិ្ជមាន P(T )។

0.095ក . 0.010ខ . 0.059គ . 0.050ឃ .

៩៨ . េយាងតាមលំហាតខ់ាងេលី េបីបុគ្គលមា្ន កេ់ធ្វីេតស្តេឃញីវជិ្ជមាន រក្រប�បាបែដលគាតពិ់តជាមានជំងឺេនាះែមន (P(D|T ))។
0.95 (95%)ក . ≈ 0.161 (16.1%)ខ .
0.50 (50%)គ . 0.05 (5%)ឃ .
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៩៩ . សាក្សមីា្ន កអ់ះអាងថាបានេឃញីឡានតាក់សីុពណ៌េខៀវបង្កេ្រគាះថា្ន ក់។ ក្នុង្រក�ងមានតាក់សីុៃបតង 85% និងេខៀវ 15%។
តុលាការេធ្វីេតស្តសាក្សេីនាះេឃញីថាគាតេ់មីលសា្គ លព់ណ៌្រត�វ 80% និងខុស 20%។ រក្រប�បាបែដលតាក់សីុបង្កេហតុ
ពិតជាពណ៌េខៀវែមន។

12
29

≈ 0.414ក . 0.80ខ .

0.15គ . 0.50ឃ .

១០០ . ក្នុង្រទឹស្ដីបទៃបេយស ្រប�បាប P(Bk) េហថា្រប�បាបអ្វី?
្រប�បាប Posterior (្រប�បាបេ្រកាយ)ក . ្រប�បាប Likelihoodខ .

្រប�បាបសរុបគ . ្រប�បាប Prior (្រប�បាបេដីម)ឃ .

ចំណាំ ៖ សូមពិនិត្យេផ្ទ�ងផា្ទ ត់តារាងេសាចេម្លីយMCQទាងំ១០០ េនក្នុង ែផ្នកដំេណាះ្រសាយ េនចុងបញ្ចបៃ់នេសៀវេភ។
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លហំាត់អនុវត្តន៍

១ . េគហូតេបៀរមួយសន្លឹកេដាយៃចដន្យេចញពីហូ៊េបៀរ 52សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលហូតបាន៖
ក . សន្លឹកអាត់។
ខ . សន្លឹក្រកហម។
គ . សន្លឹកអាត់ ឬ្រកហម។
ឃ . មិនែមនអាត់ និងមិនែមន្រកហម។

ដំេណាះ្រសាយ
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២ . ថង់មួយមានឃ្លី 10 ចុះេលខពី 0 េទ 9។ េគចាប់យកឃ្លមីួយេដាយៃចដន្យ។ ចូរកំណត់៖
ក . លំហសំណាក S និង្រពឹត្តិការណ៍៖

a . «ចាប់បានឃ្លមីានេលខជាពហុគុណៃន3»
b . «ចាប់បាបឃ្លមីានេលខធំជាង5»

ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A, B, A∩B និង A∪B ។
ដំេណាះ្រសាយ
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៣ . ថង់មួយមានឃ្លេីខៀវ 7 និងឃ្លសី 3 ។ េគចាប់យកឃ្លមី្តង 3 េដាយៃចដន្យែតម្តងគត់។ រក្រប�បាបែដលចាប់បាន៖
ក . ឃ្លេីខៀវ 2 និងឃ្លសី 1

ខ . ឃ្លេីខៀវទាងំ 3

គ . ឃ្លសីទាងំ 3

ដំេណាះ្រសាយ
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៤ . ក្នុង្របអប់ 1 មាន្រកដាសបត់ជាសន្លឹកេឆា្ន តចាប់យករងា្វ ន់។ សន្លឹកេឆា្ន តមាន 20 សន្លឹកែដលេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់មាន 12

សន្លឹក ស្រមាបសិ់ស្ស20 នាក់ ចាបយ់កមួយសន្លឹកមា្ន កប់ន្តបនា្ទ បគ់ា្ន េដីម្បេីផ្ទ�ងេមីលរងា្វ នេ់រៀងៗខ្លួន។ សុខជាអ្នកចាប់
បានមុនេគ បនា្ទ ប់េសចាប់ទី2 និងសនចាប់ទី3 និងសិស្សឯេទៀតចាប់មា្ន ក់មួយបន្តបនា្ទ ប់គា្ន រហូតអស់។ រក្រប�បាប
ែដល៖
ក . សុខចាប់បានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់។
ខ . េសចាប់បានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់។
គ . សនចាប់បានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់។
ឃ . េតីអ្នកចាប់មុន និងអ្នកចាប់េ្រកាយអ្នកណាមានសំណាងជាងអ្នកណា?

ដំេណាះ្រសាយ
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៥ . េគេបាះ្រគាប់ទ្ុបកទបក់ 2 ្រពមគា្ន មួយពណ៌េខៀវ មួយេទៀតពណ៌្រកហម។ រក្រប�បាបែដល៖
ក . េលខេចញេលី្រគាប់េខៀវ េស្មីនឹង2 ដង ៃនេលខេចញេលី្រគាប់្រកហម។
ខ . ផលបូកេលខ្រគាប់ទ្ុបកទបក់ទាងំ 2 េស្មីនឹង 5 ។

ដំេណាះ្រសាយ
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៦ . េគេបាះ្រគាបទ់្ុបកទបកដូ់ចគា្ន 2្រពមគា្ន ។ តាងAជា្រពឹត្តកិារណ៍«ផលបូកេលខែដល្រគាបទ់្ុបកទបកទ់ាងំ2េចញជាចំនួន
គូ» និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ «គមា្ល តរវាងេលខទាងំ2ជាចំនួនគូ»។
ក . គណនា P(A), P(B) និង P(A∩B) ។
ខ . េតី្រពឹត្តិការណ៍ A និង B ជា្រពឹត្តិការណ៍ទាក់ទងគា្ន ឬមិនទាក់ទងគា្ន ?
គ . គណនា P(A|B) និង P(B|A) ។

ដំេណាះ្រសាយ
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៧ . េគេបាះ្រគាប់ទ្ុបកទបក់មួយ្រគាប់ 2 ដង បន្តបនា្ទ ប់គា្ន ។ េគតាង្រពឹត្តិការណ៍៖

A : «ផលបូកេលខែដលេបាះបានជាចំនួនគូ»
B : «េបាះេលីកទី១ បានេលខ 6»
C : «េបាះេលីកទី១ បានេលខធំជាងេលីកទី 2»

ក . គណនា្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ P(B|A) និង P(C|A) ។
ខ . េតី្រពឹត្តិការណ៍ទាងំគូេនះទាក់ទងគា្ន ឬមិនទាក់ទងគា្ន ៖ A និង B ; A និង C ; B និង C ។

ដំេណាះ្រសាយ
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៨ . ថង់មួយមានប៊ូល្រកហម 5 និងប៊ូលេខ្ម 1។ េគចាប់យកប៊ូលម្តងមួយៗ ចំនួន 3 ដង េដាយៃចដន្យេចញពីថង់េដាយ
មិនដាក់វញិ។ េគតាង្រពឹត្តិការណ៍ ៖

A ៖ «ប៊ូលយកេចញេលីកទី 1 ពណ៌្រកហម»
B ៖ «ប៊ូលចាប់េលីកទី 2 ពណ៌្រកហម»
C ៖ «ប៊ូលចាប់េលីកទី 3 ពណ៌េខ្ម »

ក . គណនា្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៖ P(A|B),P(C|A∩B),P(A|C) ។
ខ . េតី្រពឹត្តិការណ៍ A និង្រពឹត្តិការណ៍ C អា្រស័យគា្ន ឬមិនអា្រស័យគា្ន ?
គ . េតី្រពឹត្តិការណ៍ A និង្រពឹត្តិការណ៍ B អា្រស័យគា្ន ឬមិនអា្រស័យគា្ន ?

ដំេណាះ្រសាយ
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៩ . េគេបាះ្រគាបទ់្ុបកទបក់ 2 ្រគាបខុ់សគា្ន ។ រក្រប�បាបែដល្រគាបទ់្ុបកទបកម់ួយេចញេលខ 1 េដាយដឹងថា្រគាបទ់្ុបកទប
ក់ទាងំ 2 េចញេលខខុសគា្ន ។

ដំេណាះ្រសាយ
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១០ . ក្នុងថង់មួយមានឃ្លី 6 : ឃ្លី 3 មានេលខ 1 និងឃ្លី 2 មានេលខ 2 និងឃ្លី 1 មានេលខ 3។ េគចាប់យកឃ្លី 2 ្រពមគា្ន
េដាយៃចដន្យ។
ក . ចូរកំនត់លំហសំណាក S និងគណនា្រប�បាបៃនលទ្ធផលនីមួយៗក្នុងលំហសំណាក។
ខ . គណនា្រប�បាបែដលយកបានឃ្លី 2 មានេលខខុសគា្ន ? យកបានឃ្លេីលខ 1 ែត 1 គត់?

យកបានឃ្លេីលខ 1 យ៉ាងតិចម្តង?
គ . គណនា្រប�បាបែដលឃ្លយីកេចញមានផលបូកេលខេស្មីនឹង 4 ។

ដំេណាះ្រសាយ
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១១ . េគេរៀបចំេឆា្ន ត 150 សន្លឹកេដីម្បលីក់ឲ្យអស់មុនេពលេចញេផ្ទ�ង ែដលក្នុងេនាះមានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់ 7 សន្លឹក។
ក . េបីអ្នកទិញ បានទិញេឆា្ន ត 1 សន្លឹក េតី្រប�បាបែដលគាត់្រត�វរងា្វ ន់េស្មីនឹងប៉ុនា្ម ន?
ខ . េបីអ្នកទិញបានទិញេឆា្ន ត 2 សន្លឹក រក្រប�បាបែដលគាត់្រត�វរងា្វ ន់យ៉ាងតិច 1 សន្លឹក?
គ . ឧបមាថាក្នុងេឆា្ន ត 150 សន្លឹកេនះមានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់ 1

10។ េបីេគទិញេឆា្ន ត 15 សន្លឹក េតីេគ្របាកដក្នុងចិត្តថា
ពិតជា្រត�វរងា្វ ន់ទាងំ 1

10 េនះឬេទ? រក្រប�បាបែដលអ្នកមានេឆា្ន ត្រត�វយ៉ាងតិច 3 សន្លឹក។
ដំេណាះ្រសាយ
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១២ . ក្នុងកម្មវធីិបរ្ទ្បងមួយ ្រគ�ឲ្យសំណួរេ្រតៀមេទសិស្ស 100 សំណួរ។ សិស្សមា្ន ក់ៗ្រត�វចាប់យកសំណួរ 3 េដាយៃចដន្យ
េដីម្បេីឆ្លីយ។សិស្ស A េរៀបចេំដាះ្រសាយចេម្លីយបាន 1

4 ៃនសំណួរទាងំអស់។ រក្រប�បាបែដលសិស្ស Aចាប់បានសំណួរ
ែដលបានេ្រតៀមចេម្លីយរចួេ្រសច៖
ក . 3 សំណួរ។
ខ . 2 សំណួរ។
គ . គា្ម នបានសំណួរែដលេ្រតៀមេហយី1េសាះ។
ឃ . យ៉ាងតិច 1 សំណួរ។

ដំេណាះ្រសាយ
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១៣ . េគចាប់េបៀមួយែដមាន 8 សន្លឹកេចញពីហូ៊េបៀ 52 សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលេបៀក្នុងៃដមាន៖
ក . សន្លឹកជួងែត 2 ។
ខ . សន្លឹកការ ៉ូ 2 និងសន្លឹកអាត់ 1 ។
គ . សន្លឹកការ ៉ូ 3 និងសន្លឹកេស្តចចាស់ 2 សន្លឹក។
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១៤ . ្រគ�ចង់ដឹងពីចំណង់ចំណូលចិត្តសិស្សក្នុងវសិ័យកីទប។ ក្នុងចំេណាមសិស្ស 30 នាកម់ាន 20 នាកចូ់លចិត្តអានទស្សនា
វដ្តកីីទប 14នាកចូ់លចិត្តេលងកីទបផា្ទ ល់ និង 8នាកចូ់លចិត្តទាងំ 2 មុខេនះ។ ្រគ�សួរសិស្ស 6 នាកេ់ដាយៃចដន្យ។ ចូរ
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍៖
ក . «សិស្សទាងំ 6 នាក់ចូលចិត្តេលងកីទប ឬអានទស្សនាវដ្តីកីទប»។
ខ . «គា្ម នសិស្សណាមា្ន ក់ចូលចិត្តេលងកីទប»។
គ . «មានសិស្សមា្ន ក់គត់ចូលចិត្តេលងកីទប»។

ដំេណាះ្រសាយ



120 េមេរៀនទី ២ ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និង្រទឹស្ដីបទៃបេយស
េម
េរៀ
នទ
ី២

្រប
�បា
បមា

នល
ក្ខខ
ណ
្ឌនិ
ង្រ
ទឹស

្ដ ីបទ
ៃប
េយ
ស

១៥ . េគហូតយកេបៀ 1 សន្លឹកេចញពីហូ៊េបៀ 52 សន្លឹក។ េគតាង្រពឹត្តិការណ៍៖

C : «ហូតេបៀបានសន្លឹកកឺ»
F : «ហូតេបៀបានសន្លឹកេស្តច»
D : «ហូតេបៀបានសន្លឹក្រកមំុ ឬប៊ិច»

ក . េតី្រពឹត្តិការណ៍ C និង F អា្រស័យគា្ន ឬេទ?
ខ . គណនា P(C|F) ។ េតី្រពឹត្តិការណ៍ C និង F អា្រស័យគា្ន ឬេទ?

ដំេណាះ្រសាយ



លំហាត់អនុវត្តន៍
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ៃប
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១៦ . េគមាន្របអប់ 2 ែដល្របអប់ទី១ មានឃ្លពីណ៌ស 2 ្រគាប់ េខ្ម 3 ្រគាប់ និង្របអប់ទី២ មានឃ្លពីណ៌ស 3 ្រគាប់ េខ្ម 4

្រគាប់។
េគេ្រជីសេរសី្របអប់មួយេដាយៃចដន្យ រចួចាប់យកឃ្លមីួយេដាយៃចដន្យេចញពី្របអប់េនះ។
ក . រក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លពីណ៌ស។
ខ . រក្រប�បាបៃនឃ្លយីកេចញពីថង់ទី១ េដាយដឹងថាជាឃ្លពីណ៌េខ្ម ។

ដំេណាះ្រសាយ





អេថរៃចដន្យ និងបំែណងែចក្រប�បាបអេថរៃចដន្យ និងបំែណងែចក្រប�បាប

េមេរៀនទីេមេរៀនទី

៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣៣

១ សញញ ណៃនអេថរៃចដន្យ

១.១ និយមន័យអេថរៃចដន្យ

ក្នុងការពិេសាធនៃ៍ចដន្យមួយ ជាេរឿយៗេយងីមិន្រតឹមែតចាប់អារម្មណ៍េលីលទ្ធផលជាកល់ាកៃ់នពិេសាធនេ៍នាះេទ ប៉ុែន្តេយងី
ចាប់អារម្មណ៍េលីតៃម្លេលខែដលទាក់ទងនឹងលទ្ធផលទាងំេនាះ ដូចជា ចំនួន្រគាបែ់ដល្រត�វ ចំនួនកាកែ់ដលផា្ង រខាងរូប ចំនួន
ផលិតផលខូច ឬពិន្ទុែដលទទួលបានជាេដីម។

និយមន័យ ១និយមន័យ ១
អេថរៃចដន្យ គឺជាអនុគមន៍មួយែដលភា្ជ ប់ធាតុនីមួយៗៃនលំហសំណាក S េទនឹងចំនួនពិតមួយ។
េបី S ជាលំហសំណាកៃនពិេសាធន៍ៃចដន្យមួយ េនាះអេថរៃចដន្យ X គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដាយ ៖

X : S −→ R

សំណំុៃនតៃម្លទាងំអស់ែដលអេថរៃចដន្យ X អាចទទួលយកបាន តាងេដាយ X(S) ឬ {x1,x2, . . . ,xn}។

ជាទូេទ ១ជាទូេទ ១

េគែចកអេថរៃចដន្យជាពីរ្របេភទចម្បង ៖
១ . អេថរៃចដន្យដាច់ (Discrete Random Variable) ៖ គឺជាអេថរៃចដន្យែដលសំណំុតៃម្លរបស់វាជាសំណំុ

រាប់អស់ ឬជាសំណំុរាប់មិនអស់ែតរាប់បាន (ដូចជា ចំនួនគត់ 0,1,2, . . .)។
២ . អេថរៃចដន្យជាប់ (Continuous Random Variable) ៖ គឺជាអេថរៃចដន្យែដលសំណំុតៃម្លរបស់វាជា
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ចេនា្ល ះមួយៃនចំនួនពិត (ដូចជា កម្ពស់ ទម្ងន់ រយៈេពល សីតុណ្ហ ភាព)។
សមា្គ ល់ ៖ ក្នុងកម្មវធីិសិក�គណិតវទិយថា្ន ក់ទី១២ េយងីេផា្ត តការសិក�ជាចម្បងេលី អេថរៃចដន្យដាច។់

លហំាត់គំរ ូ ១

េគេបាះកាក់មួយែដលល្អេស្មីចំនួន 2 ដង។

១ . ចូរសរេសរលំហសំណាក S ៃនវញិញ សាេនះ។

២ . តាង X ជាអេថរៃចដន្យតំណាងឱ្យចំនួនដងែដលេចញខាងរូប (H)។ រកសំណំុតៃម្លៃន X(S)។

ដំេណាះ្រសាយ

១ . លំហសំណាក ៖ S = {(H,H), (H,T ), (T,H), (T,T )} ែដល n(S) = 4។
២ . អេថរៃចដន្យ X ភា្ជ ប់លទ្ធផលនីមួយៗេទនឹងចំនួនរូប (H) ៖

• ចំេពាះលទ្ធផល (T,T )គា្ម នរូបេទ នាឱំ្យ X(T,T ) = 0

• ចំេពាះលទ្ធផល (H,T ) និង (T,H)មានរូបមួយ នាឱំ្យ X(H,T ) = X(T,H) = 1

• ចំេពាះលទ្ធផល (H,H)មានរូបពីរ នាឱំ្យ X(H,H) = 2

ដូចេនះ សំណំុតៃម្លៃនអេថរៃចដន្យ X គឺ X(S) = {0,1,2}។

លហំាត់គំរ ូ ២

ក្នុងថង់មួយមានឃ្ល្ីរកហម 3 និងឃ្លសី 2 (សរុប 5 ្រគាប់)។ េគចាបយ់កឃ្លី 2 ្រគាប្់រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។ តាង Y ជាអេថរ
ៃចដន្យតំណាងឱ្យចំនួនឃ្ល្ីរកហមែដលចាប់បាន។ ចូរកំណត់សំណំុតៃម្លៃន Y។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាចៃនការចាប់ឃ្លី 2 េចញពី 5 គឺ n(S) =C2
5 =

5×4
2

= 10។
ក្នុងចំេណាមឃ្លី 2 ែដលចាប់បាន ចំនួនឃ្ល្ីរកហមអាចជា ៖

• គា្ម នឃ្ល្ីរកហមេសាះ (គឺចាប់បានឃ្លសីទាងំ 2) នាឱំ្យ Y = 0

• ឃ្ល្ីរកហម 1 និងឃ្លសី 1 នាឱំ្យ Y = 1
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• ឃ្ល្ីរកហមទាងំ 2 នាឱំ្យ Y = 2

ដូចេនះ សំណំុតៃម្លៃនអេថរៃចដន្យ Y គឺ Y (S) = {0,1,2}។

្របតិបត្តិ ១្របតិបត្តិ ១
េគេបាះ្រគាបឡុ់កឡាកម់ួយ្រគាបែ់ដលល្អេស្មចីំនួន 1 ដង។ តាង X ជាអេថរៃចដន្យកំណតដូ់ចតេទ ៖ X = 1 េបីេបាះ
បានេលខគូ និង X =−1 េបីេបាះបានេលខេសស។
ក . ចូរកំណត់លំហសំណាក S។
ខ . កំណត់សំណំុតៃម្លៃន X(S) និងរក្រពឹត្តិការណ៍ែដល្រត�វនឹងតៃម្លនីមួយៗៃន X។

ដំេណាះ្រសាយ

ចេម្លើយខ្លី
ក . S = {1,2,3,4,5,6}

ខ . សំណំុតៃម្ល ៖ X(S) = {−1,1}។
្រពឹត្តិការណ៍្រត�វនឹង X =−1 គឺ {1,3,5} (េលខេសស)។
្រពឹត្តិការណ៍្រត�វនឹង X = 1 គឺ {2,4,6} (េលខគូ)។

២ ចបប់បំែណងែចក្រប�បាបៃនអេថរៃចដន្យដាច់

២.១ និយមន័យ និងលក្ខណៈ
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និយមន័យ ២និយមន័យ ២
ឧបមាថា X ជាអេថរៃចដន្យដាច់មួយ ែដលទទួលតៃម្ល {x1,x2, . . . ,xn}។
ចបបប់ំែណងែចក្រប�បាប (ឬ បំែណងែចក្រប�បាប) ៃនអេថរៃចដន្យ X គឺជាការកំណត្់រប�បាប pi = P(X = xi) ចំេពាះ
្រគប់តៃម្ល xi (i = 1,2, . . . ,n)។

ជាទូេទ ២ជាទូេទ ២

្រគប់បំែណងែចក្រប�បាបៃនអេថរៃចដន្យដាច់ X ្រត�វែតេផ្ទ�ងផា្ទ ត់លក្ខខណ្ឌ ្រគឹះទាងំពីរខាងេ្រកាម ៖
១ . 0 ≤ P(X = xi)≤ 1 (ឬ 0 ≤ pi ≤ 1) ចំេពាះ្រគប់ i = 1,2, . . . ,n

២ .
n

∑
i=1

P(X = xi) = p1 + p2 + · · ·+ pn = 1

២.២ តារាងបំែណងែចក្រប�បាប

ជាទូេទ េគសរេសរបំែណងែចក្រប�បាបៃនអេថរៃចដន្យដាច់ជាទ្រមង់តារាង េហថាតារាងបំែណងែចក្រប�បាប ៖

X x1 x2 x3 · · · xn

P(X = xi) p1 p2 p3 · · · pn

លហំាត់គំរ ូ ៣

េគេបាះកាក់មួយែដលល្អេស្មីចំនួន 3 ដង។ តាង X ជាអេថរៃចដន្យតំណាងឱ្យចំនួនដងែដលេចញខាងរូប (H)។

១ . កំណត់សំណំុតៃម្លៃនអេថរៃចដន្យ X។
២ . គណនា្រប�បាបចំេពាះតៃម្លនីមួយៗៃន X។
៣ . សរេសរតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X។

ដំេណាះ្រសាយ

១ . លំហសំណាកៃនការេបាះកាក់ 3 ដង ៖
S = {(HHH), (HHT ), (HT H), (HT T ), (T HH), (T HT ), (T T H), (T T T )} =⇒ n(S) = 23 = 8។
ចំនួនរូប (H) អាចជា 0,1,2,3។ ដូចេនះ X(S) = {0,1,2,3}។
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២ . គណនា្រប�បាប ៖

• P(X = 0) ៖ េចញ (T T T )មាន 1 ករណី =⇒ P(X = 0) =
1
8

• P(X = 1) ៖ េចញ (HT T ),(T HT ),(T T H)មាន 3 ករណី =⇒ P(X = 1) =
3
8

• P(X = 2) ៖ េចញ (HHT ),(HT H),(T HH)មាន 3 ករណី =⇒ P(X = 2) =
3
8

• P(X = 3) ៖ េចញ (HHH)មាន 1 ករណី =⇒ P(X = 3) =
1
8

៣ . តារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X ៖

X 0 1 2 3

P(X = xi)
1
8

3
8

3
8

1
8

េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ ៖ ∑ pi =
1
8
+

3
8
+

3
8
+

1
8
=

8
8
= 1 (ពិត)។

លហំាត់គំរ ូ ៤

តារាងខាងេ្រកាមជាបំែណងែចក្រប�បាបៃនអេថរៃចដន្យ X ៖

X 1 2 3 4 5

P(X = x) 0.1 2k 0.3 k 0.15

១ . រកតៃម្លៃនចំនួនេថរ k។
២ . គណនា្រប�បាប P(X ≥ 3) និង P(1 < X ≤ 4)។

ដំេណាះ្រសាយ

១ . តាមលក្ខណៈៃនបំែណងែចក្រប�បាប ផលបូកៃន្រប�បាបទាងំអស់េស្មីនឹង 1 ៖
0.1+2k+0.3+ k+0.15 = 1 ⇐⇒ 3k+0.55 = 1 ⇐⇒ 3k = 0.45 ⇐⇒ k = 0.15

ដូចេនះ k = 0.15។ េពលេនាះ P(X = 2) = 2(0.15) = 0.30 និង P(X = 4) = 0.15។
២ . គណនា្រប�បាប ៖

• P(X ≥ 3) = P(X = 3)+P(X = 4)+P(X = 5) = 0.3+0.15+0.15 = 0.60
• P(1 < X ≤ 4) = P(X = 2)+P(X = 3)+P(X = 4) = 0.30+0.30+0.15 = 0.75



128 េមេរៀនទី ៣ អេថរៃចដន្យ និងបំែណងែចក្រប�បាប
េម
េរៀ
នទ
ី៣

អេ
ថរ
ៃច
ដន
្យនិ
ងប
ំែណ

ងែ
ចក
្រប
�បា
ប

្របតិបត្តិ ២្របតិបត្តិ ២

ក្នុងថង់មួយមានឃ្លពីណ៌ស 4 និងឃ្លពីណ៌េខ្ម 3។ េគចាបយ់កឃ្លី 3 ្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។តាង X ជាចំនួនឃ្លពីណ៌ស
ែដលចាប់បាន។
ក . រកសំណំុតៃម្លៃន X។

ខ . េរៀបចំតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃនអេថរៃចដន្យ X។
ដំេណាះ្រសាយ

ចេម្លើយខ្លី
ក . សំណំុតៃម្ល ៖ X(S) = {0,1,2,3} (n(S) =C3

7 = 35)

ខ . P(X = 0) =
C3

3
35

=
1

35
, P(X = 1) =

C1
4C2

3
35

=
12
35

,

P(X = 2) =
C2

4C1
3

35
=

18
35

, P(X = 3) =
C3

4
35

=
4

35

៣ ប៉ារ៉ាែម៉្រតលក្ខណៈ ៖ សង្ឃមឹគណិត វ៉ារ្យង៉់ និងគមា្ល ត
ស្តង់ដា

៣.១ សង្ឃមឹគណិត (Mathematical Expectation)

និយមន័យ ៣និយមន័យ ៣
សង្ឃមឹគណិត (ឬ តៃម្លមធ្យម) ៃនអេថរៃចដន្យដាច់ X ែដលមានបំែណងែចក្រប�បាប P(X = xi) = pi កំណតេ់ដាយ
៖

µ = E(X) =
n

∑
i=1

xi pi = x1 p1 + x2 p2 + · · ·+ xn pn
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ជាទូេទ ៣ជាទូេទ ៣

ចំេពាះចំនួនេថរ a,b,c និងអេថរៃចដន្យ X ,Y េគបាន ៖
១ . E(c) = c

២ . E(aX +b) = aE(X)+b

៣ . E(X +Y ) = E(X)+E(Y )

៤ . េបី X និង Y មិនទាក់ទងគា្ន (ឯករាជ្យ) េនាះ E(XY ) = E(X) ·E(Y )

ជាទូេទ ៤ : អត្ថន័យជាក់ែស្តងៃនសង្ឃមឹគណិតជាទូេទ ៤ : អត្ថន័យជាក់ែស្តងៃនសង្ឃមឹគណិត
សង្ឃមឹគណិត E(X) តំណាងឱ្យតៃម្លមធ្យមែដលេគរពឹំងថានឹងទទួលបានក្នុងរយៈេពលែវង ្របសិនេបីេគេធ្វពិីេសាធន៍
េនាះដែដលៗជាេ្រចីនដង។ ក្នុងែល្បងភា្ន ល់ ៖

• េបី E(X) = 0 េគថាជា ែល្បងយុត្តិធម៌ (Fair Game) (គា្ម នអ្នកណាចំេណញ ឬខាត)។

• េបី E(X)> 0 អ្នកេលងមានេ្របៀបចំេណញ។

• េបី E(X)< 0 អ្នកេលងខាតបង់ជាមធ្យម។

៣.២ វ៉ារ្យង៉់ និងគមា្ល តស្តង់ដា (Variance & Standard Deviation)

និយមន័យ ៤និយមន័យ ៤
វ៉ារ្យង់៉ ៃនអេថរៃចដន្យ X តាងេដាយ V (X) ឬ σ2 គឺជាតៃម្លមធ្យមៃនកាេរៃ៉នគមា្ល តរវាង X និងតៃម្លមធ្យម µ = E(X)
៖

V (X) =
n

∑
i=1

(xi −µ)2 pi

ក្នុងការគណនាជាក់ែស្តង េគេ្របីរូបមន្តស្រម�ល ៖

V (X) = E(X2)− [E(X)]2

ែដល E(X2) =
n

∑
i=1

x2
i pi = x2

1 p1 + x2
2 p2 + · · ·+ x2

n pn។
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និយមន័យ ៥និយមន័យ ៥
គមា្ល តស្តង់ដា ៃនអេថរៃចដន្យ X គឺជាឬសកាេរវ៉ជិ្ជមានៃនវ៉ារ្យង់៉ ៖

σ(X) =
√

V (X)

គមា្ល តស្តង់ដាវាស់ែវងពីក្រមិតៃនការែបកែខ្ញក ឬគមា្ល តៃនតៃម្លរបស់ X ជំុវញិតៃម្លមធ្យម E(X)។

ជាទូេទ ៥ជាទូេទ ៥

ចំេពាះចំនួនេថរ a,b,c េគបាន ៖
១ . V (X)≥ 0 និង σ(X)≥ 0 ជានិច្ច
២ . V (c) = 0

៣ . V (aX +b) = a2V (X)នាឱំ្យ σ(aX +b) = |a|σ(X)

៤ . េបី X និង Y ជាអេថរៃចដន្យឯករាជ្យពីគា្ន េនាះ V (X +Y ) =V (X)+V (Y )

លហំាត់គំរ ូ ៥

េគឱ្យតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃនអេថរៃចដន្យ X ៖

X 0 1 2 3

P(X = xi) 0.1 0.4 0.3 0.2

ចូរគណនា E(X), V (X), និង σ(X)។

ដំេណាះ្រសាយ

• គណនាសង្ឃមឹគណិត E(X) ៖
E(X) = ∑xi pi = (0)(0.1)+(1)(0.4)+(2)(0.3)+(3)(0.2) = 0+0.4+0.6+0.6 = 1.6

• គណនា E(X2) ៖
E(X2) =∑x2

i pi = (02)(0.1)+(12)(0.4)+(22)(0.3)+(32)(0.2) = 0+0.4+1.2+1.8 = 3.4

• គណនាវ៉ារ្យង់៉ V (X) ៖
V (X) = E(X2)− [E(X)]2 = 3.4− (1.6)2 = 3.4−2.56 = 0.84

• គណនាគមា្ល តស្តង់ដា σ(X) ៖
σ(X) =

√
V (X) =

√
0.84 ≈ 0.9165
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លហំាត់គំរ ូ ៦

ក្នុងែល្បងកម�ន្តមួយ អ្នកេលង្រត�វបង់្របាក់ 1000 េរៀលេដីម្បីទិញសំបុ្រតមួយសន្លឹក។ ក្នុងចំេណាមសំបុ្រត 100 សន្លឹក
មានរងា្វ នធ់ំ 50000 េរៀលចំនួន 1 រងា្វ ន់, រងា្វ នក់ណា្ត ល 10000 េរៀលចំនួន 2 រងា្វ ន់ និងរងា្វ នតូ់ច 2000 េរៀលចំនួន 5 រងា្វ ន់។
តាង X ជា្របាក់ចំេណញសុទ្ធរបស់អ្នកេលងមា្ន ក់ (គិតជាេរៀល)។

១ . េរៀបចំតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X។

២ . គណនាសង្ឃមឹគណិត E(X)។ េតីែល្បងេនះយុត្តិធម៌ស្រមាប់អ្នកេលងែដរឬេទ?

ដំេណាះ្រសាយ

១ . អ្នកេលង្រត�វចំណាយេដីមទុន 1000 េរៀលជាមុន។ ដូចេនះ ្របាក់ចំេណញសុទ្ធ X មានតៃម្ល ៖

• ្រត�វរងា្វ ន់ធំ ៖ 50000−1000 = 49000 េរៀល (មាន 1 សន្លឹក =⇒ P =
1

100
= 0.01)

• ្រត�វរងា្វ ន់កណា្ត ល ៖ 10000−1000 = 9000 េរៀល (មាន 2 សន្លឹក =⇒ P =
2

100
= 0.02)

• ្រត�វរងា្វ ន់តូច ៖ 2000−1000 = 1000 េរៀល (មាន 5 សន្លឹក =⇒ P =
5

100
= 0.05)

• មិន្រត�វរងា្វ នេ់សាះ ៖ 0−1000 =−1000 េរៀល (មាន 100−1−2−5 = 92 សន្លឹក =⇒ P =
92
100

=

0.92)

តារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X ៖

X (េរៀល) 49000 9000 1000 −1000

P(X = xi) 0.01 0.02 0.05 0.92

២ . គណនាសង្ឃមឹគណិត E(X) ៖
E(X) = (49000)(0.01)+(9000)(0.02)+(1000)(0.05)+(−1000)(0.92)

= 490+180+50−920 = 720−920 =−200 េរៀល

េដាយសារ E(X) =−200 < 0 ដូចេនះែល្បងេនះ មិនយុត្តិធមេ៌ទស្រមាបអ់្នកេលង (អ្នកេលងខាតជាមធ្យម
200 េរៀលក្នុងមួយសំបុ្រត)។

្របតិបត្តិ ៣្របតិបត្តិ ៣
េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់ែដលល្អេស្មីចំនួន 1 ដង។ តាង X ជាេលខែដលេចញេលីមុខ្រគាប់ឡុកឡាក់។
ក . សរេសរតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X។
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ខ . គណនាសង្ឃមឹគណិត E(X) វ៉ារ្យង់៉ V (X) និងគមា្ល តស្តង់ដា σ(X)។
ដំេណាះ្រសាយ

ចេម្លើយខ្លី

ក . X ∈ {1,2,3,4,5,6}, P(X = x) =
1
6
ចំេពាះ្រគប់ x

ខ . E(X) =
1+2+3+4+5+6

6
= 3.5

E(X2) =
1+4+9+16+25+36

6
=

91
6

≈ 15.17

V (X) = E(X2)− [E(X)]2 = 15.17− (3.5)2 ≈ 2.92 =⇒ σ(X) =
√

2.92 ≈ 1.71

៤ ពិេសាធន៍ែប៊រនូយី និងចបប់ប៊ីណូម

៤.១ ពិេសាធន៍ែប៊រនូយី (Bernoulli Trial)

និយមន័យ ៦និយមន័យ ៦
ពិេសាធន៍ែប៊រនូយី គឺជាពិេសាធន៍ៃចដន្យមួយែដលមានលទ្ធផល្រតឹមែត 2 គត់ែដលមិនចុះស្រម�ងគា្ន ៖

• «េជាគជ័យ» (Success តាងេដាយ S) ែដលមាន្រប�បាប P(S) = p (0 < p < 1)

• «បរាជ័យ» (Failure តាងេដាយ F) ែដលមាន្រប�បាប P(F) = q = 1− p

លហំាត់គំរ ូ ៧



៤ ពិេសាធន៍ែប៊រនូយី និងចបប់ប៊ីណូម

េម
េរៀ
នទ
ី៣

អេ
ថរ
ៃច
ដន
្យនិ
ងប
ំែណ

ងែ
ចក
្រប
�បា
ប

133

១ . ការេបាះកាក់មួយ ៖ អាចេចញ «រូប» (េជាគជ័យ) ឬ «េលខ» (បរាជ័យ)។
២ . ការបាញ់ផា្ទ ងំសីុបមួយ្រគាប់ ៖ អាច «្រត�វ» ឬ «ខុស»។
៣ . ការពិនិត្យផលិតផលមួយេចញពីេរាងច្រក ៖ អាច «ល្អ» ឬ «ខូច»។

៤.២ ចបប់បំែណងែចកប៊ីណូម (Binomial Distribution)

និយមន័យ ៧និយមន័យ ៧
ឧបមាថាេយងីេធ្វីពិេសាធន៍ែប៊រនូយីដែដលៗចំនួន n ដងេដាយឯករាជ្យពីគា្ន (លទ្ធផលៃនការេធ្វីម្តងៗមិនប៉ះពាល់
ដល់ការេធ្វីេលីកេ្រកាយៗេឡយី) េហយី្រប�បាបេជាគជ័យ p រក�េថរ្រគប់េលីក។
តាង X ជាអេថរៃចដន្យតំណាងឱ្យ ចំនួនដងៃនភាពេជាគជ័យ ក្នុងចំេណាមការេធ្វីពិេសាធនទ៍ាងំ n ដង។ េនាះេគថា
X មាន ចបប់បំែណងែចកប៊ីណូម ែដលមានប៉ារ៉ាែម៉្រត n និង p តាងេដាយ ៖

X ∼ B(n, p)

សំណំុតៃម្លៃនអេថរៃចដន្យ X គឺ X(S) = {0,1,2, . . . ,n}។

ជាទូេទ ៦ : របូមន្ត្រប�បាបៃនចបប់ប៊ីណូមជាទូេទ ៦ : របូមន្ត្រប�បាបៃនចបប់ប៊ីណូម

្រប�បាបេដីម្បទីទួលបានេជាគជ័យចំនួន k ដង (k ∈ {0,1,2, . . . ,n}) ក្នុងការេធ្វីពិេសាធន៍ n ដង កំណតេ់ដាយរូបមន្ត
៖

P(X = k) =Ck
n pk qn−k =Ck

n pk (1− p)n−k

ែដល ៖
• n ៖ ចំនួនដងសរុបៃនការេធ្វីពិេសាធន៍

• k ៖ ចំនួនដងែដលទទួលបានេជាគជ័យ (0 ≤ k ≤ n)

• p ៖ ្រប�បាបេជាគជ័យក្នុងមួយេលីក

• q = 1− p ៖ ្រប�បាបបរាជ័យក្នុងមួយេលីក

• Ck
n =

n!
k!(n− k)!

៖ ចំនួនបន្សំ k ធាតុយកពី n ធាតុ
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ជាទូេទ ៧ : ប៉ារ៉ាែម៉្រតលក្ខណៈៃនចបប់ប៊ីណូមជាទូេទ ៧ : ប៉ារ៉ាែម៉្រតលក្ខណៈៃនចបប់ប៊ីណូម
េបី X ∼ B(n, p) េនាះេគបាន ៖
១ . សង្ឃមឹគណិត ៖ E(X) = np

២ . វ៉ារ្យង់៉ ៖ V (X) = npq = np(1− p)

៣ . គមា្ល តស្តង់ដា ៖ σ(X) =
√

npq =
√

np(1− p)

លហំាត់គំរ ូ ៨

េគេបាះកាក់មួយែដលល្អេស្មីចំនួន 5 ដង។

១ . រក្រប�បាបែដលេបាះបានខាងរូប (H) ចំនួន 3 ដងគត់។
២ . រក្រប�បាបែដលេបាះបានខាងរូបយ៉ាងតិច 1 ដង។
៣ . គណនាសង្ឃមឹគណិត និងវ៉ារ្យង់៉ៃនចំនួនដងែដលេចញខាងរូប។

ដំេណាះ្រសាយ

តាង X ជាចំនួនដងែដលេចញខាងរូប (H) ក្នុងការេបាះ 5 ដង។
ការេបាះកាក់ម្តងៗជាពិេសាធន៍ែប៊រនូយែីដលមាន p = P(H) =

1
2
និង q = 1− p =

1
2
។

េដាយការេបាះទាងំ 5 ដងឯករាជ្យពីគា្ន េនាះ X មានបំែណងែចកប៊ីណូម X ∼ B
(

5,
1
2

)
។

១ . ្រប�បាបេចញរូប 3 ដងគត់ (k = 3) ៖

P(X = 3) =C3
5

(
1
2

)3(1
2

)5−3

=
5!

3!2!

(
1
2

)5

= 10× 1
32

=
10
32

=
5

16

២ . «េចញរូបយ៉ាងតិច 1 ដង» គឺ្រពឹត្តកិារណ៍ X ≥ 1។ ្រពឹត្តកិារណ៍ផ្ទុយរបសវ់ាគឺ «គា្ម នេចញរូបេសាះ» (X = 0)
៖

P(X = 0) =C0
5

(
1
2

)0(1
2

)5

= 1×1× 1
32

=
1
32

តាមរូបមន្ត្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយ ៖

P(X ≥ 1) = 1−P(X = 0) = 1− 1
32

=
31
32

៣ . សង្ឃមឹគណិត និងវ៉ារ្យង៉់ ៖

• E(X) = np = 5× 1
2
=

5
2
= 2.5

• V (X) = npq = 5× 1
2
× 1

2
=

5
4
= 1.25
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លហំាត់គំរ ូ ៩

អ្នកបាញ់កាេំភ្លីងមា្ន ក់មាន្រប�បាបបាញ់្រត�វចំផា្ទ ងំសីុបេស្មីនឹង 0.8 ក្នុងមួយ្រគាប់ៗ។ គាត់បាញ់សរុបចំនួន 4 ្រគាប់េដាយ
ឯករាជ្យពីគា្ន ។

១ . រក្រប�បាបែដលគាត់បាញ់្រត�វចំសីុបទាងំ 4 ្រគាប់។
២ . រក្រប�បាបែដលគាត់បាញ់្រត�វចំសីុបយ៉ាងេហាចណាស់ 3 ្រគាប់។

៣ . គណនាសង្ឃមឹគណិត និងគមា្ល តស្តង់ដាៃនចំនួន្រគាប់ែដលបាញ់្រត�វ។

ដំេណាះ្រសាយ

តាង X ជាចំនួន្រគាបែ់ដលបាញ់្រត�វចសីុំប។ េគបាន X ∼ B(4, 0.8) ែដល n = 4, p = 0.8, q = 1−0.8 = 0.2។
១ . ្រប�បាបបាញ់្រត�វទាងំ 4 ្រគាប់ (k = 4) ៖

P(X = 4) =C4
4(0.8)

4(0.2)0 = 1×0.4096×1 = 0.4096

២ . ្រប�បាបបាញ់្រត�វយ៉ាងេហាចណាស់ 3 ្រគាប់ គឺ P(X ≥ 3) = P(X = 3)+P(X = 4) ៖
P(X = 3) =C3

4(0.8)
3(0.2)1 = 4×0.512×0.2 = 0.4096

នាឱំ្យ ៖
P(X ≥ 3) = 0.4096+0.4096 = 0.8192

៣ . ប៉ារ៉ាែម៉្រតលក្ខណៈ ៖
• E(X) = np = 4×0.8 = 3.2 ្រគាប់
• V (X) = npq = 4×0.8×0.2 = 0.64

• σ(X) =
√

V (X) =
√

0.64 = 0.8 ្រគាប់

លហំាត់គំរ ូ ១០

អេថរៃចដន្យ X មានបំែណងែចកប៊ីណូម B(n, p) ែដលមានសង្ឃមឹគណិត E(X) = 6 និងវ៉ារ្យង៉់ V (X) = 4.2។ ចូរកំណត់
តៃម្លៃនប៉ារ៉ាែម៉្រត n និង p រចួគណនា P(X = 2)។
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ដំេណាះ្រសាយ

តាមរូបមន្តចបប់ប៊ីណូម ៖{
E(X) = np = 6
V (X) = np(1− p) = 4.2

ជំនួស np = 6 ចូលក្នុងសមីការទីពីរ ៖

6(1− p) = 4.2 ⇐⇒ 1− p =
4.2
6

= 0.7 ⇐⇒ p = 1−0.7 = 0.3

ទាញរក n ៖

n(0.3) = 6 ⇐⇒ n =
6

0.3
= 20

ដូចេនះ ប៉ារ៉ាែម៉្រតគឺ n = 20 និង p = 0.3 (X ∼ B(20, 0.3))។
គណនា P(X = 2) ៖

P(X = 2)=C2
20(0.3)

2(0.7)18 =
20×19

2
(0.09)(0.7)18 = 190×0.09×(0.7)18 = 17.1×(0.7)18 ≈ 0.0278

្របតិបត្តិ ៤្របតិបត្តិ ៤
េគេបាះកាក់មួយែដលល្អេស្មីចំនួន 5 ដង។ តាង X ជាចំនួនដងែដលេចញខាងរូប (H)។
ក . បញ្ជ ក់ចបប់បំែណងែចកៃន X និងប៉ារ៉ាែម៉្រតរបស់វា។
ខ . គណនា្រប�បាបែដលេចញខាងរូប 3 ដងគត់ (P(X = 3))។

គ . រកសង្ឃមឹគណិត E(X) និងវ៉ារ្យង់៉ V (X)។
ដំេណាះ្រសាយ
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ចេម្លើយខ្លី
ក . X ∼ B(5, 0.5)មាន n = 5 និង p = 0.5 (q = 0.5)

ខ . P(X = 3) =C3
5(0.5)

3(0.5)2 = 10× (0.5)5 =
10
32

=
5

16
= 0.3125

គ . E(X) = np = 5×0.5 = 2.5 , V (X) = npq = 5×0.5×0.5 = 1.25
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៥ សណួំរពហុេ្រជើសេរ ើស (MCQ)

េសចក្តីែណនាំ ៖ ចូរេ្រជីសេរសីចេម្លីយែដល្រតឹម្រត�វបំផុតែតមួយគត់ ក្នុងចំេណាមជេ្រមីស ក, ខ, គ ឬ ឃ ស្រមាប់សំណួរ
នីមួយៗខាងេ្រកាម ៖

១ . អេថរៃចដន្យ X គឺជា ៖
ចំនួនេថរមួយក .

្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចេកីតេឡងីខ .

អនុគមន៍មួយែដលភា្ជ ប់លទ្ធផលៃនលំហសំណាកេទនឹងចំនួនពិតគ .

្រប�បាបៃនលំហសំណាកឃ .

២ . អេថរៃចដន្យែដលទទួលតៃម្លរាប់អស់ ឬរាប់មិនអស់ែតអាចរាប់បាន េហថា ៖
អេថរៃចដន្យជាប់ (Continuous)ក . អេថរៃចដន្យដាច់ (Discrete)ខ .

អេថរៃចដន្យេថរគ . អេថរៃចដន្យឯកសណា្ឋ នឃ .

៣ . អេថរៃចដន្យែដលទទួលតៃម្ល្រគប់ចំនួនក្នុងចេនា្ល ះៃនចំនួនពិត េហថា ៖
អេថរៃចដន្យជាប់ (Continuous)ក . អេថរៃចដន្យដាច់ (Discrete)ខ .

អេថរៃចដន្យេទ្វធាគ . អេថរៃចដន្យែប៊រនូយីឃ .

៤ . ឧទាហរណ៍មួយណាខាងេ្រកាមជាអេថរៃចដន្យដាច់?
កម្ពស់របស់សិស្សក្នុងថា្ន ក់ក . ម៉ាសរបស់ទារកេកីតថ្មីខ .

េពលេវលារង់ចារំថយន្ត្រក�ងគ . ចំនួនកបលែដលទទួលបានេពលេបាះកាក់ 3 ដងឃ .

៥ . ឧទាហរណ៍មួយណាខាងេ្រកាមជាអេថរៃចដន្យជាប់?
ចំនួន្រគាប់បាល់ទាត់ក្នុងមួយ្របកួតក . ចំនួនេសៀវេភេលីេធ្នីរខ .

ទម្ងន់របស់សិស្សមា្ន ក់ៗក្នុងសាលាគ . ចំនួនសិស្សអវត្តមានក្នុងមួយៃថ្ងឃ .

៦ . េគេបាះកាក់មួយ 3 ដង។ តាង X ជាចំនួនកបលែដលទទួលបាន។ សំណំុតៃម្លៃន X គឺ ៖
X(S) = {1,2,3}ក . X(S) = {0,1,2,3}ខ .
X(S) = {0,1,2}គ . X(S) = {1,2,3,4,5,6,7,8}ឃ .

៧ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ពីរ្រគាប់។ តាង X ជាផលបូកៃនេលខទាងំពីរ។ សំណំុតៃម្លៃន X គឺ ៖
X(S) = {2,3,4, . . . ,12}ក . X(S) = {1,2, . . . ,6}ខ .
X(S) = {1,2, . . . ,12}គ . X(S) = {0,1, . . . ,11}ឃ .

៨ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ពីរ្រគាប់។ តាង Y ជាផលសងវជិ្ជមានៃនេលខទាងំពីរ។ សំណំុតៃម្លៃន Y គឺ ៖
Y (S) = {1,2,3,4,5,6}ក . Y (S) = {−5, . . . ,5}ខ .
Y (S) = {0,1,2}គ . Y (S) = {0,1,2,3,4,5}ឃ .
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៩ . ក្នុងថង់មានឃ្ល្ីរកហម 4 និងេខៀវ 6។ េគចាបយ់កឃ្លី 3 ្រគាប់។ តាង X ជាចំនួនឃ្ល្ីរកហម។ តៃម្លែដលអាចមានៃន X

គឺ ៖
X(S) = {1,2,3,4}ក . X(S) = {0,1,2,3,4}ខ .
X(S) = {0,1,2,3}គ . X(S) = {3,4}ឃ .

១០ . ក្នុងថង់មានឃ្ល្ីរកហម 2 និងេខៀវ 5។ េគចាបយ់កឃ្លី 3 ្រគាប់។ តាង X ជាចំនួនឃ្ល្ីរកហម។ តៃម្លែដលអាចមានៃន X

គឺ ៖
X(S) = {0,1,2,3}ក . X(S) = {0,1,2}ខ .
X(S) = {1,2}គ . X(S) = {1,2,3}ឃ .

១១ . សិស្សមា្ន ក់េឆ្លីយសំណួរពហុេ្រជីសេរសី 5 សំណួរ។ តាង X ជាចំនួនសំណួរែដលគាត់េឆ្លីយ្រត�វ។ តៃម្លៃន X គឺ ៖

0,1,2,3,4,5
ក .

1,2,3,4,5
ខ .

0,1,2,3,4
គ .

1,2,3,4
ឃ .

១២ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយរហូតដល់េចញេលខ 6។ តាង N ជាចំនួនដងៃនការេបាះ។ អេថរៃចដន្យ N ជា ៖
អេថរៃចដន្យដាច់រាប់អស់ក . អេថរៃចដន្យជាប់ខ .

អេថរៃចដន្យេទ្វធាគ . អេថរៃចដន្យដាច់រាប់មិនអស់ឃ .

១៣ . សីតុណ្ហ ភាពអតិបរមាក្នុងមួយៃថ្ងេនរាជធានីភ្នំេពញ ជាអេថរៃចដន្យ្របេភទណា?

អេថរៃចដន្យដាច់ក . អេថរៃចដន្យប៊ីណូមខ .

អេថរៃចដន្យជាប់គ . អេថរៃចដន្យែប៊រនូយីឃ .

១៤ . ចំនួនសារ SMS ែដលទទួលបានក្នុងទូរស័ព្ទក្នុងមួយៃថ្ង ជាអេថរៃចដន្យ្របេភទណា?
អេថរៃចដន្យជាប់ក . អេថរៃចដន្យដាច់ខ .

អេថរៃចដន្យគា្ម នែដនកំណត់គ . អេថរៃចដន្យអវជិ្ជមានឃ .

១៥ . រយៈេពលែដលថ្មពិលមួយអាចេ្របី្របាស់បាន ជាអេថរៃចដន្យ្របេភទណា?
អេថរៃចដន្យជាប់ក . អេថរៃចដន្យដាច់ខ .

អេថរៃចដន្យេទ្វធាគ . អេថរៃចដន្យដាច់រាប់អស់ឃ .

១៦ . លក្ខខណ្ឌ ៃនអនុគមន៍បំែណងែចក្រប�បាប (PMF) P(X = xi) = pi ៃនអេថរៃចដន្យដាច់ X គឺ ៖
pi ≥ 0 និង ∑ pi = 0ក . ∑ pi > 1ខ .
−1 ≤ pi ≤ 1គ . 0 ≤ pi ≤ 1 និង ∑ pi = 1ឃ .

១៧ . តារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X មាន P(X = 0) = 0.2,P(X = 1) = 0.5,P(X = 2) = c។ តៃម្លៃន c គឺ ៖
0.7ក . 0.5ខ . 0.3គ . 0.2ឃ .

១៨ . តារាងបំែណងែចក្រប�បាបមានតៃម្ល P(X = 1) = k,P(X = 2) = 2k,P(X = 3) = 3k។ តៃម្លៃន k គឺ ៖
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1
3

ក . 1
6

ខ . 1
2

គ . 1
5

ឃ .

១៩ . អនុគមន៍្រប�បាបមួយកំណត់េដាយ P(X = x) = cx ចំេពាះ x ∈ {1,2,3,4}។ តៃម្លៃន c គឺ ៖
1
10

ក . 1
4

ខ . 1
5

គ . 1
20

ឃ .

២០ . អនុគមន៍្រប�បាបមួយកំណត់េដាយ P(X = x) = k(5− x) ចំេពាះ x ∈ {1,2,3,4}។ តៃម្លៃន k គឺ ៖
1
5

ក . 1
4

ខ . 1
6

គ . 1
10

ឃ .

២១ . េបី X មានបំែណងែចក្រប�បាប P(X = x) =
x2

c
ចំេពាះ x ∈ {1,2,3} េនាះតៃម្លៃន c គឺ ៖

6ក . 9ខ . 14គ . 36ឃ .

២២ . េគេបាះកាក់ល្អមួយ 2 ដង។ តាង X ជាចំនួនកបល។ តៃម្លៃន P(X = 1) គឺ ៖
1
4

ក . 1
2

ខ . 3
4

គ . 1
8

ឃ .

២៣ . េគេបាះកាក់ល្អមួយ 3 ដង។ តាង X ជាចំនួនកបល។ តៃម្លៃន P(X = 2) គឺ ៖
3
8

ក . 1
8

ខ . 1
2

គ . 5
8

ឃ .

២៤ . េគេបាះកាក់ល្អមួយ 3 ដង។ តាង X ជាចំនួនកបល។ តៃម្លៃន P(X ≥ 1) គឺ ៖
1
8

ក . 3
8

ខ . 1
2

គ . 7
8

ឃ .

២៥ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ។ តាង X ជាេលខែដលេចញេលីមុខ្រគាប់ឡុកឡាក់។ តៃម្លៃន P(X ≤ 2) គឺ ៖
1
6

ក . 1
2

ខ . 1
3

គ . 2
3

ឃ .

២៦ . តារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X ៖ P(X =−1) = 0.1,P(X = 0) = 0.4,P(X = 1) = 0.3,P(X = 2) = 0.2។ តៃម្ល
ៃន P(X > 0) គឺ ៖

0.9ក . 0.5ខ . 0.4គ . 0.2ឃ .

២៧ . េយាងតាមតារាងខាងេលី តៃម្លៃន P(X ≤ 0) គឺ ៖
0.5ក . 0.4ខ . 0.1គ . 0.8ឃ .

២៨ . េយាងតាមតារាងខាងេលី តៃម្លៃន P(−1 < X ≤ 2) គឺ ៖
1.0ក . 0.5ខ . 0.7គ . 0.9ឃ .

២៩ . ក្នុងថង់មានឃ្លសី 3 និងេខ្ម 2។ ចាប់យកឃ្លី 2 ្រពមគា្ន ។ តាង X ជាចំនួនឃ្លសី។ តៃម្លៃន P(X = 2) គឺ ៖
6
10

ក . 1
10

ខ . 3
10

គ . 2
5

ឃ .

៣០ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី តៃម្លៃន P(X = 1) គឺ ៖



សំណួរពហុេ្រជីសេរសី (MCQ) — េមេរៀនទី ៣

េម
េរៀ
នទ
ី៣

អេ
ថរ
ៃច
ដន
្យនិ
ងប
ំែណ

ងែ
ចក
្រប
�បា
ប

141

3
10

ក . 6
10

=
3
5

ខ .
1
10

គ . 1
2

ឃ .

៣១ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី តៃម្លៃន P(X = 0) គឺ ៖
1
10

ក . 3
10

ខ . 2
10

គ . 0ឃ .

៣២ . អនុគមន៍មួយណាខាងេ្រកាមអាចជាអនុគមន៍បំែណងែចក្រប�បាបៃនអេថរៃចដន្យ X ∈ {1,2,3}?

P(1) = 0.4,P(2) = 0.4,P(3) = 0.4ក . P(1) =−0.1,P(2) = 0.6,P(3) = 0.5ខ .
P(1) = 0.3,P(2) = 0.2,P(3) = 0.1គ . P(1) = 0.2,P(2) = 0.5,P(3) = 0.3ឃ .

៣៣ . អនុគមន៍មួយណាខាងេ្រកាមមិនអាចជាអនុគមន៍បំែណងែចក្រប�បាប?
P(1) = 0.3,P(2) = 0.4,P(3) = 0.3ក .
P(1) = 1,P(2) = 0,P(3) = 0ខ .
P(1) = 0.5,P(2) =−0.1,P(3) = 0.6គ .
P(1) = 1

3 ,P(2) =
1
3 ,P(3) =

1
3

ឃ .

៣៤ . េបី P(X = x) =
c
x
ចំេពាះ x ∈ {1,2,3,6} េនាះតៃម្លៃន c គឺ ៖

1ក . 1
2

ខ . 1
6

គ . 2ឃ .

៣៥ . តារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X ៖ P(X = 0) = c,P(X = 1) = 2c,P(X = 2) = 3c,P(X = 3) = 4c។ តៃម្លៃន c គឺ
៖

0.10ក . 0.20ខ . 0.05គ . 0.25ឃ .

៣៦ . អនុគមន៍ែចកចាយបង្គរ F(x) ៃនអេថរៃចដន្យ X កំណត់េដាយ ៖
F(x) = P(X = x)ក . F(x) = P(X ≥ x)ខ .
F(x) = P(X < x)គ . F(x) = P(X ≤ x)ឃ .

៣៧ . ស្រមាប់្រគប់ចំនួនពិត x តៃម្លៃន F(x) ្រត�វែតស្ថិតក្នុងចេនា្ល ះ ៖
−1 ≤ F(x)≤ 1ក . F(x)≥ 1ខ .
0 ≤ F(x)≤ 1គ . F(x)> 0ឃ .

៣៨ . លក្ខណៈៃនអនុគមន៍ែចកចាយបង្គរ F(x) គឺ ៖
ជាអនុគមន៍ចុះជានិច្ចក . ជាអនុគមន៍មិនចុះ (Non-decreasing)ខ .

ជាអនុគមន៍ខួបគ . ជាអនុគមន៍េសសឃ .

៣៩ . តៃម្លលីមីត lim
x→−∞

F(x) និង lim
x→+∞

F(x) េស្មីនឹង ៖
0 និង 1ក . 1 និង 0ខ .
−∞ និង +∞គ . −1 និង 1ឃ .
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៤០ . េបី X មានអនុគមន៍ែចកចាយបង្គរ F(x) េនាះ P(a < X ≤ b) េស្មីនឹង ៖
F(b)+F(a)ក . F(a)−F(b)ខ . F(b) ·F(a)គ . F(b)−F(a)ឃ .

៤១ . េបី X មានអនុគមន៍ែចកចាយបង្គរ F(x) េនាះ P(X > x) េស្មីនឹង ៖
F(x)ក . F(−x)ខ . 1−F(x)គ . 1+F(x)ឃ .

៤២ . តារាងបំែណងែចក X មាន F(0) = 0.2,F(1) = 0.6,F(2) = 1.0។ តៃម្លៃន P(X = 1) គឺ ៖
0.6ក . 0.4ខ . 0.2គ . 0.8ឃ .

៤៣ . េយាងតាមតារាងខាងេលី តៃម្លៃន P(X = 2) គឺ ៖
0.4ក . 1.0ខ . 0.6គ . 0.2ឃ .

៤៤ . េយាងតាមតារាងខាងេលី តៃម្លៃន P(X ≤ 1) គឺ ៖
0.4ក . 0.2ខ . 1.0គ . 0.6ឃ .

៤៥ . េយាងតាមតារាងខាងេលី តៃម្លៃន P(X > 1) គឺ ៖
0.6ក . 0.8ខ . 0.4គ . 0.2ឃ .

៤៦ . ្រកាបៃនអនុគមន៍ែចកចាយបង្គរ F(x) ៃនអេថរៃចដន្យដាច់មានរាងជា ៖
បនា្ទ ត់្រតង់ជាប់ក . អនុគមន៍កាជំេណ្តី រ (Step function)ខ .

ែខ្សេកាងរាងកណ្តឹ ងគ . ប៉ារ៉ាបូលឃ .

៤៧ . េបី F(x) = 0.85 ចំេពាះ x = 3 េនាះ P(X ≤ 3) េស្មីនឹង ៖
0.85ក . 0.15ខ . 0.30គ . 1.85ឃ .

៤៨ . េបី F(2) = 0.3 និង F(5) = 0.9 េនាះ P(2 < X ≤ 5) េស្មីនឹង ៖
1.2ក . 0.3ខ . 0.27គ . 0.6ឃ .

៤៩ . េបី F(4) = 0.75 េនាះ P(X > 4) េស្មីនឹង ៖
0.75ក . 1.75ខ . 0.25គ . −0.25ឃ .

៥០ . េបី X ទទួលែតតៃម្លវជិ្ជមាន (X > 0) េនាះចំេពាះ x < 0 តៃម្លៃន F(x) េស្មីនឹង ៖
1ក . 0ខ . មិនកំណត់គ . 0.5ឃ .

៥១ . រូបមន្តសង្ឃមឹគណិត (Expected Value) E(X) ៃនអេថរៃចដន្យដាច់ X គឺ ៖
E(X) = ∑xiP(X = xi)ក . E(X) = ∑P(X = xi)ខ .

E(X) = ∑x2
i P(X = xi)គ . E(X) =

∑xi

n
ឃ .

៥២ . សង្ឃមឹគណិត E(X) ក៏្រត�វបានេហមយង៉េទៀតថាជា ៖
វ៉ារ្យង៉់ក . គមា្ល តស្តង់ដាខ .

េមដយនគ . មធ្យមៃនអេថរៃចដន្យ µឃ .
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៥៣ . េបី c ជាចំនួនេថរ េនាះ E(c) េស្មីនឹង ៖
0ក . 1ខ . cគ . c2ឃ .

៥៤ . ស្រមាប់្រគប់ចំនួនេថរ a,b និងអេថរៃចដន្យ X លក្ខណៈលីេនែអ៊រៃនសង្ឃមឹគណិតគឺ ៖
E(aX +b) = a2E(X)+bក . E(aX +b) = aE(X)+bខ .
E(aX +b) = aE(X)គ . E(aX +b) = E(X)+abឃ .

៥៥ . េបី E(X) = 4 េនាះ E(3X +2) េស្មីនឹង ៖
14ក . 12ខ . 10គ . 16ឃ .

៥៦ . េបី E(X) = 5 េនាះ E(−2X +10) េស្មីនឹង ៖
20ក . −10ខ . 10គ . 0ឃ .

៥៧ . េគេបាះកាក់ល្អមួយ។ តាង X = 1 េបីេចញកបល និង X = 0 េបីេចញកន្ទុយ។ តៃម្លៃន E(X) គឺ ៖
1ក . 0ខ . 0.5គ . 0.25ឃ .

៥៨ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ល្អមួយ្រគាប់។ តាង X ជាេលខែដលេចញ។ តៃម្លៃន E(X) គឺ ៖
3ក . 3.5ខ . 4គ . 3.6ឃ .

៥៩ . តារាងបំែណងែចកៃន X ៖ P(X = 1) = 0.3,P(X = 2) = 0.4,P(X = 3) = 0.3។ តៃម្លៃន E(X) គឺ ៖
2.0ក . 1.8ខ . 2.2គ . 1.5ឃ .

៦០ . តារាងបំែណងែចកៃន X ៖ P(X =−2) = 0.2,P(X = 0) = 0.5,P(X = 3) = 0.3។ តៃម្លៃន E(X) គឺ ៖
0.3ក . −0.4ខ . 1.0គ . 0.5ឃ .

៦១ . ែល្បងមួយ្រត�វបង់ៃថ្លចូលេលង 2 ដុលា្ល រ។ េបីឈ្នះទទួលបាន 5 ដុលា្ល រ េដាយ្រប�បាបឈ្នះគឺ 0.4។ សង្ឃមឹគណិតៃន
្របាក់ចំេណញសុទ្ធគឺ ៖

1 ដុលា្ល រក . −0.5 ដុលា្ល រខ .

0 ដុលា្ល រ (ែល្បងយុត្តិធម៌)គ . 2 ដុលា្ល រឃ .

៦២ . ែល្បងមួយេហថា «ែល្បងយុត្តិធម៌» (Fair Game) កាលណា ៖
្រប�បាបឈ្នះេស្មីនឹង 1ក . សង្ឃមឹគណិតៃន្របាក់ចំេណញសុទ្ធេស្មីនឹង 0ខ .

្រប�បាបចាញ់េស្មីនឹង 0គ . សង្ឃមឹគណិតធំជាង 0ឃ .

៦៣ . េបី E(X) = 3 និង E(Y ) = 5 េនាះ E(X +Y ) េស្មីនឹង ៖
8ក . 15ខ . 2គ . −2ឃ .

៦៤ . េបី E(X) = 3 និង E(Y ) = 5 េនាះ E(2X −3Y ) េស្មីនឹង ៖
21ក . 9ខ . −1គ . −9ឃ .

៦៥ . េបី E(X) = 2 េនាះតៃម្លៃន E(X −2) េស្មីនឹង ៖
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2ក . −2ខ . 0គ . 4ឃ .

៦៦ . តារាងបំែណងែចក្រប�បាប ៖ P(X = 0) = 0.1,P(X = 1) = 0.2,P(X = 2) = 0.7។ តៃម្លៃន E(X2) គឺ ៖
1.6ក . 3.0ខ . 2.6គ . 1.8ឃ .

៦៧ . េយាងតាមតារាងខាងេលី E(X) = 1.6។ តៃម្លៃន [E(X)]2 គឺ ៖
2.56ក . 3.00ខ . 1.60គ . 0.44ឃ .

៦៨ . េបី P(X = k) =
1
n
ចំេពាះ k = 1,2, . . . ,n េនាះ E(X) េស្មីនឹង ៖

n
2

ក . nខ . n−1
2

គ . n+1
2

ឃ .

៦៩ . េបី X ≥ 0 ជានិច្ច េនាះសង្ឃមឹគណិត E(X) ្រត�វែត ៖
E(X)≤ 0ក . E(X) = 0ខ . E(X)≥ 0គ . E(X)> 1ឃ .

៧០ . េបី X ≤ Y ជានិច្ច េនាះទំនាក់ទំនងរវាងសង្ឃមឹគណិតគឺ ៖
E(X)≥ E(Y )ក . E(X)≤ E(Y )ខ . E(X) = E(Y )គ . E(X)E(Y )≤ 0ឃ .

៧១ . រូបមន្តវ៉ារ្យង៉់ V (X) ៃនអេថរៃចដន្យ X តាមនិយមន័យគឺ ៖
V (X) = E

[
(X −µ)2]= E(X2)− [E(X)]2ក .

V (X) = E(X2)−E(X)ខ .
V (X) = [E(X)]2 −E(X2)គ .
V (X) =

√
E(X2)ឃ .

៧២ . ស្រមាប់្រគប់អេថរៃចដន្យ X តៃម្លៃនវ៉ារ្យង់៉ V (X) ្រត�វែត ៖
V (X)≤ 0ក . −1 ≤V (X)≤ 1ខ .
V (X) = 1គ . V (X)≥ 0 ជានិច្ចឃ .

៧៣ . េបី c ជាចំនួនេថរ េនាះ V (c) េស្មីនឹង ៖
cក . c2ខ . 0គ . 1ឃ .

៧៤ . ស្រមាប់ចំនួនេថរ a,b លក្ខណៈៃនវ៉ារ្យង៉់ V (aX +b) គឺ ៖
V (aX +b) = aV (X)+bក . V (aX +b) = a2V (X)ខ .
V (aX +b) = a2V (X)+b2គ . V (aX +b) = aV (X)ឃ .

៧៥ . េបី V (X) = 3 េនាះ V (2X +5) េស្មីនឹង ៖
12ក . 11ខ . 6គ . 17ឃ .

៧៦ . េបី V (X) = 4 េនាះ V (−3X +7) េស្មីនឹង ៖
−12ក . 19ខ . 12គ . 36ឃ .

៧៧ . េបី E(X) = 3 និង E(X2) = 13 េនាះ V (X) េស្មីនឹង ៖
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10ក . 16ខ . 4គ . 2ឃ .

៧៨ . េបី E(X) = 5 និង V (X) = 4 េនាះ E(X2) េស្មីនឹង ៖
21ក . 29ខ . 9គ . 25ឃ .

៧៩ . គមា្ល តស្តង់ដា σ(X) កំណត់េដាយរូបមន្ត ៖
σ(X) =

√
V (X)ក . σ(X) = [V (X)]2ខ .

σ(X) =V (X2)គ . σ(X) = |E(X)|ឃ .

៨០ . េបី V (X) = 25 េនាះគមា្ល តស្តង់ដា σ(X) េស្មីនឹង ៖
±5ក . 625ខ . 2.5គ . 5ឃ .

៨១ . ស្រមាប់ចំនួនេថរ a,b លក្ខណៈៃនគមា្ល តស្តង់ដា σ(aX +b) គឺ ៖
σ(aX +b) = aσ(X)+bក . σ(aX +b) = a2σ(X)ខ .
σ(aX +b) = |a|σ(X)គ . σ(aX +b) = |a|σ(X)+ |b|ឃ .

៨២ . េបី σ(X) = 2 េនាះ σ(−4X +3) េស្មីនឹង ៖
−8ក . 8ខ . 11គ . 16ឃ .

៨៣ . េបី V (X) = 0 េនាះមានន័យថា ៖
X ជាអេថរេថរ (េស្មីនឹងចំនួនេថរមួយេដាយ្រប�បាប 1)ក .
E(X) = 0ខ .
P(X = 0) = 1គ .

X មិនអាចកំណត់បានឃ .

៨៤ . េគេបាះកាក់ល្អមួយ។ X = 1 (កបល) និង X = 0 (កន្ទុយ)។ វ៉ារ្យង៉់ V (X) េស្មីនឹង ៖
0.50ក . 0.125ខ . 1.00គ . 0.25ឃ .

៨៥ . តារាងបំែណងែចកៃន X ៖ P(X =−1) = 0.5,P(X = 1) = 0.5។ តៃម្លៃន V (X) គឺ ៖
0ក . 0.5ខ . 1គ . 2ឃ .

៨៦ . ពិេសាធន៍ែប៊រនូយី (Bernoulli Trial) គឺជាពិេសាធន៍ៃចដន្យមួយែដលមាន ៖
លទ្ធផលេ្រចីនរាប់មិនអស់ក .

លទ្ធផលែដលអាចេកីតមានែត ២ គត់គឺ េជាគជ័យ (S) ឬ បរាជ័យ (F)ខ .

្រប�បាបេជាគជ័យែ្រប្រប�លជានិច្ចគ .
លទ្ធផលយ៉ាងតិច ៣ឃ .

៨៧ . េបី្រប�បាបេជាគជ័យគឺ p េនាះ្រប�បាបបរាជ័យ q េស្មីនឹង ៖

1− pក . p−1ខ . 1
p

គ . p2ឃ .
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៨៨ . អេថរែបរ៊នូយី X ទទួលតៃម្ល 1 (េជាគជ័យ) េដាយ្រប�បាប p និង 0 (បរាជ័យ) េដាយ្រប�បាប q។ សង្ឃមឹគណិត E(X)

និងវ៉ារ្យង់៉ V (X) គឺ ៖
E(X) = pq និង V (X) = pក . E(X) = 1 និង V (X) = pខ .
E(X) = p និង V (X) = p2គ . E(X) = p និង V (X) = pqឃ .

៨៩ . វ៉ារ្យង់៉ៃនអេថរែប៊រនូយី V (X) = p(1− p) ទទួលបានតៃម្លអតិបរមាកាលណា ៖
p = 1ក . p = 0ខ . p = 0.5គ . p = 0.25ឃ .

៩០ . តៃម្លអតិបរមាៃនវ៉ារ្យង៉់អេថរែប៊រនូយគឺី ៖
0.50ក . 0.25ខ . 1.00គ . 0.75ឃ .

៩១ . បំែណងែចកប៊ីណូម B(n, p) េកីតេឡងីពី ៖
ការេធ្វីពិេសាធន៍ែប៊រនូយដីែដលៗ n ដងេដាយឯករាជ្យ និងមាន្រប�បាប p េថរក .

ការេបាះកាក់ែតម្តងគត់ខ .

ការចាប់ឃ្លមី្តងមួយឥតដាក់វញិគ .

ការពិេសាធន៍ជាប់ឃ .

៩២ . រូបមន្ត្រប�បាបៃនបំែណងែចកប៊ីណូម X ∼ B(n, p) គឺ ៖
P(X = k) = Ak

n pk(1− p)n−kក . P(X = k) =Ck
n pn−k(1− p)kខ .

P(X = k) = pk(1− p)n−kគ . P(X = k) =Ck
n pk(1− p)n−kឃ .

៩៣ . សង្ឃមឹគណិត E(X) ៃនអេថរៃចដន្យប៊ីណូម X ∼ B(n, p) េស្មីនឹង ៖
np(1− p)ក . √

npខ . npគ . n(1− p)ឃ .

៩៤ . វ៉ារ្យង់៉ V (X) ៃនអេថរៃចដន្យប៊ីណូម X ∼ B(n, p) េស្មីនឹង ៖
npក . np(1− p)ខ .

√
np(1− p)គ . n2 pឃ .

៩៥ . គមា្ល តស្តង់ដា σ(X) ៃនអេថរៃចដន្យប៊ីណូម X ∼ B(n, p) េស្មីនឹង ៖√
np(1− p)ក . np(1− p)ខ . √

npគ . npឃ .

៩៦ . េគេបាះកាក់ល្អមួយ 10 ដង។ តាង X ជាចំនួនកបលែដលេចញ។ សង្ឃមឹគណិត E(X) េស្មីនឹង ៖
2.5ក . 10ខ . 1គ . 5ឃ .

៩៧ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី វ៉ារ្យង់៉ V (X) េស្មីនឹង ៖
5ក . 1.25ខ . 2.5គ . 2.25ឃ .

៩៨ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ល្អមួយ 60 ដង។ តាង X ជាចំនួនដងែដលេចញេលខ 6។ សង្ឃមឹគណិត E(X) េស្មីនឹង ៖
6ក . 10ខ . 12គ . 5ឃ .

៩៩ . េយាងតាមលំហាត់ខាងេលី វ៉ារ្យង់៉ V (X) េស្មីនឹង ៖



សំណួរពហុេ្រជីសេរសី (MCQ) — េមេរៀនទី ៣
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50
6

≈ 8.33ក . 10ខ .

50គ . 25ឃ .

១០០ . ការ្របឡងមួយមាន 20 សំណួរពហុេ្រជីសេរសី (សំណួរមួយមាន 4 ជេ្រមីស មាន ១ ្រត�វ)។ េបីសិស្សទាយៃចដន្យ េតី
សង្ឃមឹថានឹងេឆ្លីយ្រត�វប៉ុនា្ម នសំណួរ?

4ក . 10ខ . 2គ . 5ឃ .

ចំណាំ ៖ សូមពិនិត្យេផ្ទ�ងផា្ទ ត់តារាងេសាចេម្លីយMCQទាងំ១០០ េនក្នុង ែផ្នកដំេណាះ្រសាយ េនចុងបញ្ចបៃ់នេសៀវេភ។



148 េមេរៀនទី ៣ អេថរៃចដន្យ និងបំែណងែចក្រប�បាប
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៦ លហំាត់អនុវត្តន៍

១ . េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ពីរ្រគាប់្រពមគា្ន ។ តាង X ជាផលបូកៃនេលខែដលេចញេលីមុខ្រគាប់ឡុកឡាក់ទាងំពីរ។
ក . ចូរកំណត់សំណំុតៃម្លៃនអេថរៃចដន្យ X។
ខ . េរៀបចំតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X។
គ . គណនាសង្ឃមឹគណិត E(X) និងវ៉ារ្យង៉់ V (X)។

ដំេណាះ្រសាយ



៦ លំហាត់អនុវត្តន៍
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២ . តារាងខាងេ្រកាមជាបំែណងែចក្រប�បាបៃនអេថរៃចដន្យដាច់ Y ៖

Y −2 −1 0 1 2

P(Y = y) 0.15 c 0.35 2c 0.2

ក . រកតៃម្លៃនចំនួនេថរ c។
ខ . គណនា្រប�បាប P(Y < 0) និង P(Y ≥ 1)។
គ . គណនាសង្ឃមឹគណិត E(Y ) វ៉ារ្យង់៉ V (Y ) និងគមា្ល តស្តង់ដា σ(Y )។

ដំេណាះ្រសាយ



150 េមេរៀនទី ៣ អេថរៃចដន្យ និងបំែណងែចក្រប�បាប
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៣ . ក្នុងថង់មួយមានប៊ិចេខៀវ 5 េដីម និងប៊ិច្រកហម 3 េដីម។ េគចាប់យកប៊ិច 2 េដីម្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។ តាង X ជា
ចំនួនប៊ិចេខៀវែដលចាប់បាន។
ក . រកសំណំុតៃម្លៃន X។
ខ . េរៀបចំតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X។
គ . គណនាតៃម្លមធ្យម E(X) និងគមា្ល តស្តង់ដា σ(X)។

ដំេណាះ្រសាយ



៦ លំហាត់អនុវត្តន៍
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៤ . ការ្របឡងេតស្តមួយមានសំណួរពហុេ្រជីសេរសី (MCQ) ចំនួន 10 សំណួរ។ សំណួរនីមួយៗមានជេ្រមីស 4 ែដលក្នុង
េនាះមានចេម្លីយ្រតឹម្រត�វែតមួយគត់។ សិស្សមា្ន កមិ់នបានេរៀនេមេរៀនេសាះ េហយីបានេ្រជីសេរសីចេម្លីយេដាយៃចដន្យ
ទាងំ្រស�ងេលី្រគប់សំណួរទាងំអស់។ តាង X ជាចំនួនសំណួរែដលគាត់េឆ្លីយ្រត�វ។
ក . េតី X មានបំែណងែចក្រប�បាបអ្វី? បញ្ជ ក់ប៉ារ៉ាែម៉្រតៃនបំែណងែចកេនាះ។
ខ . គណនាសង្ឃមឹគណិត និងគមា្ល តស្តង់ដាៃនចំនួនសំណួរែដលគាត់េឆ្លីយ្រត�វ។
គ . រក្រប�បាបែដលគាត់េឆ្លីយ្រត�វ 3 សំណួរគត់។
ឃ . រក្រប�បាបែដលគាត់េឆ្លីយខុសទាងំអស់។

ដំេណាះ្រសាយ
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េម
េរៀ
នទ
ី៣

អេ
ថរ
ៃច
ដន
្យនិ
ងប
ំែណ

ងែ
ចក
្រប
�បា
ប

៥ . តាមស្ថិតិ ៃនេរាងច្រកមួយ េគដឹងថាមានផលិតផលខូច 5% ៃនផលិតផលែដលផលិតបានសរុប។ េគេ្រជីសេរសី
ផលិតផល 8 មក្រត�តពិនិត្យេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក . គា្ម នផលិតផលខូចេសាះ។
ខ . មានផលិតផលខូច 1 គត់។
គ . មានផលិតផលខូចយ៉ាងតិច 2។

ដំេណាះ្រសាយ



៦ លំហាត់អនុវត្តន៍
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៦ . េគេបាះកាក់មួយែដលល្អេស្មីចំនួន 6 ដង។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក . េចញខាងរូបចំនួន 4 ដង។
ខ . េចញខាងរូបយ៉ាងតិច 5 ដង។
គ . េចញខាងរូប និងខាងេលខមានចំនួនេស្មីគា្ន ។

ដំេណាះ្រសាយ
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៧ . អេថរៃចដន្យ X មានបំែណងែចកប៊ីណូម B(n, p) ែដលេផ្ទ�ងផា្ទ ត់ E(X) = 8 និង σ(X) = 2។
ក . រកតៃម្លៃនប៉ារ៉ាែម៉្រត n និង p។
ខ . គណនា្រប�បាប P(X = 0) និង P(X = 1)។

ដំេណាះ្រសាយ



៦ លំហាត់អនុវត្តន៍
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៨ . ក្នុង្របអបម់ួយមានសំបុ្រតេឆា្ន ត 20 សន្លឹក ក្នុងេនាះមានសំបុ្រត្រត�វរងា្វ ន់ 4 សន្លឹក។ មនុស្សមា្ន កច់ាបយ់កសំបុ្រតម្តង
មួយៗចំនួន 3 េលីក េដាយដាក់ចូល្របអប់វញិរាល់េពលចាប់រចួ។ តាង X ជាចំនួនសន្លឹកែដល្រត�វរងា្វ ន់។
ក . បងា្ហ ញថា X មានបំែណងែចកប៊ីណូម និងកំណត់ប៉ារ៉ាែម៉្រតរបស់វា។
ខ . គណនា្រប�បាបែដលគាត់្រត�វរងា្វ ន់យ៉ាងតិច 1 សន្លឹក។
គ . គណនាសង្ឃមឹគណិត E(X) និងវ៉ារ្យង៉់ V (X)។

ដំេណាះ្រសាយ
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៩ . មន្ទីរេពទ្យមួយទទួលពយបាលអ្នកជំងឺេដាយឱសថថ្មមីួយ្របេភទែដលមានអ្រតាេជាគជ័យជាសះេស្បយី 80%។ ្របសិនេបី
មានអ្នកជំងឺចំនួន 6 នាក់បានទទួលការពយបាលេនះេដាយឯករាជ្យពីគា្ន ៖
ក . រក្រប�បាបែដលអ្នកជំងឺទាងំអស់ជាសះេស្បយី។
ខ . រក្រប�បាបែដលមានអ្នកជំងឺយ៉ាងតិច 4 នាក់ជាសះេស្បយី។
គ . គណនាចំនួនអ្នកជំងឺជាមធ្យមែដលរពឹំងថានឹងជាសះេស្បយី។

ដំេណាះ្រសាយ



៦ លំហាត់អនុវត្តន៍
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១០ . េគឱ្យអេថរៃចដន្យ X មានតារាងបំែណងែចក្រប�បាបដូចខាងេ្រកាម ៖

X 1 2 3

P(X = x) 0.2 0.5 0.3

េគកំណត់អេថរៃចដន្យថ្មី Y = 3X −2។
ក . សរេសរតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន Y។
ខ . គណនា E(X) និង V (X) រចួទាញរក E(Y ) និង V (Y ) េដាយេ្របីលក្ខណៈៃនសង្ឃមឹគណិត និងវ៉ារ្យង៉់។

ដំេណាះ្រសាយ





ក្រមង្របធានវិញញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)ក្រមង្របធានវិញញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)

្របមូលផ្តុវំិញញ សា្របឡងសញញ ប្រតមធ្យមសកិ�ទុតិយភូមិ េលើ្របធានបទ្រប�បាបពីឆា្ន ២ំ០១៤ដល់
២០២៦ និងវិញញ សាេ្រតៀមេ្រជើសេរ ើសពិេសស អមេដាយកែន្លងកត់្រតាដំេណាះ្រសាយ ៖

ែផ្នកទី១ ៖ ្របធានវិញញ សា្របឡងផ្លូវការ (២០១៤ - ២០២៦)

១ . (បាក់ឌុប ២០១៤) ក្នុង្របអបម់ួយមានឃ្ល្ីរកហម 4 ឃ្លេីខៀវ 3 និងឃ្លសី 5 (សរុប 12 ្រគាប់)។ េគចាបយ់កឃ្លី 3 ្រគាប់
្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យេចញពី្របអប់។
ក . រកចំនួនករណីអាចៃនការចាប់ឃ្ល។ី
ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖

• A ៖ «ចាប់បានឃ្លពីណ៌ដូចគា្ន ទាងំ 3»
• B ៖ «ចាប់បានឃ្លពីណ៌ខុសគា្ន ទាងំ 3»
• C ៖ «ចាប់បានឃ្លពីណ៌្រកហមយ៉ាងតិច 1»

ដំេណាះ្រសាយ
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160 ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)
ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

២ . (បាក់ឌុប ២០១៥) េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់ែដលល្អេស្មីចំនួន 2 ដងបន្តបនា្ទ ប់គា្ន ។
ក . រកចំនួនករណីអាចៃនការេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ទាងំពីរេលីក។
ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖

• A ៖ «ផលបូកៃនេលខែដលេចញេលីមុខទាងំពីរេស្មីនឹង 8»
• B ៖ «េបាះេលីកទី១ បានេលខធំជាងេលីកទី២»
• C ៖ «េបាះបានេលខគូទាងំពីរេលីក»

ដំេណាះ្រសាយ



ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)

ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)
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៣ . (បាក់ឌុប ២០១៦) ក្នុងថង់មួយមានប័ណ្ណ 10 សន្លឹក ចុះេលខពី 1 ដល់ 10។ េគចាប់យកប័ណ្ណ 2 សន្លឹក្រពមគា្ន
េដាយៃចដន្យ។
ក . រកចំនួនករណីអាចទាងំអស់ៃនការចាប់ប័ណ្ណ។
ខ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖

• A ៖ «ផលបូកៃនេលខេលីប័ណ្ណទាងំពីរជាចំនួនគូ»
• B ៖ «ផលគុណៃនេលខេលីប័ណ្ណទាងំពីរជាចំនួនេសស»
• C ៖ «យ៉ាងតិចមានប័ណ្ណមួយមានេលខជាពហុគុណៃន 3»

ដំេណាះ្រសាយ



162 ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)
ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

៤ . (បាក់ឌុប ២០១៧) (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្សពូែកចំនួន 10 នាក់ ែដលក្នុងេនាះ 4 នាកជ់ាសិស្ស្រសី
និង 6 នាក់ជាសិស្ស្រប�ស។
េគេរៀបចំសិស្សជា្រក�មក្នុងមួយ្រក�មមានសិស្ស 4 នាក់ េដាយៃចដន្យ យកេទ្របកួតជាមួយ្រក�មសិស្សៃនថា្ន ក់ដៃទ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . A ៖ «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រសី»
ខ . B ៖ «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រប�ស»
គ . C ៖ «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបាន 50% ជាសិស្ស្រប�ស»

ដំេណាះ្រសាយ



ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)

ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)
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៥ . (បាក់ឌុប ២០១៨) (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថង់មួយមានឃ្លពីណ៌សចំនួន 2 ឃ្លពីណ៌្រកហមចំនួន 4 និងឃ្លពីណ៌េខៀវចំនួន
4។ េគចាប់យកឃ្លី 3 ្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖
ក . A ៖ «ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌្រកហម»
ខ . B ៖ «យ៉ាងតិចមានឃ្លី 2 មានពណ៌េខៀវ»
គ . C ៖ «ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌ខុសៗគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ



164 ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)
ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

៦ . (បាក់ឌុប ២០១៩) (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថង់មួយមានប៊ូល 16 ែដលេគសរេសរេលខពី 1 ដល់ 16។ េគចាប់យកប៊ូល 3

េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖
ក . A ៖ េគចាប់បានប៊ូលទាងំ 3 មានេលខសុទ្ធែតែចកដាច់នឹង 4

ខ . B ៖ េគចាប់បានប៊ូលទាងំ 3 មានេលខសុទ្ធែតែចកមិនដាច់នឹង 5

គ . C ៖ េគចាប់បានប៊ូលែតមួយគត់មានេលខែចកដាច់នឹង 4

ដំេណាះ្រសាយ



ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)

ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)
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៧ . (បាក់ឌុប ២០២១) (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថង់មួយមានឃ្លពីណ៌្រកហមចំនួន 2ឃ្លពីណ៌េខៀវចំនួន 3 និង ឃ្លពីណ៌ស ចំនួន
4។ េគចាប់យកឃ្លចីំនួន 3 ពីក្នុងថង់េដាយៃចដន្យ។ គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌ស
ខ . ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌ខុសៗគា្ន

ដំេណាះ្រសាយ



166 ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)
ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

៨ . (បាក់ឌុប ២០២២) (១០ពិន្ទុ) ក្នុងមណ្ឌ លសុខភាពមួយមានបុគ្គលិកនារ ី9 នាក់ និងបុគ្គលិកបុរស 5 នាក់។ េគ
េរៀបចជំា្រក�មការងារមួយ្រក�មមានគា្ន 4 នាកេ់ដាយៃចដន្យឱ្យចុះេធ្វីការតាមភូមិ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ខាងេ្រកាម៖
ក . A ៖ ្រក�មការងារែដលេរៀបចំមានបុគ្គលិកទាងំ 4 នាក់សុទ្ធែតជានារ ី
ខ . B ៖ ្រក�មការងារែដលេរៀបចំមានបុគ្គលិក 50% ជានារ ី

ដំេណាះ្រសាយ



ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)

ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)
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៩ . (បាក់ឌុប ២០២៣) (១០ពិន្ទុ) អ្នកលក់បនា្ទ ត់មា្ន ក់ គាត់មានបនា្ទ ត់សំែប៉តចំនួន 25 ែដលក្នុងេនាះមានបនា្ទ ត់ 3
ែដលែឆបចុង។ េគចាប់យកបនា្ទ ត់មួយក្នុងចំេណាម 25 េដាយៃចដន្យ។
១ . រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A ៖ «បនា្ទ ត់ែដលចាប់បានមិនែឆបចុង»
២ . អ្នកទិញគាត់ចាប់យកេដាយមិនបានេផ្ទ�ងផា្ទ ត់ េហយីគាត់ចង់បានដាច់ខាតបនា្ទ ត់ល្អចំនួន 7។ េតីគាត់្រត�វទិញ

បនា្ទ ត់យ៉ាងតិចចំនួនប៉ុនា្ម ន?
៣ . េគចាបយ់កបនា្ទ ត់ 2 ម្ដងេដាយៃចដន្យក្នុងចំេណាមបនា្ទ តទ់ាងំ 25។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ B ៖ «បនា្ទ តទ់ាងំពីរ

ចាប់បានមិនែឆបចុង»
ដំេណាះ្រសាយ



168 ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)
ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

១០ . (បាក់ឌុប ២០២៤) (១០ពិន្ទុ) ក្នុងថា្ន ក់េរៀនៃនសាលាអន្តរជាតិមួយមានសិស្ស 24 នាក់ ែដលក្នុងេនាះមាន 3 នាក់
ជាជនជាតិអង់េគ្លស 2នាកជ់ាជនជាតិបារាងំ 5នាកជ់ាជនជាតិចិន 4នាកជ់ាជនជាតិកូេរ ៉និង 10នាកជ់ាជនជាតិែខ្មរ។
េគេ្រជីសេរសីសិស្ស 3 នាកេ់ដាយៃចដន្យជាតំណាងថា្ន កយ់កេទ្របកួតក្នុងកម្មវធីិមួយ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ទាងំ
បី៖
ក . «សិស្សទាងំ 3 នាក់ សុទ្ធែតជាជនជាតិេនទ្វីបអឺរ ៉ុប»
ខ . «សិស្សទាងំ 3 នាក់ សុទ្ធែតជាជនជាតិេនទ្វីបអាសីុ ែតមិនែមនជាជនជាតិែខ្មរ»
គ . «សិស្សទាងំ 3 នាក់ មានមា្ន ក់ជាជនជាតិែខ្មរ មា្ន ក់ជាជនជាតិេនទ្វីបអឺរ ៉ុប និងមា្ន ក់េទៀតជាជនជាតិេនទ្វីបអាសីុ

មិនែមនែខ្មរ»
ដំេណាះ្រសាយ



ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)

ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)
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១១ . (បាក់ឌុប ២០២៥) (១០ពិន្ទុ) ក្នុង្របអប់មួយមានឃ្លទីាងំអស់ចំនួន 4n។ ែដលក្នុងេនាះមានកូនឃ្លចីំនួន 2n+1

មានពណ៌េលឿង និង 2n−1 មានពណ៌ៃបតង។ េគចាបយ់កកូនឃ្លពីីរ្រពមគា្ន ពីក្នុង្របអបេ់ដាយៃចដន្យ។ ក្នុងសំណួរ
េនះេយងីកំណត់យក n = 10។ គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖
A . កូនឃ្លទីាងំពីរែដលចាប់បានមានពណ៌ខុសគា្ន
B . កូនឃ្លទីាងំពីរែដលចាប់បានមានពណ៌ៃបតង
C . កូនឃ្លទីាងំពីរែដលចាប់បានមានពណ៌ដូចគា្ន

ដំេណាះ្រសាយ



170 ក្រមង្របធានវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)
ក្រ
មង
្រប
ធា
នវ
ញិ
ញសា

្រប
ឡ
ងបា

ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

១២ . (បាក់ឌុប ២០២៦) (១០ពិន្ទុ) ក្នុងចានមួយមានប៊ូលពណ៌្រកហមចំនួន 8 ែដលេគសរេសរេលីប៊ូលទាងំេនាះ
េលខេរៀងពីេលខ 1 ដល់េលខ 8 ប៊ូលពណ៌ៃបតងចំនួន 5 ែដលេគសរេសរេលីប៊ូលទាងំេនាះេលខេរៀងពីេលខ 1 ដល់
េលខ 5 និងប៊ូលពណ៌សចំនួន 7 ែដលេគសរេសរេលីប៊ូលទាងំេនាះេលខេរៀងពីេលខ 1 ដល់េលខ 7។
េគចាប់យកប៊ូលមួយពីក្នុងចានេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម៖

A . ប៊ូលែដលចាប់បានមានេលខគូ B . ប៊ូលែដលចាប់បានមានពណ៌្រកហម

C . ប៊ូលែដលចាប់បានមានពណ៌ស និងេលខេសស
ដំេណាះ្រសាយ



ែផ្នកដំេណាះ្រសាយែផ្នកដំេណាះ្រសាយ

េមេរៀនទី ១ ៖ វិភាគបន្ស ំនិង្រប�បាប

តារាងចេម្លើយសណួំរពហុេ្រជើសេរ ើស (MCQ 100) — េមេរៀនទី ១
ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ
១ គ ២១ គ ៤១ គ ៦១ ខ ៨១ គ
២ ខ ២២ ខ ៤២ ខ ៦២ ខ ៨២ ខ
៣ ក ២៣ ក ៤៣ ក ៦៣ ក ៨៣ ក
៤ ឃ ២៤ ឃ ៤៤ ឃ ៦៤ ឃ ៨៤ ឃ
៥ គ ២៥ គ ៤៥ គ ៦៥ គ ៨៥ គ
៦ ខ ២៦ ខ ៤៦ ខ ៦៦ ខ ៨៦ ខ
៧ ក ២៧ ក ៤៧ ក ៦៧ ក ៨៧ ក
៨ ឃ ២៨ ឃ ៤៨ ឃ ៦៨ ឃ ៨៨ ឃ
៩ គ ២៩ គ ៤៩ គ ៦៩ គ ៨៩ គ
១០ ខ ៣០ ខ ៥០ ខ ៧០ ខ ៩០ ខ
១១ ក ៣១ ក ៥១ ក ៧១ ក ៩១ ក
១២ ឃ ៣២ ឃ ៥២ ឃ ៧២ ឃ ៩២ ឃ
១៣ គ ៣៣ គ ៥៣ គ ៧៣ គ ៩៣ គ
១៤ ខ ៣៤ ខ ៥៤ ខ ៧៤ ខ ៩៤ ខ
១៥ ក ៣៥ ក ៥៥ ក ៧៥ ក ៩៥ ក
១៦ ឃ ៣៦ ឃ ៥៦ ឃ ៧៦ ឃ ៩៦ ឃ
១៧ គ ៣៧ គ ៥៧ គ ៧៧ គ ៩៧ គ
១៨ ខ ៣៨ ខ ៥៨ ខ ៧៨ ខ ៩៨ ខ
១៩ ក ៣៩ ក ៥៩ ក ៧៩ ក ៩៩ ក
២០ ឃ ៤០ ឃ ៦០ ឃ ៨០ ឃ ១០០ ឃ
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ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
េម
េរៀ
នទ
ី១

ដំេណាះ្រសាយលម្អិតៃនលហំាត់អនុវត្តន៍

លហំាត់ទី ១
ក្នុងថង់មួយមានឃ្លពីណ៌ស 4 ្រគាប់ និងឃ្លពីណ៌េខៀវ 5 ្រគាប់ (សរុប 9 ្រគាប់)។ េគចាបយ់កឃ្លី 2 ្រគាប្់រពមគា្ន េចញពី
ក្នុងថង់េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក «េគចាប់បានឃ្លពីណ៌េខៀវទាងំពីរ» ខ «េគចាប់បានឃ្លមីួយក្នុងមួយពណ៌»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C2
9 = 36។

ក «ចាប់បានឃ្លពីណ៌េខៀវទាងំពីរ» ៖
n(A) =C2

5 = 10 =⇒ P(A) =
10
36

=
5
18

ដូចេនះ ៖ P(A) =
5

18

ខ «ចាប់បានឃ្លមីួយក្នុងមួយពណ៌» ៖

n(B) =C1
4 ×C1

5 = 20 =⇒ P(B) =
20
36

=
5
9

ដូចេនះ ៖ P(B) =
5
9

លហំាត់ទី ២
ក្នុងអាងចិញ្ច ឹម្រតីមួយមាន្រតីពណ៌្រកហម 4 និង្រតីពណ៌ស 3 (សរុប 7 កបល)។ េគចាប់្រតី 2 យកមកដាកក់្នុងអាង
ថ្មីេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក «្រតីពណ៌្រកហមទាងំពីរ» ខ «្រតីពណ៌សទាងំពីរ» គ «្រតីមួយក្នុងមួយពណ៌»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C2
7 = 21។

ក «្រតីពណ៌្រកហមទាងំពីរ» ៖

n(A) =C2
4 = 6 =⇒ P(A) =

6
21

=
2
7

ដូចេនះ ៖ P(A) =
2
7

ខ «្រតីពណ៌សទាងំពីរ» ៖

n(B) =C2
3 = 3 =⇒ P(B) =

3
21

=
1
7

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1
7

គ «្រតីមួយក្នុងមួយពណ៌» ៖

n(C) =C1
4 ×C1

3 = 12 =⇒ P(C) =
12
21

=
4
7

ដូចេនះ ៖ P(C) =
4
7
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ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
េម
េរៀ
នទ
ី១
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លហំាត់ទី ៣
េនក្នុងធុងមួយមានប៊ូល្រកហម 4 ប៊ូលស 3 និងប៊ូលេខៀវ 1 (សរុប 8 ្រគាប់)។ េគចាបយ់កប៊ូល 3 ្រពមគា្ន េចញពីធុង
េដាយៃចដន្យ។
ក រក្រប�បាប «ចាប់បានប៊ូល្រកហមពីរ និងមួយេទៀតមិន្រកហម»
ខ រក្រប�បាប «ចាប់បានប៊ូល្រកហមទាងំបី»
គ រក្រប�បាប «ចាប់បានយ៉ាងតិចប៊ូល្រកហមពីរ»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
8 = 56។

ក «្រកហម 2 និងមិន្រកហម 1» ៖
n(A) =C2

4 ×C1
4 = 24 =⇒ P(A) =

24
56

=
3
7

ដូចេនះ ៖ P(A) =
3
7

ខ «្រកហមទាងំបី» ៖
n(B) =C3

4 = 4 =⇒ P(B) =
4
56

=
1

14

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1

14

គ «យ៉ាងតិចប៊ូល្រកហមពីរ» ៖

n(C) = 24+4 = 28 =⇒ P(C) =
28
56

=
1
2

ដូចេនះ ៖ P(C) =
1
2

លហំាត់ទី ៤
ក្នុង្របអប់មួយមានេខ្ម ៃដពណ៌េខៀវ 5 េដីម និងេខ្ម ៃដពណ៌្រកហម 4 េដីម (សរុប 9 េដីម)។ សិស្សមា្ន ក់ចាប់យក
េខ្ម ៃដ 3 ្រពមគា្ន េចញពី្របអប់េដាយៃចដន្យ។
ក រក្រប�បាប «សិស្សយកបានេខ្ម ៃដេខៀវ 2 េដីម និង្រកហម 1 េដីម»
ខ រក្រប�បាប «សិស្សយកបានេខ្ម ៃដពណ៌ដូចគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
9 = 84។

ក េខៀវ 2 និង្រកហម 1 ៖
n(A) =C2

5 ×C1
4 = 40 =⇒ P(A) =

40
84

=
10
21

ដូចេនះ ៖ P(A) =
10
21

ខ ពណ៌ដូចគា្ន (េខៀវ 3 ឬ ្រកហម 3) ៖

n(B) =C3
5 +C3

4 = 14 =⇒ P(B) =
14
84

=
1
6

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1
6

លហំាត់ទី ៥
ក្នុងថតតុមួយមានេសៀវេភគណិតវទិយ 7 កបល និងេសៀវេភភាសាែខ្មរ 5 កបល (សរុប 12 កបល)។ សិស្សមា្ន កយ់ក
េសៀវេភ 4 កបល្រពមគា្ន េចញពីថតតុេដាយៃចដន្យ។
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ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
េម
េរៀ
នទ
ី១

ក រក្រប�បាប «សិស្សយកបានេសៀវេភគណិតវទិយទាងំ 4 កបល»
ខ រក្រប�បាប «សិស្សយកបានេសៀវេភភាសាែខ្មរយ៉ាងតិច 1 កបល»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C4
12 = 495។

ក គណិតទាងំ 4 ៖
n(A) =C4

7 = 35 =⇒ P(A) =
35

495
=

7
99

ដូចេនះ ៖ P(A) =
7

99

ខ ែខ្មរយ៉ាងតិច 1 (្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយ B = A) ៖

P(B) = 1−P(A) = 1− 7
99

=
92
99

ដូចេនះ ៖ P(B) =
92
99

លហំាត់ទី ៦
្រគ�បន្ទុកថា្ន កេ់្រជីសេរសី្របធាន្រក�មេវនសំអាតចំនួន 6នាក់ ពីសិស្ស្រប�ស 20នាក់ និង្រសី 15នាក់ (សរុប 35នាក់)។
គណនា្រប�បាប ៖
ក «្របធាន្រក�មសុទ្ធែត្រប�ស» ខ «្របធាន្រក�មសុទ្ធែត្រសី»
គ «្របធាន្រក�មមាន្រប�ស 3 នាក់ និង្រសី 3 នាក់»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C6
35 = 1623160។

ក «សុទ្ធែត្រប�ស» ៖

P(A) =
C6

20

C6
35

=
38760

1623160
≈ 0.0239

ដូចេនះ ៖ P(A)≈ 0.0239

ខ «សុទ្ធែត្រសី» ៖

P(B) =
C6

15

C6
35

=
5005

1623160
≈ 0.0031

ដូចេនះ ៖ P(B)≈ 0.0031

គ «្រប�ស 3 ្រសី 3» ៖

P(C) =
C3

20 ×C3
15

C6
35

≈ 0.3196

ដូចេនះ ៖ P(C)≈ 0.3196

លហំាត់ទី ៧
ថង់មួយមានឃ្លី 3 គឺ a,b,c។ េគចាប់យកឃ្លមី្តងមួយ ចំនួន 2 េលីកេដាយដាក់ចូលថង់វញិ។
ក កំណត់លំហសំណាក S និង្រពឹត្តិការណ៍ A ៖ «ចាប់បានឃ្លពីីរេផ្សងគា្ន », B ៖ «ចាប់បានឃ្លី b េនេលីកទី១»
ខ រក្រប�បាប P(A),P(B),P(A∩B) និង P(A∪B)

ដំេណាះ្រសាយ
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ក លំហសំណាក ៖ n(S) = 3×3 = 9។
A = {(a,b),(a,c),(b,a),(b,c),(c,a),(c,b)} =⇒
n(A) = 6
B = {(b,a),(b,b),(b,c)} =⇒ n(B) = 3

ខ គណនា្រប�បាប ៖
P(A) =

6
9
=

2
3
, P(B) =

3
9
=

1
3

A∩B = {(b,a),(b,c)} =⇒ P(A∩B) = 2
9

P(A∪B) = P(A)+P(B)−P(A∩B) =
7
9

ដូចេនះ ៖ P(A) =
2
3
,P(B) =

1
3
,P(A∩B) =

2
9
,P(A∪B) =

7
9

លហំាត់ទី ៨
ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្ស 10 នាក់ (្រសី 4 ្រប�ស 6)។ េគេ្រជីសេរសីសិស្ស 4 នាកេ់ដាយៃចដន្យយកេទ្របកួត។ រក
្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រសី»
ខ «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រប�ស»
គ «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបាន 50% ជាសិស្ស្រប�ស»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C4
10 = 210។

ក «សុទ្ធែត្រសី» ៖
n(A) =C4

4 = 1 =⇒ P(A) =
1

210

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1

210

ខ «សុទ្ធែត្រប�ស» ៖
n(B) =C4

6 = 15 =⇒ P(B) =
15

210
=

1
14

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1

14

គ «50% ជា្រប�ស» (្រប�ស 2 ្រសី 2) ៖

n(C) =C2
6 ×C2

4 = 90 =⇒ P(C) =
90
210

=
3
7

ដូចេនះ ៖ P(C) =
3
7

លហំាត់ទី ៩
ក្នុងថង់មួយមានប៊ូល 15 ៖ ៃបតង 7 (េលខ ១ ដល់ ៧), េខៀវ 5 (េលខ ១ ដល់ ៥), ្រកហម 3 (េលខ ១ ដល់ ៣)។
េគចាប់យកប៊ូលមួយេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក ប៊ូលចាប់បានមានពណ៌ៃបតង
ខ ប៊ូលចាប់បានមានេលខេសស
គ ប៊ូលចាប់បានមានពណ៌ៃបតង និងេលខេសស

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) = 15។ ក «ពណ៌ៃបតង» (7 ្រគាប់) ៖
P(A) =

7
15
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ដូចេនះ ៖ P(A) =
7

15

ខ «េលខេសស» (4+3+2 = 9 ្រគាប់) ៖
P(B) =

9
15

=
3
5

ដូចេនះ ៖ P(B) =
3
5

គ «ៃបតង និងេលខេសស» (4 ្រគាប់) ៖

P(C) =
4
15

ដូចេនះ ៖ P(C) =
4

15

លហំាត់ទី ១០
ក្នុងេសបងមួយមានប៊ូលពណ៌ស 3 ប៊ូលពណ៌េខៀវ 3 និងប៊ូលពណ៌្រកហម 2 (សរុប 8 ្រគាប់)។ េគចាប់យកប៊ូល 3

្រពមគា្ន េចញពីេសបងេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក «យ៉ាងតិចមានប៊ូល 2 ពណ៌េខៀវ» ខ «ប៊ូលទាងំ 3 មានពណ៌ខុសៗគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
8 = 56។

ក «យ៉ាងតិចមានប៊ូល 2 ពណ៌េខៀវ» (េខៀវ 2 និងមិនេខៀវ
1 ឬ េខៀវ 3) ៖

n(A) =C2
3 ×C1

5 +C3
3 = 3×5+1 = 16

=⇒ P(A) =
16
56

=
2
7

ដូចេនះ ៖ P(A) =
2
7

ខ «ប៊ូលទាងំ 3មានពណ៌ខុសៗគា្ន » (ស 1, េខៀវ 1, ្រកហម
1) ៖

n(B) =C1
3 ×C1

3 ×C1
2 = 3×3×2 = 18

=⇒ P(B) =
18
56

=
9

28

ដូចេនះ ៖ P(B) =
9

28

លហំាត់ទី ១១
ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្សអាសីុ 4 នាក់ អាេមរកិ 2 នាក់ នងិអឺរ ៉ុប 3 នាក់ (សរុប 9 នាក់)។ េគេរៀបច្ំរក�មស្វ័យសិក�
មានសិស្ស 3 នាក់េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖
ក «យ៉ាងតិចមានសិស្ស 2 នាក់ជាសិស្សអាសីុ»
ខ «មានសិស្សមកពីទ្វីបទាងំបីក្នុង្រក�ម»
គ «គា្ម នសិស្សអាសីុេសាះក្នុង្រក�ម»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
9 = 84។

ក អាសីុយ៉ាងតិច 2 (អាសីុ 2 ឬ អាសីុ 3) ៖

n(A)=C2
4 ×C1

5 +C3
4 = 34 =⇒ P(A)=

34
84

=
17
42

ដូចេនះ ៖ P(A) =
17
42
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ខ មកពីទ្វីបទាងំបី ៖

n(B)=C1
4 ×C1

2 ×C1
3 = 24 =⇒ P(B)=

24
84

=
2
7

ដូចេនះ ៖ P(B) =
2
7

គ គា្ម នអាសីុេសាះ ៖

n(C) =C3
5 = 10 =⇒ P(C) =

10
84

=
5

42

ដូចេនះ ៖ P(C) =
5

42

លហំាត់ទី ១២
ក្នុងធុងមួយមានប៊ូល 12 ចុះេលខពី 1 ដល់ 12។ េគចាប់យកប៊ូល 3 ្រពមគា្ន េចញពីធុងេដាយៃចដន្យ។
ក រក្រប�បាប «ប៊ូលទាងំ 3 មានេលខសុទ្ធែតែចកដាច់នឹង 3»
ខ រក្រប�បាប «មានប៊ូលែតមួយគត់មានេលខែចកដាច់នឹង 3»
គ រក្រប�បាប «េលខតាមលំដាប់េកីនជាស្វុ ីតនព្វន្តែដលមានផលសងរមួ d = 3»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
12 = 220។

េលខែចកដាច់ នឹង 3 មាន 4 ្រគាប់, មិនែចកដាច់មាន 8
្រគាប់។
ក ទាងំ 3 ែចកដាច់នឹង 3 ៖

n(A) =C3
4 = 4 =⇒ P(A) =

4
220

=
1
55

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1

55

ខ ែត 1 គត់ែចកដាច់នឹង 3 ៖
n(B) =C1

4 ×C2
8 = 112 =⇒ P(B) =

112
220

=
28
55

ដូចេនះ ៖ P(B) =
28
55

គ ស្វុ ីតនព្វន្តមានផលសងរមួ d = 3 ៖
ករណី្រសបមាន 6 ករណី ៖
(1,4,7),(2,5,8),(3,6,9),
(4,7,10),(5,8,11),(6,9,12)

n(C) = 6 =⇒ P(C) =
6

220
=

3
110

ដូចេនះ ៖ P(C) =
3

110

លហំាត់ទី ១៣
ក្នុង្របអប់មួយមានឃ្លសី 2 ្រគាប់ (េលខ 1,2) និងឃ្លេីខ្ម 3 ្រគាប់ (េលខ 1,2,3) សរុប 5 ្រគាប់។ េគចាប់យកឃ្លី 2
្រពមគា្ន េចញពី្របអប់េដាយៃចដន្យ។
ក A ៖ «ចាប់បានឃ្លពីណ៌ដូចគា្ន »
ខ B ៖ «ចាប់បានឃ្លមីានផលបូកេលខេស្មី 3»
គ C ៖ «ចាប់បានឃ្លមីានផលបូកេលខេស្មី 3 េដាយបានដឹងថា វាមានពណ៌ដូចគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C2
5 = 10។ ក «ពណ៌ដូចគា្ន » (ស 2 ឬ េខ្ម 2) ៖

n(A) =C2
2 +C2

3 = 4 =⇒ P(A) =
4

10
=

2
5



178 ដំេណាះ្រសាយ េមេរៀនទី ១
ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
េម
េរៀ
នទ
ី១

ដូចេនះ ៖ P(A) =
2
5

ខ «ផលបូកេលខេស្មី 3» ៖
គូផលបូក 3 ៖ (W1,W2),(W1,B2),(W2,B1),(B1,B2) ៖

n(B) = 4 =⇒ P(B) =
4
10

=
2
5

ដូចេនះ ៖ P(B) =
2
5

គ «ផលបូក 3 េដាយដឹងថាពណ៌ដូចគា្ន » ៖
A∩B = {(W1,W2),(B1,B2)} =⇒ n(A∩B) = 2 ៖

P(C) = P(B|A) = n(A∩B)
n(A)

=
2
4
=

1
2

ដូចេនះ ៖ P(C) =
1
2

លហំាត់ទី ១៤
េគចង់បេង្កីតចំនួនមានេលខ 3 ខ្ទង់ខុសៗគា្ន េដាយេ្របីេលខពី 1 ដល់ 9 (9 តួ)។
ក រកចំនួនករណីអាចទាងំអស់
ខ រក្រប�បាបែដលចំនួនេនាះជាពហុគុណៃន 5
គ រក្រប�បាបែដលចំនួនេនាះជាចំនួនគូ

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនករណីអាច ៖
n(S) = A3

9 = 9×8×7 = 504

ដូចេនះ ៖ n(S) = 504

ខ ពហុគុណៃន 5 ៖

n(A) = A2
8 ×1 = 56 =⇒ P(A) =

56
504

=
1
9

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1
9

គ ចំនួនគូ ៖

n(B) = 4×A2
8 = 224 =⇒ P(B) =

224
504

=
4
9

ដូចេនះ ៖ P(B) =
4
9

លហំាត់ទី ១៥
ក្នុងថង់មួយមានប៊ិច្រកហម 8 និងប៊ិចេខៀវ 6 (សរុប 14 េដីម)។ េគចាបយ់កប៊ិច 5 ្រពមគា្ន េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ។
គណនា្រប�បាប ៖
ក A ៖ «ប៊ិចទាងំ 5 ពណ៌្រកហម»
ខ B ៖ «ប៊ិច 3 ្រកហម និង 2 េខៀវ»
គ C ៖ «យ៉ាងេហាចណាស់មានប៊ិចេខៀវមួយ»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C5
14 = 2002។

ក «្រកហមទាងំ 5» ៖

n(A) =C5
8 = 56 =⇒ P(A) =

56
2002

=
4

143

ដូចេនះ ៖ P(A) =
4

143
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ខ «្រកហម 3 និងេខៀវ 2» ៖

n(B)=C3
8 ×C2

6 = 840 =⇒ P(B)=
840

2002
=

60
143

ដូចេនះ ៖ P(B) =
60

143

គ «យ៉ាងេហាចណាស់មានេខៀវ 1» ៖

P(C) = 1−P(A) = 1− 4
143

=
139
143

ដូចេនះ ៖ P(C) =
139
143

លហំាត់ទី ១៦
េទសចរណ៍មួយ្រក�មមានបុរស 3 នាក់ និង�ស្តី 5 នាក់ (សរុប 8 នាក់) ឈរត្រមង់ជួរគា្ន េដាយៃចដន្យ។
ក រកចំនួនរេបៀបៃនការឈរជាជួរ
ខ រក្រប�បាបែដល ៖ A ៖ «នារឈីរេនកបលជួរ», B ៖ «បុរសទាងំ 3 នាក់ឈរជាប់គា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនរេបៀបឈរជាជួរ ៖

n(S) = 8! = 40320 រេបៀប

ដូចេនះ ៖ n(S) = 40320

ខ គណនា្រប�បាប ៖
- នារេីនកបលជួរ ៖

P(A) =
5×7!

8!
=

5
8

ដូចេនះ ៖ P(A) =
5
8

- បុរស 3 នាក់ឈរជាប់គា្ន (ចាត់ជា 1 ដំុ =⇒ 6!×
3!) ៖

P(B)=
6!×3!

8!
=

6×5×4×3×2×1×6
40320

=
3

28

ដូចេនះ ៖ P(B) =
3

28

លហំាត់ទី ១៧
េមបញ្ជ ការកងទ័ពបានបេង្កីតចំនួនសមា្ង ត់ជាចំនួនគត់មានេលខ 3 ខ្ទង់ខុសៗគា្ន េដាយេ្របីេលខពី 1 ដល់ 9។
ក រកចំនួនែបបៃនការបេង្កីតចំនួនសមា្ង ត់
ខ រក្រប�បាបៃន ៖ A ៖ «ជាចំនួនគូ», B ៖ «ជាចំនួនេសស»

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនែបប ៖

n(S) = A3
9 = 504 រេបៀប

ដូចេនះ ៖ n(S) = 504

ខ គណនា្រប�បាប ៖
- ចំនួនគូ (ខ្ទង់រាយមាន 4 ជេ្រមីស) ៖

n(A) = 4×A2
8 = 224 =⇒ P(A) =

224
504

=
4
9

ដូចេនះ ៖ P(A) =
4
9

- ចំនួនេសស ៖

P(B) = 1−P(A) = 1− 4
9
=

5
9

ដូចេនះ ៖ P(B) =
5
9
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លហំាត់ទី ១៨
្រក�ចថ្លុង 20 ែផ្លមាន 16 ែផ្លែផ្អម និង 4 ែផ្លជូរ។ អ្នកទិញមា្ន ក់េរសីយក្រក�ច 3 ែផ្លេដាយៃចដន្យ។
ក A ៖ «្រក�ចទាងំ 3 សុទ្ធែតជូរ»
ខ B ៖ «្រក�ចទាងំ 3 ែផ្លសុទ្ធែតែផ្អម»
គ C ៖ «យ៉ាងតិចមាន្រក�ច 1 ែផ្លមានរសជាតិែផ្អម»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
20 = 1140។

ក «សុទ្ធែតជូរ» ៖
n(A) =C3

4 = 4 =⇒ P(A) =
4

1140
=

1
285

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1

285

ខ «សុទ្ធែតែផ្អម» ៖
n(B) =C3

16 = 560 =⇒ P(B) =
560

1140
=

28
57

ដូចេនះ ៖ P(B) =
28
57

គ «ែផ្អមយ៉ាងតិច 1» ៖

P(C) = 1−P(A) = 1− 1
285

=
284
285

ដូចេនះ ៖ P(C) =
284
285

លហំាត់ទី ១៩
េគេ្របីេលខពី 0 ដល់ 9 េដីម្បសីរេសរចំនួនមាន 4 ខ្ទង់ (ខ្ទង់េដីមមិនែមន 0)។
ក េតីអាចសរេសរបានប៉ុនា្ម នចំនួន?
ខ េតីមានប៉ុនា្ម នចំនួនែដលខ្ទង់ទាងំ 4 ខុសៗគា្ន ?
គ េតីមានប៉ុនា្ម នចំនួនែដលមានេលខទាងំ 4 ខ្ទង់ដូចគា្ន ?

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនសរុប ៖

9×10×10×10 = 9000 ចំនួន

ដូចេនះ ៖ 9000 ចំនួន

ខ ខ្ទង់ទាងំ 4 ខុសគា្ន ៖

9×9×8×7 = 4536 ចំនួន

ដូចេនះ ៖ 4536 ចំនួន

គ ខ្ទង់ទាងំ 4 ដូចគា្ន (មានរាង aaaa េដាយ a∈ {1, . . . ,9})
៖

មាន 9 ចំនួន (1111,2222, . . . ,9999)

ដូចេនះ ៖ 9 ចំនួន

លហំាត់ទី ២០
វញិញ សាគណិតវទិយមានលំហាតពី់ជគណិត 6 និងធរណីមា្រត 4 (សរុប 10)។ េបក្ខជនមា្ន ក់ៗ្រត�វេ្រជីសេរសីេធ្វីលហំាត់
2។
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ក រកចំនួនករណីអាច
ខ រក្រប�បាប ៖ A ៖ «ពីជគណិតទាងំពីរ», B ៖ «ធរណីមា្រតទាងំពីរ», C ៖ «ពីជគណិតមួយ និងធរណីមា្រតមួយ»

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនករណីអាច ៖
n(S) =C2

10 = 45

ដូចេនះ ៖ n(S) = 45

ខ គណនា្រប�បាប ៖
- A ៖ ពីជគណិតទាងំ 2 ៖

n(A) =C2
6 = 15 =⇒ P(A) =

15
45

=
1
3

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1
3

- B ៖ ធរណីមា្រតទាងំ 2 ៖

n(B) =C2
4 = 6 =⇒ P(B) =

6
45

=
2

15

ដូចេនះ ៖ P(B) =
2

15

- C ៖ ពីជគណិត 1 និងធរណី 1 ៖

n(C) = 6×4 = 24 =⇒ P(C) =
24
45

=
8

15

ដូចេនះ ៖ P(C) =
8

15

លហំាត់ទី ២១
េគេ្រជីសេរសីសិស្ស 3 នាក់ពីសិស្ស 10 នាក់ (្រប�ស 6 ្រសី 4)។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក េរសីបាន្រប�ស 2 និង្រសី 1
ខ េរសីបាន្រប�សសុទ្ធ
គ េរសីបាន្រសីសុទ្ធ
ឃ យ៉ាងេហាចណាស់មាន្រប�សមា្ន ក់

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
10 = 120។

ក ្រប�ស 2 និង្រសី 1 ៖

n(A) =C2
6 ×C1

4 = 60 =⇒ P(A) =
60
120

=
1
2

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1
2

ខ ្រប�សសុទ្ធ ៖

P(B) =
C3

6
120

=
20

120
=

1
6

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1
6

គ ្រសីសុទ្ធ ៖

P(C) =
C3

4
120

=
4

120
=

1
30

ដូចេនះ ៖ P(C) =
1

30

ឃ យ៉ាងេហាចណាស់មាន្រប�ស 1 ៖

P(D) = 1−P(C) = 1− 1
30

=
29
30

ដូចេនះ ៖ P(D) =
29
30
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លហំាត់ទី ២២
ថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្ស 50 នាក់ ៖ សិស្ស 30 នាកចូ់លចិត្តគណិតវទិយ (M) សិស្ស 25 នាកចូ់លចិត្តរូបវទិយ (P) និង
15 នាក់ចូលចិត្តទាងំពីរ (M∩P)។
ក រកចំនួនសិស្សចូលចិត្តេរៀនគណិតវទិយ ឬរូបវទិយ
ខ រកចំនួនសិស្សមិនចូលចិត្តេរៀនគណិតវទិយ និងមិនចូលចិត្តេរៀនរូបវទិយ
គ រកចំនួនសិស្សចូលចិត្តេរៀនគណិតវទិយ ែតមិនចូលចិត្តេរៀនរូបវទិយ

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនសិស្សចូលចិត្តគណិត ឬរូប ៖

n(M∪P) = 30+25−15 = 40 នាក់

ដូចេនះ ៖ 40 នាក់
(

P =
4
5

)

ខ មិនចូលចិត្តទាងំពីរមុខ ៖

n(M∪P) = 50−40 = 10 នាក់

ដូចេនះ ៖ 10 នាក់
(

P =
1
5

)

គ ចូលចិត្តែតគណិតមួយមុខគត់ ៖

n(M \P) = 30−15 = 15 នាក់

ដូចេនះ ៖ 15 នាក់
(

P =
3

10

)

លហំាត់ទី ២៣
ក្នុង្របអប់ A មានេសៀវេភពីជគណិត 3 និងធរណីមា្រត 4 (សរុប 7 កបល)។ ក្នុង្របអប់ B មានពីជគណិត 5 និង
ធរណីមា្រត 3 (សរុប 8 កបល)។ េគចាប់យកេសៀវេភមួយកបលពី្របអប់ A ដាក់ចូលក្នុង្របអប់ B េហយីចាប់យក
េសៀវេភមួយកបលពី្របអប់ Bដាកចូ់លក្នុង្របអប់ A វញិ។ រក្រប�បាបែដលចំនួនេសៀវេភទាងំពីរមុខក្នុង្របអបទ់ាងំពីរ
មិនែ្រប្រប�ល។

ដំេណាះ្រសាយ

េដីម្បី ឱ្យ ចំនួន េសៀវេភទាងំពីរ មុខ ក្នុង ្របអប់ ទាងំពីរ មិន
ែ្រប្រប�ល េគ្រត�វេផ្ទរេសៀវេភ្របេភទដូចគា្ន េទវញិេទមក ៖

• ករណី ១ ៖ េផ្ទរពីជគណិតពី A េទ B រចួេផ្ទរពីជគណិតពី
B េទ A វញិ ៖

P1 =
3
7
× 5+1

8+1
=

3
7
× 6

9
=

2
7
=

18
63

• ករណី ២ ៖ េផ្ទរធរណីមា្រតពី A េទ B រចួេផ្ទរធរណីមា្រត

ពី B េទ A វញិ ៖

P2 =
4
7
× 3+1

8+1
=

4
7
× 4

9
=

16
63

នាឱំ្យ្រប�បាបសរុបែដលចំនួនេសៀវេភមិនែ្រប្រប�ល ៖

P = P1 +P2 =
18
63

+
16
63

=
34
63

ដូចេនះ ៖ P =
34
63
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លហំាត់ទី ២៤
ក្នុងកាបូបមួយមាន្រកដាស្របាក់ 1000 ៛ ចំនួន 4 សន្លឹក និង្រកដាស្របាក់ 500 ៛ ចំនួន 5 សន្លឹក (សរុប 9 សន្លឹក)។
េគហូតយក្រកដាស្របាក់ 3 សន្លឹក េចញពីកាបូបេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ដូចខាងេ្រកាម ៖
ក A ៖ «ហូតបាន្រកដាស្របាក់ 1000 ៛ ទាងំ 3 សន្លឹក»
ខ B ៖ «ហូតបានយ៉ាងតិចណាស់្រកដាស្របាក់ 500 ៛ ចំនួន 1 សន្លឹក»
គ C ៖ «ហូតបាន្របាក់ចំនួន 2000 ៛»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
9 = 84។

ក 1000 ៛ ទាងំ 3 ៖
n(A) =C3

4 = 4 =⇒ P(A) =
4
84

=
1

21

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1

21

ខ យ៉ាងតិច្រកដាស 500 ៛ ចំនួន 1 សន្លឹក ៖
្រពឹត្តកិារណ៍ផ្ទុយ B គឺ «គា្ម ន្រកដាស 500 ៛ េសាះ» (1000 ៛
ទាងំ 3 = ្រពឹត្តិការណ៍ A) ៖

P(B) = 1−P(A) = 1− 1
21

=
20
21

ដូចេនះ ៖ P(B) =
20
21

គ ទទួលបាន្របាក់ 2000 ៛ (1000 ៛ មួយ និង 500 ៛ ពីរ)
៖

n(C)=C1
4 ×C2

5 = 4×10= 40 =⇒ P(C)=
40
84

=
10
21

ដូចេនះ ៖ P(C) =
10
21

លហំាត់ទី ២៥
ក្នុង្របអប់មួយមាន្រកដាស្របាក់ 5000 ៛ ចំនួន 7 សន្លឹក និង្រកដាស្របាក់ 10000 ៛ ចំនួន 5 សន្លឹក (សរុប 12

សន្លឹក)។ េគហូតយក្រកដាស្របាក់ 4 សន្លឹកពីក្នុង្របអប់េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក «ហូតបាន្រកដាស្របាក់ 5000 ៛ ទាងំ 4 សន្លឹក»
ខ «ហូតបាន្រកដាស្របាក់ 10000 ៛ យ៉ាងតិច 1 សន្លឹក»
គ «ហូតបាន្រកដាស្របាក់ 5000 ៛ ចំនួន 3 សន្លឹកគត់»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C4
12 = 495។

ក ្រកដាស 5000 ៛ ទាងំ 4 សន្លឹក ៖

n(A) =C4
7 = 35 =⇒ P(A) =

35
495

=
7

99

ដូចេនះ ៖ P(A) =
7

99

ខ ្រកដាស 10000 ៛ យ៉ាងតិច 1 សន្លឹក ៖

្រពឹត្តកិារណ៍ផ្ទុយ B គឺ «គា្ម ន្រកដាស 10000 ៛ េសាះ» (5000

៛ ទាងំ 4 = ្រពឹត្តិការណ៍ A) ៖

P(B) = 1−P(A) = 1− 7
99

=
92
99

ដូចេនះ ៖ P(B) =
92
99

គ ្រកដាស 5000 ៛ ចំនួន 3សន្លឹកគត់ (និង 10000 ៛ មួយ)
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៖
n(C) =C3

7 ×C1
5 = 35×5 = 175

=⇒ P(C) =
175
495

=
35
99

ដូចេនះ ៖ P(C) =
35
99

លហំាត់ទី ២៦
េនក្នុងថង់មួយមាន ប៊ូលពណ៌្រកហម 8 និងប៊ូលពណ៌េខ្ម 6 (សរុប 14 ្រគាប់)។ េគចាប់យកប៊ូល 5 ្រពមគា្ន េចញពី
ថង់េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក «ចាប់បានប៊ូលទាងំ 5មានពណ៌្រកហមទាងំអស់» ខ «ចាប់បានប៊ូល 3 ពណ៌្រកហម និងប៊ូល 2 ពណ៌េខ្ម »
គ «េគចាប់បានប៊ូលពណ៌េខ្ម 1 យ៉ាងតិច»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖

n(S) =C5
14 =

14×13×12×11×10
5×4×3×2×1

= 2002

ក ចាប់បានប៊ូល្រកហមទាងំ 5 ៖

n(A) =C5
8 = 56 =⇒ P(A) =

56
2002

=
4

143

ដូចេនះ ៖ P(A) =
4

143

ខ ចាប់បាន្រកហម 3 និងេខ្ម 2 ៖
n(B) =C3

8 ×C2
6 = 56×15 = 840

=⇒ P(B) =
840

2002
=

60
143

ដូចេនះ ៖ P(B) =
60

143

គ យ៉ាងតិចបានប៊ូលេខ្ម 1 ៖
្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយ C គឺ «្រកហមទាងំ 5» (A) ៖

P(C) = 1−P(A) = 1− 4
143

=
139
143

ដូចេនះ ៖ P(C) =
139
143

លហំាត់ទី ២៧
ក្នុង្របអប់មួយមានថា្ន គីំណាល់ 7 ្រគាប់ និងថា្ន អំាស្ពឺរនី 5 ្រគាប់ (សរុប 12 ្រគាប់)។ េគចាប់យកថា្ន ំ 4 ្រគាប់ េចញពី
្របអប់េដាយៃចដន្យ។
ក រក្រប�បាបែដលេគចាប់បានថា្ន គីំណាលទ់ាងំ 4 ្រគាប់។ ខ រក្រប�បាបែដលេគចាប់បានថា្ន អំាស្ពរឺនីយ៉ាងតិច 1
្រគាប់។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖

n(S) =C4
12 =

12×11×10×9
4×3×2×1

= 495

ក ចាប់បានថា្ន គីំណាល់ទាងំ 4 ៖

n(A) =C4
7 = 35 =⇒ P(A) =

35
495

=
7

99

ដូចេនះ ៖ P(A) =
7

99
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ខ យ៉ាងតិចបានថា្ន អំាស្ពឺរនី 1 ្រគាប់ ៖
្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយគឺចាប់បានគីណាល់ទាងំ 4 ៖

P(B) = 1−P(A) = 1− 7
99

=
92
99

ដូចេនះ ៖ P(B) =
92
99

លហំាត់ទី ២៨
ក្នុង្របអប់មួយមាន ប៊ិចេខៀវចំនួន 7 េដីម និងប៊ិច្រកហមចំនួន 5 េដីម (សរុប 12 េដីម)។ េគចាប់យកប៊ិច 4 េដីម
េចញេដាយៃចដន្យ។
ក រក្រប�បាបែដលចាប់បានប៊ិចេខៀវទាងំ 4 េដីម។ ខ រក្រប�បាបែដលចាប់បានប៊ិចេខៀវចំនួន 3 េដីម និងប៊ិច
្រកហមចំនួន 1 េដីម។ គ រក្រប�បាបែដលេគចាប់បានប៊ិច្រកហមយ៉ាងតិច 1 េដីម។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C4
12 = 495។

ក ចាប់បានប៊ិចេខៀវទាងំ 4 េដីម ៖
n(A) =C4

7 = 35 =⇒ P(A) =
35

495
=

7
99

ដូចេនះ ៖ P(A) =
7

99

ខ ចាប់បានេខៀវ 3 និង្រកហម 1 ៖
n(B) =C3

7 ×C1
5 = 35×5 = 175

=⇒ P(B) =
175
495

=
35
99

ដូចេនះ ៖ P(B) =
35
99

គ យ៉ាងតិចបានប៊ិច្រកហម 1 េដីម ៖
្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយគឺចាប់បានេខៀវទាងំ 4 (A) ៖

P(C) = 1−P(A) = 1− 7
99

=
92
99

ដូចេនះ ៖ P(C) =
92
99

លហំាត់ទី ២៩
ក្នុងេសបងមួយមានឃ្លពីណ៌្រកហម 4 ឃ្លពីណ៌េខ្ម 3 និងឃ្លពីណ៌ស 1 (សរុប 8 ្រគាប់)។ េគចាប់យកឃ្លី 3 ្រពមគា្ន
េដាយៃចដន្យ។
ក «យ៉ាងតិចមានឃ្លពីីរពណ៌្រកហម» ខ «យ៉ាងតិចមានឃ្លពីីរពណ៌ដូចគា្ន » គ «ឃ្លទីាងំបីមានពណ៌ខុស
ៗគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
8 = 56។

ក យ៉ាងតិចមានឃ្លពីីរពណ៌្រកហម (2 ្រក ឬ 3 ្រក) ៖

n(A) =C2
4 ×C1

4 +C3
4 = 6×4+4 = 28

=⇒ P(A) =
28
56

=
1
2

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1
2

គ ឃ្លទីាងំបីមានពណ៌ខុសៗគា្ន (1 ្រក, 1 េខ្ម , 1 ស) ៖

n(C) =C1
4 ×C1

3 ×C1
1 = 4×3×1 = 12
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=⇒ P(C) =
12
56

=
3

14

ដូចេនះ ៖ P(C) =
3

14

ខ យ៉ាងតិចមានពីរពណ៌ដូចគា្ន (ផ្ទុយពីពណ៌ខុសៗគា្ន ) ៖

P(B) = 1−P(C) = 1− 3
14

=
11
14

ដូចេនះ ៖ P(B) =
11
14

លហំាត់ទី ៣០
ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្ស 30 នាកែ់ដលក្នុងេនាះ 14 នាកជ់ានារ ី(16 នាកជ់ាបុរស)។ ក្នុងចំេណាមសិស្សទាងំេនាះ
នារ ី8នាក់ និងបុរស 4នាក់ ជាសិស្សេនក្នុងអេន្តវាសិកដា្ឋ ន។ សិស្សដៃទេទៀតេនេ្រកអេន្តវាសិកដា្ឋ ន។ េគេ្រជីសេរសី
សិស្សមា្ន ក់េដាយៃចដន្យ។ តាង A ៖ «សិស្សេនអេន្តវាសិកដា្ឋ ន» និង B ៖ «សិស្ស្រប�ស»។
ក គណនា្រប�បាបៃន A រចួរក្រប�បាបៃន B។ ខ គណនា្រប�បាប P(B|A)។ គ កំណត់្រប�បាបៃន្រពឹត្តិ
ការណ៍ A∩B។

ដំេណាះ្រសាយ

សរុបសិស្ស n(S) = 30។សិស្សេនអេន្តវាសិកដា្ឋ ន ៖ n(A) =
8+4 = 12។
ក គណនា្រប�បាប P(A) និង P(B) ៖

P(A) =
12
30

=
2
5

, P(B) =
16
30

=
8
15

ដូចេនះ ៖ P(A) =
2
5
, P(B) =

8
15

ខ គណនា P(B|A) ៖
ក្នុងចំេណាមសិស្សអេន្តវាសិកដា្ឋ ន 12នាក់ មាន្រប�ស 4នាក់
៖

P(B|A) = n(A∩B)
n(A)

=
4

12
=

1
3

ដូចេនះ ៖ P(B|A) = 1
3

គ កំណត់្រប�បាបៃន A∩B ៖
មានសិស្ស្រប�សេនអេន្តវាសិកដា្ឋ ន 4 នាក់ ៖

P(A∩B) =
4

30
=

2
15

ដូចេនះ ៖ P(A∩B) =
2

15

លហំាត់ទី ៣១
្រគ�មា្ន ក់េធ្វីសំណួរផា្ទ ល់មាត់េដាយឱ្យសិស្សចាប់េឆា្ន តយកសំណួរមួយក្នុងចំេណាមសំណួរពីជគណិត 3 សំណួរ និង
ធរណីមា្រត 2សំណួរ។ សុខជាសិស្សចូលចិត្តេរៀនែតពីជគណិត។ េតសុីខមានសំណាងប៉ុនា្ម នភាគរយចាប់បានសំណួរ
ពីជគណិត និងប៉ុនា្ម នភាគរយចាប់បានសំណួរធរណីមា្រត?

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនសំណួរសរុប ៖ 3+2 = 5 សំណួរ។ ក សំណាងចាប់បានសំណួរពីជគណិត ៖

P(ពីជ) = 3
5
= 0.60 = 60%
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ដូចេនះ ៖ 60%

ខ សំណាងចាប់បានសំណួរធរណីមា្រត ៖
P(ធរណី) =

2
5
= 0.40 = 40%

ដូចេនះ ៖ 40%

លហំាត់ទី ៣២
ក្នុងធុងមួយមានប៊ូល 12 ែដលសរេសរេលខពី 1 ដល់ 12។ េគចាប់យកប៊ូល 3 េចញពីធុង្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។ រក
្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក «ប៊ូលទាងំបីមានេលខែចកដាចនឹ់ង 3» ខ «ប៊ូលែតមួយគតម់ានេលខែចកដាចនឹ់ង 3» គ «ប៊ូលមាន
េលខតាមលំដាប់េកីនជាស្វុ ីតនព្វន្ត d = 3» ឃ «ប៊ូលមានេលខបេង្កីតបានស្វុ ីតធរណីមា្រត q = 1

2»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C3
12 = 220។ េលខែចកដាច់នឹង

3 គឺ {3,6,9,12} (4 េលខ)។
េលខមិនែចកដាច់នឹង 3 មាន 8 េលខ។
ក ទាងំបីែចកដាច់នឹង 3 ៖

n(A) =C3
4 = 4 =⇒ P(A) =

4
220

=
1
55

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1

55

ខ ែតមួយគត់ែចកដាច់នឹង 3 ៖
n(B) =C1

4 ×C2
8 = 4×28 = 112

=⇒ P(B) =
112
220

=
28
55

ដូចេនះ ៖ P(B) =
28
55

គ ស្វុ ីតនព្វន្ត d = 3 ៖ (a,a+ 3,a+ 6) ជាមួយ a+ 6 ≤

12 =⇒ a ∈ {1,2,3,4,5,6} (មាន 6 ករណី) ៖

P(C) =
6

220
=

3
110

ដូចេនះ ៖ P(C) =
3

110

ឃ ស្វុ ីតធរណីមា្រត q = 1
2 (លំដាប់ចុះ (4a,2a,a) មាន

a ∈ {1,2,3} គឺ (4,2,1),(8,4,2),(12,6,3)) ៖

P(D) =
3

220

ដូចេនះ ៖ P(D) =
3

220

លហំាត់ទី ៣៣
េគេរសីសិស្សមា្ន កឱ់្យេធ្វជីា្របធាន្រក�ម ក្នុងចំេណាមសិស្ស្រសី 5 នាក់ និងសិស្ស្រប�ស 3 នាក់ (សរុប 8 នាក់)។ រក្រប�
បាបែដល្របធាន្រក�មជាសិស្ស្រសី និងរក្រប�បាបសិស្ស្រប�សជា្របធាន្រក�ម។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C1
8 = 8។ ក ្របធាន្រក�មជាសិស្ស្រសី ៖

n(្រសី) = 5 =⇒ P(្រសី) =
5
8
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ដូចេនះ ៖ P(្រសី) =
5
8

ខ ្របធាន្រក�មជាសិស្ស្រប�ស ៖
n(្រប�ស) = 3 =⇒ P(្រប�ស) =

3
8

ដូចេនះ ៖ P(្រប�ស) =
3
8

លហំាត់ទី ៣៤
េគេធ្វវីញិញ សាហូតប័ណ្ណម្តងមួយសន្លឹកចំនួន 2 ដងេចញពីថង់មួយែដលមានប័ណ្ណេលខ 1,2,3 េដាយហូតេហយីដាក់
ចូលវញិ។
ក សរេសរលំហសំណាក S ្រពឹត្តិការណ៍ A (ហូតេលីកទី 1 បានេលខគូ) និង្រពឹត្តិការណ៍ B (ផលបូកេលខទាងំពីរ
េលីកេស្មីនឹង 5)។ ខ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A និង្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ B។

ដំេណាះ្រសាយ

ក កំណត់សំណំុ ៖
លំហសំណាក ៖

S= {(1,1),(1,2),(1,3),(2,1),(2,2),(2,3),(3,1),(3,2),(3,3)}

=⇒ n(S) = 3×3 = 9។
្រពឹត្តិការណ៍ A (េលីកទី 1 បានេលខគូ {2}) ៖

A = {(2,1),(2,2),(2,3)} =⇒ n(A) = 3

្រពឹត្តិការណ៍ B (ផលបូកេស្មី 5) ៖
B = {(2,3),(3,2)} =⇒ n(B) = 2

ខ រក្រប�បាប ៖

P(A) =
n(A)
n(S)

=
3
9
=

1
3

P(B) =
n(B)
n(S)

=
2
9

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1
3

, P(B) =
2
9

លហំាត់ទី ៣៥
ក្នុងថង់មួយមានឃ្ល្ីរកហម 2 និងឃ្លេីខៀវ 3 (សរុប 5 ្រគាប់)។ េគចាបយ់កឃ្លី 2 េចញពីថង់ម្តងមួយៗេដាយៃចដន្យ។
ក ករណីយកេហយីដាក់ចូលវញិ ៖ រក្រប�បាប «្រកហមមុន និងេខៀវេ្រកាយ» និង «្រកហមមុន ឬេខៀវេ្រកាយ»។
ខ ករណីយកេហយីមិនដាកចូ់លវញិ ៖ រក្រប�បាប «្រកហមមុន និងេខៀវេ្រកាយ» និង «្រកហមមុន ឬេខៀវេ្រកាយ»។

ដំេណាះ្រសាយ

ក ករណីដាក់ចូលវញិ (n(S) = 5×5 = 25) ៖
• ្រកហមមុន និងេខៀវេ្រកាយ (RK) ៖

P =
2
5
× 3

5
=

6
25

• ្រកហមមុន (R1) ឬេខៀវេ្រកាយ (K2) ៖

P=P(R1)+P(K2)−P(R1∩K2)=
2
5
+

3
5
− 6

25
=

19
25

ដូចេនះ ៖ 6
25

និង 19
25

ខ ករណីមិនដាក់ចូលវញិ (n(S) = 5×4 = 20) ៖
• ្រកហមមុន និងេខៀវេ្រកាយ ៖

P =
2
5
× 3

4
=

6
20

=
3
10
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• ្រកហមមុន ឬេខៀវេ្រកាយ ៖
P =

2
5
+

3
5
− 3

10
= 1− 3

10
=

7
10

ដូចេនះ ៖ 3
10

និង 7
10

លហំាត់ទី ៣៦
េគេ្រជីសេរសីសិស្ស 2 នាកក់្នុងចំេណាមសិស្ស្រសី 4 នាក់ និងសិស្ស្រប�ស 5 នាក់ (សរុប 9 នាក់)។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក ្រសីជា្របធាន្រក�ម ខ ្រប�សទាងំ 2 ជាតំណាង្រក�ម គ ្រសីជា្របធាន និង្រប�សជាអនុ្របធាន ឃ
យ៉ាងតិចមានសិស្ស្រសីមា្ន ក់ជាតំណាង្រក�ម

ដំេណាះ្រសាយ

ក ្រសីជា្របធាន (េរសីមា្ន ក់ជា្របធានក្នុងចំេណាម 9 នាក់)
៖

P =
4
9

ដូចេនះ ៖ P =
4
9

ខ ្រប�សទាងំ 2 ជាតំណាង្រក�ម (n(S) =C2
9 = 36) ៖

n(B) =C2
5 = 10 =⇒ P(B) =

10
36

=
5
18

ដូចេនះ ៖ P(B) =
5

18

គ ្រសីជា្របធាន និង្រប�សជាអនុ្របធាន (n(S) = A2
9 = 72)

៖

n(C) = 4×5 = 20 =⇒ P(C) =
20
72

=
5

18

ដូចេនះ ៖ P(C) =
5

18

ឃ យ៉ាងតិចមានសិស្ស្រសីមា្ន ក់ ៖

P(D) = 1−P(្រប�សទាងំ ២) = 1− 5
18

=
13
18

ដូចេនះ ៖ P(D) =
13
18

លហំាត់ទី ៣៧
ក្នុងថង់មួយមានឃ្ល្ីរកហម 4 និងឃ្លេីខៀវ 6 (សរុប 10 ្រគាប់)។ េគចាប់យកឃ្លី 2 ្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។
ក រក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្ល្ីរកហមទាងំពីរ។ ខ រក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លេីខៀវទាងំពីរ។ គ រក្រប�បាប
ែដលចាប់បានឃ្លី 2 មានពណ៌ដូចគា្ន ។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C2
10 = 45។

ក ្រកហមទាងំពីរ ៖

n(A) =C2
4 = 6 =⇒ P(A) =

6
45

=
2

15

ដូចេនះ ៖ P(A) =
2

15

ខ េខៀវទាងំពីរ ៖

n(B) =C2
6 = 15 =⇒ P(B) =

15
45

=
1
3

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1
3
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គ ឃ្លទីាងំពីរមានពណ៌ដូចគា្ន ៖
P(C) = P(A)+P(B) =

2
15

+
5

15
=

7
15

ដូចេនះ ៖ P(C) =
7

15

លហំាត់ទី ៣៨
ក្នុង្របអប់ A មានសំបុ្រត 5 សន្លឹក ចុះេលខពី 1 ដល់ 5។ ្របអប់ B មានសំបុ្រត 3 សន្លឹក ចុះេលខពី 4 ដល់ 6។ េគ
ចាប់យកសំបុ្រត 1 សន្លឹកេចញពី្របអប់នីមួយៗេដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបែដលសំបុ្រតទាងំពីរ ៖
ក មានេលខដូចគា្ន ខ មានេលខខុសគា្ន គ មានផលបូកេលខជាចំនួនេសស

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) = 5×3 = 15។
ក មានេលខដូចគា្ន ៖ គឺ (4,4) និង (5,5) (2 ករណី) ៖

P(A) =
2

15

ដូចេនះ ៖ P(A) =
2

15

ខ មានេលខខុសគា្ន ៖

P(B) = 1−P(A) = 1− 2
15

=
13
15

ដូចេនះ ៖ P(B) =
13
15

គ ផលបូកេលខជាចំនួនេសស (េសស+ គូ ឬ គូ+ េសស)
៖
A មាន 3 េសស {1,3,5} និង 2 គូ {2,4}។
B មាន 1 េសស {5} និង 2 គូ {4,6}។
n(C) = 3×2+2×1 = 6+2 = 8 ករណី ៖

P(C) =
8
15

ដូចេនះ ៖ P(C) =
8

15

លហំាត់ទី ៣៩
េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់ចំនួន 2 ដង។
ក រក្រប�បាបែដលេបាះបានេលខទាងំពីរេលីកខុសគា្ន ។ ខ រក្រប�បាបែដលេបាះបានេលខទាងំពីរេលីកជាេលខគូ។
គ រក្រប�បាបែដលេបាះបានេលខទាងំពីរេលីកខុសគា្ន និងជាេលខគូ។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) = 6×6 = 36។
ក េលខទាងំពីរេលីកខុសគា្ន ៖
េលខដូចគា្ន មាន 6 ករណី ៖

P(A) = 1− 6
36

=
30
36

=
5
6

ដូចេនះ ៖ P(A) =
5
6

ខ េលខទាងំពីរេលីកជាេលខគូ {2,4,6} ៖

n(B) = 3×3 = 9 =⇒ P(B) =
9

36
=

1
4

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1
4

គ ខុសគា្ន ផង និងជាេលខគូផង ៖

n(C) = 3×2 = 6 =⇒ P(C) =
6

36
=

1
6
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ដូចេនះ ៖ P(C) =
1
6

លហំាត់ទី ៤០
េគបេង្កីតេលខសមា្ង ត់របស់េសាេដាយចំនួនែដលមានេលខ 4 ខ្ទង់ ខុសពីេលខ 0 (េ្រជីសពី {1,2, . . . ,9})។
ក េតីេគអាចបេង្កីតេលខសមា្ង តេ់នះបានប៉ុនា្ម នែបប? ខ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ ៖ (a) េលខសមា្ង តជ់ាចំនួន
គូ, (b) ទាងំ 4 ខ្ទង់ជាេលខគូ, (c) មានេលខ 1 ែតម្តងគត់, (d) ទាងំ 4 ខ្ទង់ខុសៗគា្ន ។

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនេលខសមា្ង ត់អាចបេង្កីតបាន ៖
ខ្ទង់នីមួយៗមាន 9 ជេ្រមីស ៖

N = 94 = 6561 រេបៀប

ដូចេនះ ៖ 6561 រេបៀប

ខ គណនា្រប�បាប ៖
• (a) េលខសមា្ង ត់ជាចំនួន គូ (ខ្ទង់ ចុងេ្រកាយគូ មាន 4
ជេ្រមីស {2,4,6,8}) ៖

P =
9×9×9×4

94 =
4
9

• (b) ទាងំ 4 ខ្ទង់ជាេលខគូ ៖

P =
44

94 =
256

6561

• (c) មានេលខ 1 ែតម្តងគត់ ៖

n =C1
4 ×1×83 = 2048 =⇒ P =

2048
6561

• (d) ទាងំ 4 ខ្ទង់ខុសៗគា្ន ៖

P =
A4

9
94 =

9×8×7×6
6561

=
3024
6561

=
112
243

លហំាត់ទី ៤១
េគេរសីសិស្ស 8 នាក់េដាយៃចដន្យក្នុងចំេណាមសិស្ស្រប�ស 9 នាក់ និងសិស្ស្រសី 11 នាក់ (សរុប 20 នាក់) េទ
សមា្ភ សន៍។
ក េតីេគអាចេរៀបសិស្សបានប៉ុនា្ម នរេបៀបខុសៗគា្ន ? ខ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖ (a) «្រក�មសិស្សទាងំ 8
នាក់មានសុទ្ធែតសិស្ស្រសី», (b) «ក្នុង្រក�មមានសិស្ស្រសី 8 នាក់ និង្រប�ស 3 នាក់»។

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនរេបៀបេរៀបសិស្ស ៖
n(S) =C8

20 =
20!

8!12!
= 125970 រេបៀប

ដូចេនះ ៖ 125970 រេបៀប

ខ គណនា្រប�បាប ៖
• (a) ទាងំ 8 នាក់សុទ្ធែត្រសី ៖

n(A)=C8
11 = 165 =⇒ P(A)=

165
125970

=
11

8398
≈ 0.0013

• (b) មាន្រសី 8 នាក់ និង្រប�ស 3 នាក់ ៖
េដាយសារេគេ្រជីសេរសីសិស្សែត 8 នាក់គត់ មិនអាចមាន
សរុប 11 នាក់បានេឡយី ៖

P(B) = 0

ដូចេនះ ៖ P(A) =
11

8398
≈ 0.0013 , P(B) = 0



192 ដំេណាះ្រសាយ េមេរៀនទី ១
ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
េម
េរៀ
នទ
ី១

លហំាត់ទី ៤២
េគេរៀបចេំឆា្ន ត 150 សន្លឹកេដីម្បលីកឱ់្យអសមុ់នេពលេចញេផ្ទ�ង ែដលក្នុងេនាះមានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់ 5 សន្លឹក (ខុស 145

សន្លឹក)។ មនុស្សមា្ន ក់ទិញេឆា្ន ត 10 សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក គា្ម ន្រត�វរងា្វ ន់េសាះ ខ ្រត�វរងា្វ ន់យ៉ាងតិច 1 សន្លឹក គ ្រត�វរងា្វ ន់ 3 សន្លឹកគត់

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C10
150។

ក គា្ម ន្រត�វរងា្វ ន់េសាះ (ទាងំ 10 សន្លឹកសុទ្ធែតខុស) ៖

P(A) =
C10

145

C10
150

≈ 0.7073

ដូចេនះ ៖ P(A)≈ 0.7073

ខ ្រត�វរងា្វ ន់យ៉ាងតិច 1 សន្លឹក ៖
P(B) = 1−P(A) = 1−0.7073 = 0.2927

ដូចេនះ ៖ P(B)≈ 0.2927

គ ្រត�វរងា្វ ន់ 3 សន្លឹកគត់ ៖

P(C) =
C3

5 ×C7
145

C10
150

≈ 0.0044

ដូចេនះ ៖ P(C)≈ 0.0044

លហំាត់ទី ៤៣
ក្នុងថង់មួយមានអក្សរ 10 តួ a,b,c,d,e, f ,g,h, i, j (មាន្រសៈ 3 គឺ {a,e, i} និងព្យញ្ជនៈ 7)។ េគចាបយ់កអក្សរ 4 តួ
្រពមគា្ន េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក គា្ម នបាន្រសៈមួយេសាះ ខ បាន្រសៈែតមួយគត់ គ បាន្រសៈែត 2 គត់ ឃ យ៉ាងតិចណាសប់ាន
្រសៈមួយ

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C4
10 = 210។

ក គា្ម នបាន្រសៈេសាះ (បានព្យញ្ជនៈទាងំ 4) ៖

n(A) =C4
7 = 35 =⇒ P(A) =

35
210

=
1
6

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1
6

ខ បាន្រសៈែតមួយគត់ ៖

n(B)=C1
3 ×C3

7 = 3×35= 105 =⇒ P(B)=
105
210

=
1
2

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1
2

គ បាន្រសៈែត 2 គត់ ៖

n(C)=C2
3 ×C2

7 = 3×21= 63 =⇒ P(C)=
63

210
=

3
10

ដូចេនះ ៖ P(C) =
3

10

ឃ យ៉ាងតិចណាស់បាន្រសៈមួយ ៖

P(D) = 1−P(A) = 1− 1
6
=

5
6

ដូចេនះ ៖ P(D) =
5
6
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លហំាត់ទី ៤៤
េគេបាះកាក់មួយ និង្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់្រពមគា្ន ។ ចូរកំណត់ ៖
ក សកម្មភាពែដលជាពិេសាធន៍ៃចដន្យ និងជាវញិញ សា។ ខ លំហសំណាក S និង្រពឹត្តិការណ៍ A («េបាះកាក់
បានខាងរូប H»), B («េបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់បានេលខ 4»)។ គ រក្រប�បាប្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយនឹង A, ផ្ទុយនឹង B

និងផលគុណ A និង B។

ដំេណាះ្រសាយ

ក កំណត់សកម្មភាព ៖
• ពិេសាធន៍ៃចដន្យ ៖ ការេបាះកាកម់ួយ និង្រគាបឡុ់កឡាក់
មួយ្រពមគា្ន ។
• វញិញ សា ៖ ការអនុវត្តជាក់ែស្តងម្តងៗៃនការេបាះេនះ។

ខ លំហសំណាក និង្រពឹត្តិការណ៍ ៖
S= {H1,H2,H3,H4,H5,H6,T 1,T 2,T 3,T 4,T 5,T 6} =⇒
n(S) = 12។
A = {H1,H2,H3,H4,H5,H6} =⇒ n(A) = 6 =⇒
P(A) = 6

12 = 1
2។

B = {H4,T 4} =⇒ n(B) = 2 =⇒ P(B) = 2
12 = 1

6។

គ គណនា្រប�បាប ៖

P(A) = 1−P(A) = 1− 1
2
=

1
2

P(B) = 1−P(B) = 1− 1
6
=

5
6

េដាយ A និង B ឯករាជ្យគា្ន ៖

P(A∩B) = P(A)×P(B) =
1
2
× 1

6
=

1
12

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1
2
, P(B) =

5
6
, P(A∩B) =

1
12
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េមេរៀនទី ២ ៖ ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និង្រទឹស្ដបីទៃបេយស

តារាងចេម្លើយសណួំរពហុេ្រជើសេរ ើស (MCQ 100) — េមេរៀនទី ២
ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ
១ គ ២១ គ ៤១ គ ៦១ គ ៨១ គ
២ ខ ២២ ខ ៤២ ខ ៦២ ខ ៨២ ខ
៣ ក ២៣ ក ៤៣ ក ៦៣ ក ៨៣ ក
៤ ឃ ២៤ ឃ ៤៤ ឃ ៦៤ ឃ ៨៤ ឃ
៥ គ ២៥ គ ៤៥ គ ៦៥ ឃ ៨៥ គ
៦ ខ ២៦ ខ ៤៦ ខ ៦៦ ខ ៨៦ ខ
៧ ក ២៧ ក ៤៧ ក ៦៧ ក ៨៧ ក
៨ ឃ ២៨ ឃ ៤៨ ឃ ៦៨ ក ៨៨ ឃ
៩ គ ២៩ គ ៤៩ គ ៦៩ គ ៨៩ គ
១០ ខ ៣០ ខ ៥០ ខ ៧០ ខ ៩០ ខ
១១ ក ៣១ ក ៥១ ក ៧១ ក ៩១ ក
១២ ឃ ៣២ ឃ ៥២ ឃ ៧២ ឃ ៩២ ឃ
១៣ គ ៣៣ គ ៥៣ គ ៧៣ គ ៩៣ គ
១៤ ខ ៣៤ ខ ៥៤ ខ ៧៤ ខ ៩៤ ខ
១៥ ក ៣៥ ក ៥៥ ក ៧៥ ក ៩៥ ក
១៦ ឃ ៣៦ ឃ ៥៦ ឃ ៧៦ ឃ ៩៦ ឃ
១៧ គ ៣៧ គ ៥៧ គ ៧៧ គ ៩៧ គ
១៨ ខ ៣៨ ខ ៥៨ ខ ៧៨ ខ ៩៨ ខ
១៩ ក ៣៩ ក ៥៩ ក ៧៩ ក ៩៩ ក
២០ ឃ ៤០ ឃ ៦០ ឃ ៨០ ឃ ១០០ ឃ
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ដំេណាះ្រសាយលម្អិតៃនលហំាត់អនុវត្តន៍

លហំាត់ទី ១
េគហូតេបៀរមួយសន្លឹកេដាយៃចដន្យេចញពីហូ៊េបៀរ 52 សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលហូតបាន ៖
ក សន្លឹកអាត់ ខ សន្លឹក្រកហម គ សន្លឹកអាត់ ឬ្រកហម ឃ មិនែមនអាត់ និងមិនែមន្រកហម

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) = 52។
ក សន្លឹកអាត់មាន 4 សន្លឹក ៖

P(A) =
4

52
=

1
13

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1

13

ខ សន្លឹក្រកហមមាន 26 សន្លឹក ៖

P(B) =
26
52

=
1
2

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1
2

គ សន្លឹកអាត់ ឬ្រកហម (A∪B) ៖
មានអាត់្រកហម 2 សន្លឹក (A∩B) ៖

P(A∪B) = P(A)+P(B)−P(A∩B)

=
4

52
+

26
52

− 2
52

=
28
52

=
7
13

ដូចេនះ ៖ P(A∪B) =
7

13

ឃ មិនែមនអាត់ និងមិនែមន្រកហម ៖

P = 1−P(A∪B) = 1− 7
13

=
6

13

ដូចេនះ ៖ P =
6

13

លហំាត់ទី ២
ថង់មួយមានឃ្លី 10 ចុះេលខពី 0 េទ 9។ េគចាប់យកឃ្លមីួយេដាយៃចដន្យ។ ចូរកំណត់ ៖
ក លំហសំណាក S និង្រពឹត្តិការណ៍ ៖ (a) «ចាប់បានឃ្លមីានេលខជាពហុគុណៃន 3», (b) «ចាប់បានឃ្លមីានេលខ
ធំជាង 5»។ ខ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A,B,A∩B និង A∪B។

ដំេណាះ្រសាយ

ក កំណត់សំណំុ ៖
S = {0,1,2,3,4,5,6,7,8,9} =⇒ n(S) = 10។
A = {0,3,6,9} =⇒ n(A) = 4។
B = {6,7,8,9} =⇒ n(B) = 4។

ខ គណនា្រប�បាប ៖

P(A) =
4

10
=

2
5

, P(B) =
4

10
=

2
5

A∩B = {6,9} =⇒ n(A∩B) = 2 ៖

P(A∩B) =
2

10
=

1
5

តាមរូបមន្តផលបូក្រប�បាប ៖
P(A∪B) = P(A)+P(B)−P(A∩B)

=
4

10
+

4
10

− 2
10

=
6

10
=

3
5
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ដូចេនះ ៖ P(A∪B) =
3
5

លហំាត់ទី ៣
ថង់មួយមានឃ្លេីខៀវ 7 និងឃ្លសី 3 (សរុប 10 ្រគាប់)។ េគចាបយ់កឃ្លមី្តង 3 េដាយៃចដន្យែតម្តងគត់។ រក្រប�បាបែដល
ចាប់បាន ៖
ក ឃ្លេីខៀវ 2 និងឃ្លសី 1 ខ ឃ្លេីខៀវទាងំ 3 គ ឃ្លសីទាងំ 3

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖

n(S) =C3
10 =

10×9×8
3×2×1

= 120

ក េខៀវ 2 និងស 1 ៖

n(A) =C2
7 ×C1

3 = 21×3 = 63

=⇒ P(A) =
63

120
=

21
40

ដូចេនះ ៖ P(A) =
21
40

ខ េខៀវទាងំ 3 ៖

n(B) =C3
7 = 35 =⇒ P(B) =

35
120

=
7

24

ដូចេនះ ៖ P(B) =
7

24

គ សទាងំ 3 ៖

n(C) =C3
3 = 1 =⇒ P(C) =

1
120

ដូចេនះ ៖ P(C) =
1

120

លហំាត់ទី ៤
ក្នុង្របអប់មួយមាន្រកដាសបត់ជាសន្លឹកេឆា្ន តចាប់យករងា្វ ន់ 20 សន្លឹក ែដលេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់មាន 12 សន្លឹក ស្រមាប់
សិស្ស 20 នាក់ ចាប់យកមា្ន ក់មួយសន្លឹកបន្តបនា្ទ ប់គា្ន េដាយមិនដាក់ចូលវញិ។ សុខចាប់មុនេគ, េសចាប់ទី២, សន
ចាប់ទី៣។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក សុខចាប់បានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់ ខ េសចាប់បានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់ គ សនចាប់បានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់ ឃ
េតីអ្នកចាប់មុន និងអ្នកចាប់េ្រកាយ អ្នកណាមានសំណាងជាង?

ដំេណាះ្រសាយ

ក សុខចាប់មុនេគ ៖

P(សុខ) = 12
20

=
3
5

ដូចេនះ ៖ P(សុខ) = 3
5

ខ េសចាប់ទី២ (រូបមន្ត្រប�បាបសរុប) ៖

P(េស) =
11
19

(
12
20

)
+

12
19

(
8

20

)
=

228
380

=
3
5

ដូចេនះ ៖ P(េស) =
3
5

គ សនចាប់ទី៣ ៖
តាមលក្ខណៈ្រប�បាបៃនការចាប់បន្តបនា្ទ ប់ េដាយគា្ម នការ
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ជំនួស ៖
P(សន) = 12

20
=

3
5

ដូចេនះ ៖ P(សន) = 3
5

ឃ អ្នកចាប់ មុន និងអ្នកចាប់ េ្រកាយមានសំណាងេស្មីគា្ន
េ្រពាះ្រប�បាប្រត�វរងា្វ ន់គឺ 35 ដូចគា្ន ។

លហំាត់ទី ៥
េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ 2 ្រពមគា្ន មួយពណ៌េខៀវ មួយេទៀតពណ៌្រកហម (n(S) = 36)។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក េលខេចញេលី្រគាបេ់ខៀវេស្មីនឹង 2 ដង ៃនេលខេចញេលី្រគាប្់រកហម ខ ផលបូកេលខ្រគាបឡុ់កឡាកទ់ាងំពីរ
េស្មីនឹង 5

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) = 6×6 = 36។

ក េលខេខៀវ = 2× េលខ្រកហម ៖
គូ (Xេខៀវ,X្រកហម)អាចជា ៖
{(2,1),(4,2),(6,3)} (មាន 3 ករណី) ៖

P(A) =
3

36
=

1
12

ដូចេនះ ៖ P(A) =
1

12

ខ ផលបូកេលខទាងំពីរេស្មី 5 ៖
{(1,4),(2,3),(3,2),(4,1)} (មាន 4 ករណី) ៖

P(B) =
4

36
=

1
9

ដូចេនះ ៖ P(B) =
1
9

លហំាត់ទី ៦
េគេបាះ្រគាបឡុ់កឡាកដូ់ចគា្ន 2 ្រពមគា្ន (n(S) = 36)។ តាង A ៖ «ផលបូកេលខទាងំពីរជាចំនួនគូ» និង B ៖ «គមា្ល ត
រវាងេលខទាងំពីរជាចំនួនគូ»។
ក គណនា P(A),P(B) និង P(A∩B)។ ខ េតី្រពឹត្តិការណ៍ A និង B ទាក់ទងគា្ន ឬមិនទាក់ទងគា្ន ? គ
គណនា P(A|B) និង P(B|A)។

ដំេណាះ្រសាយ

ក គណនា្រប�បាប ៖
• A (ផលបូកគូ) ៖ (គូ, គូ) ឬ (េសស, េសស) ៖

n(A) = 3×3+3×3= 18 =⇒ P(A) =
18
36

=
1
2

• B (គមា្ល តគូ) ៖ ផលដកជាចំនួនគូ លុះ្រតាែតេលខទាងំពីរ
មានភាពគូេសសដូចគា្ន (A = B) ៖

n(B) = 18 =⇒ P(B) =
18
36

=
1
2

• A∩B = A =⇒ P(A∩B) = 18
36 = 1

2។

ខ ពិនិត្យភាពទាក់ទងគា្ន ៖
េដាយ P(A∩B) = 1

2 ̸= P(A)P(B) = 1
4 នាឱំ្យ A និង B ជា

្រពឹត្តិការណ៍ទាក់ទងគា្ន (អា្រស័យគា្ន )។

គ គណនា្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៖

P(A|B) = P(A∩B)
P(B)

=
1/2
1/2

= 1

P(B|A) = P(A∩B)
P(A)

=
1/2
1/2

= 1
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ដូចេនះ ៖ P(A|B) = 1 , P(B|A) = 1

លហំាត់ទី ៧
េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់ 2 ដងបន្តបនា្ទ ប់គា្ន (n(S) = 36)។ េគតាង ៖
A ៖ «ផលបូកេលខែដលេបាះបានជាចំនួនគូ»
B ៖ «េបាះេលីកទី១ បានេលខ 6»
C ៖ «េបាះេលីកទី១ បានេលខធំជាងេលីកទី២»
ក គណនា្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ P(B|A) និង P(C|A)។ ខ េតី ្រពឹត្តិការណ៍ទាងំគូេនះទាក់ទងគា្ន ឬមិន
ទាក់ទងគា្ន ៖ A និង B; A និង C; B និង C?

ដំេណាះ្រសាយ

សំណំុករណី ៖ n(S) = 36។ n(A) = 18 =⇒ P(A) = 1
2។

B = {(6,1), . . . ,(6,6)} =⇒ n(B) = 6,P(B) = 1
6។

A∩B = {(6,2),(6,4),(6,6)} =⇒ n(A∩B) = 3។
n(C) = 36−6

2 = 15 =⇒ P(C) = 15
36 = 5

12។
A∩Cមាន 6ករណី ៖ {(3,1),(5,1),(5,3),(4,2),(6,2),(6,4)}។
ក គណនា្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៖

P(B|A) = n(A∩B)
n(A)

=
3

18
=

1
6

P(C|A) = n(A∩C)

n(A)
=

6
18

=
1
3

ខ ពិនិត្យភាពឯករាជ្យ ៖
• P(B|A) = 1

6 = P(B) =⇒ A,B មិនទាក់ទងគា្ន ។
• P(C|A) = 1

3 ̸= P(C) = 5
12 =⇒ A,C ទាក់ទងគា្ន ។

• B∩C = {(6,1),(6,2),(6,3),(6,4),(6,5)} =⇒ n = 5
៖
P(B∩C) = 5

36 ̸= P(B)P(C) = 5
72 =⇒ B,C ទាក់ទងគា្ន ។

លហំាត់ទី ៨
ថង់មួយមានប៊ូល្រកហម 5 និងប៊ូលេខ្ម 1 (សរុប 6 ្រគាប់)។ េគចាប់យកប៊ូលម្តងមួយៗចំនួន 3 ដងេដាយមិនដាក់
ចូលវញិ។ េគតាង ៖
A ៖ «ប៊ូលេលីកទី១ ពណ៌្រកហម»
B ៖ «ប៊ូលេលីកទី២ ពណ៌្រកហម»
C ៖ «ប៊ូលេលីកទី៣ ពណ៌េខ្ម »
ក គណនា្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ P(A|B),P(C|A∩B),P(A|C)។ ខ េតី្រពឹត្តិការណ៍ A និង C អា្រស័យគា្ន
ឬមិនអា្រស័យគា្ន ? គ េតី្រពឹត្តិការណ៍ A និង B អា្រស័យគា្ន ឬមិនអា្រស័យគា្ន ?

ដំេណាះ្រសាយ

ក គណនា្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៖
• P(A) = 5

6 , P(B) = 5
6។

P(A∩B) = 5
6 ×

4
5 = 4

6 = 2
3 ៖

P(A|B) = P(A∩B)
P(B)

=
2/3
5/6

=
4
5

• បនា្ទ ប់ពីចាប់បាន្រកហម ២ េនសល់ប៊ូល 4 (្រកហម 3,

េខ្ម 1) ៖

P(C|A∩B) =
1
4

• េបីេលីកទី៣ បានេខ្ម េដាយសារមានេខ្ម ែតមួយ េលីកទី១
និងទី២ ្របាកដជា្រកហម ៖

P(A|C) = 1

ខ េដាយ P(A|C) = 1 ̸= P(A) = 5
6 នាឱំ្យ A និង C ជា្រពឹត្តិ
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ការណ៍អា្រស័យគា្ន ។ គ េដាយ P(A|B) = 4
5 ̸= P(A) = 5

6 នាឱំ្យ A និង B ជា្រពឹត្តិ
ការណ៍អា្រស័យគា្ន ។

លហំាត់ទី ៩
េគេបាះ្រគាបឡុ់កឡាក់ 2 ្រគាបខុ់សគា្ន (n(S) = 36)។ រក្រប�បាបែដល្រគាបឡុ់កឡាកម់ួយេចញេលខ 1 េដាយដឹងថា
្រគាប់ឡុកឡាក់ទាងំពីរេចញេលខខុសគា្ន ។

ដំេណាះ្រសាយ

តាង E ៖ «្រគាប់ទាងំពីរេចញេលខខុសគា្ន » ៖
ករណីេលខដូចគា្ន មាន 6 ករណី ៖

n(E) = 36−6 = 30

តាង A ៖ «មាន្រគាប់មួយេចញេលខ 1»។
ករណីក្នុង E ែដលមានេលខ 1 គឺ ៖

(1,2),(1,3),(1,4),(1,5),(1,6)

(2,1),(3,1),(4,1),(5,1),(6,1)

មានសរុប 5+5 = 10 ករណី។

តាមនិយមន័យ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៖

P(A|E) = n(A∩E)
n(E)

=
10
30

=
1
3

ដូចេនះ ៖ P =
1
3

លហំាត់ទី ១០
ក្នុងថង់មួយមានឃ្លី 6 ្រគាប់ ៖ ឃ្លី 3 មានេលខ 1, ឃ្លី 2 មានេលខ 2, និងឃ្លី 1 មានេលខ 3។ េគចាបយ់កឃ្លី 2 ្រពមគា្ន
េដាយៃចដន្យ។
ក កំណតល់ំហសំណាក S និងគណនា្រប�បាបៃនលទ្ធផលនីមួយៗ។ ខ គណនា្រប�បាប ៖ យកបានឃ្លី 2 មាន
េលខខុសគា្ន , យកបានឃ្លីេលខ 1 ែត 1 គត់, យកបានឃ្លីេលខ 1 យ៉ាងតិចម្តង។ គ គណនា្រប�បាបែដលឃ្លី
យកេចញមានផលបូកេលខេស្មីនឹង 4។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C2
6 = 15។

ក ្រប�បាបៃនលទ្ធផលនីមួយៗ ៖
• P({1,1}) = C2

3
15 = 3

15 = 1
5

• P({1,2}) = C1
3C1

2
15 = 6

15 = 2
5

• P({1,3}) = C1
3C1

1
15 = 3

15 = 1
5

• P({2,2}) = C2
2

15 = 1
15

• P({2,3}) = C1
2C1

1
15 = 2

15

ខ គណនា្រប�បាប ៖

• េលខខុសគា្ន ៖ 1− 3+1
15 = 11

15

• េលខ 1 ែតមួយគត់ ៖ 6+3
15 = 9

15 = 3
5

• េលខ 1 យ៉ាងតិចម្តង ៖ 1− C2
3

15 = 1− 3
15 = 4

5

គ ផលបូកេស្មី 4 ({1,3} ឬ {2,2}) ៖

P =
3

15
+

1
15

=
4

15

ដូចេនះ ៖ P =
4

15
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លហំាត់ទី ១១
េគេរៀបចំេឆា្ន ត 150 សន្លឹកេដីម្បលីក់ឱ្យអស់មុនេពលេចញេផ្ទ�ង ែដលក្នុងេនាះមានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់ 7 សន្លឹក។
ក េបីទិញេឆា្ន ត 1 សន្លឹក េតី្រប�បាប្រត�វរងា្វ ន់េស្មីនឹងប៉ុនា្ម ន? ខ េបីទិញេឆា្ន ត 2 សន្លឹក រក្រប�បាបែដល្រត�វ
រងា្វ នយ៉់ាងតិច 1 សន្លឹក? គ ឧបមាថាក្នុងេឆា្ន ត 150 សន្លឹក មានេឆា្ន ត្រត�វរងា្វ ន់ 1

10 (15 សន្លឹក)។ េបទិីញ 15

សន្លឹក េតី្របាកដក្នុងចិត្តថា្រត�វរងា្វ ន់ឬេទ? រក្រប�បាប្រត�វយ៉ាងតិច 3 សន្លឹក។

ដំេណាះ្រសាយ

ក ទិញ 1 សន្លឹក ៖

P =
7

150

ដូចេនះ ៖ P =
7

150

ខ ទិញ 2 សន្លឹក (n(S) =C2
150 = 11175) ៖

គា្ម ន្រត�វរងា្វ ន់េសាះ ៖

P0 =
C2

143

C2
150

=
10153
11175

≈ 0.9085

=⇒ P(≥ 1) = 1−0.9085 = 0.0915 ≈ 0.091

ដូចេនះ ៖ P ≈ 0.091

គ ទិញ 15 សន្លឹក មិន្របាកដក្នុងចិត្តថាពិតជា្រត�វ រងា្វ ន់
100% េទ េ្រពាះការចាប់ជាលក្ខណៈៃចដន្យ េហយីអាចចាប់
ប៉ះសន្លឹកមិន្រត�វទាងំអស់ (្រប�បាបមិន្រត�វេសាះ≈ (0.9)15 ≈
20.6%)។
្រប�បាប្រត�វយ៉ាងតិច 3 សន្លឹក ៖

P(X ≥ 3) = 1− [P(0)+P(1)+P(2)]≈ 0.184

ដូចេនះ ៖ P(X ≥ 3)≈ 0.184

លហំាត់ទី ១២
ក្នុងកម្មវធីិ្របឡងមួយ ្រគ�ឱ្យសំណួរេ្រតៀមេទសិស្ស 100 សំណួរ។ សិស្សមា្ន ក់ៗ្រត�វចាប់យកសំណួរ 3 េដាយៃចដន្យ
េដីម្បេីឆ្លីយ។ សិស្ស A េរៀបចំេដាះ្រសាយចេម្លីយបាន 1

4 ៃនសំណួរទាងំអស់ (25 សំណួរេចះ, 75 សំណួរមិនេចះ)។
រក្រប�បាបែដលសិស្ស A ចាប់បានសំណួរែដលបានេ្រតៀម ៖
ក 3 សំណួរ ខ 2 សំណួរ គ គា្ម នបានសំណួរែដលេ្រតៀមមួយេសាះ ឃ យ៉ាងតិច 1 សំណួរ

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖

n(S) =C3
100 =

100×99×98
6

= 161700

ក បានេ្រតៀមទាងំ 3 សំណួរ ៖

P(A) =
C3

25

C3
100

=
2300

161700
=

23
1617

≈ 0.0142

ដូចេនះ ៖ P(A)≈ 0.0142

ខ បានេ្រតៀម 2 សំណួរ ៖

P(B)=
C2

25 ×C1
75

C3
100

=
300×75
161700

=
75

539
≈ 0.1391

ដូចេនះ ៖ P(B)≈ 0.1391

គ គា្ម នបានេ្រតៀមេសាះ ៖

P(C) =
C3

75

C3
100

=
67525

161700
≈ 0.4176

ដូចេនះ ៖ P(C)≈ 0.4176
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ឃ យ៉ាងតិចបានេ្រតៀម 1 សំណួរ ៖
P(D) = 1−P(C) = 1−0.4176 = 0.5824

ដូចេនះ ៖ P(D)≈ 0.5824

លហំាត់ទី ១៣
េគចាប់េបៀមួយៃដមាន 8 សន្លឹកេចញពីហូ៊េបៀ 52 សន្លឹក។ រក្រប�បាបែដលេបៀក្នុងៃដមាន ៖
ក សន្លឹកជួងែត 2 ខ សន្លឹកការ ៉ូ 2 និងសន្លឹកអាត់ 1 គ សន្លឹកការ ៉ូ 3 និងសន្លឹកេស្តច 2 សន្លឹក

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C8
52។

ក សន្លឹកជួងែត 2 (ជួង 2 ក្នុង 13, មិនែមនជួង 6 ក្នុង 39)
៖

P =
C2

13 ×C6
39

C8
52

ដូចេនះ ៖ P =
C2

13C6
39

C8
52

ខ សន្លឹកការ ៉ូ 2 និងសន្លឹកអាត់ 1 ៖
• េបីមានអាត់ការ ៉ូ (1 សន្លឹក) ៖ ការ ៉ូដៃទ 1, មិនែមនអាត់/

ការ ៉ូ 6 ៖ C1
12 ×C6

36

• េបីគា្ម នអាត់ការ ៉ូ ៖ ការ ៉ូ 2, អាត់ េផ្សង 1, ដៃទ 5 ៖
C2

12 ×C1
3 ×C5

36

P =
C1

12C6
36 +3C2

12C5
36

C8
52

គ សន្លឹកការ ៉ូ 3 និងសន្លឹកេស្តច 2 ៖
បំែបកតាមករណីមាន ឬគា្ម នេស្តចការ ៉ូ ៖

P =
C2

12C1
3C4

36 +C3
12C2

3C3
36

C8
52

លហំាត់ទី ១៤
ក្នុងចំេណាមសិស្ស 30 នាក់ មាន 20 នាក់ចូលចិត្តអានទស្សនាវដ្តីកីឡា (A), 14 នាក់ចូលចិត្តេលងកីឡាផា្ទ ល់ (B),
និង 8 នាក់ចូលចិត្តទាងំពីរ (A∩B)។ ្រគ�សួរសិស្ស 6 នាក់េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖
ក «សិស្សទាងំ 6 នាក់ចូលចិត្តេលងកីឡា ឬអានទស្សនាវដ្តីកីឡា» ខ «គា្ម នសិស្សណាមា្ន ក់ចូលចិត្តេលង
កីឡា» គ «មានសិស្សមា្ន ក់គត់ចូលចិត្តេលងកីឡា»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) = C6
30 = 593775។ n(A∪B) =

20+14−8 = 26 នាក់។
សិស្សចូលចិត្តេលងកីឡាមាន 14 នាក់; មិនេលងកីឡាមាន
16 នាក់។
ក សិស្សទាងំ 6 ចូលចិត្តេលង ឬអាន (A∪B) ៖

P =
C6

26

C6
30

=
230230
593775

≈ 0.3877

ដូចេនះ ៖ P ≈ 0.3877

ខ គា្ម នសិស្សណាចូលចិត្តេលងកីឡា (េរសីពី 16 នាក់) ៖

P =
C6

16

C6
30

=
8008

593775
≈ 0.0135

ដូចេនះ ៖ P ≈ 0.0135

គ មានសិស្សមា្ន ក់គត់ចូលចិត្តេលងកីឡា ៖

P =
C1

14 ×C5
16

C6
30

=
14×4368

593775
≈ 0.1030

ដូចេនះ ៖ P ≈ 0.1030
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លហំាត់ទី ១៥
េគហូតយកេបៀ 1 សន្លឹកេចញពីហូ៊េបៀ 52 សន្លឹក។ េគតាង្រពឹត្តិការណ៍ ៖
C ៖ «ហូតេបៀបានសន្លឹកកឺ»
F ៖ «ហូតេបៀបានសន្លឹកេស្តច»
D ៖ «ហូតេបៀបានសន្លឹក្រកមំុ ឬប៊ិច»
ក េតី្រពឹត្តិការណ៍ C និង F អា្រស័យគា្ន ឬេទ? ខ គណនា P(C|F)។ េតី្រពឹត្តិការណ៍ C និង F អា្រស័យគា្ន
ឬេទ?

ដំេណាះ្រសាយ

ក្នុងហូ៊េបៀ 52 សន្លឹក ៖ n(C) = 13 =⇒ P(C) = 13
52 = 1

4។
n(F) = 4 =⇒ P(F) = 4

52 = 1
13។

C∩F (េស្តចកឺ) មាន 1 សន្លឹក ៖

P(C∩F) =
1

52

ក ពិនិត្យផលគុណ្រប�បាប ៖

P(C)×P(F) =
1
4
× 1

13
=

1
52

= P(C∩F)

នាឱំ្យC និង F ជា្រពឹត្តកិារណ៍ឯករាជ្យគា្ន (មិនអា្រស័យគា្ន )។

ខ គណនា្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៖

P(C|F) =
P(C∩F)

P(F)
=

1/52
1/13

=
1
4

េដាយ P(C|F) = P(C) = 1
4 បញ្ជ ក់េឡងីវញិថា C និង F

មិនអា្រស័យគា្ន (ឯករាជ្យគា្ន )។

លហំាត់ទី ១៦
េគមាន្របអបពី់រ ៖ ្របអបទី់១ មានឃ្លពីណ៌ស 2 ្រគាប់ េខ្ម 3 ្រគាប់; ្របអបទី់២ មានឃ្លពីណ៌ស 3 ្រគាប់ េខ្ម 4 ្រគាប់។
េគេ្រជីសេរសី្របអប់មួយេដាយៃចដន្យ រចួចាប់យកឃ្លមីួយេចញពី្របអប់េនាះ។
ក រក្រប�បាបែដលចាប់បានឃ្លពីណ៌ស (តាមរូបមន្ត្រប�បាបសរុប)។ ខ រក្រប�បាបែដលឃ្លេីនាះយកេចញពី្របអប់
ទី១ េដាយដឹងថាជាឃ្លពីណ៌េខ្ម (្រទឹស្ដីបទៃបេយស)។

ដំេណាះ្រសាយ

តាង B1,B2 ៖ េ្រជីសបាន្របអប់ទី១, ទី២ ៖

P(B1) = P(B2) =
1
2

តាងW ៖ «ចាប់បានឃ្លសី», K ៖ «ចាប់បានឃ្លេីខ្ម »។
P(W |B1) =

2
5 , P(K|B1) =

3
5។

P(W |B2) =
3
7 , P(K|B2) =

4
7។

ក តាមរូបមន្ត្រប�បាបសរុប ៖
P(W ) = P(W |B1)P(B1)+P(W |B2)P(B2)

=

(
2
5

)(
1
2

)
+

(
3
7

)(
1
2

)
=

1
5
+

3
14

=
29
70

ដូចេនះ ៖ P(W ) =
29
70

ខ តាម្រទឹស្ដីបទៃបេយស ៖

P(K) = 1−P(W ) = 1− 29
70

=
41
70

P(B1|K)=
P(K|B1)P(B1)

P(K)
=

3
5 ×

1
2

41
70

=
21
41

≈ 0.512

ដូចេនះ ៖ P(B1|K) =
21
41

≈ 0.512
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េមេរៀនទី ៣ ៖ អេថរៃចដន្យ និងបំែណងែចក្រប�បាប

តារាងចេម្លើយសណួំរពហុេ្រជើសេរ ើស (MCQ 100) — េមេរៀនទី ៣
ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ ល.រ ចេម្លីយ
១ គ ២១ គ ៤១ គ ៦១ គ ៨១ គ
២ ខ ២២ ខ ៤២ ខ ៦២ ខ ៨២ ខ
៣ ក ២៣ ក ៤៣ ក ៦៣ ក ៨៣ ក
៤ ឃ ២៤ ឃ ៤៤ ឃ ៦៤ ឃ ៨៤ ឃ
៥ គ ២៥ គ ៤៥ គ ៦៥ គ ៨៥ គ
៦ ខ ២៦ ខ ៤៦ ខ ៦៦ ខ ៨៦ ខ
៧ ក ២៧ ក ៤៧ ក ៦៧ ក ៨៧ ក
៨ ឃ ២៨ ឃ ៤៨ ឃ ៦៨ ឃ ៨៨ ឃ
៩ គ ២៩ គ ៤៩ គ ៦៩ គ ៨៩ គ
១០ ខ ៣០ ខ ៥០ ខ ៧០ ខ ៩០ ខ
១១ ក ៣១ ក ៥១ ក ៧១ ក ៩១ ក
១២ ឃ ៣២ ឃ ៥២ ឃ ៧២ ឃ ៩២ ឃ
១៣ គ ៣៣ គ ៥៣ គ ៧៣ គ ៩៣ គ
១៤ ខ ៣៤ ខ ៥៤ ខ ៧៤ ខ ៩៤ ខ
១៥ ក ៣៥ ក ៥៥ ក ៧៥ ក ៩៥ ក
១៦ ឃ ៣៦ ឃ ៥៦ ឃ ៧៦ ឃ ៩៦ ឃ
១៧ គ ៣៧ គ ៥៧ គ ៧៧ គ ៩៧ គ
១៨ ខ ៣៨ ខ ៥៨ ខ ៧៨ ខ ៩៨ ខ
១៩ ក ៣៩ ក ៥៩ ក ៧៩ ក ៩៩ ក
២០ ឃ ៤០ ឃ ៦០ ឃ ៨០ ឃ ១០០ ឃ
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ដំេណាះ្រសាយលម្អិតៃនលហំាត់អនុវត្តន៍

លហំាត់ទី ១
េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់ពីរ្រគាប់្រពមគា្ន ។ តាង X ជាផលបូកៃនេលខែដលេចញេលីមុខ្រគាប់ឡុកឡាក់ទាងំពីរ។
ក ចូរកំណត់សំណំុតៃម្លៃនអេថរៃចដន្យ X។ ខ េរៀបចំតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X។ គ គណនា
សង្ឃមឹគណិត E(X) និងវ៉ារ្យង់៉ V (X)។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) = 6×6 = 36។
ក សំណំុតៃម្លៃន X ៖

X(S) = {2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12}

ដូចេនះ ៖ X(S) = {2,3, . . . ,12}

ខ តារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X ៖

xi 2 3 4 5 6 7
P 1

36
2
36

3
36

4
36

5
36

6
36

xi 8 9 10 11 12
P 5

36
4
36

3
36

2
36

1
36

គ គណនា E(X) និង V (X) ៖
េដាយបំែណងែចកសីុេម្រទីេធៀបនឹង 7 ៖

E(X) = 7

E(X2) = 1974
36 = 329

6 ៖

V (X)=E(X2)− [E(X)]2 =
329
6

−49=
35
6

≈ 5.833

ដូចេនះ ៖ E(X) = 7 , V (X) =
35
6

លហំាត់ទី ២
តារាងខាងេ្រកាមជាបំែណងែចក្រប�បាបៃនអេថរៃចដន្យដាច់ Y ៖

Y −2 −1 0 1 2
P(Y = y) 0.15 c 0.35 2c 0.20

ក រកតៃម្លេថរ c។ ខ គណនា P(Y < 0) និង P(Y ≥ 1)។ គ គណនា E(Y ), V (Y ) និង σ(Y )។

ដំេណាះ្រសាយ

ក រកតៃម្ល c ៖
ផលបូក្រប�បាបទាងំអស់េស្មី 1 ៖

0.15+ c+0.35+2c+0.20 = 1

=⇒ 3c+0.70= 1 =⇒ 3c= 0.30 =⇒ c= 0.10

ដូចេនះ ៖ c = 0.10

ខ គណនា្រប�បាប ៖

P(Y < 0)=P(−2)+P(−1)= 0.15+0.10= 0.25

P(Y ≥ 1) = P(1)+P(2) = 0.20+0.20 = 0.40

ដូចេនះ ៖ 0.25 និង 0.40



ដំេណាះ្រសាយ េមេរៀនទី ៣

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
េម
េរៀ
នទ
ី៣

205

គ គណនាប៉ារ៉ាែម៉្រត ៖
E(Y )= (−2)(0.15)+(−1)(0.10)+0+1(0.20)+2(0.20)

=−0.40+0.60 = 0.20

E(Y 2) = 4(0.15)+ 1(0.10)+ 0+ 1(0.20)+ 4(0.20) =

1.70

V (Y ) = 1.70− (0.20)2 = 1.70−0.04 = 1.66

σ(Y ) =
√

1.66 ≈ 1.288

ដូចេនះ ៖ E = 0.20 ,V = 1.66 , σ ≈ 1.288

លហំាត់ទី ៣
ក្នុងថង់មួយមានប៊ិចេខៀវ 5 េដីម និងប៊ិច្រកហម 3 េដីម (សរុប 8 េដីម)។ េគចាបយ់កប៊ិច 2 េដីម្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។
តាង X ជាចំនួនប៊ិចេខៀវែដលចាប់បាន។
ក រកសំណំុតៃម្លៃន X។ ខ េរៀបចំតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន X។ គ គណនាតៃម្លមធ្យម E(X) និង
គមា្ល តស្តង់ដា σ(X)។

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C2
8 = 28។

ក សំណំុ តៃម្ល ៖ X(S) = {0,1,2}។ ដូចេនះ ៖
X(S) = {0,1,2}

ខ គណនា្រប�បាប ៖
• P(X = 0) = C2

3
28 = 3

28

• P(X = 1) = C1
5C1

3
28 = 15

28

• P(X = 2) = C2
5

28 = 10
28 = 5

14

X 0 1 2
P(X = x) 3

28
15
28

10
28

គ គណនាប៉ារ៉ាែម៉្រត ៖

E(X) = 0+1
(

15
28

)
+2

(
10
28

)
=

35
28

= 1.25

E(X2) = 0+1
(15

28

)
+4

(10
28

)
= 55

28

V (X) =
55
28

− (1.25)2 =
45

112
≈ 0.4018

σ(X) =
√

0.4018 ≈ 0.6339

ដូចេនះ ៖ E(X) = 1.25 , σ(X)≈ 0.6339

លហំាត់ទី ៤
ការ្របឡងេតស្តមួយមានMCQ ចំនួន 10សំណួរ ជេ្រមីស 4 (មាន្រត�វែត 1)។ សិស្សេ្រជីសេរសីចេម្លីយេដាយៃចដន្យ
ទាងំ្រស�ង។ តាង X ជាចំនួនសំណួរែដលេឆ្លីយ្រត�វ។
ក កំណត់បំែណងែចក និងប៉ារ៉ាែម៉្រតៃន X។ ខ គណនាសង្ឃមឹគណិត និងគមា្ល តស្តង់ដា។ គ រក្រប�
បាបែដលគាត់េឆ្លីយ្រត�វ 3 សំណួរគត់។ ឃ រក្រប�បាបែដលគាត់េឆ្លីយខុសទាងំអស់។

ដំេណាះ្រសាយ

ក ការេឆ្លីយសំណួរនីមួយៗជាពិេសាធន៍ែប៊រនូយឯីករាជ្យ ៖

n = 10 , p =
1
4
= 0.25 , q = 0.75

នាឱំ្យ X ∼ B(10, 0.25)។ ដូចេនះ ៖ X ∼ B(10, 0.25)

ខ គណនាប៉ារ៉ាែម៉្រត ៖

E(X) = np = 10×0.25 = 2.5 សំណួរ
V (X) = npq = 10×0.25×0.75 = 1.875

σ(X) =
√

1.875 ≈ 1.369 សំណួរ
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ដូចេនះ ៖ E(X) = 2.5 , σ(X)≈ 1.369

គ េឆ្លីយ្រត�វ 3 សំណួរគត់ (k = 3) ៖

P(X = 3) =C3
10(0.25)3(0.75)7

= 120×0.015625×0.133484 ≈ 0.2503

ដូចេនះ ៖ P(X = 3)≈ 0.2503

ឃ េឆ្លីយខុសទាងំអស់ (k = 0) ៖

P(X = 0) = (0.75)10 ≈ 0.0563

ដូចេនះ ៖ P(X = 0)≈ 0.0563

លហំាត់ទី ៥
តាមស្ថិតិៃនេរាងច្រកមួយ េគដឹងថាមានផលិតផលខូច 5% (p = 0.05)។ េគេ្រជីសេរសីផលិតផល 8 មក្រត�តពិនិត្យ
េដាយៃចដន្យ។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក គា្ម នផលិតផលខូចេសាះ ខ មានផលិតផលខូច 1 គត់ គ មានផលិតផលខូចយ៉ាងតិច 2

ដំេណាះ្រសាយ

តាង X ជាចំនួនផលិតផលខូច ៖ X ∼ B(8, 0.05) ជាមួយ
q = 0.95។
ក គា្ម នផលិតផលខូចេសាះ (k = 0) ៖

P(X = 0) = (0.95)8 ≈ 0.6634

ដូចេនះ ៖ P(X = 0)≈ 0.6634

ខ មានផលិតផលខូច 1 គត់ (k = 1) ៖
P(X = 1)=C1

8(0.05)1(0.95)7 = 8(0.05)(0.6983)≈ 0.2793

ដូចេនះ ៖ P(X = 1)≈ 0.2793

គ មានផលិតផលខូចយ៉ាងតិច 2 ៖

P(X ≥ 2) = 1− [P(X = 0)+P(X = 1)]

= 1−(0.6634+0.2793)= 1−0.9427= 0.0573

ដូចេនះ ៖ P(X ≥ 2)≈ 0.0573

លហំាត់ទី ៦
េគេបាះកាក់មួយែដលល្អេស្មីចំនួន 6 ដង (n = 6, p = 0.5)។ រក្រប�បាបែដល ៖
ក េចញខាងរូបចំនួន 4 ដង ខ េចញខាងរូបយ៉ាងតិច 5 ដង គ េចញខាងរូប និងខាងេលខមានចំនួន
េស្មីគា្ន

ដំេណាះ្រសាយ

តាង X ជាចំនួនដងេចញរូប ៖ X ∼ B(6, 0.5)។
ក េចញខាងរូប 4 ដង ៖

P(X = 4)=C4
6(0.5)

6 = 15× 1
64

=
15
64

≈ 0.2344

ដូចេនះ ៖ P(X = 4) =
15
64

ខ េចញខាងរូបយ៉ាងតិច 5 ដង ៖
P(X ≥ 5) = P(X = 5)+P(X = 6)

= (C5
6 +C6

6)(0.5)
6 =(6+1)

1
64

=
7

64
≈ 0.1094

ដូចេនះ ៖ P(X ≥ 5) =
7

64

គ េចញរូប និងេលខេស្មីគា្ន (k = 3) ៖
P(X = 3)=C3

6(0.5)
6 = 20× 1

64
=

5
16

= 0.3125

ដូចេនះ ៖ P(X = 3) =
5

16
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លហំាត់ទី ៧
អេថរៃចដន្យ X មានបំែណងែចកប៊ីណូម B(n, p) ែដលេផ្ទ�ងផា្ទ ត់ E(X) = 8 និង σ(X) = 2។
ក រកតៃម្លៃនប៉ារ៉ាែម៉្រត n និង p។ ខ គណនា្រប�បាប P(X = 0) និង P(X = 1)។

ដំេណាះ្រសាយ

ក រកតៃម្ល n និង p ៖
េយងីមាន ៖ E(X) = np = 8 និង V (X) = σ2 = 4។
េដាយ V (X) = np(1− p) ៖

8(1− p) = 4 =⇒ 1− p =
1
2

=⇒ p = 0.5

n =
8

0.5
= 16

ដូចេនះ ៖ n = 16 , p = 0.5

ខ គណនា្រប�បាប ៖

P(X = 0)=C0
16(0.5)

16 =
1

65536
≈ 1.53×10−5

P(X = 1)=C1
16(0.5)

16 =
16

65536
=

1
4096

≈ 2.44×10−4

ដូចេនះ ៖ P(0) =
1

65536
, P(1) =

1
4096

លហំាត់ទី ៨
ក្នុង្របអបម់ួយមានសំបុ្រតេឆា្ន ត 20 សន្លឹក ក្នុងេនាះ្រត�វរងា្វ ន់ 4 សន្លឹក។ មនុស្សមា្ន កច់ាបយ់កសំបុ្រតម្តងមួយៗចំនួន
3 េលីក េដាយដាក់ចូល្របអប់វញិរាល់េពលចាប់រចួ។ តាង X ជាចំនួនសន្លឹក្រត�វរងា្វ ន់។
ក បងា្ហ ញថា X មានបំែណងែចកប៊ណូីម និងកំណតប៉់ារ៉ាែម៉្រត។ ខ គណនា្រប�បាបែដលគាត្់រត�វរងា្វ នយ៉់ាងតិច

1 សន្លឹក។ គ គណនាសង្ឃមឹគណិត E(X) និងវ៉ារ្យង៉់ V (X)។

ដំេណាះ្រសាយ

ក េដាយការចាប់មានការដាក់ចូលវញិ ការចាប់នីមួយៗជា
ពិេសាធន៍ែប៊រនូយឯីករាជ្យែដលមានអ្រតា្រត�វេថរ ៖

p =
4

20
= 0.2 , q = 0.8 , n = 3

នាឱំ្យ X ∼ B(3, 0.2)។ ដូចេនះ ៖ X ∼ B(3, 0.2)

ខ ្រត�វរងា្វ ន់យ៉ាងតិច 1 សន្លឹក ៖
P(X ≥ 1)= 1−P(X = 0)= 1−(0.8)3 = 1−0.512= 0.488

ដូចេនះ ៖ P(X ≥ 1) = 0.488

គ គណនា E(X) និង V (X) ៖

E(X) = np = 3×0.2 = 0.6 សន្លឹក

V (X) = npq = 3×0.2×0.8 = 0.48

ដូចេនះ ៖ E(X) = 0.6 , V (X) = 0.48

លហំាត់ទី ៩
មន្ទីរេពទ្យមួយទទួលពយបាលអ្នកជំងឺេដាយឱសថថ្មីមួយ្របេភទែដលមានអ្រតាេជាគជ័យជាសះេស្បយី 80% (p =

0.8)។ អ្នកជំងឺ 6 នាក់បានទទួលការពយបាលេនះេដាយឯករាជ្យពីគា្ន ៖
ក រក ្រប� បាប ែដលអ្នកជំងឺទាងំអស់ជាសះេស្បយី។ ខ រក ្រប� បាប ែដលមានអ្នកជំងឺ យ៉ាងតិច 4 នាក់
ជាសះេស្បយី។ គ គណនាចំនួនអ្នកជំងឺជាមធ្យមែដលរពឹំងថានឹងជាសះេស្បយី។
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ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
េម
េរៀ
នទ
ី៣

ដំេណាះ្រសាយ

តាង X ជាចំនួនអ្នកជំងឺជាសះេស្បយី ៖
X ∼ B(6, 0.8)ជាមួយ q = 0.2។
ក ទាងំអស់ជាសះេស្បយី (k = 6) ៖

P(X = 6) = (0.8)6 ≈ 0.2621

ដូចេនះ ៖ P(X = 6)≈ 0.2621

ខ យ៉ាងតិច 4 នាក់ជាសះេស្បយី ៖
P(X ≥ 4) = P(4)+P(5)+P(6)

P(4)=C4
6(0.8)

4(0.2)2 = 15(0.4096)(0.04)= 0.24576

P(5)=C5
6(0.8)

5(0.2)1 = 6(0.32768)(0.2)= 0.393216

P(6) = (0.8)6 = 0.262144

=⇒ P(X ≥ 4)= 0.24576+0.393216+0.262144≈ 0.9011

ដូចេនះ ៖ P(X ≥ 4)≈ 0.9011

គ ចំនួនជាមធ្យម ៖

E(X) = np = 6×0.8 = 4.8 នាក់

ដូចេនះ ៖ E(X) = 4.8 នាក់

លហំាត់ទី ១០
េគឱ្យអេថរៃចដន្យ X មានតារាងបំែណងែចក្រប�បាបដូចខាងេ្រកាម ៖

X 1 2 3
P(X = x) 0.2 0.5 0.3

េគកំណត់អេថរៃចដន្យថ្មី Y = 3X −2។
ក សរេសរតារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន Y។ ខ គណនា E(X) និង V (X) រចួទាញរក E(Y ) និង V (Y )។

ដំេណាះ្រសាយ

ក តារាងបំែណងែចក្រប�បាបៃន Y ៖
• x = 1 =⇒ y = 3(1)−2 = 1
• x = 2 =⇒ y = 3(2)−2 = 4
• x = 3 =⇒ y = 3(3)−2 = 7

Y 1 4 7
P(Y = y) 0.2 0.5 0.3

ខ គណនាប៉ារ៉ាែម៉្រត ៖
E(X)= 1(0.2)+2(0.5)+3(0.3)= 0.2+1.0+0.9= 2.1

E(X2)= 1(0.2)+4(0.5)+9(0.3)= 0.2+2.0+2.7= 4.9

V (X) = 4.9− (2.1)2 = 4.9−4.41 = 0.49

តាមលក្ខណៈសង្ឃមឹគណិត និងវ៉ារ្យង៉់ ៖

E(Y )=E(3X−2)= 3E(X)−2= 3(2.1)−2= 4.3

V (Y )=V (3X−2)= 32V (X)= 9×0.49= 4.41

ដូចេនះ ៖ E(Y ) = 4.3 , V (Y ) = 4.41
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ក្រមងវិញញ សា្របឡងបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)

ដំេណាះ្រសាយលម្អិតៃនក្រមងវិញញ សា្របឡងបាក់ឌុប

បាក់ឌុប ២០១៤

ក្នុង្របអបម់ួយមានឃ្ល្ីរកហម 4ឃ្លេីខៀវ 3 និងឃ្លសី 5 (សរុប 12 ្រគាប់)។ េគចាបយ់កឃ្លី 3 ្រគាប្់រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ
េចញពី្របអប់។
ក រកចំនួនករណីអាចៃនការចាបឃ់្ល។ី ខ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ ៖ A ៖ «ចាប់បានឃ្លពីណ៌ដូចគា្ន ទាងំ 3», B

៖ «ចាប់បានឃ្លពីណ៌ខុសគា្ន ទាងំ 3», C ៖ «ចាប់បានឃ្លពីណ៌្រកហមយ៉ាងតិច 1»។

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនករណីអាចៃនការចាប់ឃ្លី 3 ពី 12 ្រគាប់ ៖
n(S) =C3

12 =
12×11×10

3×2×1
= 220

ដូចេនះ ៖ n(S) = 220

ខ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍នីមួយៗ ៖
• A ៖ «ពណ៌ដូចគា្ន ទាងំ 3» (្រក ៣ ឬ ខ ៣ ឬ ស ៣) ៖

n(A) =C3
4 +C3

3 +C3
5 = 4+1+10 = 15

=⇒ P(A) =
15

220
=

3
44

• B ៖ «ពណ៌ខុសគា្ន ទាងំ 3» (1 ្រក, 1 ខ, 1 ស) ៖
n(B) =C1

4 ×C1
3 ×C1

5 = 4×3×5 = 60

=⇒ P(B) =
60

220
=

3
11

• C ៖ «្រកហមយ៉ាងតិច 1» (្រពឹត្តកិារណ៍ផ្ទុយ C) ៖
គា្ម ន្រកហមេសាះ (ចាប់ពីេខៀវ និងស សរុប ៨ ្រគាប់) ៖

n(C) =C3
8 = 56 =⇒ P(C) =

56
220

=
14
55

=⇒ P(C) = 1− 14
55

=
41
55

គន្លឹះេដាះ្រសាយនិងវិធីេផ្ទ�ងផា្ទ ត់េដាយផា្ទ ល់ (សណួំរ គ)

េ្រកពីវធីិេ្របី្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយ េយងីអាចគណនា្រពឹត្តិការណ៍ C «្រកហមយ៉ាងតិច 1» េដាយផា្ទ ល់ ៖

• ្រកហម 1 (និងមិនែមន្រកហម 2) ៖ C1
4 ×C2

8 = 4×28 = 112 ករណី
• ្រកហម 2 (និងមិនែមន្រកហម 1) ៖ C2

4 ×C1
8 = 6×8 = 48 ករណី

• ្រកហម 3 ៖ C3
4 = 4 ករណី

ចំនួនករណី្រសបសរុប ៖ n(C) = 112+48+4 = 164 =⇒ P(C) =
164
220

=
41
55

(ដូចគា្ន នឹងវធីិខាងេលី)។
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បាក់ឌុប ២០១៥
េគេបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយ្រគាប់ែដលល្អេស្មីចំនួន 2 ដងបន្តបនា្ទ ប់គា្ន ។
ក រកចំនួនករណីអាចៃនការេបាះ្រគាបឡុ់កឡាកទ់ាងំពីរេលីក។ ខ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ ៖ A ៖ «ផលបូក
េលខទាងំពីរេស្មីនឹង 8», B ៖ «េបាះេលីកទី១ បានេលខធំជាងេលីកទី២», C ៖ «េបាះបានេលខគូទាងំពីរេលីក»។

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនករណីអាច ៖
n(S) = 6×6 = 36

ដូចេនះ ៖ n(S) = 36

ខ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖
• A ៖ ផលបូកេស្មី 8 ៖
A = {(2,6),(3,5),(4,4),(5,3),(6,2)} =⇒ n(A) = 5 ៖

=⇒ P(A) =
5

36

• B ៖ េលីកទី១ ធំជាងេលីកទី២ (ដក ៦ ករណីេស្មី) ៖
n(B) =

36−6
2

= 15 =⇒ P(B) =
15
36

=
5

12

• C ៖ េលខគូទាងំពីរេលីក {2,4,6} ៖
n(C) = 3×3 = 9 =⇒ P(C) =

9
36

=
1
4

បាក់ឌុប ២០១៦

ក្នុងថង់មួយមានប័ណ្ណ 10 សន្លឹក ចុះេលខពី 1 ដល់ 10។ េគចាប់យកប័ណ្ណ 2 សន្លឹក្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។
ក រកចំនួនករណីអាចទាងំអសៃ់នការចាបប់័ណ្ណ។ ខ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ ៖ A ៖ «ផលបូកេលខេលីប័ណ្ណ
ទាងំពីរជាចំនួនគូ», B ៖ «ផលគុណេលខេលីប័ណ្ណទាងំពីរជាចំនួនេសស», C ៖ «យ៉ាងតិចមានប័ណ្ណមួយមានេលខ
ជាពហុគុណៃន 3»។

ដំេណាះ្រសាយ

ក ចំនួនករណីអាច ៖
n(S) =C2

10 =
10×9

2
= 45

ដូចេនះ ៖ n(S) = 45

ខ ក្នុង 10 សន្លឹក មាន 5 គូ និង 5 េសស ៖
• A ៖ ផលបូកជាចំនួនគូ (គូ ២ ឬ េសស ២) ៖

n(A) =C2
5 +C2

5 = 20 =⇒ P(A) =
20
45

=
4
9

• B ៖ ផលគុណជាចំនួនេសស (េសសទាងំពីរ) ៖
n(B) =C2

5 = 10 =⇒ P(B) =
10
45

=
2
9

• C ៖ យ៉ាងតិចមួយជាពហុគុណៃន 3 ៖
មិនែមនពហុគុណៃន 3 មាន 7 សន្លឹក ៖

P(C) =
C2

7
45

=
7
15

=⇒ P(C) = 1− 7
15

=
8
15
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បាក់ឌុប ២០១៧ (១០ពិន្ទុ)

ក្នុងថា្ន ក់េរៀនមួយមានសិស្សពូែកចំនួន 10 នាក់ ែដលក្នុងេនាះ 4 នាក់ជាសិស្ស្រសី និង 6 នាក់ជាសិស្ស្រប�ស។ េគ
េរៀបចំសិស្សជា្រក�មក្នុងមួយ្រក�មមានសិស្ស 4 នាក់េដាយៃចដន្យ យកេទ្របកួតជាមួយ្រក�មសិស្សៃនថា្ន ក់ដៃទ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖
ក A ៖ «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រសី» ខ B ៖ «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបានសុទ្ធែត្រប�ស»
គ C ៖ «្រក�មសិស្សែដលេ្រជីសេរសីបាន 50% ជាសិស្ស្រប�ស»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាចៃនការេរៀបចំសិស្ស ៖
n(S) =C4

10 = 210

ដូចេនះ ៖ n(S) = 210

ក A ៖ «សុទ្ធែត្រសី» (4 នាក់ពី្រសី 4) ៖
n(A) =C4

4 = 1 =⇒ P(A) =
1

210

ខ B ៖ «សុទ្ធែត្រប�ស» (4 នាក់ពី្រប�ស 6) ៖
n(B) =C4

6 = 15 =⇒ P(B) =
15

210
=

1
14

គ C ៖ «50% ជាសិស្ស្រប�ស» (្រប�ស 2, ្រសី 2) ៖
n(C) =C2

6 ×C2
4 = 15×6 = 90

=⇒ P(C) =
90
210

=
3
7

បាក់ឌុប ២០១៨ (១០ពិន្ទុ)

ក្នុងថង់មួយមានឃ្លពីណ៌សចំនួន 2 ឃ្លពីណ៌្រកហមចំនួន 4 និងឃ្លពីណ៌េខៀវចំនួន 4 (សរុប 10 ្រគាប់)។ េគចាបយ់ក
ឃ្លី 3 ្រពមគា្ន េដាយៃចដន្យ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖
ក A ៖ «ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌្រកហម» ខ B ៖ «យ៉ាងតិចមានឃ្លី 2 មានពណ៌េខៀវ» គ C ៖ «ឃ្លទីាងំ 3

មានពណ៌ខុសៗគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាចៃនការចាប់ឃ្លី ៖
n(S) =C3

10 = 120

ដូចេនះ ៖ n(S) = 120

ក A ៖ «ឃ្លទីាងំ 3 ពណ៌្រកហម» ៖
n(A) =C3

4 = 4 =⇒ P(A) =
4

120
=

1
30

ខ B ៖ «យ៉ាងតិចមានឃ្លី 2 ពណ៌េខៀវ» ៖
n(B) =C2

4 ×C1
6 +C3

4 = 36+4 = 40

=⇒ P(B) =
40

120
=

1
3

គ C ៖ «ពណ៌ខុសៗគា្ន ទាងំ 3» ៖
n(C) =C1

2 ×C1
4 ×C1

4 = 32

=⇒ P(C) =
32
120

=
4

15



212 ដំេណាះ្រសាយ វញិញ សាបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)
ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
វញិ
ញសា

បា
ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

បាក់ឌុប ២០១៩ (១០ពិន្ទុ)

ក្នុងថង់មួយមានប៊ូល 16 ែដលេគសរេសរេលខពី 1 ដល់ 16។ េគចាប់យកប៊ូល 3 េចញពីថង់េដាយៃចដន្យ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ ៖
ក A ៖ «េគចាប់បានប៊ូលទាងំ 3 មានេលខសុទ្ធែតែចកដាច់នឹង 4»
ខ B ៖ «េគចាប់បានប៊ូលទាងំ 3 មានេលខសុទ្ធែតែចកមិនដាច់នឹង 5»
គ C ៖ «េគចាប់បានប៊ូលែតមួយគត់មានេលខែចកដាច់នឹង 4»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាចៃនការចាប់ប៊ូល ៖
n(S) =C3

16 = 560

ដូចេនះ ៖ n(S) = 560

ក ែចកដាច់នឹង 4 មាន {4,8,12,16} (4 ្រគាប់) ៖
n(A) =C3

4 = 4 =⇒ P(A) =
4

560
=

1
140

ខ ែចកមិនដាច់នឹង 5 មាន 16−3 = 13 ្រគាប់ ៖
n(B) =C3

13 = 286 =⇒ P(B) =
286
560

=
143
280

គ មួយែចកដាច់នឹង 4 និងពីរមិនែចកដាច់ ៖
n(C) =C1

4 ×C2
12 = 4×66 = 264

=⇒ P(C) =
264
560

=
33
70

បាក់ឌុប ២០២១ (១០ពិន្ទុ)

ក្នុងថង់មួយមានឃ្លពីណ៌្រកហមចំនួន 2 ឃ្លពីណ៌េខៀវចំនួន 3 និង ឃ្លពីណ៌ស ចំនួន 4 (សរុប 9 ្រគាប់)។ េគចាបយ់ក
ឃ្លចីំនួន 3 ពីក្នុងថង់េដាយៃចដន្យ។
គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌ស ខ ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌ខុសៗគា្ន

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាចៃនការចាប់ឃ្លី ៖
n(S) =C3

9 = 84

ដូចេនះ ៖ n(S) = 84

ក ្រពឹត្តិការណ៍ A ៖ «ឃ្លទីាងំ 3 មានពណ៌ស» ៖
n(A) =C3

4 = 4 =⇒ P(A) =
4

84
=

1
21

ខ ្រពឹត្តិការណ៍ B ៖ «ពណ៌ខុសៗគា្ន » ៖
n(B) =C1

2 ×C1
3 ×C1

4 = 24

=⇒ P(B) =
24
84

=
2
7



ដំេណាះ្រសាយ វញិញ សាបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
វញិ
ញសា

បា
ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

213

បាក់ឌុប ២០២២ (១០ពិន្ទុ)

ក្នុងមណ្ឌ លសុខភាពមួយមានបុគ្គលិកនារ ី9នាក់ និងបុគ្គលិកបុរស 5នាក់ (សរុប 14នាក់)។ េគេរៀបចជំា្រក�មការងារ
មួយ្រក�មមានគា្ន 4 នាក់េដាយៃចដន្យឱ្យចុះេធ្វីការតាមភូមិ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក A ៖ «្រក�មការងារែដលេរៀបចំមានបុគ្គលិកទាងំ 4 នាក់សុទ្ធែតជានារ»ី
ខ B ៖ «្រក�មការងារែដលេរៀបចំមានបុគ្គលិក 50% ជានារ»ី

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាចៃនការេ្រជីសេរសីមនុស្ស ៖
n(S) =C4

14 = 1001

ដូចេនះ ៖ n(S) = 1001

ក A ៖ «បុគ្គលិកទាងំ 4 សុទ្ធែតជានារ»ី ៖
n(A) =C4

9 = 126 =⇒ P(A) =
126

1001
=

18
143

ខ B ៖ «បុគ្គលិក 50% ជានារ»ី (2 នារ,ី 2 បុរស) ៖
n(B) =C2

9 ×C2
5 = 36×10 = 360

=⇒ P(B) =
360

1001

បាក់ឌុប ២០២៣ (១០ពិន្ទុ)

អ្នកលក់បនា្ទ ត់មា្ន ក់ គាត់មានបនា្ទ ត់សំែប៉តចំនួន 25 ែដលក្នុងេនាះមានបនា្ទ ត់ 3 ែដលែឆបចុង (និងបនា្ទ ត់ល្អ 22)។
េគចាប់យកបនា្ទ ត់មួយក្នុងចំេណាម 25 េដាយៃចដន្យ។
១ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ A ៖ «បនា្ទ ត់ែដលចាប់បានមិនែឆបចុង»
២ អ្នកទិញគាត់ចាប់យកេដាយមិនបានេផ្ទ�ងផា្ទ ត់ េហយីគាត់ចង់បានដាច់ខាតបនា្ទ ត់ល្អចំនួន 7។ េតីគាត់្រត�វទិញ
បនា្ទ ត់យ៉ាងតិចចំនួនប៉ុនា្ម ន?
៣ េគចាបយ់កបនា្ទ ត់ 2 ម្ដងេដាយៃចដន្យក្នុងចំេណាមបនា្ទ តទ់ាងំ 25។ រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍ B ៖ «បនា្ទ តទ់ាងំពីរ
ចាប់បានមិនែឆបចុង»

ដំេណាះ្រសាយ

១ n(S) = 25, បនា្ទ ត់ល្អមាន 22 េដីម ៖
P(A) =

22
25

= 88%

២ ករណីអា្រកក់បំផុតគឺទិញប៉ះបនា្ទ ត់ែឆបចុង 3 មុន ៖
N = 3+7 = 10 បនា្ទ ត់

ដូចេនះ ៖ យ៉ាងតិច 10 បនា្ទ ត់

៣ ចាប់បនា្ទ ត់ 2 ្រពមគា្ន ពី 25 េដីម ៖
n(S) =C2

25 = 300

បនា្ទ ត់ទាងំពីរមិនែឆបចុង (ចាប់ពីបនា្ទ ត់ល្អ 22) ៖
n(B) =C2

22 = 231 =⇒ P(B) =
231
300

=
77

100



214 ដំេណាះ្រសាយ វញិញ សាបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)
ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
វញិ
ញសា

បា
ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

បាក់ឌុប ២០២៤ (១០ពិន្ទុ)

ក្នុងថា្ន ក់េរៀនៃនសាលាអន្តរជាតិមួយមានសិស្ស 24 នាក់ ែដលក្នុងេនាះមាន 3 នាក់ជាជនជាតិអង់េគ្លស 2 នាក់ជា
ជនជាតិបារាងំ 5 នាកជ់ាជនជាតិចិន 4 នាកជ់ាជនជាតិកូេរ ៉និង 10 នាកជ់ាជនជាតិែខ្មរ។ េគេ្រជីសេរសីសិស្ស 3 នាក់
េដាយៃចដន្យជាតំណាងថា្ន ក់យកេទ្របកួតក្នុងកម្មវធីិមួយ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ទាងំបី ៖
ក «សិស្សទាងំ 3 នាក់ សុទ្ធែតជាជនជាតិេនទ្វីបអឺរ ៉ុប»
ខ «សិស្សទាងំ 3 នាក់ សុទ្ធែតជាជនជាតិេនទ្វីបអាសីុ ែតមិនែមនជាជនជាតិែខ្មរ»
គ «សិស្សទាងំ 3 នាក់ មានមា្ន ក់ជាជនជាតិែខ្មរ មា្ន ក់ជាជនជាតិេនទ្វីបអឺរ ៉ុប និងមា្ន ក់េទៀតជាជនជាតិេនទ្វីបអាសីុ
មិនែមនែខ្មរ»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាចៃនការេ្រជីសេរសីសិស្ស 3 ពី 24 នាក់ ៖
n(S) =C3

24 =
24×23×22

6
= 2024

ដូចេនះ ៖ n(S) = 2024

ក សិស្សទ្វីបអឺរ ៉ុបមាន 3+2 = 5 នាក់ ៖

n(A) =C3
5 = 10 =⇒ P(A) =

10
2024

=
5

1012

ខ សិស្សទ្វីបអាសីុមិនែមនែខ្មរមាន 5+4 = 9 នាក់ ៖
n(B) =C3

9 =
9×8×7

6
= 84

=⇒ P(B) =
84

2024
=

21
506

គ ែខ្មរ ១ នាក់, អឺរ ៉ុប ១ នាក់, អាសីុមិនែមនែខ្មរ ១ នាក់ ៖
n(C) =C1

10 ×C1
5 ×C1

9 = 10×5×9 = 450

=⇒ P(C) =
450
2024

=
225

1012

ការែបងែចក្របេភទ និងចំណាសំខំាន់ (បាក់ឌុប ២០២៤)

ែបងែចកសិស្សតាមតំបន់ភូមិសា�ស្តេដីម្បងីាយ្រស�លគណនា ៖

• ទ្វីបអឺរ ៉ុប ៖ អង់េគ្លស (3) + បារាងំ (2) = 5 នាក់
• ទ្វីបអាសីុ (មិនែមនែខ្មរ) ៖ ចិន (5) + កូេរ ៉(4) = 9 នាក់
• ជនជាតិែខ្មរ ៖ 10 នាក់ =⇒ សរុបទាងំអស់ 5+9+10 = 24 នាក់
ចំណាំ ៖ ចំនួនករណីអាច n(S) =C3

24 = 2024 ្រត�វគា្ន នឹងឆា្ន ្ំរបឡង ២០២៤ ែតម្តង!



ដំេណាះ្រសាយ វញិញ សាបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)

ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
វញិ
ញសា

បា
ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)
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បាក់ឌុប ២០២៥ (១០ពិន្ទុ)

ក្នុង្របអប់មួយមានឃ្លីទាងំអស់ចំនួន 4n ែដលក្នុងេនាះមានកូនឃ្លីចំនួន 2n+ 1 មានពណ៌េលឿង និង 2n− 1 មាន
ពណ៌ៃបតង។ េគចាប់យកកូនឃ្លពីីរ្រពមគា្ន ពីក្នុង្របអប់េដាយៃចដន្យ េដាយកំណត់យក n = 10។
គណនា្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក A ៖ «កូនឃ្លទីាងំពីរែដលចាប់បានមានពណ៌ខុសគា្ន »
ខ B ៖ «កូនឃ្លទីាងំពីរែដលចាប់បានមានពណ៌ៃបតង»
គ C ៖ «កូនឃ្លទីាងំពីរែដលចាប់បានមានពណ៌ដូចគា្ន »

ដំេណាះ្រសាយ

ចំេពាះ n = 10 ៖
- ចំនួនឃ្លសីរុប ៖ 4(10) = 40 ្រគាប់
- ឃ្លពីណ៌េលឿង ៖ 2(10)+1 = 21 ្រគាប់
- ឃ្លពីណ៌ៃបតង ៖ 2(10)−1 = 19 ្រគាប់
ចំនួនករណីអាចៃនការចាប់ឃ្លី ៖

n(S) =C2
40 = 780

ដូចេនះ ៖ n(S) = 780

ក «ពណ៌ខុសគា្ន » (េលឿង ១, ៃបតង ១) ៖
n(A) =C1

21 ×C1
19 = 21×19 = 399

=⇒ P(A) =
399
780

=
133
260

ខ «ពណ៌ៃបតងទាងំពីរ» ៖
n(B) =C2

19 =
19×18

2
= 171

=⇒ P(B) =
171
780

=
57

260

គ «ពណ៌ដូចគា្ន ទាងំពីរ» (ផ្ទុយពី A) ៖

P(C) = 1−P(A) =
127
260

េផ្ទ�ងផា្ទ ត់ ៖ C2
21 +C2

19 = 381 =⇒ P(C) = 381
780 = 127

260។

ព្រងីកចំេណះដឹង ៖ របូមន្តទូេទជាអនុគមន៍ៃន n (បាក់ឌុប ២០២៥)

ចំេពាះតៃម្ល n ណាមួយ (n ≥ 1) ៖
• ចំនួនករណីអាច ៖ n(S) =C2

4n = 2n(4n−1) = 8n2 −2n

• ្រប�បាបពណ៌ខុសគា្ន ៖ P(A) =
C1

2n+1×C1
2n−1

C2
4n

= 4n2−1
8n2−2n

• ចំេពាះ n = 10 ៖ P(A) = 4(100)−1
8(100)−20 = 399

780 = 133
260 (ពិតជា្រតឹម្រត�វ)

• េនេពល n →+∞ ៖ lim
n→+∞

P(A) = 4
8 = 1

2 = 50%។



216 ដំេណាះ្រសាយ វញិញ សាបាក់ឌុប (២០១៤-២០២៦)
ដំេ
ណា

ះ្រសា
យ
វញិ
ញសា

បា
ក់ឌុ
ប

(២
០១
៤-
២០

២៦
)

បាក់ឌុប ២០២៦ (១០ពិន្ទុ)

ក្នុងចានមួយមានប៊ូលពណ៌្រកហមចំនួន 8 ចុះេលខពី 1 ដល់ 8, ប៊ូលពណ៌ៃបតងចំនួន 5 ចុះេលខពី 1 ដល់ 5 និង
ប៊ូលពណ៌សចំនួន 7 ចុះេលខពី 1 ដល់ 7 (សរុប 20 ប៊ូល)។ េគចាប់យកប៊ូលមួយពីក្នុងចានេដាយៃចដន្យ។
រក្រប�បាបៃន្រពឹត្តិការណ៍ខាងេ្រកាម ៖
ក A ៖ «ប៊ូលែដលចាប់បានមានេលខគូ» ខ B ៖ «ប៊ូលែដលចាប់បានមានពណ៌្រកហម»
គ C ៖ «ប៊ូលែដលចាប់បានមានពណ៌ស និងេលខេសស»

ដំេណាះ្រសាយ

ចំនួនករណីអាចៃនការចាប់ប៊ូល 1 ពី 20 ៖
n(S) = 20

ដូចេនះ ៖ n(S) = 20

ក «ប៊ូលមានេលខគូ» ៖
- ្រកហមេលខគូ {2,4,6,8} =⇒ 4
- ៃបតងេលខគូ {2,4} =⇒ 2
- សេលខគូ {2,4,6} =⇒ 3

សរុបប៊ូលេលខគូ n(A) = 4+2+3 = 9 ៖
=⇒ P(A) =

9
20

= 45%

ខ «ប៊ូលពណ៌្រកហម» (មាន 8 ្រគាប់) ៖
n(B) = 8 =⇒ P(B) =

8
20

=
2
5
= 40%

គ «ពណ៌ស និងេលខេសស» ៖
ប៊ូលពណ៌សេលខេសស {1,3,5,7}មាន 4 ្រគាប់ ៖

n(C) = 4 =⇒ P(C) =
4

20
=

1
5
= 20%

េសចក្តីសន្និដា្ឋ ន និងការែណនាគំន្លឹះស្រមាប់េបក្ខជន្របឡងបាក់ឌុប
េដីម្បទីទួលបានពិន្ទុេពញក្នុងការេដាះ្រសាយលំហាត្់រប�បាបៃនវញិញ សា្របឡងបាក់ឌុប េបក្ខជនគួរចងចានូំវចំណុចគន្លឹះសខំាន់ៗ ដូចខាងេ្រកាម
៖
1. វភិាគ្របធានឱ្យបានចបស់លាស់ ៖ កំណត់្របេភទៃនការទាញ ឬេ្រជីសេរសី (ចាប់្រពមគា្ន =⇒ Ck

n, ចាប់ម្តងមួយេដាយគា្ម នសំណង
=⇒ Ak

n, ឬចាប់ម្តងមួយេដាយមានសំណង =⇒ nk)។
2. សរេសរលំហសំណាក និង្រពឹត្តកិារណ៍ ៖ ្រត�វសរេសរកំណតល់ំហសំណាក S, គណនាចំនួនករណីអាច n(S), និងតាង្រពឹត្តកិារណ៍េដាយ
អក្សរធំ A,B,C ឱ្យបាន្រតឹម្រត�វជានិច្ចមុននឹងគណនា។

3. ្រប�បាបៃន្រពឹត្តកិារណ៍បដិេសធ (ផ្ទុយ) ៖ ចំេពាះសំណួរែដលមានពាក្យគន្លឹះ «យ៉ាងតិច...» ឬ «យ៉ាងេហាចណាស់...» គួរេ្របរីូបមន្ត្រពឹត្តិ
ការណ៍ផ្ទុយ P(A) = 1−P(A) េដីម្បចីំេណញេពលេវលា និងេជៀសវាងការខកខានករណី។

4. ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និង្រទឹស្ដីបទៃបេយស ៖ គូសដយ្រកាមេដីមេឈី (Tree Diagram) ជាមុនសិន េដីម្បេីមីលេឃញីចបសនូ់វលំហូរៃន
្រពឹត្តិការណ៍នីមួយៗ និងមិន្រចឡរំវាង P(A|B) និង P(B|A)។

5. េផ្ទ�ងផា្ទ តល់ក្ខខណ្ឌ សុពលភាព ៖ ពិនិត្យេមីលលទ្ធផល្រប�បាប 0 ≤ P(A)≤ 1 និងផលបូកក្នុងតារាងបំែណងែចកអេថរៃចដន្យ ∑ pi = 1។
្របសិនេបីលទ្ធផលធំជាង 1 ឬអវជិ្ជមាន បងា្ហ ញថាការគណនាមានកំហុស។



ឧបសម្ព័ន្ធឧបសម្ព័ន្ធ
ក ៖ តារាងសេង្ខបវិភាគបន្ស ំនិងរបូមន្ត្រគឹះៃន្រប�បាប
១. េគាលការណ៍របាប់ ចមា្ល ស់ និងបន្ស ំ

• េគាលការណ៍បូក ៖ េបីកិច្ចការមួយអាចេធ្វីតាម m រេបៀប ឬ n រេបៀបដាច់េដាយែឡកពីគា្ន េនាះកិច្ចការេនាះអាច
េធ្វីតាម m+n រេបៀប។

• េគាលការណ៍គុណ ៖ េបីកិច្ចការមួយ្រត�វឆ្លងកាត់ពីរដំណាក់កាលជាប់គា្ន េដាយដំណាក់កាលទី១ មាន m រេបៀប
និងដំណាក់កាលទី២ មាន n រេបៀប េនាះកចិ្ចការេនាះអាចេធ្វីតាម m×n រេបៀប។

• ចមា្ល ស់ k ធាតុយកពី n ធាតុ (គិតលំដាប់) ៖ Ak
n =

n!
(n− k)!

= n(n−1) · · ·(n− k+1)

• បន្សំ k ធាតុយកពី n ធាតុ (មិនគិតលំដាប់) ៖ Ck
n =

(
n
k

)
=

n!
k!(n− k)!

=
Ak

n
k!

• លក្ខណៈបន្សំ ៖ C0
n =Cn

n = 1 , Ck
n =Cn−k

n , Ck
n +Ck+1

n =Ck+1
n+1

២. និយមន័យ និងលក្ខណៈ្រគឹះៃន្រប�បាប

• និយមន័យ្រប�បាបបុរាណ ៖ P(A) =
n(A)
n(S)

=
ចំនួនករណី្រសប
ចំនួនករណីអាច

• ក្រមិតតៃម្ល្រប�បាប ៖ 0 ≤ P(A)≤ 1 ចំេពាះ្រគប់្រពឹត្តិការណ៍ A

• ្រពឹត្តិការណ៍មិនអាចេកីតមាន និង្របាកដ ៖ P( /0) = 0 , P(S) = 1

• ្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយ ៖ P(A) = 1−P(A) ⇐⇒ P(A)+P(A) = 1

• ចបប់បូក្រប�បាបទូេទ ៖ P(A∪B) = P(A)+P(B)−P(A∩B)

• ្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ងគា្ន (A∩B = /0) ៖ P(A∪B) = P(A)+P(B)
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218 ឧបសម្ព័ន្ធ តារាងរូបមន្ត និងវធីិសា�ស្តគន្លឹះ
ឧប
ស
ម្ព័ន
្ធ
តា
រាង
រូប
មន
្តនិ
ងវ
ធិីសា

�ស
្តគន
្ល ឹះ

ខ ៖តារាងសេង្ខប្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និង្រទឹស្ដបីទៃបេយស
១. ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និង្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យ

• ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៖ P(B/A) =
P(A∩B)

P(A)
(P(A) ̸= 0) និង P(A/B) =

P(A∩B)
P(B)

(P(B) ̸= 0)

• ចបប់គុណ្រប�បាប ៖ P(A∩B) = P(A) ·P(B/A) = P(B) ·P(A/B)

• ្រពឹត្តិការណ៍ឯករាជ្យ ៖ A និង B ឯករាជ្យពីគា្ន លុះ្រតាែត P(A∩B) = P(A)×P(B) ⇐⇒ P(B/A) = P(B)

២. របូមន្ត្រប�បាបសរបុ និង្រទឹស្ដបីទៃបេយស (Bayes' Theorem)
េបី A1,A2, . . . ,An ជាបំែណងែចកៃន S (Ai ∩A j = /0 ចំេពាះ i ̸= j និង ∪n

i=1 Ai = S) េហយី B ជា្រពឹត្តកិារណ៍ក្នុង S
៖
a. រូបមន្ត្រប�បាបសរុប (Law of Total Probability) ៖

P(B) =
n

∑
i=1

P(B/Ai) ·P(Ai) = P(B/A1)P(A1)+P(B/A2)P(A2)+ · · ·+P(B/An)P(An)

b. ្រទឹស្ដីបទៃបេយស (Bayes' Theorem) ៖

P(Ak/B) =
P(B/Ak) ·P(Ak)

P(B)
=

P(B/Ak) ·P(Ak)
n

∑
i=1

P(B/Ai) ·P(Ai)

៣. វិធានគុណទូេទ និងដយ្រកាមេដើមេឈើ្រប�បាប

• វធិានគុណទូេទ ៖ P(A1 ∩A2 ∩·· ·∩An) = P(A1) ·P(A2/A1) · · ·P(An/A1 ∩·· ·∩An−1)

• ដយ្រកាមេដីមេឈ្ីរប�បាប (Tree Diagram) ៖

– ែមកជំហានទី១ ៖ តំណាងឱ្យ្រប�បាបបឋម P(Ai) (ផលបូកេស្មី 1)
– ែមកជំហានទី២ ៖ តំណាងឱ្យ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ P(B/Ai)តាមែមកនីមួយៗ
– ចុងែមក ៖ គណនាេដាយគុណតាមែមក P(Ai ∩B) = P(Ai) ·P(B/Ai)

– ្រប�បាបសរុប ៖ ផលបូក្រគប់ចុងែមក្រសប P(B) = ∑P(Ai ∩B)

• លក្ខណៈបំេពញៃន្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ ៖ P(A/B) = 1−P(A/B) (P(B) ̸= 0)
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គ ៖តារាងសេង្ខបអេថរៃចដន្យ និងបំែណងែចកប៊ីណូម
១. អេថរៃចដន្យដាច់ និងប៉ារ៉ាែម៉្រតលក្ខណៈ

េឈា្ម ះប៉ារ៉ាែម៉្រត រូបមន្តគណនា លក្ខណៈសំខាន់ៗ
លក្ខខណ្ឌ ្រប�បាប

n

∑
i=1

pi = 1 0 ≤ pi ≤ 1 ចំេពាះ្រគប់ i

សង្ឃមឹគណិត (Mean) µ = E(X) =
n

∑
i=1

xi pi E(aX +b) = aE(X)+b

វ៉ារ្យង់៉ (Variance) V (X) = E(X2)− [E(X)]2 V (aX +b) = a2V (X)≥ 0

គមា្ល តស្តង់ដា σ(X) =
√

V (X) σ(aX +b) = |a|σ(X)

២. ចបប់បំែណងែចកប៊ីណូម X ∼ B(n, p)

• លក្ខខណ្ឌ អនុវត្ត ៖ ពិេសាធន៍ែប៊រនូយដីែដលៗ n ដងេដាយឯករាជ្យ, លទ្ធផលមានែត ២ (េជាគជ័យ p, បរាជ័យ
q = 1− p)។

• រូបមន្ត្រប�បាប ៖ P(X = k) =Ck
n pk (1− p)n−k (k = 0,1,2, . . . ,n)

• ប៉ារ៉ាែម៉្រត ៖ E(X) = np V (X) = npq σ(X) =
√

npq

៣. លក្ខណៈៃនសង្ឃមឹគណិត និងវ៉ារ្យង៉់ចំេពាះអេថរពីរ

• លក្ខណៈលីេនែអ៊រ ៖ E(X +Y ) = E(X)+E(Y ) និង E(aX +bY ) = aE(X)+bE(Y )

• េបី X និង Y ឯករាជ្យពីគា្ន ៖ E(XY ) = E(X) ·E(Y ) និង V (X ±Y ) =V (X)+V (Y )

• វសិមភាពេឆប៊ីែឈហ្វ ៖ P(|X −µ| ≥ kσ)≤ 1
k2 (k > 0)

៤. ការេ្របៀបេធៀបបំែណងែចកែប៊រនូយី និងប៊ីណូម

លក្ខណៈេ្របៀបេធៀប បំែណងែចកែប៊រនូយី បំែណងែចកប៊ីណូម
និមិត្តសញញ X ∼ B(1, p) X ∼ B(n, p)

ចំនួនដងសាកល្បង n = 1 ដង n ដងឯករាជ្យ
សំណំុតៃម្លៃន X {0,1} {0,1,2, . . . ,n}
ចបប់្រប�បាប P(X = k) P(1) = p , P(0) = q Ck

n pkqn−k

សង្ឃមឹគណិត និងវ៉ារ្យង់៉ E(X) = p ,V (X) = pq E(X) = np ,V (X) = npq
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ឃ ៖យទុ្ធសា�ស្តេដាះ្រសាយលហំាត់្រប�បាបក្នងុវិញញ សាបាក់ឌុប

១. វិធីសា�ស្តកំណត់ចំនួនករណីអាច n(S)

្របេភទៃនការចាប់ ឬពិេសាធន៍ រូបមន្ត n(S) ការកត់សមា្គ ល់
ចាប់ k វត្ថុ ្រពមគា្ន េចញពី n វត្ថុ Ck

n មិនគិតលំដាប់ (េ្របីបន្ស)ំ
ចាប់ម្តងមួយៗ មិនដាក់ចូលវញិ ចំនួន k ដង Ak

n គិតលំដាប់ (េ្របីចមា្ល ស់)
ចាប់ម្តងមួយៗដាក់ចូលវញិ ចំនួន k ដង nk គិតលំដាប់ និងអាចជាន់គា្ន
េបាះកាក់មួយចំនួន k ដង 2k ម្តងៗមាន ២ ករណី (H,T )
េបាះ្រគាប់ឡុកឡាក់មួយចំនួន k ដង 6k ម្តងៗមាន ៦ ករណី (1 . . .6)

២. គន្លឹះេដាះ្រសាយ្រពឹត្តិការណ៍ស្មគុសា្ម ញ

• គន្លឹះពាក្យ «យ៉ាងតិចមួយ» ៖ េ្របី ្រពឹត្តិការណ៍ផ្ទុយ ៖ P(យ៉ាងតិច 1) = 1−P(គា្ម នេសាះ / េស្មីសូន្យ)
• គន្លឹះ្រប�បាបមានលក្ខខណ្ឌ និងៃបេយស ៖

1. តាង្រពឹត្តិការណ៍ឱ្យចបស់លាស់ ៖ Ai (្របភព ឬលក្ខខណ្ឌ េដីម), B (លទ្ធផលសេង្កតេឃញី)។
2. គូរ ដយ្រកាមេដីមេឈ្ីរប�បាប េដីម្បងីាយ្រស�លគុណតាមែមក និងបូកតាមចុងែមក។
3. អនុវត្តរូបមន្ត្រប�បាបសរុប P(B)ជាមុន េទីបអនុវត្តរូបមន្តៃបេយស P(Ak/B)តាមេ្រកាយ។

៣. កំហុសឆ្គងញកឹញាប់ែដល្រត�វេចៀសវាងក្នងុវិញញ សាបាក់ឌុប

• ្រចឡបំន្សំ និងចមា្ល ស់ ៖ចាប់្រពមគា្ន មិនគិតលំដាប់េ្របី Ck
n។ េ្របី Ak

n ឬ nk លុះ្រតាែតមានលំដាប់។
• ្រចឡំ្រពឹត្តិការណ៍មិនចុះស្រម�ង និងឯករាជ្យ ៖ មិនចុះស្រម�ងគឺ A∩B = /0 =⇒ P(A∩B) = 0។ ឯករាជ្យគឺ

P(A∩B) = P(A)×P(B)។
• ្រចឡលំក្ខខណ្ឌ ៖ P(A/B) (រក A េដាយដឹង B) ខុសគា្ន ពី P(B/A) (រក B េដាយដឹង A)។
• លក្ខខណ្ឌ ្រប�បាប ៖ 0 ≤ P ≤ 1 ជានិច្ច និងផលបូកក្នុងតារាងបំែណងែចកេស្មី 1 ជានិច្ច (∑ pi = 1)។

៤. យទុ្ធសា�ស្ត ៤ ជំហានេដើម្បេីដាះ្រសាយលហំាត់្រប�បាបបានពិន្ទុេពញ

• ជំហានទី ១ (កំណតល់ំហសំណាក) ៖សរេសរលំហសំណាក S និងគណនាចំនួនករណីអាច n(S) ឱ្យបានចបស់។
• ជំហានទី ២ (តាង្រពឹត្តិការណ៍) ៖តាងអក្សរ A,B,C, . . . ជំនួស្រពឹត្តិការណ៍នីមួយៗឱ្យ្រត�វតាម្របធាន។
• ជំហានទី ៣ (គណនាករណី្រសប) ៖ បងា្ហ ញការវភិាគ ឬរាប់ចំនួនករណី្រសប n(A) មុននឹងគណនាផលេធៀប។
• ជំហានទី ៤ (សរេសររូបមន្ត និងសន្និដា្ឋ ន) ៖សរេសរ P(A) = n(A)

n(S) , ជំនួសេលខ, ស្រម�ល្របភាគ និងគូស្របអប់។
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